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ជំពកូទ�០១ 

សេង�បេមេរៀននិងរូបមន�សំខន់ៗក�ុងអាំងេត្រកលមិនក 

 

១-្រព�ម�ទ�វ 

១.១.និយមន័យ ៖ 

   េគថ ( )F x   ជា្រពីមីទីវៃ ( )f x  េលីចេនា �ះ I  កលណាចំេពះរx I∈   

 េគបា '( ) ( )F x f x=  ។ 

១.២.្រទឹស�ីបទ 

 េបីអនុគមន ( )F x  និង ( )G x  ជា្រពីមីទីវៃ ( )f x  េលីចេនា �ះ I  េនាចំេព 

 ្រគប់x I∈  េគមាន ( ) ( )F x G x C= +  ែដល :C ជាចំនួនេថរ  

២-អាំងេត្រកាលម�ណត ់ 

២.១.និយមន័យ  

 េបីអនុគមន ( )F x  ជា្រពីមីទីវៃ ( )f x  េនាះអំងេត្រកលមណត់ៃនអនុគមន 

f កំណត់េដយ  ( ). ( )f x dx F x C= +∫ ។ ែដល :C ជាចំនួនេថរ  

២.២.លក�ណះ 

   ( ) ( )) . . . .a k f x dx k f x dx=∫ ∫  
     ( ) ( ) ( ) ( )) . . .b f x g x dx f x dx g x dx + = + ∫ ∫ ∫  
     ( ) ( ) ( ) ( )) . . .c f x g x dx f x dx g x dx − = − ∫ ∫ ∫  
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៣-របូមន�សំខាន ៗអាំងេត្រកាលម�នកំ 

    1. .k dx kx c= +∫     13. 1 .lndx ax b c
ax b a

= + +
+∫  

    2. 11. .
1

n nx dx x c
n

+= +
+∫  14. 2 .dx ax b c

aax b
= + +

+∫  

 3. lndx x c
x

= +∫             15.  2 2
1 .ln
2

dx x a c
a x ax a

−
= +

+−∫  

    4. 2
1dx c
xx

= − +∫             16 .  2 2
1 . ( )dx xarctn c
a ax a

= +
+∫  

  5. 2dx x c
x
= +∫             17.

2 2
arcsindx x c

aa x
 = + 
 −

∫  

    6. sin . cosx dx x c= − +∫      18. 2 2
2 2

lndx x x a c
a x

= + + +
+

∫  

    7. cos . sinx dx x c= +∫                      19. 2 2
2 2

lndx x x a c
x a

= + − +
−

∫  

    8. 2 cot
sin

dx x c
x
= − +∫       2០. 2 2

1 .ln
2

dx a x c
a a xa x

+
= +

−−∫  

    9. 2 tan
cos

dx x c
x
= +∫          21. cot . ln sinx dx x c= +∫  

   1០. .x xe dx e c= +∫               22. tan . ln cosx dx x c= − +∫                        

   11. .
ln

x
x aa dx c

a
= +∫            23. ( ) 1sin . cosax dx ax c

a
= − +∫  

   12. 1. .ax axe dx e c
a

= +∫        24. ( ) ( )1cos . .sinax dx ax c
a

= +∫  
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៤-របូមន���ូរអេថរ  

    សន�តថាេគមានអំងេត្រក ( ) ( ). ' .I f x x dxf f =  ∫   

    េបីេគតង ( )u xφ=  នាំេអ ( )' .du x dxφ=  

    េគបាន ( ) ( ) ( ) ( ). ' . .I f x x dx f u du F u cf f = = = + ∫ ∫    ។ 

៥-របូមន�្ រ�ះៃនអាំងេត្រកាលម�នកំ 

 1. .k du ku c= +∫   8. 2 2
1 .ln
2

du x a c
a x au a

−
= +

+−∫  

 2. 11. .
1

n nu du u c
n

+= +
+∫  9. 2 2

1 .arctandu x c
a au a

= +
+∫  

 3. lndu u c
u

= +∫   10.  2 2
2 2

lndu u u a c
u a

= + + +
+

∫  

 4. 2du u c
u
= +∫   11. 

2 2
arcsindu u c

aa u
= +

−
∫  

 5. 2
1du c
uu

= − +∫   12. tan . ln cosu du u c= − +∫  

 6. .u ue du e c= +∫   13. cot . ln sinu du u c= +∫  

 7. sin . cosu du u c= − +∫  14. .
ln

u
u aa du c

a
= +∫  

៧-របូមន�អាំងេត្រកាលសំខា ន់ ៗគួរ ៖ 

    1. ( ) ( ). ' . .k P x dx k P x c= +∫  

    2. ( ) ( ) ( )11. ' . . , 1
1

n nP x P x dx P x c n
n

+= + ≠ −
+∫  
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    3.  ( )
( ) ( )'

. ln
P x

dx P x c
P x

= +∫  

    4. ( )
( )

( )'
. 2

P x
dx P x c

P x
= +∫  

    5. ( )
( ) ( )2

' 1.
P x

dx c
P xP x

= − +∫   

    6. ( ) ( ) ( ). ' .P x P xe P x dx e c= +∫  

៨-របូមន�គណនាអាំងេត្រកាលេដាយ 

     ឧបមាថាេគមានអនុគមន៍ព ( )u u x=  និង   ( )v v x=  

     េគមាន   ( ). . .d u v v du u dv= +    ( របូមន�ឌីេផរង់៉ែស្យល) 

     េគបាន   ( ). . .d u v v du u dv= +∫ ∫ ∫  

    ដូចេនះ  udv uv vdu= −∫ ∫  (េហថារូបមន�អំងេត្រកលេដ 

www.mathtoday.wordpress.com 
 

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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ជំពកូទ�០២ 

ក្រមងល ហេ្រជសេ រែផ�កអាំ ងេត្រកលមិនកំ 
 

០១.គណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. (2 3)x dx+∫   ខ. (4 1)x dx−∫   

 គ. 23x dx∫   ឃ. 34x dx∫   

 ង. 2(3 2 1)x x dx+ +∫   ច. 2( 2 5)x x dx− +∫   

 ឆ. 2(4 3)x x dx+∫   ជ. ( )28 9 2x x x dx− +∫   

 ឈ. ( )225 3x dx−∫   ញ. ( )22 3x x dx+∫   

០២.គណនាអំងេត្រក 

 ក. 2
1 2( )dx
x x
−∫   ខ. 1 2( )dx

xx
−∫   

 គ. 1x dx
x
+

∫   ឃ.
22 3 1x x dx

x
+ +

∫   

 ង.
24 1x dx
x
−

∫   ច.
2

2
2 3 1x x dx

x
− −

∫   

 ឆ.
2(2 1)x dx

x
+

∫   ជ.
2

3
2x x dx

x
− +

∫   

 ឈ.
2

3
( 2)x dx

x
−

∫   ញ. 3 1x dx
x
−

∫   
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០៣.គណនាអំងេត្រក 

 ក.
1

dx
x +∫   ខ.

3
dx

x −∫   

 គ. 4
2 3

dx
x +∫   ឃ.

3 1
dx
x −∫   

 ង.
5 2

dx
x−∫   ច.

2
dx
x− +∫   

 ឆ. 2( 2)
dx

x +∫   ជ. 2( 3)
dx

x −∫   

 ឈ. 2(2 1)
dx

x +∫   ញ. 2
6

(3 1)
dx

x −∫   

០៤.េគមានអនុគមន f កំណត់េដ 3 5( )
( 1)( 3)

xf x
x x

−
=

+ −
 ែដល { 1,3 }x ∉ − ។ 

 ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិ A  និង B   េដីម្បី ឲ្ ( )
1 3

A Bf x
x x

= +
+ −

 ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ 3 5
( 1)( 3)

xI dx
x x

−
=

+ −∫  ។ 

០៥.ក.កំណត់ពីរចំនួនពិត A  និង B   េដីម្បី ឲ 2
1

1 23 2
A B

x xx x
= +

− −− +
  

    ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ 1x ≠   និង 2x ≠   ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ 2 3 2
dxI

x x
=

− +∫   ។ 

០៦.គណនាអំងេត្រ 1 2 3( )
1 1

I dx
x x x

= − +
+ −∫   ។ 
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០៧.េគឲ្យ
2

2
4 3 2( )

( 1)
x xf x
x x
− +

=
−

 ែដល  0x ≠  និង 1x ≠   ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យប 2( )
1

A B Cf x
x xx

= + +
−

  

    ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ 0x ≠  និង 1x ≠   ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫  ។ 

០៨.េគមានអនុគមន៍ f  កំណត់េដ ( )
22 5 4

1
x xf x

x
− +

=
+

 ែដល  1x ≠ −  ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យប ( ) 1
Cf x Ax B

x
= + +

+
 

    ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ 1x ≠ −   ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ
22 5 4

1
x xI dx

x
− +

=
+∫  ។ 

០៩.េគមានអនុគមន៍ f  កំណត់េដ ( )
24 5 3

2
x xf x

x
− −

=
−

 ែដល  2x ≠  ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្ន  ( ) 2
Cf x Ax B

x
= + +

−
 

    ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ 2x ≠   ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ
24 5 3

2
x xI dx

x
− −

=
−∫  ។ 

១០.កំណត់ ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យបា
22 3 2
2 1 2 1

x x CAx B
x x
− +

= + +
− −
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 ្រគប 1
2

x ≠  រចួទញរកអំងេត្រ
22 3 2
2 1

x xI dx
x
− +

=
−∫  ។ 

១១.េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ
2

2
6( )

4 3
x xf x
x x

+ −
=

− +
 ែដល {1,3 }x ∉  ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យបា 

  ( )
1 3

B Cf x A
x x

= + +
− −

  ្រគប់ 1x ≠  និង 3x ≠  ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
6

4 3
x xI dx
x x

+ −
=

− +∫   ។ 

១២.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ
2

2
2 6 5( )

2
x xf x
x x

+ −
=

+ −
 ែដល {1, 2 }x ∉ −  ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យបា 

  ( )
1 2

B Cf x A
x x

= + +
− +

  ្រគប់ 1x ≠  និង 2x ≠ −  ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
2 6 5

2
x xI dx
x x

+ −
=

+ −∫   ។ 

១៣.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ
2

2
6 5( )

( 2)
x xf x

x
− +

=
−

 ែដល 2x ≠  ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យបា 

  2( )
2 ( 2)

B Cf x A
x x

= + +
− −

  ្រប់ 2x ≠  ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
6 5

( 2)
x xI dx

x
− +

=
−∫   ។ 
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១៤.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ
2

2
2 7 1( )

( 1)
x xf x

x
+ +

=
+

 ែដល 1x ≠ −  ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យបា 

  2( )
1 ( 1)

B Cf x A
x x

= + +
+ +

  ្រគប់ 1x ≠ −  ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
2 7 1

( 1)
x xI dx

x
+ +

=
+∫   ។ 

១៥.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )
2

3 2
3 1

2
x xf x

x x x
− +

=
− +

 ែដល 0, 1x x≠ ≠  ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យបា 

    ( ) 21 ( 1)
A B Cf x
x x x

= + +
− −

  ្រគប់ 0, 1x x≠ ≠  ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ
2

3 2
3 1

2
x xI dx

x x x
− +

=
− +∫  ។ 

១៦.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )
2

2
5 2

( 1)( 1)
x xf x

x x
+ +

=
− +

  ែដល 1x ≠ ±  ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យបា 

    ( ) 21 1 ( 1)
A B Cf x

x x x
= + +

− + +
  ្រគប់ 1x ≠ − និង 1x ≠ ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
5 2

( 1)( 1)
x xI dx

x x
+ +

=
− +∫  ។ 
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១៧.ក.កំណត់បីចំនួនពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យបា 

     
2

3 2
6 7 1

1 1 22 2
x x A B C

x x xx x x
− −

= + +
− + −− − +

  

 ខ.គណនាអំងេត្
2

3 2
6 7 1

2 2
x xI dx

x x x
− −

=
− − +∫   ។ 

១៨.គណនាអំងេតលខងេ្រក 

 ក. (2cos sin )x x dx−∫   ខ. (cos 3sin )x x dx+∫   

 គ. sin2x dx∫   ឃ. (3 2cos2 )x dx−∫   

 ង. (1 4sin2 )x dx−∫   ច. 2(sin cos )x x dx+∫   

 ឆ. ( )2cos sinx x dx−∫   ជ. 24sin x dx∫   

 ឈ. 2(3 2cos )x dx−∫   ញ. 2(1 2sin )x dx+∫   

១៩.គណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. 2(2cos 1)x dx−∫   ខ. sin sin3x xdx∫   

 គ. sin2 cos4x xdx∫   ឃ. cos cos5x x dx∫   

 ង. 3sin x dx∫   ច. 3cos x dx∫   

 ឆ. ( )22sin 3sinx x dx−∫   ជ. 2(cos 4cos )x x dx−∫   

 ឈ. 2sin 2x dx∫   ញ. 2cos 3x dx∫   
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២០.គណនាអំងេត្រក 

 ក.
3

2
1 sin

sin
x dx

x
+

∫   ខ.
3

2
2cos 1

cos
x dx
x
−

∫   

 គ. ( )2tan cotx x dx+∫   ឃ. ( )2tan cotx x dx−∫   

 ង. ( )21 sin cosx x dx+ +∫   

២១.េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 4 4( ) cos sinf x x x= +   ែដល x ∈  ។ 

 ក.ចូរ្រសយប ��ក់ 3 1( ) cos4
4 4

f x x= +   ្រគប់x ∈  ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ 4 4(cos sin )I x x dx= +∫   ។ 

២២.េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 6 6( ) cos sinf x x x= +   ែដល x ∈  ។ 

 ក.ចូរ្រសយប ��ក់ 5 3( ) cos4
8 8

f x x= +   ្រគប់x ∈  ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ 6 6(cos sin )I x x dx= +∫   ។ 

២៣.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដ ( )2( ) sin 3cosf x x x= +  ែដលx ∈  ។ 

 ក.ចូរ្រសយប ��ក់ ( ) 5 4cos2 3sin2f x x x= + +   ្រគប់x ∈  ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ ( )2sin 3cosI x x dx= +∫   ។ 

២៤.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដ ( )2( ) 2 2sin 3cosf x x x= −  ែដលx ∈  ។ 

 ក.ចូរ្រសយប ��ក់ ( ) 13 12sin2 5cos2f x x x= − +   ្រគប់x ∈  ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫   ។ 
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២៥.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដ ( )3( ) 1 2sinf x x= +  ែដលx ∈  ។ 

 ក.ចូរ្រសយ ( ) 7 12sin 6cos2 2sin3f x x x x= + − −   ្រគប់x ∈  ។ 

 ខ.គណនាអងេត្រក ( )I f x dx= ∫   ។ 

២៦.គណនាអំងេត្រ ( )2cos 3sinI x x dx= −∫   ។ 

២៧.គណនាអំងេត្រកលខងេ 

 ក. ( )x xe e dx−+∫   ខ. ( )x xe e dx−−∫   

 គ. 2(2 3 1)x xe e dx− +∫   ឃ. 2( )x xe e dx−+∫   

 ង. 2( 2 )x xe e dx−−∫   ច. 3 2( 1)x xe e dx− +∫   

 ឆ. 2(1 2 )xe dx+∫   ជ. 3( 1)xe dx+∫   

 ឈ. 3( )x xe e dx−−∫   ញ. 2(1 )x xe e dx−+ +∫   

២៨.គណនាអំងេត្រកលខងេ្ រកមតមវិធីប� 

 ក. 3( 2)x xe e dx+∫   ខ. 4( ) ( )x x x xe e e e dx− −− +∫   

 គ.
1

x

x
e dx
e +∫   ឃ. 2( )

x x

x x
e e dx
e e

−

−

−
+∫   

 ង. 1x

x

e dx
e x
−

−
∫   ច.

1

x x

x x
e e dx

e e

−

−

+
− +∫   

 ឆ. 2(2 1) x xx e dx−−∫   ជ. 32 xx e dx∫   

 ឈ. 1 xe dx
x∫   ញ. 2sin sin2xe x dx∫   
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២៩.េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី  េដយ 2
1( )

( 1)xf x
e

=
+

  ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c េដីម្បី ឲ្យប 2( )
1 ( 1)

x x

x x
be cef x a

e e
= + +

+ +
។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫  ។ 

៣០.គណនាអំងេត្រកលខងេ 

 ក. 2
2

4
xdx

x +∫   ខ. 2 2
2 1

( )
x dx

x x
−
−∫   

 គ.
2

2 3
3 5

x dx
x x

−

− +
∫   ឃ. cos

2 sin
xdx

x+∫   

 ង. 2
sin2
1 sin

xdx
x+∫   ច.

2

3 2( 1)
x dx

x +∫   

 ឆ. 4sin cosx xdx∫   ជ. cos
sin

x dx
x∫   

 ឈ. 2
sin
cos

x dx
x∫   ញ. 3

cos
sin

x dx
x∫   

៣១.គណនាអំងេត្រក 

 ក. 2
( 1)

2 3
x dx

x x
+
+ −∫   ខ. 2 2

( 2)
( 4 3)

x dx
x x

−
− +∫   

 គ.
2

( 3)
6 10

x dx
x x

−

− +
∫   ឃ.

3

4 2 3
2

( 1)
x x dx

x x
−

− +∫   

 ង. cos sin
2 cos sin

x x dx
x x
+

− +∫   ច. 2
2tan 3

cos
x dx
x
+

∫   
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 ឆ. 2
1 4cot

sin
x dx

x
−

∫   ជ.
2

2
3tan 4tan 1

cos
x x dx

x
− +

∫   

 ឈ.
5

7
sin
cos

x dx
x∫   ញ.

2

4
sin
cos

x dx
x∫   

៣២.គណនាអំងេត្រ
3

2
2cos sin2 3

cos
x xI dx

x
− +

= ∫   ។ 

៣៣.គណនាអំងេត្ខងេ្រក 

 ក. 4sinI x dx= ∫  ខ. 6 6(cos sin )I x x dx= +∫  

 គ. sin sin3
sin2
x xI dx

x
+

= ∫  ឃ. cos2 cos4
cos3
x xI dx

x
+

= ∫  

 ង. cos cos5
1 2cos2

x xI dx
x

−
=

+∫  ច. cos5 cos7
1 2cos4

x xI dx
x

−
=

+∫  

 ឆ. 2sin cos5I x x dx= ∫  ជ. 2sin3 cos 2I x x dx= ∫  

 ឈ. 4 4(sin cos )I x x dx= +∫  ញ. 1 tan
1 tan

xI dx
x

−
=

+∫  

៣៤.គណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. 2 2(2 1)( 1)I x x x dx= − − +∫  ខ. 2 3 5( 4)I x x dx= +∫  

 គ. 2 4( 1)( 2 3)I x x x dx= + + −∫  ឃ. 3( 2)x xI e e dx= +∫  

 ង. 6sin cosI x x dx= ∫  ច.
4ln xI dx
x

= ∫  

 ឆ. sin
2 cos

x dxI
x

=
−∫  ជ. cos

2 sin
x dxI

x
=

+∫  

 ឈ. cos sin
cos sin

x xI dx
x x
−

=
+∫  ញ. 2

sin2
1 cos

xdxI
x

=
+∫  
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៣៥.គណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. 2
sin
cos

xI dx
x

= ∫  ខ. 2ln
dxI

x x
= ∫  

 គ.
( )21

x

x

e dxI
e

=
+

∫  ឃ. 4 2
2

2 1
xdxI

x x
=

+ +∫  

 ង. cos sin
1 sin2

x xI dx
x

−
=

+∫  ច.
ln

dxI
x x

= ∫  

 ឆ.
24sin

2 1 sin2
x dxI

x x
=

+ −∫  ជ.
( )32

1
2 2

xI dx
x x

+
=

+ +
∫  

 ឈ.
( )

2

21 2 2

x

x

x e dxI
x x e

=
+ − +∫  ញ. ( )cos sin

1 cos

x

x

x x e
I dx

e x
−

=
+

∫  

៣៦.គណនាអំងេត្រកលខង 

 ក.
2x

dxI
e

=
+∫  ខ. 1

x
xI dx

x e−

+
=

+∫  

 គ. ( )
( )

2

23

3

1

x

x

x x e
I dx

x e

+
=

+
∫  ឃ.

2

(2sin cos )
1 sin

x x x xI dx
x x
+

=
+

∫  

 ង. ( ) 2 21 x xI x e dx−= −∫    ច. sin(ln )xI dx
x

= ∫  

 ឆ. cos(ln )xI dx
x

= ∫  ជ) tan xI dx
x

= ∫  

 ឈ. ln
1 ln

x dxI
x x x

=
− +∫  ញ.

( )2
sin(ln ) cos(ln )

1 sin(ln )
x xI dx

x x
+

=
+∫  
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៣៧.កំណត់បីចំនួនពតិ  ,m n  និង p  េដីម្បី ឲ្យ្រគប់ចំនួនព 1x ≠  េគបាន  

 
2

2 2
4 5 3

1( 1)( 1) 1
x x m nx p

xx x x x x
− + +

= +
−− − + − +

រចួគណន
2

2
(4 5 3)
( 1)( 1)

x x dx
x x x

− +
− − +∫ ។ 

៣៨.េគឲ្ 
2

2
6 5( )

( 2)( 1)
x xf x

x x x
+ +

=
− + +

  ែដល { 2 }x ∈ −   ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បី ឲ 2( )
2 1

a bx cf x
x x x

+
= +

− + +
 ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្ ( )I f x dx= ∫  ។ 

៣៩.េគឲ្ 2
11 5( )

( 1)( 3 4)
xf x

x x x
−

=
+ − +

  ែដល { 1}x ∈ − −   ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បី ឲ 2( )
1 3 4

a bx cf x
x x x

+
= +

+ − +
 ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្ ( )I f x dx= ∫  ។ 

៤០.េគឲ្ 
2

3 2
3 5 8( )

2 4
x xf x

x x x
− +

=
− +

  ែដល *x ∈   ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បី ឲ 2( )
2 4

a bx cf x
x x x

+
= +

− +
 ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្ ( )I f x dx= ∫  ។ 

៤១.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដ 2
3sin2 2cos( )

2sin sin 6
x xf x

x x
+

=
− −

  ។ 

 ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិAនិងB េដីម្បី ឲ្យ ៖ 
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    ( ) cos cos
2sin 3 sin 2

A x B xf x
x x

= +
+ −

  ្រគប់ចំនួនពិ x   ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្ 2
3sin2 2cos

2sin sin 6
x xI dx

x x
+

=
− −∫   ។ 

៤២.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�កចូរគណនាអំងេត្ ៖ 

 ក. xxe dx∫   ខ. sinx xdx∫   

 គ. cosx xdx∫   ឃ. ln x dx∫   

 ង. 2 lnx x dx∫   ច. (2 1) xx e dx−∫   

 ឆ. ( 1)sinx x dx+∫   ជ. 2 cosx x dx∫   

 ឈ. 2 xx e dx∫   ញ. 2(ln )x dx∫   

៤៣.គណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. 2tanx x dx∫   ខ. 2cotx x dx∫   

 គ. 3
sin

cos
x x dx

x∫   ឃ. 3
cos

sin
x x dx

x∫   

 ង. 2
sin2

(2 cos )
x dx
x−∫   ច.

2

2( 1)

x

x
e dx
e +∫   

 ឆ. 2( 1)

x

x
xe dx
e +∫   ជ. 2

ln
(1 ln )

x dx
x x+∫   

 ឈ.
3

2 2
2

( 1)
x dx

x +∫   ញ.
( )22

( 1)(2 1)
2

x x x dx
x x
− −

− +
∫   
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៤៤.េគឲ្យអំងេត្ 2cosI x x dx= ∫   និង 2sinJ x x dx= ∫   

 ក.គណន I J+   និង I J−   ។ 

 ខ.ទញរ I  និង J   ។ 

៤៥.គណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. sinxe x dx∫   ខ. cosxe x dx∫   

 គ. 3sinx x dx∫   ឃ. 3cosx x dx∫   

 ង. sin(ln )x dx∫   ច. cos(ln )x dx∫   

 ឆ. 3 2(ln )x x dx∫   ជ. ( )3ln x dx∫   

 ឈ. sinxx e x dx∫   ញ. cosxxe x dx∫   

៤៦.េគឲ្យអំងេត្រកលខង 

  2 2 2 2cos , sinI x x dx J x x dx= =∫ ∫    និង 2 cos2K x x dx= ∫   

 ក.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�កK  ។ 

 ខ.គណន I J+   ។ 

 គ.បង �ញ I J K− =   រចួទញរកអំងេត្ I  និង J  ។ 
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៤៧.េគឲ្យអំង្រកលខងេ្ 

  2 2cos , sinx xI e x dx J e x dx= =∫ ∫    និង cos2xK e x dx= ∫   

 ក.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�កK  ។ 

 ខ.គណន I J+   ។ 

 គ.បង �ញ I J K− =   រចួទញរកអំងេត្ I  និង J  ។ 

៤៨.េគឲ្យអំងេត្ 2( 1)
dxI

x x
=

+∫   និង 2 2
2 ln

( 1)
x xJ dx

x
=

+∫   

 ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បីប 2 2
1

( 1) 1
a bx c
xx x x

+
= +

+ +
  ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្ I   ។ 

 គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�កចូលគណនាអJ  ។ 

៤៩.េគឲ្យអំងេត្រកលខង 

 2
( 2)
( 1)
x dxI

x x x
+

=
+ +∫   និង 2 2

(2 1)( 2ln )
( 1)

x x xJ dx
x x
+ +

=
+ +∫   

 ក.ចូរកំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c   េដីម្បី ឲ្យ្រគប់ចំពតិ 0x ≠ េគបា ៖ 

     2 2
2

( 1) 1
x a bx c

xx x x x x
+ +

= +
+ + + +

  ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្ I   ។ 
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 គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�កចូរគណនាអ J   ។ 

៥០.េគឲ្យអំងេត្ 
sin
dxI

x
= ∫   និង 3sin

dxJ
x

= ∫   ។ 

 ក.េដយេ្របីអំងេត្រកលតមែផ�កច 2
cos 1

22sin
xJ I
x

= − + ។ 

 ខ.េផ��ងផា�ត់  
1 1 sin sin

sin 2 1 cos 1 cos
x x

x x x
 = + − + 

  ្រគប ,x k kπ≠ ∈។ 

 គ.គណនាអំងេត្ I  រចួទញរ J   ។ 

៥១.េដយេ្របីអំងេត្រកលតមែផ�កចូរគណនាអំងេត្រ 

 ក. 2sin cosx x x dx∫   ខ. 2cos sinx x x dx∫   

 គ.
2

3 2
ln

( 1)
x x dx
x +∫   ឃ.

2

3
( 1)
( 1)

x

x
x e dx
e
−
+∫    

 ង. 3
2
( 1)

x

x
xe dx

e +∫   ច. 4
cos

sin
x x dx

x∫   

 ឆ. 3
sin

cos
x x dx

x∫   ជ. 2ln( 1)x dx+∫   

 ឈ.
2

2
tan

cos
x x dx

x∫   ញ. 4tanx x dx∫   

៥២.េគឲ្យអំងេត្ 

 cos sin
1 cos sin

x xI dx
x x
−

=
+ +∫   និង 2

cos2
(1 cos sin )

x dxJ
x x

=
+ +∫   
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 ក.្រស 
cos sin

1 cos sin
x xI J C

x x
+

− = +
+ +

  ែដល C  ជាចំនួនេថ ។ 

 ខ.គណន I  រចួទញរ J   ។ 

៥៣.េគឲ្យអំងេត្ 2
sin

(2 cos )
x dxI

x
=

+∫  និង 3
sin2

(2 cos )
x dxJ

x
=

+∫  ។ 

 ក.េដយេ្របីអំងេត្រកលតមែផ 2
cos

(2 cos )
xJ I
x

= +
+

 ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្ I  រចួទញរ J   ។ 

៥៤.គណន 2
1 xxI e dx

x
−

= ∫    ។ 

៥៥.េគឲ្យអំងេត្ ៖ 

 4sin sin2,
2 cos 2 cos

x dx x dxI J
x x

= =
+ +∫ ∫    និង 2

sin cos2
(2 cos )

x xK dx
x

=
+∫   

 ក.បង �ញ  2 sinI J x dx+ = ∫  រចួគណន I J+   ។ 

 ខ.គណន I   រចួទញរ J   ។ 

 គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលតមែ K   ។ 

៥៦.េគឲ្យអំងេត្ ៖ 

 1 cos
2 cos sin

xI dx
x x

+
=

+ +∫  និង 
1 sin

2 cos sin
xJ dx

x x
+

=
+ +∫   

 ក.គណន I J+   និង I J−   រចួទញរ I  និង J   ។ 

 ខ.េដយេ្របីអំងេត្រកលតមែផ�ក ៖ 
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  2
( cos )(cos sin )

(2 cos sin )
x x x xK dx

x x
− −

=
+ +∫   

          2
( sin )(cos sin )

(2 cos sin )
x x x xL dx

x x
+ −

=
+ +∫   

៥៧.េគឲ្យអំងេត្ 
2cos
1 sin

x dxI
x

=
+∫   និង 

sin2
1 sin

x dxJ
x

=
+∫   

 ក.គណន ,I J I+   រចួទញរ J   ។ 

 ខ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�ក ៖ 

  2
sin2

(1 sin )
x dxK

x
=

+∫   និង 2
cos cos2
(1 sin )

x xL dx
x

=
+∫   

៥៨.េគឲ្យអំងេត្  
4 2

2 3
3

( 1)
x xI dx
x
−

=
+∫   ។ 

 ចូរគណន I  េដយត 3 3u x x= −  និង 2 3( 1)
xdxdv

x
=

+
  ។ 

៥៩.េគឲ្យអំងេត្ 
2

2
( 2 )(1 )

( )

x

x
x x eI dx

x e

−

−

+ −
=

+∫   ។ 

 ក.េដយត 2 2u x x= +   និង 2
1

( )

x

x
edv dx

x e

−

−

−
=

+
 និងេ្របីអំងេត្ 

    តមែផ�កចូរ្រស 
2 2 ( 1)2

1

x

x x
x x x eI dx
x e xe−

+ +
= − +

+ +∫  ។ 

 ខ.េគយក 1 xt xe= +   គណន 
dt
dx

  ។ 

 គ.ទញរកតៃម�អំងេត្ I   ។ 
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៦០.េដយេ្របីងេត្រកលេដយែផ�ក 2(ln ) ,nI x x dx n= ∈∫   ។ 

៦១.គណនាអំងេត្រកលខង 

  2
1 sin2 cos2

(sin cos )
x xI dx

x x
− −

=
+∫  និង 

2 2
2 1 ln

1(2 2 1)

xx eJ dx
xx x

 +
=  ++ +  
∫   

៦២.គណនាអំងេត្រកលខង 

 2
ln
( 2)

x dxI
x

=
+∫   និង 

( )2
cos sin
2 sin

x xJ dx
x

=
−∫   

៦៣.គណនាអំងេត្ 2 2
(2 3)ln

( 3 2)
x xI dx

x x
−

=
− +∫   ។ 

៦៤.េគឲ្យអំងេត្រ 

  2
2 4

( 1)
xI dx

x x x
+

=
+ +∫   និង 

2

2 2
( 4)(3 2 1)

( 1)
x x xJ dx

x x x
+ + +

=
+ +∫   

 ក.កំណត់បីចំននួពិត ,m n  និង p  េដីម្បី ឲ្យ្រគប់ចំនួន 0x ≠ េគបា ៖ 

  2 2
2 4

( 1) 1
x a bx c

xx x x x x
+ +

= +
+ + + +

   ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្ I  ។ 

 គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�ក J   ។ 

៦៥.េគឲ្យអំងេត្រ 

  2
2 4

( 2 2)
xI dx

x x x
+

=
+ +∫   និង 

2

2 2
( 4)(3 4 2)

( 2 2)
x x xJ dx

x x x
+ + +

=
+ +∫   
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 ក.កំណត់បីចំននួពិត ,m n  និង p  េដីម្បី ឲ្យ្រគប់ចំនួន 0x ≠ េគបា ៖ 

  2 2
2 4

( 2 2) 2 2
x a bx c

xx x x x x
+ +

= +
+ + + +

   ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្ I  ។ 

 គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�ក J   ។ 

៦៥.េគឲ្យអំងេត្រ 

  2
2

( 1)
xI dx

x x x
−

=
− +∫   និង 2 2

( 2ln )(2 1)
( 1)

x x xJ dx
x x

− −
=

− +∫   

 ក.កំណត់បីចំននួពិត ,m n  និង p  េដីម្បី ឲ្យ្រគប់ចំនួន 0x ≠ េគបា ៖ 

  2 2
2

( 1) 1
x a bx c

xx x x x x
− +

= +
− + − +

   ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្ I  ។ 

 គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�ក J   ។ 

៦៦.េគឲ្យអំងេត្រ 

  2( 2)
dxI

x x x
=

+ −∫   និង 
( )22

(2 1)ln
2

x xJ dx
x x

+
=

+ −
∫   

 ក.កំណត់បីចំននួពិត ,m n  និង p  េដីម្បី ឲ្យ្រគប់ចំនួន 0x ≠ េគបា ៖ 

  2
1

1 2( 2)
a b c
x x xx x x

= + +
− ++ −

   ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្ I  ។ 
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 គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�ក J   ។ 

៦៧.េគឲ្យអំងេត្ 
( 1)
dxI

x x
=

+∫   និង 2
ln

( 1)
xJ dx

x
=

+∫  ។ 

 ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិ α  និង β  េដីម្បី ឲ្យ  
1

( 1) 1x x x x
α β

= +
+ +

 ។ 

 ខ.គណន I  រចួទញរJ  េដយេ្របីអំងេត្រកលត 

៦៨.ក.កំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដីម្បី ឲ្យបា 

     1 sin sin
sin 1 cos 1 cos

a x b x
x x x
= +

− +
  ្រគប់ ,x k kπ≠ ∈   ។ 

 ខ.ទញរកអំងេត្រ
sin
dxI

x
= ∫   ។ 

 គ.េដយេ្រអំងេត្រកលេដយែផ�កចូរ 2
cos

sin
x xJ dx

x
= ∫  ។ 

៦៩.ក.កំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដីម្បី ឲ្យបា 

     1 cos cos
cos 1 sin 1 sin

a x b x
x x x
= +

− +
  ្រគប់ 2 ,

2
x k kπ π≠ ± + ∈   ។ 

 ខ.ទញរកអំងេត្រ
cos
dxI

x
= ∫   ។ 

 គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�កច 2
sin

cos
x xJ dx

x
= ∫  ។ 

៧០.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ
2

2
2 3( )

2
xf x

x x
+

=
− +

  ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c េដីម្បី ឲ្ ( ) 2:
2

bx cx f x a
x x

+
∀ ∈ = +

− +
  ។ 
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 ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫  ។ 

 គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�ក 

          
( )

3

22

(2 9 )(2 1)
2

x x xJ dx
x x
+ −

=
− +

∫   ។ 

៧១.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ ( )2
2

2 1
( )

2 2 1
x

f x
x x

−
=

− +
  ។ 

 ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c េដីម្បី ឲ ( ) 2:
2 2 1

bx cx f x a
x x

+
∀ ∈ = +

− +
 ។ 

 ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫  ។ 

 គ.េ្របីអំងេត្រកលតមែផ�កចូរ
( )

3

22

( 1) (2 1)
2 2 1
x xJ dx

x x
− −

=
− +

∫  ។ 

៧២.េគឱ្យអនុគមន ( ) ( )4

1
1

y f x
x x

= =
+

   ែដល x   ជាចំនួនពិតខុសពីសូន្ 

 ក.ចូរកំណត់បីចំនួនពិត ,A B   និង C   េដីម្បីឱ ( )
3

41
A Bx Cf x
x x

+
= +

+
 ។  

 ខ.គណនាអំងេត្ ( )I f x dx= ∫     ។ 

      គ.ទញរកអំងេត្ 
3

4 2
4 ln .

(1 )
x x dxJ

x
=

+∫ ។ 

៧៣.េគឱ្យអនុគមន ( ) 2
1

1xy f x
e

= =
+

   ែដល x   ជាចំនួនពិត 

 ក.ចូរកំណត់បីចំនួនពិត A   និង B   េដីម្បីឱ ( )
2

2 1

x

x
Bef x A

e
= +

+  
។ 

 ខ.គណនាអំងេតល  ( )I f x dx= ∫   ។ 
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 គ.ទញរកអំងេត្
( )

2

22

2
1

x

x

xe dxJ
e

=
+

∫   ។ 

៧៤.គណនាអំងេត្រ 3
cot

sin
x xI dx

x
= ∫  និង 3

tan
cos
x xJ dx

x
= ∫  ។ 

៧៥.គណនាអំងេត្រ 2( 1)

x

x
xe dxI
e

=
+∫   និង 

4

4
ln(1 )xJ dx

x
+

= ∫  

៧៦.គណនាអងេត្រកលខងេ្ 

  sin2 cosI x x dx= ∫  និង 4ln( 1)J x dx= +∫  

៧៧.គណនាអំងេត្រកលខងេ 

4 2ln( 1)I x x dx= − +∫  និង 2 2 2
(cos2 2sin2 )ln(cos )

(sin 2sin cos 5cos )
x x xJ dx

x x x x
+

=
− +∫  

៧៨.គណនាអំងេត្ 2
ln(sin cos )

cos cot
x xI dx
x x
+

= ∫  ។ 

៧៩.េគឲ្យអំងេត្រ tanI x dx= ∫  និង cosJ x dx= ∫   

       គណនា I J+   និង I J−  រចួទញរក I  និង J  ។ 

៨០.គណនាអំងេត្ 
3

3 2 2( 3 6 6)

xx e dxI
x x x

−

=
− + −∫  ។ 
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ជំពកូទ�០៣ 

ែផ�កដំេ ណះ្រ 
 

លំហាត់ទ០១ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក. (2 3)x dx+∫   ខ. (4 1)x dx−∫   

គ. 23x dx∫   ឃ. 34x dx∫   

ង. 2(3 2 1)x x dx+ +∫   ច. 2( 2 5)x x dx− +∫   

ឆ. 2(4 3)x x dx+∫   ជ. ( )28 9 2x x x dx− +∫   

ឈ. ( )225 3x dx−∫   ញ. ( )22 3x x dx+∫   

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក. 2(2 3) 2 3 3x dx x dx dx x x C+ = + = + +∫ ∫ ∫    

ខ. 2(4 1) 4 2x dx x dx dx x x C− = − = − +∫ ∫ ∫   

គ. 2 2 3 313 3 3
3

x dx x dx x C x C = = + = + 
 ∫ ∫    
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ឃ. 3 3 4 414 4 4
4

x dx x dx x C x C = = + = + 
 ∫ ∫   

ង. 2 2 3 2(3 2 1) 3 2x x dx x dx x dx dx x x x C+ + = + + = + + +∫ ∫ ∫ ∫    

ច. 2 2 3 21( 2 5) 2 5 5
3

x x dx x dx xdx dx x x x C− + = − + = − + +∫ ∫ ∫ ∫   

ឆ. 2 3 2 4 3(4 3) 4 3x x dx x dx x dx x x C+ = + = + +∫ ∫ ∫    

ជ. ( )2 3 2 4 3 28 9 2 8 9 2 2 3x x x dx x dx x dx xdx x x x C− + = − + = − + +∫ ∫ ∫ ∫   

ឈ. ( ) ( )22 4 2 5 35 3 25 30 9 5 10 9x dx x x dx x x x C− = − + = − + +∫ ∫    

ញ. ( ) ( )2 3 2 4 3 292 3 4 12 9 4
2

x x dx x x x dx x x x c+ = + + = + + +∫ ∫   

លំហាត់ទ០២ 

គណនាអំងេត្រក 

ក. 2
1 2( )dx
x x
−∫   ខ. 1 2( )dx

xx
−∫   

គ. 1x dx
x
+

∫   ឃ.
22 3 1x x dx

x
+ +

∫   

ង.
24 1x dx
x
−

∫   ច.
2

2
2 3 1x x dx

x
− −

∫   

ឆ.
2(2 1)x dx

x
+

∫   ជ.
2

3
2x x dx

x
− +

∫   

ឈ.
2

3
( 2)x dx

x
−

∫   ញ. 3 1x dx
x
−

∫   
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ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រក 

ក. 2 2
1 2 2( ) 2 ln| |dx dxdx x C
x x xx x
− = − = + +∫ ∫ ∫    

ខ. 1 2( ) 2 2 2ln| |dx dxdx x x C
x xx x

− = − = − +∫ ∫ ∫   

គ. 1 ln| |x dxdx dx x x C
x x
+

= + = + +∫ ∫ ∫    

ឃ.
2

22 3 1 2 3 3 ln| |x x dxdx xdx dx x x x C
x x
+ +

= + + = + + +∫ ∫ ∫ ∫   

ង.
2

24 1 4 2 ln| |x dxdx x dx x x C
x x
−

= − = − +∫ ∫ ∫    

ច.
2

2 2
2 3 1 12 3 2 3ln| |x x dx dxdx dx x x C

x xx x
− −

= − − = − + +∫ ∫ ∫ ∫   

ឆ.
2

2(2 1) 4 4 2 4 ln| |x dxdx x dx dx x x x C
x x
+

= + + = + + +∫ ∫ ∫ ∫    

ជ.
2

3
3 2 2

2 1 12 ln| |x x dx dxdx x dx x C
x xx x x

−− +
= − + = + − +∫ ∫ ∫ ∫   

ឈ.
2

3
3 2 2

( 2) 4 24 4 ln| |x dx dxdx x dx x C
x xx x x

−−
= − + = + − +∫ ∫ ∫ ∫    

ញ.
1
23 1 3 3 2x dxdx xdx x dx x C

x x
−

= − = − +∫ ∫ ∫ ∫  

                      
3
22 2x x C= − +   ។ 
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លំហាត់ទ០៣ 

គណនាអំងេត្រក 

ក.
1

dx
x +∫   ខ.

3
dx

x −∫   

គ. 4
2 3

dx
x +∫   ឃ.

3 1
dx
x −∫   

ង.
5 2

dx
x−∫   ច.

2
dx
x− +∫   

ឆ. 2( 2)
dx

x +∫   ជ. 2( 3)
dx

x −∫   

ឈ. 2(2 1)
dx

x +∫   ញ. 2
6

(3 1)
dx

x −∫   

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រក 

ក. ( 1)' ln| 1|
1 ( 1)

dx x dx x C
x x

+
= = + +

+ +∫ ∫    

ខ. ( 3)' ln| 3|
3 ( 3)

dx x dx x C
x x

−
= = − +

− −∫ ∫   

គ. 4 (2 3)'2 2ln|2 3|
2 3 (2 3)

dx x dx x C
x x

+
= = + +

+ +∫ ∫    

ឃ. 1 (3 1)' 1 ln|3 1|
3 1 3 (3 1) 3

dx x dx x C
x x

−
= = − +

− −∫ ∫   
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ង. 1 (2 5)' 1 ln|2 5|
5 2 2 (2 5) 2

dx x dx x C
x x

−
= − = − − +

− −∫ ∫    

ច. ( 2)' ln| 2|
2 ( 2)

dx x dx x C
x x

−
= − = − − +

− + −∫ ∫   

ឆ. 2 2
( 2)' 1

2( 2) ( 2)
dx x dx C

xx x
+

= − = − +
++ +∫ ∫    

ជ. 2 2
( 3)' 1

3( 3) ( 3)
dx x dx C

xx x
−

= − = − +
−− −∫ ∫   

ឈ. 2 2
1 (2 1)' 1
2 2(2 1)(2 1) (2 1)

dx x dx C
xx x

+
= − = − +

++ +∫ ∫    

ញ. 2 2
6 (3 1)' 22

3 1(3 1) (3 1)
dx x dx C

xx x
−

= = − +
−− −∫ ∫   

លំហាត់ទ០៤ 

េគមានអនុគមន f កំណត់េដ 3 5( )
( 1)( 3)

xf x
x x

−
=

+ −
 ែដល { 1,3 }x ∉ − ។ 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិ A  និង B   េដីម្បី ឲ្ ( )
1 3

A Bf x
x x

= +
+ −

 ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ 3 5
( 1)( 3)

xI dx
x x

−
=

+ −∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពិត A  និង B   ៖ 

េគមាន   ( )3 5( ) 1
( 1)( 3)

xf x
x x

−
=

+ −
  និង   ( )( ) 2

1 3
A Bf x

x x
= +

+ −
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ផ�ឹម ( ) ( )1 & 2  េគបាន 3 5
1 3 ( 1)( 3)

A B x
x x x x

−
+ =

+ − + −
  

ត្រម�វភាគែបងរួមរួចលុបេចលេគ ( 3) ( 1) 3 5A x B x x− + + = −   

សមមល ( ) ( )3 3 5A B x A B x+ + − + = −   

េគទញ 3
3 5

A B
A B
+ =


− + = −

  េនាះេគបា 2 , 1A B= =  ។ 

ដូចេនះ  2 , 1A B= =   ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ 3 5
( 1)( 3)

xI dx
x x

−
=

+ −∫   

ចំេពះ 2 , 1A B= =   េគបាន 3 5 2 1
( 1)( 3) 1 3

x
x x x x

−
= +

+ − + −
  

េនាះ 2 1 2
1 3 1 3

dx dxI dx
x x x x

 = + = + + − + − ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  2ln| 1| ln| 3|I x x C= + + − +  ។ 

លំហាត់ទ០៥ 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិ A  និង B   េដីម្បី ឲ 2
1

1 23 2
A B

x xx x
= +

− −− +
  

    ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ 1x ≠   និង 2x ≠   ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ 2 3 2
dxI

x x
=

− +∫   ។ 

ដំេណាះ្យ  
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ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិ A  និង B    

េគមាន 2
1

1 23 2
A B

x xx x
= +

− −− +
   ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ 1x ≠ នងិ 2x ≠ ។ 

ត្រម�វភាគែបងរួមរួចលុបេចលេគប1 ( 2) ( 1)A x B x= − + −   

សមមល 1 ( ) ( 2 )A B x A B= + + − −  េនាះេគទ 0
2 1

A B
A B
+ =


− − =

  

ដូចេនះ  1 , 1A B= − =  ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្រ 2 3 2
dxI

x x
=

− +∫    

ចំេពះ 1 , 1A B= − =  េគមាន 2
1 1 1 1 1

1 2 2 13 2 x x x xx x
−

= + = −
− − − −− +

  

េគបាន 1 1
2 1 2 1

dx dxI dx
x x x x

 = − = − − − − − ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  2ln| 2| ln| 1| ln
1

xI x x C C
x
−

= − − − + = +
−

 ។ 

លំហាត់ទ០៦ 

គណនាអំងេត្រ 1 2 3( )
1 1

I dx
x x x

= − +
+ −∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រ 1 2 3( )
1 1

I dx
x x x

= − +
+ −∫   
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េយងីបាន  1 2 3( ) 2 3
1 1 1 1

dx dx dxI dx
x x x x x x

= − + = − +
+ − + −∫ ∫ ∫ ∫  

ដូចេនះ  ln| | 2ln| 1| 3ln| 1|I x x x C= − + + − +  ។ 

លំហាត់ទ០៧ 

េគឲ្យ
2

2
4 3 2( )

( 1)
x xf x
x x
− +

=
−

 ែដល  0x ≠  និង 1x ≠   ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C   

េដីម្បី ឲ្យប 2( )
1

A B Cf x
x xx

= + +
−

     

ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ 0x ≠  និង 1x ≠   ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,A B  និង C   

េយងីបាន
2

2 2
4 3 2( )

1 ( 1)
A B C x xf x
x xx x x

− +
= + + =

− −
     

សមមល  2 2( 1) ( 1) 4 3 2Ax x B x Cx x x− + − + = − +   

េដយមភាពចុងេ្រកយេនះពិតជានិច�x  េនាះេយីងអចេ្រជីសេរី  

តៃម�ពិេសសៃនxមួយចំនួនដូចតេទ 

.ចំេពះ 0x =  េគបាន 2B− =   េនាះ 2B = −   
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.ចំេពះ 1x =  េគបា 4 3 2 3C = − + =   

.ចំេពះ 2x =  េគបាន2 4 16 6 2 12A B C+ + = − + =   

េដយ 2 , 3B C= − =   េនាះ2 2 12 12A − + =   េនាះ 1A =  ។ 

ដូចេនះ  1 , 2 , 3A B C= = − =  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫  ៖ 

ចំេព 1 , 2 , 3A B C= = − =  េគបាន
2

2 2
4 3 2 1 2 3

1( 1)
x x

x xx x x
− +

= − +
−−

  

2
1 2 3( )

1
I f x dx dx

x xx
 = = − + − ∫ ∫   

   2
22 3 ln| | 3ln| 1|

1
dx dx dx x x C
x x xx

= − + = + + − +
−∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  2ln| | 3ln| 1|I x x C
x

= + + − +  ។ 

លំហាត់ទ០៨ 

េគមានអនុគមន៍ f  កំណត់េដ ( )
22 5 4

1
x xf x

x
− +

=
+

 ែដល  1x ≠ −  ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យប ( ) 1
Cf x Ax B

x
= + +

+
 

    ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ 1x ≠ −   ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ
22 5 4

1
x xI dx

x
− +

=
+∫  ។ 



  អាំ ងេត្រកលមិនកំណត់ស្ថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                         Page 37 
 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,A B  និង C   

េយងីមា
22 5 4 ( 1)(2 7) 11 11( ) 2 7

1 1 1
x x x xf x x

x x x
− + + − +

= = = − +
+ + +

  

េដយ ( ) 1
Cf x Ax B

x
= + +

+
េនាះេគទញប 2 , 7 , 11A B C= = − =  ។ 

ដូចេនះ  2 , 7 , 11A B C= = − =  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ
22 5 4

1
x xI dx

x
− +

=
+∫   

តមស្រមាយខងេលីេយី
22 5 4 112 7

1 1
x x x

x x
− +

= − +
+ +

  

េយងីបាន 112 7 2 7 11
1 1

dxI x dx xdx dx
x x

 = − + = − + + + ∫ ∫ ∫ ∫   

                ( 1)'2 7 11
( 1)
xx dx dx dx
x
+

= − +
+∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  2 7 11ln| 1|I x x x C= − + + +  ។ 

លំហាត់ទ០៩ 

េគមាអនុគមន៍  f  កំណត់េដ ( )
24 5 3

2
x xf x

x
− −

=
−

 ែដល  2x ≠  ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យប ( ) 2
Cf x Ax B

x
= + +

−
 

ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ 2x ≠   ។ 
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ខ.គណនាអំងេត្រ
24 5 3

2
x xI dx

x
− −

=
−∫  ។ 

 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,A B  និង C  េដម្បី ឲ្យ ( ) 2
Cf x Ax B

x
= + +

−
  

េយងីមាន
24 5 3 ( 2)(4 3) 3 3( ) 4 3

2 2 2
x x x xf x x

x x x
− − − + +

= = = + +
− − −

  

េដយ ( ) 2
Cf x Ax B

x
= + +

−
 េនាះេគទ 4 , 3 , 3A B C= = =  ។ 

ដូចេនះ  4 , 3 , 3A B C= = =  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ
24 5 3

2
x xI dx

x
− −

=
−∫   

េគមាន
24 5 3 34 3

2 2
x x x

x x
− −

= + +
− −

  

េគបាន 34 3 4 3 3
2 2

dxI x dx x dx dx
x x

 = + + = + + − − ∫ ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  22 3 3ln| 2|I x x x C= + + − +  ។   

លំហាត់ទ១០ 

កំណត់ ,A B  និង C េដីម្បី ឲ្យបា
22 3 2
2 1 2 1

x x CAx B
x x
− +

= + +
− −

្រគប 1
2

x ≠   

រចួទញរកអំងេត្រ
22 3 2
2 1

x xI dx
x
− +

=
−∫  ។ 
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ដំេណាះ្រ 

កំណត់ ,A B  និង C  

េគមាន
22 3 2
2 1 2 1

x x CAx B
x x
− +

= + +
− −

  ្រគប់  1
2

x ≠   

េដយ
22 3 2 11
2 1 2 1

x x x
x x
− +

= − +
− −

  េនាះេគទ 1 , 1 , 1A B C= = − =   

ដូចេនះ  1 , 1 , 1A B C= = − =  ។ 

ទាញរកអាំងេត្ 
22 3 2
2 1

x xI dx
x
− +

=
−∫   

េយងីមាន
22 3 2 11
2 1 2 1

x x x
x x
− +

= − +
− −

   

េយងីបាន 1( 1 )
2 1 2 1

dxI x dx xdx dx
x x

= − + = − +
− −∫ ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  21 1 ln|2 1|
2 2

I x x x C= − + − +  ។ 

លំហាត់ទ១១ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ
2

2
6( )

4 3
x xf x
x x

+ −
=

− +
 ែដល {1,3 }x ∉  ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យប ( )
1 3

B Cf x A
x x

= + +
− −

     

   ្រគប់ 1x ≠  និង 3x ≠  ។ 
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ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
6

4 3
x xI dx
x x

+ −
=

− +∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,A B  និង C  េដម្បី ឲ្យ ( )
1 3

B Cf x A
x x

= + +
− −

     

េយងីបាន
2

2
6

1 3 4 3
B C x xA

x x x x
+ −

+ + =
− − − +

  

ត្រម�វភាគែបងរួ 2 4 3 ( 1)( 3)x x x x− + = − −  រចួលុបេចលេគបា 

2 2( 4 3) ( 3) ( 1) 6A x x B x C x x x− + + − + − = + −   

េដយសមភាពចុងេ្រកយេនះពិតជានប់តៃម�x េនាះេយីងអចេ្រជីសេរី  

តៃម�ពិេសសៃនx  មួយចំនួនដូចតេទ 

.ចំេពះ 1x =  េគបាន 2 4B− = −  េនាះ 2B =   

.ចំេព 3x =  េគបាន2 6C =  េនាះ 3C =  ។ 

.ចំេពះ 0x =  េគបាន3 3 6A B C− − = −  េដយ 2 , 3B C= =   

េគបាន3 6 3 6A − − = −  េនាះ 1A =  ។ 

ដូចេនះ  1 , 2 , 3A B C= = =  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
6

4 3
x xI dx
x x

+ −
=

− +∫    

ចំេពះ 1 , 2 , 3A B C= = =  េគមាន
2

2
6 2 31

1 34 3
x x

x xx x
+ −

= + +
− −− +
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េគបាន 2 31 2 3
1 3 1 3

dx dxI dx dx
x x x x

 = + + = + + − − − − ∫ ∫ ∫ ∫   

              ( 1)' ( 3)'2 3
1 3

x xx dx dx
x x
− −

= + +
− −∫ ∫   

ដូចេនះ  2ln| 1| 3ln| 3|I x x x C= + − + − +  ។ 

លំហាត់ទ១២ 

េគឲ្អនុគមន៍ f កំណត់េដយ
2

2
2 6 5( )

2
x xf x
x x

+ −
=

+ −
 ែដល {1, 2 }x ∉ −  ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យប ( )
1 2

B Cf x A
x x

= + +
− +

   

   ្រគប់ 1x ≠  និង 2x ≠ −  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
2 6 5

2
x xI dx
x x

+ −
=

+ −∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,A B  និង C  េដម្បី ឲ្យ ( )
1 2

B Cf x A
x x

= + +
− +

   

េយងីបាន
2

2
2 6 5

1 2 2
B C x xA

x x x x
+ −

+ + =
− + + −

  

សមមល  2( 1)( 2) ( 2) ( 1) 2 6 5A x x B x C x x x− + + + + − = + −   

.ចំេពះ 1x =  េគបាន3 3B =  េនាះ 1B =  ។ 

.ចំេពះ 2x = −  េគបាន 3 9C− = −  េនាះ 3C =   
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.ចំេពះ 0x =  េគបាន 2 2 5A B C− + − = −   

េនាះេគទញបា 2 5 2 3 5 2
2 2

B CA − + − +
= = =   ។ 

ដូចេនះ  2 , 1 , 3A B C= = =   ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ 
2

2
2 6 5

2
x xI dx
x x

+ −
=

+ −∫    

ចំេព 2 , 1 , 3A B C= = =  េគមាន
2

2
2 6 5 1 32

1 22
x x

x xx x
+ −

= + +
− ++ −

  

េគបាន 1 32
1 2

I dx
x x

 = + + − + ∫   

             2 3
1 2

2 ln| 1| 3ln| 2|

dx dxdx
x x

x x x C

= + +
− +

= + − + + +

∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  2 ln| 1| 3ln| 2|I x x x C= + − + + +  ។ 

លំហាត់ទ១៣ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ
2

2
6 5( )

( 2)
x xf x

x
− +

=
−

 ែដល 2x ≠  ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យប 2( )
2 ( 2)

B Cf x A
x x

= + +
− −

   

    ្រគប់ 2x ≠  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
6 5

( 2)
x xI dx

x
− +

=
−∫   ។ 
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ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,A B  និង C  េដម្បី ឲ្យ 2( )
2 ( 2)

B Cf x A
x x

= + +
− −

   

 េយងីបាន
2

2 2
6 5

2 ( 2) ( 2)
B C x xA

x x x
− +

+ + =
− − −

  

សមមល  2 2( 2) ( 2) 6 5A x B x C x x− + − + = − +   

.ចំេពះ 2x =  េគបាន 4 12 5 3C = − + = −   

.ចំេពះ 0x =  េគបាន4 2 3 5A B− − =  ឬ 2 4A B− =   

.ចំេពះ 1x =  េគបាន 3 0A B− − =  ឬ 3A B− =   

េគបាន្របព័ន 2 4
3

A B
A B

− =


− =
  េនាះ 1 , 2A B= = −  ។ 

ដូចេនះ  1 , 2 , 3A B C= = − = −  ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ 
2

2
6 5

( 2)
x xI dx

x
− +

=
−∫    

ចំេព 1 , 2 , 3A B C= = − = − េគបាន
2

2 2
6 5 2 31

2( 2) ( 2)
x x

xx x
− +

= − −
−− −

 

2 2
2 31 2 3

2 2( 2) ( 2)
d dxI dx dx

x xx x
 

= − − = − − − −− − ∫ ∫ ∫ ∫    

ដូចេនះ  32ln| 2|
2

I x x C
x

= − − + +
−

 ។ 

លំហាត់ទ១៤ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ
2

2
2 7 1( )

( 1)
x xf x

x
+ +

=
+

 ែដល 1x ≠ −  ។ 
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ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យប 2( )
1 ( 1)

B Cf x A
x x

= + +
+ +

   

    ្រគប់ 1x ≠ −  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
2 7 1

( 1)
x xI dx

x
+ +

=
+∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,A B  និង C  េដម្បី ឲ្យប 2( )
1 ( 1)

B Cf x A
x x

= + +
+ +

   

 េយងីបាន
2

2 2
2 7 1

1 ( 1) ( 1)
B C x xA

x x x
+ +

+ + =
+ + +

  

សមមល  2 2( 1) ( 1) 2 7 1A x B x C x x+ + + + = + +   

.ចំេពះ 1x = −  េគបាន 2 7 1 4C = − + = −   

.ចំេពះ 0x =  េគបាន 4 1A B+ − =  ឬ 5A B+ =   

.ចំេពះ 1x =  េគបាន4 2 4 10A B+ − =  ឬ 2 7A B+ =   

េគបាន្របព័ន�សមីក
5

2 7
A B
A B
+ =


+ =

  សមមល  2 , 3A B= =  ។ 

ដូចេនះ  2, 3 , 4A B C= = = −  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
2 7 1

( 1)
x xI dx

x
+ +

=
+∫    

េបី 2, 3 , 4A B C= = = −  េនាះ 
2

2 2
2 7 1 3 42

1( 1) ( 1)
x x

xx x
+ +

= + −
++ +
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េគបាន 22 3 4
1 ( 1)

dx dxI dx
x x

= + −
+ +∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  42 3ln| 1|
1

I x x C
x

= + + + +
+

  ។ 

 

លំហាត់ទ១៥ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )
2

3 2
3 1

2
x xf x

x x x
− +

=
− +

 ែដល 0, 1x x≠ ≠  ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យបា 

   ( ) 21 ( 1)
A B Cf x
x x x

= + +
− −

  ្រគប់ 0, 1x x≠ ≠  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ
2

3 2
3 1

2
x xI dx

x x x
− +

=
− +∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,A B  និង C   

េយងីបាន ( )
2

2 3 2
3 1

1 ( 1) 2
A B C x xf x
x x x x x x

− +
= + + =

− − − +
   

សមមល  2 2( 1) ( 1) 3 1A x Bx x Cx x x− + − + = − +   

.ចំេពះ 0x =  េគបា 1A =  ។ 

.ចំេពះ 1x =  េគបាន 3C =  ។ 
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.ចំេពះ 2x =  េគបាន 2 2 11A B C+ + =  េនាះ 11 1 6 2
2

B − −
= =  ។ 

ដូចេនះ 1 , 2 , 3A B C= = =  ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ 
2

3 2
3 1

2
x xI dx

x x x
− +

=
− +∫   

ចំេព 1 , 2 , 3A B C= = =  េនាះ
2

3 2 2
3 1 1 2 3

12 ( 1)
x x

x xx x x x
− +

= + +
−− + −

  

េយងីបាន 2 2
1 2 3 2 3

1 1( 1) ( 1)
dx dx dxI

x x x xx x
 

= + + = + + − −− − ∫ ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  3ln| | 2ln| 1|
1

I x x C
x

= + − − +
−

 ។ 

លំហាត់ទ១៦ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )
2

2
5 2

( 1)( 1)
x xf x

x x
+ +

=
− +

  ែដល 1x ≠ ±  ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យបា 

( ) 21 1 ( 1)
A B Cf x

x x x
= + +

− + +
  ្រគប់ 1x ≠ − និង 1x ≠ ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ
2

2
5 2

( 1)( 1)
x xI dx

x x
+ +

=
− +∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,A B  និង C  ៖ 
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េយងីបាន ( )
2

2 2
5 2

1 1 ( 1) ( 1)( 1)
A B C x xf x

x x x x x
+ +

= + + =
− + + − +

 

សមមល  2 2( 1) ( 1)( 1) ( 1) 5 2A x B x x C x x x+ + + − + − = + +   

.ចំេពះ 1x = −  េគបាន 2 6C− =  េនាះ 3C = −  ។ 

.ចំេពះ 1x =  េគបាន4 8A =  េនាះ 2A =   ។ 

.ចំេពះ 0x =  េនាះ 2A B C− − =  េគទញ 2 3B A C= − − =  ។ 

ដូចេនះ  2 , 3 , 3A B C= = = −  ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ 
2

2
5 2

( 1)( 1)
x xI dx

x x
+ +

=
− +∫   

េបី 2 , 3 , 3A B C= = = −  េនាះ
2

2 2
5 2 2 3 3

1 1( 1)( 1) ( 1)
x x

x xx x x
+ +

= + −
− +− + +

  

េគបាន 22 3 3
1 1 ( 1)

dx dx dxI
x x x

= + −
− + +∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  32ln| 1| 3ln| 1|
1

I x x C
x

= − + + + +
+

 ។ 

លំហាត់ទ១៧ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត  ,A B  និង C  េដីម្បី ឲ្យបា 

    
2

3 2
6 7 1

1 1 22 2
x x A B C

x x xx x x
− −

= + +
− + −− − +

  

ខ.គណនាអំងេត្
2

3 2
6 7 1

2 2
x xI dx

x x x
− −

=
− − +∫   ។ 
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ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,A B  និង C  ៖ 

    
2

3 2
6 7 1

1 1 22 2
x x A B C

x x xx x x
− −

= + +
− + −− − +

  

សមមល  26 7 1 ( 1)( 2) ( 1)( 2) ( 1)( 1)x x A x x B x x C x x− − = + − + − − + − +   

.ចំេពះ 1x = −  េគបាន12 6B=  េនាះ 2B =  ។ 

.ចំេពះ 1x =  េគបាន 2 2A− = −  េនាះ 1A =   ។ 

.ចំេពះ 2x =  េគបាន24 14 1 3C− − =  េនាះ 3C =  ។ 

ដូចេនះ  1 , 2 , 3A B C= = =  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្
2

3 2
6 7 1

2 2
x xI dx

x x x
− −

=
− − +∫    

តមស្រមាយខងេលីចំ 1 , 2 , 3A B C= = =  េគបាន  

2

3 2
6 7 1 1 2 3

1 1 22 2
x x

x x xx x x
− −

= + +
− + −− − +

 ។ 

េយងីបាន 2 3
1 1 2

dx dx dxI
x x x

= + +
− + −∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  ln| 1| 2ln| 1| 3ln| 2|I x x x C= − + + + − +  ។ 

លំហាត់ទ១៨ 

គណនាអំងេត្រកលខង 
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ក. (2cos sin )x x dx−∫   ខ. (cos 3sin )x x dx+∫   

គ. sin2x dx∫   ឃ. (3 2cos2 )x dx−∫   

ង. (1 4sin2 )x dx−∫   ច. 2(sin cos )x x dx+∫   

ឆ. ( )2cos sinx x dx−∫   ជ. 24sin x dx∫   

ឈ. 2(3 2cos )x dx−∫   ញ. 2(1 2sin )x dx+∫   

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្ 

ក. (2cos sin ) 2 cos sin 2sin cosx x dx x dx x dx x x C− = − = + +∫ ∫ ∫    

ខ. (cos 3sin ) cos 3 sin sin 3cosx x dx x dx xdx x x C+ = + = − +∫ ∫ ∫   

គ. 1sin2 cos2
2

x dx x C= − +∫    

ឃ. (3 2cos2 ) 3 sin2x dx x x C− = − +∫   

ង. (1 4sin2 ) 2cos2x dx x x C− = + +∫    

ច. 2 2 2(sin cos ) (sin 2sin cos cos )x x dx x x x x dx+ = + +∫ ∫   

                                 1(1 sin2 ) cos2
2

x dx x x C= + = − +∫   

ឆ. ( ) ( )2 2 2cos sin cos 2sin cos sinx x dx x x x x dx− = − +∫ ∫    
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                                  ( ) 11 sin2 cos2
2

x dx x x C= − = + +∫   

ជ. 2 14sin 2 (1 cos2 ) 2 sin2
2

x dx x dx x x C = − = − + 
 ∫ ∫   

ឈ. 2 1(3 2cos ) (2 cos2 ) 2 sin2
2

x dx x dx x x C− = − = − +∫ ∫    

ញ. 2 2(1 2sin ) (1 4sin 4sin ) (3 4sin 2cos2 )x dx x x dx x x dx+ = + + = + −∫ ∫ ∫   

                           3 4cos sin2x x x C= − − +  ។ 

លំហាត់ទ១៩ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក. 2(2cos 1)x dx−∫   ខ. sin sin3x xdx∫   

គ. sin2 cos4x xdx∫   ឃ. cos cos5x x dx∫   

ង. 3sin x dx∫   ច. 3cos x dx∫   

ឆ. ( )22sin 3sinx x dx−∫   ជ. 2(cos 4cos )x x dx−∫   

ឈ. 2sin 2x dx∫   ញ. 2cos 3x dx∫   

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក. ( )2 2(2cos 1) 4cos 4cos 1x dx x x dx− = − +∫ ∫  េដ 2 1 cos2cos
2

xx +
=   

                            (2cos2 4cos 3)

sin2 4sin 3

x x dx

x x x C

= − +

= − + +
∫    
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ខ. ( )1sin sin3 cos2 cos4
2

x xdx x x dx= −∫ ∫   

                            1 1 1sin2 sin4
2 2 4

x x C = − + 
 

  

គ. ( )1sin2 cos4 sin6 sin2
2

x xdx x x dx= −∫ ∫    

                              1 1 1cos6 cos2
2 6 2

x x C = − + + 
 

  

 

ឃ. ( )1cos cos5 cos4 cos6
2

x x dx x x dx= +∫ ∫   

                             1 1 1sin4 sin6
2 4 6

x x C = + + 
 

  

ង. ( )3 1sin 3sin sin3
4

x dx x x dx= −∫ ∫    

                    1 13cos cos3
4 3

x x C = − + + 
 

  

ច. ( )3 1cos 3cos cos3
4

x dx x x dx= +∫ ∫   

                    1 13sin sin3
4 3

x x C = + + 
 

  

ឆ. ( ) ( )22sin 3sin 1 cos2 3sinx x dx x x dx− = − −∫ ∫    

                                      1 sin2 3cos
2

x x x C= − + +   

ជ. ( )2(cos 4cos ) cos 2cos2 2x x dx x x dx− = − −∫ ∫   

                                   sin sin2 2x x x C= − − +   
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ឈ. 2 1sin 2 (1 cos4 )
2

x dx x dx= −∫ ∫    

                         1 1 sin4
2 4

x x C = − + 
 

  

ញ. ( )2 1cos 3 1 cos6
2

x dx x dx= +∫ ∫   

                       1 1 sin6
2 6

x x C = + + 
 

  

 

លំហាត់ទ២០ 

គណនាអំងេត្រក 

ក.
3

2
1 sin

sin
x dx

x
+

∫   ខ.
3

2
2cos 1

cos
x dx
x
−

∫   

គ. ( )2tan cotx x dx+∫   ឃ. ( )2tan cotx x dx−∫   

ង. ( )21 sin cosx x dx+ +∫   

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រក 

ក.
3

2 2
1 sin 1 sin cot cos

sin sin
x dx x dx x x C

x x
+  = + = − − + 

 ∫ ∫    

ខ.
3

2 2
2cos 1 12cos 2sin tan

cos cos
x dx x dx x x C
x x
−  = − = − + 

 ∫ ∫   
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គ. ( ) ( )2 2 2tan cot tan 2tan cot cotx x dx x x x x dx+ = + +∫ ∫    

                                  

2 2

2 2

(tan 2 cot )

1 1 tan cot
cos sin

x x dx

dx x x C
x x

= + +

 = + = − + 
 

∫

∫
  

ឃ. ( ) ( )2 2 2tan cot tan 2tan cot cotx x dx x x x x dx− = − +∫ ∫   

                                   2 2
1 1 4

cos sin
tan cot 4

dx
x x

x x x C

 = + − 
 

= − − +

∫   

ង. ( )21 sin cosx x dx+ +∫   

( )2 21 sin cos 2sin 2cos 2sin cosx x x x x x dx= + + + + +∫  

( )2 2sin 2cos sin2

12 2cos 2sin cos2
2

x x x dx

x x x x C

= + + +

= − + − +

∫
  

លំហាត់ទ២១ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 4 4( ) cos sinf x x x= +   ែដល x ∈  ។ 

ក.ចូរ្រសយប ��ក់ 3 1( ) cos4
4 4

f x x= +   ្រគប់x ∈  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ 4 4(cos sin )I x x dx= +∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 
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ក.្រសយប ��ក់ 3 1( ) cos4
4 4

f x x= +   ្រគប់x ∈   

េយងីមាន 4 4( ) cos sinf x x x= +  

េយងីបា ( ) ( )22 2 2 2cos sin 2sin cosf x x x x x= + −   

                    
2

21 11 2 sin2 1 sin 2
2 2

x x = − = − 
 

  

                    1 1 cos4 3 11 cos4
2 2 4 4

x x− − = + 
 

  ពិត 

ដូចេនះ  3 1( ) cos4
4 4

f x x= +   ្រគប់x ∈  ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្រ 4 4(cos sin )I x x dx= +∫    

េដ 3 1( ) cos4
4 4

f x x= +   ្រគប់x ∈  

េយងីបាន 3 1 3 1cos4 sin4
4 4 4 16

xI x dx x C = + = + + 
 ∫   

ដូចេនះ  3 1 sin4
4 16
xI x C= + +  ។ 

លំហាត់ទ២២ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 6 6( ) cos sinf x x x= +   ែដល x ∈  ។ 

ក.ចូរ្រសយប ��ក់ 5 3( ) cos4
8 8

f x x= +   ្រគប់x ∈  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ 6 6(cos sin )I x x dx= +∫   ។ 
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ដំេណាះ្រ 

ក.្រសយប ��ក់ 5 3( ) cos4
8 8

f x x= +   ្រគប x ∈   

េយងីមា ( ) 6 6sin cosf x x x= +   

តម( )3 3 2 2 33 3a b a a b ab b+ = + + + ឬ ( ) ( )33 3 3a b a b ab a b+ = + − +   

យក 2sina x=  និង 2cosb x=  េគបាន  

( ) ( )32 2 2 2 2 2( ) sin cos 3sin cos sin cosf x x x x x x x= + − +   

       2 21 3sin cosx x= −   េដយsin2 2sin cosx x x=   

េគបាន ( ) 23 3 1 cos4 5 31 sin 2 1 cos4
4 4 2 8 8

xf x x x− = − = − = + 
 

 ។ 

ដូចេនះ  ( ) 5 3 cos4
8 8

f x x= +  ។  

ខ.គណនាអំងេត្រ 6 6(cos sin )I x x dx= +∫    

តស្រមាយខងេលីេ 6 6 5 3sin cos cos4
8 8

x x x+ = +   

េយងីបាន 5 3 5 3cos4 sin4
8 8 8 32

I x dx x x C = + = + + 
 ∫  ។ 

ដូចេនះ  5 3 sin4
8 32

I x x C= + +  ។ 

លំហាត់ទ២៣ 
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េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដ ( )2( ) sin 3cosf x x x= +  ែដលx ∈  ។ 

ក.ចូរ្រសយប ��ក ( ) 5 4cos2 3sin2f x x x= + +   ្រគប់x ∈  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ ( )2sin 3cosI x x dx= +∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.្រសយប ��ក់ ( ) 5 4cos2 3sin2f x x x= + +   ្រគប់x ∈   

េយងីមា ( )2( ) sin 3cosf x x x= +  

                    2 2sin 6sin cos 9cosx x x x= + +   

                    2 2(sin cos ) 3sin2 4(1 cos2 )x x x x= + + + +   

ដូចេនះ  ( ) 5 4cos2 3sin2f x x x= + +  ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ ( )2sin 3cosI x x dx= +∫    

េដយ( )2sin 3cos 5 4cos2 3sin2x x x x+ = + +  (ស្រមាយខងេ 

េយងីបាន ( )5 4cos2 3sin2I x x dx= + +∫   

ដូចេនះ 35 2sin2 cos2
2

I x x x C= + − +   ។ 

លំហាត់ទ២៤ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដ ( )2( ) 2 2sin 3cosf x x x= −  ែដលx ∈  ។ 

ក.ចូរ្រសយប ��ក់ ( ) 13 12sin2 5cos2f x x x= − +   ្រគប់x ∈  ។ 
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ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.្រសយប ��ក ( ) 13 12sin2 5cos2f x x x= − +   ្រគប់x ∈   

េយងីមា ( )2( ) 2 2sin 3cosf x x x= −  

                    

( )

( )

2 2

2 2

2 4sin 12sin cos 9cos

1 cos22 4 sin cos 6sin2 5
2

8 12sin2 5 5cos2 13 12sin2 5cos2

x x x x

xx x x

x x x x

= − +

 + = + − +  
  

= − + + = − +

  

ដូចេនះ  ( ) 13 12sin2 5cos2f x x x= − +  ។ 

ខ.គណនាអាំងេតល ( )I f x dx= ∫    

េដយ ( ) 13 12sin2 5cos2f x x x= − +  (ស្រមាយខងេ 

េយងីបាន (13 12sin2 5cos2 )I x x dx= − +∫   

                13 12 sin2 5 cos2dx x dx x dx= − +∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ  513 6cos2 sin2
2

I x x x C= + + +  ។ 

លំហាត់ទ២៥ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដ ( )3( ) 1 2sinf x x= +  ែដលx ∈  ។ 

ក.ចូរ្រសយ ( ) 7 12sin 6cos2 2sin3f x x x x= + − −   ្រគប់x ∈  ។ 



  អាំ ងេត្រកលមិនកំណត់ស្ថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                         Page 58 
 

ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.្រសយ ( ) 7 12sin 6cos2 2sin3f x x x x= + − −   ្រគប x ∈   

េយងីមា ( )3 2 3( ) 1 2sin 1 6sin 12sin 8sinf x x x x x= + = + + +  

េដយ 2 1 cos2sin
2

xx −
=   និង ( )3 1sin 3sin sin3

4
x x x= −   

េគបាន ( ) 1 6sin 6 6cos2 6sin 2sin3f x x x x x= + + − + −   

ដូចេនះ  ( ) 7 12sin 6cos2 2sin3f x x x x= + − −  ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ ( )I f x dx= ∫    

ស្រមាយខងេលីេ ( ) 7 12sin 6cos2 2sin3f x x x x= + − −   

េយងីបាន ( )7 12sin 6cos2 2sin3I x x x dx= + − −∫   

                7 12 sin 6 cos2 2 sin3dx x dx x dx x dx= + − −∫ ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ    27 12cos 3sin2 cos3
3

I x x x x C= − − + +   

លំហាត់ទ២៦ 

គណនាអំងេត្រ ( )2cos 3sinI x x dx= −∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 
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គណនាអំងេត្រ ( )2cos 3sinI x x dx= −∫    

េដយ( )2 2 2cos 3sin cos 6cos sin 9sinx x x x x x− = − +   

                                 ( )2 2(cos sin ) 3 2sin cos 4(1 cos2 )
5 3sin2 4cos2

x x x x x
x x

= + − + −

= − −
  

េយងីបាន ( )5 3sin2 4cos2I x x dx= − −∫   

                 
5 3 sin2 4 cos2

35 cos2 2sin2
2

dx x dx x dx

x x x C

= − −

= + − +

∫ ∫ ∫
  

ដូចេនះ  35 cos2 2sin2
2

I x x x C= + − +   ។ 

លំហាត់ទ២៧ 

គណនាអំងេត្រកលខងេ 

ក. ( )x xe e dx−+∫   ខ. ( )x xe e dx−−∫   

គ. 2(2 3 1)x xe e dx− +∫   ឃ. 2( )x xe e dx−+∫   

ង. 2( 2 )x xe e dx−−∫   ច. 3 2( 1)x xe e dx− +∫   

ឆ. 2(1 2 )xe dx+∫   ជ. 3( 1)xe dx+∫   

ឈ. 3( )x xe e dx−−∫   ញ. 2(1 )x xe e dx−+ +∫   

ដំេណាះ្រ 
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គណនាអំងេត្រកលខងេ 

ក. ( )x x x x x xe e dx e dx e dx e e C− − −+ = + = − +∫ ∫ ∫    

ខ. ( )x x x x x xe e dx e dx e dx e e C− − −− = − = + +∫ ∫ ∫   

គ. 2 2(2 3 1) 3x x x xe e dx e e x C− + = − + +∫    

ឃ. 2 2 2 2 21 1( ) ( 2) 2
2 2

x x x x x xe e dx e e dx e e x C− − −+ = + + = − + +∫ ∫   

ង. ( )2 2 2 2 21( 2 ) 4 4 2 4
2

x x x x x xe e dx e e dx e e x C− − −− = + − = − − +∫ ∫    

ច. ( )3 2 2 3 2 31( 1) 2
3

x x x x x x x xe e dx e e e dx e e e C− − − − − − −+ = + + = − − − +∫ ∫   

ឆ. ( )2 2 2(1 2 ) 1 4 4 4 2x x x x xe dx e e dx x e e C+ = + + = + + +∫ ∫    

ជ. ( )3 3 2 3 21 3( 1) 3 3 1 3
3 2

x x x x x x xe dx e e e dx e e e x C+ = + + + = + + + +∫ ∫   

ឈ. ( )3 3 3 3 31 1( ) 3 3 3 3
3 3

x x x x x x x x x xe e dx e e e e dx e e e e C− − − − −− = − + − = − − + +∫ ∫   

ញ. 2(1 )x xe e dx−+ +∫  ត ( )2 2 2 2 2 2 2a b c a b c ab ac bc+ + = + + + + +   

( )
( )

2 2

2 2

2 2

1 2 2 2

3 2 2

1 13 2 2
2 2

x x x x

x x x x

x x x x

e e e e dx

e e e e dx

x e e e e C

− −

− −

− −

= + + + + +

= + + + +

= + − + − +

∫
∫   

លំហាត់ទ២៨ 
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គណនាអំងេត្រកលខងេ្រ កមតមវេថរ ៖ 

ក. 3( 2)x xe e dx+∫   ខ. 4( ) ( )x x x xe e e e dx− −− +∫   

គ.
1

x

x
e dx
e +∫   ឃ. 2( )

x x

x x
e e dx
e e

−

−

−
+∫   

ង. 1x

x

e dx
e x
−

−
∫   ច.

1

x x

x x
e e dx

e e

−

−

+
− +∫   

ឆ. 2(2 1) x xx e dx−−∫   ជ. 32 xx e dx∫   

ឈ. 1 xe dx
x∫   ញ. 2sin sin2xe x dx∫   

 

ដំេណាះ្រ 

គណនាអាំងេត្រកលខងេ រ្កមតមវិធី ៖ 

ក. 3( 2)x xe e dx+∫   តង 2xu e= +  េនាះ xdu e dx=   

េគបាន ( )3 3 412
4

x xe e dx u du u C+ = = +∫ ∫    

ដូចេនះ  ( )43 1( 2) 2
4

x x xe e dx e C+ = + +∫  ។ 

ខ. 4( ) ( )x x x xe e e e dx− −− +∫  តង x xu e e−= −  េនាះ ( )x xdu e e dx−= +   

េគបាន 4 4 51( ) ( )
5

x x x xe e e e dx u du u C− −− + = = +∫ ∫  
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ដូចេនះ  ( )54 1( ) ( )
5

x x x x x xe e e e dx e e C− − −− + = − +∫  

គ.
1

x

x
e dx
e +∫  តង 1xu e= +  េនា xdu e dx=   

េគបាន ln| |
1

x

x
e dx du u C

ue
= = +

+∫ ∫  

ដូចេនះ  ( )ln 1
1

x
x

x
e dx e C
e

= + +
+∫  

ឃ. 2( )

x x

x x
e e dx
e e

−

−

−
+∫  តង x xu e e−= +   េនាះ ( )x xdu e e dx−= −   

េគបាន 2 2
1

( )

x x

x x
e e dudx C

ue e u

−

−

−
= = − +

+∫ ∫  

ដូចេនះ  2
1

( )

x x

x x x x
e e dx C
e e e e

−

− −

−
= − +

+ +∫  

ង. 1x

x

e dx
e x
−

−
∫  តង xu e x= −  េនាះ ( 1)xdu e dx= −   

េគបាន 1 2
x

x

e dudx u C
ue x

−
= = +

−
∫ ∫  

ដូចេនះ  1 2
x

x
x

e dx e x C
e x
−

= − +
−

∫  ។ 

ច.
1

x x

x x
e e dx

e e

−

−

+
− +∫  តង 1x xu e e−= − +  េនាះ ( )x xdu e e dx−= +   

េគបាន ln| |
1

x x

x x
e e dudx u C

ue e

−

−

+
= = +

− +∫ ∫  

ដូចេនះ  ln| 1|
1

x x
x x

x x
e e dx e e C

e e

−
−

−

+
= − + +

− +∫  
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ឆ. 2(2 1) x xx e dx−−∫  តង 2u x x= −  េនាះ (2 1)du x dx= −   

េគបាន 2(2 1) x x u ux e dx e du e C−− = = +∫ ∫  

ដូចេនះ  2 2(2 1) x x x xx e dx e C− −− = +∫  ។ 

ជ. 32 xx e dx∫  តង 3u x=   េនាះ 23du x dx=  ឬ 2 1
3

x dx du=   

េគបាន 3 32 1 1 1
3 3 3

x u u xx e dx e du e C e C= = + = +∫ ∫  ។ 

ឈ. 1 2x xe dx e C
x

= +∫   ។  

ញ. 2 2sin sinsin2x xe x dx e C= +∫   ។ 

លំហាត់ទ២៩ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី  េដយ 2
1( )

( 1)xf x
e

=
+

  ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c េដីម្បី ឲ្យប 2( )
1 ( 1)

x x

x x
be cef x a

e e
= + +

+ +
។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c េដម្បី ឲ្យ 2( )
1 ( 1)

x x

x x
be cef x a

e e
= + +

+ +
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េយងីបាន
( )2 2

1
1 ( 1) 1

x x

x x x

be cea
e e e

+ + =
+ + +

   

សមមល  ( ) ( )2
1 1 1x x x xa e be e ce+ + + + =   

សមមល ( ) ( )2 2 1x xa b e a b c e a+ + + + + =   

េគទញបា
1

0
2 0

a
a b
a b c

=
 + =
 + + =

  សមមល  1 , 1 , 1a b c= = − = −  ។ 

ដូចេនះ  1 , 1 , 1a b c= = − = −  ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ ( )I f x dx= ∫   

ចំេព 1 , 1 , 1a b c= = − = − េនាះ 2( ) 1
1 ( 1)

x x

x x
e ef x

e e
= − −

+ +
  

េគបាន
( )2

1
1 1

x x

x x

e eI dx
e e

 
 = − −
 + + 

∫   

             

( )

2

2

1 ( 1)
( 1)' ( 1)'
( 1) ( 1)

1ln 1
1

x x

x x

x x

x x

x
x

e dx e dxdx
e e

e ex dx dx
e e

x e C
e

= − −
+ +

+ +
= − −

+ +

= − + + +
+

∫ ∫ ∫

∫ ∫   

ដូចេនះ  ( ) 1( ) ln 1
1

x
xI f x dx x e C

e
= = − + + +

+∫  ។ 
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លំហាត់ទ៣០ 

គណនាអំងេត្រកលខងេ 

ក. 2
2

4
xdx

x +∫   ខ. 2 2
2 1

( )
x dx

x x
−
−∫   

គ.
2

2 3
3 5

x dx
x x

−

− +
∫   ឃ. cos

2 sin
xdx

x+∫   

ង. 2
sin2
1 sin

xdx
x+∫   ច.

2

3 2( 1)
x dx

x +∫   

ឆ. 4sin cosx xdx∫   ជ. cos
sin

x dx
x∫   

ឈ. 2
sin
cos

x dx
x∫   ញ. 3

cos
sin

x dx
x∫   

 

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រកលខងេ 

ក.
2

2
2 2

2 ( 4)' ln( 4)
4 ( 4)

xdx x dx x C
x x

+
= = + +

+ +∫ ∫    

ខ.
2

2 2 2 2 2
2 1 ( )' 1

( ) ( )
x x xdx dx C

x x x x x x
− −

= = − +
− − −∫ ∫   

គ.
2

2
2 2

2 3 ( 3 5)' 2 3 5
3 5 3 5

x x x dxdx x x C
x x x x

− − +
= = − + +

− + − +
∫ ∫    
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ឃ. cos (2 sin )' 2 2 sin
2 sin 2 sin

xdx x dx x C
x x

+
= = + +

+ +∫ ∫   

ង. ( )
2

2
2 2

sin2 (1 sin )' ln 1 sin
1 sin 1 sin

xdx x dx x C
x x

+
= = + +

+ +∫ ∫    

ច.
2 3

3 2 3 2 3
1 ( 1)' 1
3( 1) ( 1) 3( 1)

x dx x dx C
x x x

+
= = − +

+ + +∫ ∫   

ឆ. ( )44 51sin cos sin (sin )' sin
5

x xdx x x dx x C= = +∫ ∫    

ជ. cos (sin )' 2 sin
sin sin

x xdx dx x C
x x

= = +∫ ∫   

ឈ. 2 2
sin (cos )' 1

coscos cos
x xdx dx C

xx x
= − = +∫ ∫    

ញ. ( ) 3
3 2

cos 1sin (sin )'
sin 2sin

x dx x x dx C
x x

−
= = − +∫ ∫   

លំហាត់ទ៣១ 

គណនាអំងេត្រក 

ក. 2
( 1)

2 3
x dx

x x
+
+ −∫   ខ. 2 2

( 2)
( 4 3)

x dx
x x

−
− +∫   

គ.
2

( 3)
6 10

x dx
x x

−

− +
∫   ឃ.

3

4 2 3
2

( 1)
x x dx

x x
−

− +∫   

ង. cos sin
2 cos sin

x x dx
x x
+

− +∫   ច. 2
2tan 3

cos
x dx
x
+

∫   
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ឆ. 2
1 4cot

sin
x dx

x
−

∫   ជ.
2

2
3tan 4tan 1

cos
x x dx

x
− +

∫   

ឈ.
5

7
sin
cos

x dx
x∫   ញ.

2

4
sin
cos

x dx
x∫   

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រក 

ក. 2
( 1)

2 3
x dx

x x
+
+ −∫  តង 2 2 3u x x= + −  េនាះ 2( 1)du x dx= +   

េគបាន 2
( 1) 1 1 ln| |

2 22 3
x dx du u C

ux x
+

= = +
+ −∫ ∫  

ដូចេនះ  2
2
( 1) 1 ln| 2 3|

22 3
x dx x x C

x x
+

= + − +
+ −∫  

ខ. 2 2
( 2)

( 4 3)
x dx

x x
−
− +∫   តង 2 4 3u x x= − +  េនាះ ( )2 2du x dx= −   

េគបាន 2 2 2
( 2) 1 1

2 2( 4 3)
x dx du C

ux x u
−

= = − +
− +∫ ∫    

ដូចេនះ 
( )2 2 2

( 2) 1
( 4 3) 2 4 3

x dx C
x x x x

−
= − +

− + − +∫  

គ.
2

( 3)
6 10

x dx
x x

−

− +
∫  តង 2 6 10u x x= − +  េនាះ ( )2 3du x dx= −   

េគបាន 
2

( 3) 1
26 10

x dx du u C
ux x

−
= = +

− +
∫ ∫  

ដូចេនះ  2
2

( 3) 6 10
6 10

x dx x x C
x x

−
= − + +

− +
∫  
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ឃ.
3

4 2 3
2

( 1)
x x dx

x x
−

− +∫  ត 4 2 1u x x= − +  េនាះ 32(2 )du x x dx= −   

េគបាន
3

3
4 2 3 3 2
2 1 1 1

2 2( 1) 4
x x dudx u du C

x x u u
−−

= = = − +
− +∫ ∫ ∫  

ដូចេនះ 
( )

3

4 2 3 24 2

2 1
( 1) 4 1

x x dx C
x x x x

−
= − +

− + − +
∫  

ង. cos sin
2 cos sin

x x dx
x x
+

− +∫   

ត 2 cos sinu x x= − +  េនា (sin cos )du x x dx= +    

េគបា cos sin ln| |
2 cos sin

x x dudx u C
x x u
+

= = +
− +∫ ∫  

ដូចេនះ  cos sin ln|2 cos sin |
2 cos sin

x x dx x x C
x x
+

= − + +
− +∫  

ច. 2
2tan 3

cos
x dx
x
+

∫   តង 2tan 3u x= +  េនាះ 22
cos

dxdu
x

=   

េគបា 2
2

2tan 3 1 1
2 4cos

x dx udu u C
x
+

= = +∫ ∫    

ដូចេនះ  ( )22
2tan 3 1 2tan 3

4cos
x dx x C
x
+

= + +∫  ។ 

ឆ. 2
1 4cot

sin
x dx

x
−

∫   តង 1 4cotu x= −   េនាះ 2
4

sin
dxdu

x
=   

េគបាន 2
2

1 4cot 1 1
4 8sin

x dx udu u C
x

−
= = +∫ ∫    

ដូចេនះ  ( )22
1 4cot 1 1 4cot

8sin
x dx x C

x
−

= − +∫    
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ជ.
2

2
3tan 4tan 1

cos
x x dx

x
− +

∫  តង tanu x=  េនាះ 2cos
dxdu

x
=   

េគបាន ( )
2

2 3 2
2

3tan 4tan 1 3 4 1 2
cos
x x dx u u du u u u C

x
− +

= − + = − + +∫ ∫  

ដូចេនះ 
2

3 2
2

3tan 4tan 1 tan 2tan tan
cos
x x dx x x x C

x
− +

= − + +∫  

ឈ.
5

5
7 2

sin tan
cos cos

x dxdx x
x x

=∫ ∫  តង tanu x=  េនាះ 2cos
dxdu

x
=   

េគបាន
5

5 6
7

sin 1
6cos

x dx u du u C
x

= = +∫ ∫   

ដូចេនះ 
5

6
7

sin 1 tan
6cos

x dx x C
x

= +∫  ។ 

ញ.
2

2
4 2

sin tan
cos cos

x dxdx x
x x

=∫ ∫  តង tanu x=  េនាះ 2cos
dxdu

x
=   

េគបាន
2

2 3
4

sin 1
3cos

x dx u du u C
x

= = +∫ ∫   

ដូចេនះ 
2

3
4

sin 1 tan
3cos

x dx x C
x

= +∫  ។ 

លំហាត់ទ៣២ 

គណនាអំងេត្រ
3

2
2cos sin2 3

cos
x xI dx

x
− +

= ∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រ 
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េយងីបាន 
3

2
2cos sin2 3

cos
x xI dx

x
− +

= ∫    

                  

3

2

2

2

2cos 2sin cos 3
cos

sin 12cos 2 3
cos cos

(cos )'2 cos 2 3
cos cos

2sin 2ln|cos | 3tan

x x x dx
x
xx dx
x x

x dxx dx dx
x x

x x x C

− +
=

 = − + 
 

= + +

= + + +

∫

∫

∫ ∫ ∫

  

ដូចេនះ  2sin 3tan 2ln|cos |I x x x C= + + +  ។ 

លំហាត់ទ៣៣ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក. 4sinI x dx= ∫  ខ. 6 6(cos sin )I x x dx= +∫  

គ. sin sin3
sin2
x xI dx

x
+

= ∫  ឃ. cos2 cos4
cos3
x xI dx

x
+

= ∫  

ង. cos cos5
1 2cos2

x xI dx
x

−
=

+∫  ច. cos5 cos7
1 2cos4

x xI dx
x

−
=

+∫  

ឆ. 2sin cos5I x x dx= ∫  ជ. 2sin3 cos 2I x x dx= ∫  

ឈ. 4 4(sin cos )I x x dx= +∫  ញ. 1 tan
1 tan

xI dx
x

−
=

+∫  

ដំេណាះ្រ 

គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 



  អាំ ងេត្រកលមិនកំណត់ស្ថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                         Page 71 
 

ក. 4sinI x dx= ∫  តមរូបមន� 2 1 cos2sin
2

aa −
=  និង 2 1 cos2cos

2
aa +

=   

     ( )
2

21 cos2 1 1 2cos2 cos 2
2 4

x dx x x dx− = = − + 
 ∫ ∫   

     
( )

( )

1 1 cos4 11 2cos2 2 4 cos2 1 cos4
4 2 8
1 3 1 13 4 cos2 cos4 sin2 sin4
8 8 4 32

xx dx x x dx

x x dx x x x C

+ = − + = − + + 
 

= − + = − + +

∫ ∫

∫
 

ដូចេនះ  3 1 1sin2 sin4
8 4 32

I x x x C= − + +   ។ 

ខ. 6 6(cos sin )I x x dx= +∫  តមរូបមន� ( ) ( )33 3 3a b a b ab a b+ = + − +  

      

( ) ( )32 2 2 2 2 2

2

cos sin 3sin cos cos sin

3 3 1 cos41 sin 2 1
4 4 2

5 3 5 3cos4 sin4
8 8 8 32

x x x x x x dx

xx dx dx

xx dx x C

 = + − +  
−   = − = − ×   

   
 = + = + + 
 

∫

∫ ∫

∫

 

គ. sin sin3
sin2
x xI dx

x
+

= ∫  តមរូបមន�sin sin 2sin cos
2 2

p q p qp q + −
+ =  

      2sin2 cos 2 cos 2sin
sin2

x x dx x dx x C
x

= = = +∫ ∫   

ឃ. cos2 cos4
cos3
x xI dx

x
+

= ∫  តមរូបមន�cos cos 2cos cos
2 2

p q p qp q − +
+ =  

       2cos cos3 2 cos 2sin
cos3

x x dx x dx x C
x

= = = +∫ ∫  

ង. cos cos5
1 2cos2

x xI dx
x

−
=

+∫  តមរូបមន�cos cos 2sin sin
2 2

p q p qp q + −
− = −  
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( )

32sin3 sin( 2 ) (3sin 4sin )sin22
1 2cos2 1 2cos2

1 cos2sin 3 4 sin2 sin 1 2cos2 sin222 2
1 2cos2 1 2cos2

2 sin sin2 cos( 2 ) cos( 2 )

1cos cos3 sin sin3
3

x x x x xdx dx
x x

xx x x x x
dx dx

x x
x x dx x x x x dx

x dx x dx x x

− − −
= =

+ +
− −  + = =

+ +

= = − − +  

= − = − +

∫ ∫

∫ ∫

∫ ∫

∫ ∫ C

  

ច. cos5 cos7
1 2cos4

x xI dx
x

−
=

+∫    

    តមរូបមន�cos cos 2sin sin
2 2

p q p qp q + −
− = −  

    

( )

( )

( )

33sin2 4sin 2 sin2sin6 sin( ) 2
1 2cos4 1 2cos4

1 cos4sin2 3 4 sin sin2 1 2cos4 sin22 2
1 2cos4 1 2cos4

12 sin sin2 cos cos3 sin sin3
3

x x xx x dx dx
x x

xx x x x x
dx dx

x x

x x dx x x dx x x C

−− −
= =

+ +
+ −  + = =

+ +

= = − = − +

∫ ∫

∫ ∫

∫ ∫

 

ឆ. 2 1 cos2sin cos5 cos5
2

xI x x dx x dx−
= =∫ ∫   

                                

( )

( )

1 cos5 cos2 cos5
2
1 1cos5 cos7 cos3
4 4
1 1 1sin5 sin7 sin3
20 28 12

x x x dx

x dx x x dx

x x x C

= −

= − +

= − − +

∫

∫ ∫  

ជ. 2 1 cos4sin3 cos 2 sin3
2

xI x x dx x dx+
= =∫ ∫  
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( )

( )

1 sin3 sin3 cos4
2
1 1sin3 sin7 sin
2 4

1 1cos3 cos7 cos
6 28

x x x dx

x dx x x dx

x x x C

= +

= + −

= − − + +

∫

∫ ∫  

ឈ. ( )24 4 2 2 2 2(sin cos ) sin cos 2sin cosI x x dx x x x x dx = + = + −  ∫ ∫   

េដយ 2 2sin cos 1x x+ =  និង sin2 2sin cosx x x=  

េគបាន 21 1 cos41 sin 2 1
2 4

xI x dx dx−   = − = −   
   ∫ ∫  

             3 1 3 1cos4 sin4
4 4 4 16

dx xdx x x C= + = + +∫ ∫  

ញ. 1 tan
1 tan

xI dx
x

−
=

+∫   េដយ 1 tantan
4 1 tan

xx
x

π − − =  + 
 

េយងីបាន tan ln cos
4 4

I x dx x Cπ π   = − = − +   
   ∫  ។ 

www.mathtoday.wordpress.com 

 

លំហាត់ទ៣៤ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក. 2 2(2 1)( 1)I x x x dx= − − +∫  ខ. 2 3 5( 4)I x x dx= +∫  

គ. 2 4( 1)( 2 3)I x x x dx= + + −∫  ឃ. 3( 2)x xI e e dx= +∫  

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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ង. 6sin cosI x x dx= ∫  ច.
4ln xI dx
x

= ∫  

ឆ. sin
2 cos

x dxI
x

=
−∫  ជ. cos

2 sin
x dxI

x
=

+∫  

ឈ. cos sin
cos sin

x xI dx
x x
−

=
+∫  ញ. 2

sin2
1 cos

xdxI
x

=
+∫  

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក. 2 2(2 1)( 1)I x x x dx= − − +∫  តង 2 1u x x= − +  េនាះ ( )2 1du x dx= −  

េគបាន 2 31
3

I u du u C= = +∫  

ដូចេនះ  ( )321 1
3

I x x C= − + +  ។  

ខ. 2 3 5( 4)I x x dx= +∫  ត 3 4u x= +  េនាះ 23du x dx=  

េគបាន 5 61 1
3 18

I u du u C= = +∫  

ដូចេនះ ( )631 4
18

I x C= + +  ។  

គ. 2 4( 1)( 2 3)I x x x dx= + + −∫ តង 2 2 3u x x= + −  េនាះ ( )2 1du x dx= +  

េគបាន 4 51 1
2 10

I u dx u C= = +∫  

ដូចេនះ  ( )521 2 3
10

I x x C= + − +   
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ឃ. 3( 2)x xI e e dx= +∫  តង 2xu e= +  េនាះ xdu e dx=  

េគបាន 3 41
4

I u du u C= = +∫  

ដូចេនះ  ( )41 2
4

xI e C= + +  

ង. 6sin cosI x x dx= ∫  ត sinu x=  េនាះ cosdu x dx=  

េគបាន 6 71
7

I u du u C= = +∫  

ដូចេនះ  71 sin
7

I x C= +  ។  

ច.
4ln xI dx
x

= ∫  ត lnu x=  េនាះ 1du dx
x

=  

េគបាន 4 51
5

I u du u C= = +∫  

ដូចេនះ  ( )51 ln
5

I x C= + ។ 

ឆ. sin
2 cos

x dxI
x

=
−∫  តង 2 cosu x= −  េនាះ sindu x dx=  

េគបាន ln| |duI u C
u

= = +∫  

ដូចេនះ  ln|2 cos |I x C= − +  ។  

ជ. cos
2 sin

x dxI
x

=
+∫  តង 2 sinu x= +  េនាះ cosdu x dx=  

េគបាន ln| |duI u C
u

= = +∫  

ដូចេនះ  ln|2 sin |I x C= + +  ។ 
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ឈ. cos sin
cos sin

x xI dx
x x
−

=
+∫  តង cos sinu x x= +  េនាះ (cos sin )du x x dx= −  

េគបាន ln| |duI u C
u

= = +∫  

ដូចេនះ  ln|cos sin |I x x C= + +   

ញ. 2
sin2
1 cos

xdxI
x

=
+∫  តង 21 cosu x= +  េនាះ sin2du x dx= −  

េគបាន ln| |duI u C
u

= − = − +∫  

ដូចេនះ  ( )2ln 1 cosI x C= − + +   ។ 

លំហាត់ទ៣៥ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក. 2
sin
cos

xI dx
x

= ∫  ខ. 2ln
dxI

x x
= ∫  

គ.
( )21

x

x

e dxI
e

=
+

∫  ឃ. 4 2
2

2 1
xdxI

x x
=

+ +∫  

ង. cos sin
1 sin2

x xI dx
x

−
=

+∫  ច.
ln

dxI
x x

= ∫  

ឆ.
24sin

2 1 sin2
x dxI

x x
=

+ −∫  ជ.
( )32

1
2 2

xI dx
x x

+
=

+ +
∫  

ឈ.
( )

2

21 2 2

x

x

x e dxI
x x e

=
+ − +∫  ញ. ( )cos sin

1 cos

x

x

x x e
I dx

e x
−

=
+

∫  
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ដំេណាះ្រ 

គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

ក. 2
sin
cos

xI dx
x

= ∫   តង cosu x=  េនាះ sindu xdx= −  

េគបាន 2
1duI C
uu

= − = +∫  

ដូចេនះ 
cos

I C
x

1
= +   

ខ. 2ln
dxI

x x
= ∫  ត lnu x=  េនាះ 1du dx

x
=  

េគបាន 2
1duI C
uu

= = − +∫  

ដូចេនះ  1
ln

I C
x

= − +   ។ 

គ.
( )21

x

x

e dxI
e

=
+

∫  តង 1xu e= +  េនាះ xdu e dx=  

េគបាន 2
1duI C
uu

= = − +∫  

ដូចេនះ  1
1xI C

e
= − +

+
។  

ឃ.
( )4 2 22

2 2
2 1 1
xdx xdxI

x x x
= =

+ + +
∫ ∫  ត 2u x=  េនាះ 2du xdx=  

េគបាន 2
1duI C
uu

= = − +∫  
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ដូចេនះ  2
1

1
I C

x
= − +

+
  ។ 

ង.
( )2

cos sin (cos sin )
1 sin2 sin cos

x x x x dxI dx
x x x

− −
= =

+ +∫ ∫   

ត sin cosu x x= +  េនាះ ( )cos sinu x x dx= −  

េគបាន 2
1duI C
uu

= = − +∫  

ដូចេនះ  1
sin cos

I C
x x

= − +
+

 ។ 

ច.
ln

dxI
x x

= ∫   តង lnu x=  េនាះ 1du dx
x

=  

េគបាន 2duI u C
u

= = +∫   ។  ដូចេនះ  2 lnI x C= +  ។ 

ឆ.
24sin

2 1 sin2
x dxI

x x
=

+ −∫   

តង 2 1 sin2u x x= + −  េនាះ ( ) 22 1 cos2 4sindu x dx x dx= − =   

េគបាន 2duI u C
u

= = +∫   ។  ដូចេនះ  2 2 1 sin2I x x C= + − +   ។ 

ជ.
( )32

1
2 2

xI dx
x x

+
=

+ +
∫  តង 2 2 2u x x= + +  េនាះ ( )2 1du x dx= +  

េគបាន
( )3 2 22

1 1 1
2 4 4 2 2

duI C C
u u x x

= = − + = − +
+ +

∫  

ឈ.
( )

2

21 2 2

x

x

x e dxI
x x e

=
+ − +∫  ត ( )21 2 2 xu x x e= + − +  េនាះ 2 xdu x e dx=  
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េគបាន ( )2ln| | ln|1 2 2 |xduI u C x x e C
u

= = + = + − + +∫  ។  

ញ. ( )cos sin
1 cos

x

x

x x e
I dx

e x
−

=
+

∫   

តង 1 cosxu e x= +  េនា ( )cos sin xdu x x e dx= −  

េគបាន 2 2 1 cosxduI u C e x C
u

= = + = + +∫   ។ 

លំហាត់ទ៣៦ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក.
2x

dxI
e

=
+∫  ខ. 1

x
xI dx

x e−

+
=

+∫  

គ. ( )
( )

2

23

3

1

x

x

x x e
I dx

x e

+
=

+
∫  ឃ.

2

(2sin cos )
1 sin

x x x xI dx
x x
+

=
+

∫  

ង. ( ) 2 21 x xI x e dx−= −∫    ច. sin(ln )xI dx
x

= ∫  

ឆ. cos(ln )xI dx
x

= ∫  ជ) tan xI dx
x

= ∫  

ឈ. ln
1 ln

x dxI
x x x

=
− +∫  ញ.

( )2
sin(ln ) cos(ln )

1 sin(ln )
x xI dx

x x
+

=
+∫  

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រកលខង 
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ក.
2 1 2

x

x x
dx e dxI

e e

−

−= =
+ +∫ ∫  តង 1 2 xu e−= +  េនាះ 2 xdu e dx−= −  

េគបាន 1 1 ln| |
2 2

duI u C
u

= − = − +∫  

ដូចេនះ  ( )1 ln 1 2
2

xI e C−= − + +  ។  

ខ. ( )11
1

x

x x

x e dxxI dx
x e xe−

++
= =

+ +∫ ∫  តង 1xu xe= + េនា ( )1 xdu x e= +  

េគបាន ln| |duI u C
u

= = +∫  

ដូចេនះ  ln| 1|xI xe C= + +   ។ 

គ. ( )
( )

2

23

3

1

x

x

x x e
I dx

x e

+
=

+
∫  តង 31 xu x e= +  េនាះ ( )2 3 xdu x x e= +  

េគបាន 2
1duI C
uu

= = − +∫  

ដូចេនះ  3
1

1 xI C
x e

= − +
+

 ។  

ឃ.
2

(2sin cos )
1 sin

x x x xI dx
x x
+

=
+

∫  

តង 21 sinu x x= +  េនាះ ( )2sin cosdu x x x x dx= +  

េគបាន 2duI u C
u

= = +∫  

ដូចេនះ   22 1 sinI x x C= + +   ។ 

ង. ( ) 2 21 x xI x e dx−= −∫    តង 2 2u x x= −  េនាះ ( )2 1du x dx= −  

េគបាន 1 1
2 2

u uI e du e C= = +∫  
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ដូចេនះ  2 21
2

x xI e C−= +   ។  

ច. sin(ln )xI dx
x

= ∫  តង lnu x=  េនាះ 1du dx
x

=  

េគបាន sin cosI udu u C= = − +∫  

ដូចេនះ  ( )cos lnI x C= − +  ។ 

ឆ. cos(ln )xI dx
x

= ∫ តង lnu x=  េនាះ 1du dx
x

=  

េគបា cos sinI udu u C= = +∫  

ដូចេនះ  ( )sin lnI x C= +  ។  

ជ) tan xI dx
x

= ∫  តu x=  េនាះ 1
2

du dx
x

=  

េគបាន 2 tan 2ln|cos |I udu u C= = − +∫  

ដូចេនះ  2ln|cos( )|I x C= − +  ។ 

ឈ. ln
1 ln

x dxI
x x x

=
− +∫  តង 1 lnu x x x= − +  េនាះ lndu x dx=  

េគបាន ln| |duI u C
u

= = +∫  

ដូចេនះ  ln|1 ln |I x x x C= − + +  ។  

ញ.
( )2

sin(ln ) cos(ln )
1 sin(ln )

x xI dx
x x

+
=

+∫  

តង 1 sin(ln )u x x= +  េនាះ ( )sin(ln ) cos(ln )du x x dx= +  
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េគបាន 2
1duI C
uu

= = − +∫  

ដូចេនះ  1
1 sin(ln )

I C
x x

= − +
+

  ។ 

លំហាត់ទ៣៧ 

កំណត់បីចំនួនពិត  ,m n  និង p  េដីម្បី ឲ្យ្រគប់ចំនួនព 1x ≠  េគបាន  

2

2 2
4 5 3

1( 1)( 1) 1
x x m nx p

xx x x x x
− + +

= +
−− − + − +

 រចួគណនា 
2

2
(4 5 3)
( 1)( 1)

x x dx
x x x

− +
− − +∫ ។ 

ដំេណាះ្រ 

កំណត់បីចំនួនពិត  ,m n  និង p   

2

2 2
4 5 3

1( 1)( 1) 1
x x m nx p

xx x x x x
− + +

= +
−− − + − +

  

ត្រម�វភាគែបងរួ 2( 1)( 1)x x x− − +  រចួលុបេចលេគបាន 

2 24 5 3 ( 1) ( 1)( )x x m x x x nx p− + = − + + − +   

េដយសមភាពខងេ្រកយេនះពិតចំេពx ∈  េនាះេយីងអចេ្រជីសេ  

តៃម�ពិេសសៃនx  ដូចតេទ 

.ចំេពះ 1x =  េគបាន2 m=  ឬ 2m =  ។ 

.ចំេព 0x =  េគបាន3 m p= −  េនា 3 2 3 1p m= − = − = −  ។ 

.ចំេពះ 1x = −  េគបាន12 3 2 2m n p= + −  េនាះ 12 6 2 2
2

n − −
= =  ។ 
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ដូចេនះ  2 , 2 , 1m n p= = = −  ។ 

គណន  
2

2
(4 5 3)
( 1)( 1)

x x dxI
x x x

− +
=

− − +∫  ៖ 

ចំេព 2 , 2 , 1m n p= = = −  េនាះ
2

2 2
4 5 3 2 2 1

1( 1)( 1) 1
x x x

xx x x x x
− + −

= +
−− − + − +

  

េយងីបាន 2
2 2 1

1 1
xI dx

x x x
− = + − − + ∫   

                 
2

2

2

2 12
1 1

( 1)' ( 1)'2
( 1) 1

dx x dx
x x x
x x xdx dx
x x x

−
= +

− − +
− − +

= +
− − +

∫ ∫

∫ ∫
  

ដូចេនះ  ( )22ln| 1| ln 1I x x x C= − + − + +  ។ 

www.mathtoday.wordpress.com 

 

 

 

 

លំហាត់ទ៣៨ 

េគឲ្ 
2

2
6 5( )

( 2)( 1)
x xf x

x x x
+ +

=
− + +

  ែដល { 2 }x ∈ −   ។ 

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បី ឲ 2( )
2 1

a bx cf x
x x x

+
= +

− + +
 ។ 

ខ.គណនាអំងេត្ ( )I f x dx= ∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c  េដម្បី ឲ 2( )
2 1

a bx cf x
x x x

+
= +

− + +
  

េយងីបា 
2

2 2
6 5

2 1 ( 2)( 1)
a bx c x x

x x x x x x
+ + +

+ =
− + + − + +

  

សមមល ( )2 21 ( 2)( ) 6 5a x x x bx c x x+ + + − + = + +   

.ចំេព 2x =  េគបា7 21a =  េនា 3a =   

.ចំេព 0x =  េគបា 2 5a c− =  េនា 5 1
2

ac −
= = −  ។ 

.ចំេព 1x =  េគបា3 12a b c− − =  េនា 3 12 2b a c= − − = −  ។ 

ដូចេនះ 3 , 2 , 1a b c= = − = −   ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ ( )I f x dx= ∫   

ចំេព  3 , 2 , 1a b c= = − = −   េគបា ( ) 2
3 2 1

2 1
xf x

x x x
+

= −
− + +

  

េយងីបា 2
3 2 1

2 1
xI dx

x x x
+ = − + + + ∫   
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( )

2

2

2

( 2)' ( 1)'3
2 1

3ln| 2| ln 1

x x xdx dx
x x x
x x x C

+ + +
= −

+ + +
= + − + + +

∫ ∫   

ដូចេនះ ( )23ln| 2| ln 1I x x x C= + − + + +  

លំហាត់ទ៣៩ 

េគឲ្ 2
11 5( )

( 1)( 3 4)
xf x

x x x
−

=
+ − +

  ែដល { 1}x ∈ − −   ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បី ឲ 2( )
1 3 4

a bx cf x
x x x

+
= +

+ − +
 ។ 

ខ.គណនាអំងេត្ ( )I f x dx= ∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c  េដម្បី ឲ 2( )
1 3 4

a bx cf x
x x x

+
= +

+ − +
  

េយងីបា 2 2
11 5

1 3 4 ( 1)( 3 4)
a bx c x

x x x x x x
+ −

+ =
+ − + + − +

  

ត្រមវភាគែបងរួ 2( 1)( 3 4)x x x+ − +  រចួលុបេចលេគប ៖ 
2

2

11 5 ( 3 4) ( 1)( )
11 5 ( ) ( 3 ) (4 )

x a x x x bx c
x a b x a b c x a c

− = − + + + +

− = + + − + + + +
  

េគទ 

0
3 5

4 11

a b
a b c

a c

+ =
− + + = −
 + =

  េនា 2 , 2 , 3a b c= = − =  ។ 

ដូចេនះ 2 , 2 , 3a b c= = − =  ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ ( )I f x dx= ∫   
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ចំេព 2 , 2 , 3a b c= = − =   េគបា 2
2 2 3( )

1 3 4
xf x

x x x
−

= −
+ − +

  

េនា 2
2 2 3( )

1 3 4
xI f x dx dx

x x x
− = = − + − + ∫ ∫  

             
2

2

2

2 32
1 3 4

( 1)' ( 3 4)'2
( 1) 3 4

dx x dx
x x x
x x xdx dx
x x x

−
= −

+ − +
+ − +

= −
+ − +

∫ ∫

∫ ∫
  

ដូចេនះ 22ln| 1| ln( 3 4)I x x x C= + − − + +  ។ 

លំហាត់ទ៤០ 

េគឲ្ 
2

3 2
3 5 8( )

2 4
x xf x

x x x
− +

=
− +

  ែដល *x ∈   ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បី ឲ 2( )
2 4

a bx cf x
x x x

+
= +

− +
 ។ 

ខ.គណនាអំងេត្ ( )I f x dx= ∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c  េដម្បី ឲ 2( )
2 4

a bx cf x
x x x

+
= +

− +
  

េយងីបា 
2

2 3 2
3 5 8

2 4 2 4
a bx c x x
x x x x x x

+ − +
+ =

− + − +
  

ត្រមវភាគែបងរួ 2( 2 4)x x x− +  រចួលុបេចលេគប ៖ 
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( )2 2( 2 4) 3 5 8a x x x bx c x x− + + + = − +   

2 2( ) ( 2 ) 4 3 5 8a b x a c x a x x+ + − + + = − +   

េគទ 

3
2 5

4 8

a b
a c

a

+ =
− + = −
 =

   សមមល 2 , 1 , 1a b c= = = −  ។  

ខ.គណនាអាំងេត្ ( )I f x dx= ∫  ៖ 

ចំេព 2 , 1 , 1a b c= = = −  េគបា ( ) 2
2 1

2 4
xf x

x x x
−

= +
− +

  

2

2 2
2 1 1 ( 2 4)'2

22 4 2 4
x dx x xI dx dx

x xx x x x
− − + = + = + − + − + ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ ( )212ln| | ln 2 4
2

I x x x C= + − + +   ។ 

លំហាត់ទ៤១ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដ 2
3sin2 2cos( )

2sin sin 6
x xf x

x x
+

=
− −

  ។ 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិAនិងB េដីម្បី ឲ្យ ៖ 

( ) cos cos
2sin 3 sin 2

A x B xf x
x x

= +
+ −

  ្រគប់ចំនួនពិ x   ។ 

ខ.គណនាអំងេត្ 2
3sin2 2cos

2sin sin 6
x xI dx

x x
+

=
− −∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 



  អាំ ងេត្រកលមិនកំណត់ស្ថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                         Page 88 
 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិAនិងB េដីម្បី ឲ្យ ៖ 

( ) cos cos
2sin 3 sin 2

A x B xf x
x x

= +
+ −

  ្រគប់ចំនួនពិ x    

េយងីបា 2
cos cos 3sin2 2cos

2sin 3 sin 2 2sin sin 6
A x B x x x

x x x x
+

+ =
+ − − −

  

សមមល 
( ) ( )
( )( ) ( )( )

cos sin 2 cos 2sin 3 6sin cos 2cos
2sin 3 sin 2 2sin 3 sin 2

A x x B x x x x x
x x x x
− + + +

=
+ − + −

  

សមមល ( ) ( )2 sin cos 2 3 cos 6sin cos 2cosA B x x A B x x x x+ + − + = +   

េគទ 
2 6

2 3 2
A B

A B
+ =


− + =

  សមមល 2 , 2A B= =  ។ 

ដូចេនះ 2 , 2A B= =  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្ 2
3sin2 2cos

2sin sin 6
x xI dx

x x
+

=
− −∫    

ចំេព 2 , 2A B= = េគមា ( ) 2cos 2cos
2sin 3 sin 2

x xf x
x x

= +
+ −

  

េគបា 
2cos 2cos

2sin 3 sin 2
x xI dx

x x
 = + + − ∫   

               
(2sin 3)' (sin 2)'2
2sin 3 sin 2

x xdx dx
x x
+ −

= +
+ −∫ ∫   

ដូចេនះ ln|2sin 3| 2ln|sin 2|I x x C= + + − +   ។ 
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លំហាត់ ទ៤២ 

េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែផ�កចូរគណនាអំងេត្ ៖ 

ក. xxe dx∫   ខ. sinx xdx∫   

គ. cosx xdx∫   ឃ. ln x dx∫   

ង. 2 lnx x dx∫   ច. (2 1) xx e dx−∫   

ឆ. ( 1)sinx x dx+∫   ជ. 2 cosx x dx∫   

ឈ. 2 xx e dx∫   ញ. 2(ln )x dx∫   

ដំេណាះ្រ 

េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែផ�កចូរគណនាអំងេត្ ៖ 

ក. xxe dx∫   ត x

u x
dv e dx
=


=

  េនា x

du dx
v e

=


=
  

េគបា  x x x x xxe dx xe e dx xe e C= − = − +∫ ∫    

ដូចេនះ ( )1x xxe dx x e C= − +∫    

ខ. sinx xdx∫   ត 
sin

u x
dv xdx
=


=

  េនា 
cos

du dx
v x

=


= −
  

េគបា sin cos cos cos sinx xdx x x x dx x x x C= − + = − + +∫ ∫  

ដូចេនះ sin cos sinx xdx x x x C= − + +∫  ។ 
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គ. cosx xdx∫   ត 
cos

u x
dv xdx
=


=

  េនា 
sin

du dx
v x

=


=
  

េគបា cos sin sin sin cosx x dx x x x dx x x x C= − = + +∫ ∫   

ដូចេនះ cos sin cosx xdx x x x C= + +∫   

ឃ. ln x dx∫   ត 
lnu x

dv dx
=


=

  េគបា 
1du dx
x

v x

 =

 =

  

េគបា ln ln lnx dx x x dx x x x C= − = − +∫ ∫   

ដូចេនះ ( )ln ln 1x dx x x C= − +∫  

ង. 2 lnx x dx∫   ត 2

lnu x
dv x dx
=


=

  េនា 
3

1

1
3

du dx
x

v x

 =

 =


  

េគបា  2 3 2 3 31 1 1 1ln ln ln
3 3 3 9

x x dx x x x dx x x x C= − = − +∫ ∫    

ដូចេនះ 2 31 1ln ln
3 3

x x dx x x C = − + 
 ∫    

ច. (2 1) xx e dx−∫  ត 
2 1

x

u x
dv e dx
= −


=

 េនា 
2

x

du dx
v e

=


=
  

េគបា ( ) ( )(2 1) 2 1 2 2 1 2x x x x xx e dx x e e dx x e e C− = − − = − − +∫ ∫  

ដូចេនះ ( )(2 1) 2 3x xx e dx x e C− = − +∫  ។ 



 អាំ ងេត្រកលមិនកំណត់ស្ថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                             Page 91 
 

ឆ. ( 1)sinx x dx+∫   ត 
1

sin
u x
dv xdx
= +


=

  េនា 
cos

du dx
v x

=


= −
  

េគបា  ( ) ( )( 1)sin 1 cos cos 1 cos sinx x dx x x xdx x x x C+ − + + = − + + +∫ ∫    

ដូចេនះ ( )( 1)sin 1 cos sinx x dx x x x C+ = − + + +∫   ។ 

ជ. 2 cosx x dx∫   ត 
2

cos
u x
dv xdx
 =


=
 េនា 2

sin
du xdx
v x

=


=
  

េគបា 2 2cos sin 2 sinx x dx x x x xdx= −∫ ∫   

ត 
2
sin

u x
dv xdx
=


=

  េនា 2
cos

du dx
v x

=


= −
  

េគបា 2 2cos sin 2 cos 2cosx x dx x x x x x dx= + −∫ ∫   

ដូចេនះ 2 2cos sin 2 cos 2sinx x dx x x x x x C= + − +∫  ។ 

ឈ. 2 xx e dx∫   ត 
2

x

u x
dv e dx
 =


=
  េនា 

2
x

du xdx
v e dx

=


=
  

េគបា  2 2 2x x xx e dx x e xe dx= −∫ ∫  ត
2

x

u x
dv e dx
=


=

 េនា 
2

x

du dx
v e

=


=
  

ដូចេនះ  ( )2 2 22 2 2 2x x x x xx e dx x e xe e dx x x e C= − + = − + +∫ ∫  

ញ. 2(ln )x dx∫   ត ( )2lnu x
dv dx

 =


=
 េនា 

2 lndu x dx
x

v x

 =

 =
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េគបា ( ) ( ) ( )2 22(ln ) ln 2 ln ln 2 ln 1x dx x x x dx x x x x C= − = − − +∫ ∫  

លំហាត់ ទ៤៣ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក. 2tanx x dx∫   ខ. 2cotx x dx∫   

គ. 3
sin

cos
x x dx

x∫   ឃ. 3
cos

sin
x x dx

x∫   

ង. 2
sin2

(2 cos )
x dx
x−∫   ច.

2

2( 1)

x

x
e dx
e +∫   

ឆ. 2( 1)

x

x
xe dx
e +∫   ជ. 2

ln
(1 ln )

x dx
x x+∫   

ឈ.
3

2 2
2

( 1)
x dx

x +∫   ញ.
( )22

( 1)(2 1)
2

x x x dx
x x
− −

− +
∫   

ដំេណាះ្រ 

ក.
2

2tan tan ln|cos |
2
xx x dx x x x C= − + + +∫    

ខ. 2 21cot cot ln|sin |
2

x x dx x x x x C= − − + +∫   

គ. 3 2
sin 1 tan

2cos 2cos
x x xdx x C

x x
= − +∫    

ឃ. 3 2
cos 1 cot

2sin 2sin
x x xdx x C

x x
= − − +∫   
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ង. ( )2
sin2 4 2ln 2 cos

2 cos(2 cos )
x dx x C

xx
= − − − +

−−∫    

ច. ( )
2

2
1 ln 1

( 1) 1

x
x

x x
e dx e C
e e

= + + +
+ +∫   

ឆ. ( )2 ln 1
( 1) 1

x x
x

x x
xe dx xe e C
e e

= − + +
+ +∫    

ជ. 2
ln ln ln|1 ln |

1 ln(1 ln )
x dx x x C

xx x
= − + + +

++∫   

ឈ.
3 2

2
2 2 2

2 ln( 1)
( 1) 1

x dx x x C
x x

= − + + +
+ +∫    

ញ.
( )

( )2
2 22

( 1)(2 1) 2 ln 2
22

x x x dx x x C
x xx x

− −
= + − + +

− +− +
∫   

លំហាត់ ទ៤៤ 

េគឲ្យអំងេត្ 2cosI x x dx= ∫   និង 2sinJ x x dx= ∫   

ក.គណន I J+   និង I J−   ។ 

ខ.ទញរ I  និង J   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.គណន I J+   និង I J−    

េយីងមា 2cosI x x dx= ∫   និង 2sinJ x x dx= ∫  

េយីងបា 2 2cos sinI J x x dx x x dx+ = +∫ ∫   
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                           ( )2 2 2
1

1cos sin
2

x x x dx x dx x C= + = = +∫ ∫   

ដូចេនះ 2
1

1
2

I J x C+ = +   ។ 

ម្យោ៉ងេទ 2 2cos sinI J x x dx x x dx− = −∫ ∫   

                           ( )2 2cos sin cos2x x x dx x xdx= − =∫ ∫  

ត 
cos2

u x
dv x dx
=


=

  េនា 1 sin2
2

du dx

v x

=



=

  

េគបា 
1 1sin2 sin2
2 2

I J x x x dx− = − ∫   

ដូចេនះ 2
1 1sin2 cos2
2 4

I J x x x C− = + +   ។ 

ខ.ទញរ I  និង J   ៖ 

េគមា ( )2
1

1 1
2

I J x C+ = +   

និង      2
1 1sin2 cos2
2 4

I J x x x C− = + +   ( )2   

បូកសមីក( ) ( )1 & 2  េគបា 2
3

1 1 12 sin2 cos2 2
2 2 4

I x x x x C= + + +   

េគទ 2
3

1 1 1sin2 cos2
4 4 8

I x x x x C= + + +  ែដល 1 2 32C C C+ =  ។ 

ដកកសមីក( ) ( )1 & 2  េគបា 2
4

1 1 12 sin2 cos2 2
2 2 4

J x x x x C= − − +   

េគទ 2
4

1 1 1sin2 cos2
4 4 8

J x x x x C= − − +  ែដល 1 2 42C C C− =  ។ 
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ដូចេនះ 2
3

1 1 1sin2 cos2
4 4 8

I x x x x C= + + +  

            2
4

1 1 1sin2 cos2
4 4 8

J x x x x C= − − +   ។ 

លំហាត់ ទ៤៥ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក. sinxe x dx∫   ខ. cosxe x dx∫   

គ. 3sinx x dx∫   ឃ. 3cosx x dx∫   

ង. sin(ln )x dx∫   ច. cos(ln )x dx∫   

ឆ. 3 2(ln )x x dx∫   ជ. ( )3ln x dx∫   

ឈ. sinxx e x dx∫   ញ. cosxxe x dx∫   

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

ក. ( )1sin sin cos
2

x xe x dx x x e C= − +∫    

ខ. ( )1cos sin cos
2

x xe x dx x x e C= + +∫   

គ. 3 sin3 3 (cos3 9cos ) 27sinsin
36

x x x x xx x dx C− − −
= − +∫    
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ឃ. 3 3 sin3 cos3 27 sin 27coscos
36

x x x x x xx x dx C+ + +
= +∫   

ង. ( ) ( )sin(ln ) sin ln cos ln
2
xx dx x x C = − + ∫    

ច. ( ) ( )cos(ln ) sin ln cos ln
2
xx dx x x C = + + ∫   

ឆ.
( )4 2

3 2
ln 4 ln 1

(ln )
32

x x x
x x dx C

− +
= +∫    

ជ. ( ) ( )3 3 2ln ln 3ln 6ln 6x dx x x x x C= − + − +∫   

ឈ. 1sin sin (1 )cos
2

x xx e x dx x x x x e C= + − +  ∫    

ញ. 1cos ( 1)sin cos
2

x xxe x dx x x x x e C= − + +  ∫   

លំហាត់ ទ៤៦ 

េគឲ្យអំងេត្រកលខង 

2 2 2 2cos , sinI x x dx J x x dx= =∫ ∫    និង 2 cos2K x x dx= ∫   

ក.េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែផ�កK  ។ 

ខ.គណន I J+   ។ 

គ.បង �ញ I J K− =   រចួទញរកអំងេត្ I  និង J  ។ 

ដំេណាះ្រ 
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ក.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលេដយែK  ៖ 

េគមា 2 cos2K x x dx= ∫  

ត 
2

cos2
u x
dv x dx
 =


=
  េនា 

2
1 sin2
2

du x dx

v x

=



=

  

េគបា 21 sin2 sin2
2

K x x x x dx= − ∫   

ត 
sin2

u x
dv x dx
=


=

  េនា 1 cos2
2

du dx

v x

=



= −

  

េគបា 21 1 1sin2 cos2 cos2
2 2 2

K x x x x x dx= + − ∫   

ដូចេនះ 21 1 1sin2 cos2 sin2
2 2 4

K x x x x x C= + − +  ។ 

ខ.គណន I J+   ៖ 

េគមា 2 2cosI x x dx= ∫   និង 2 2sinJ x x dx= ∫   

េយីងបា 2 2 2 2cos sinI J x x dx x x dx+ = +∫ ∫   

                           ( )2 2 2 2 3
1

1cos sin
3

x x x dx x dx x C= + = = +∫ ∫   

ដូចេនះ 3
1

1
3

I J x C+ = +   ។ 

គ.បង �ញ I J K− =   រួចទាញរកអាំងេត្ I  និង J  ៖ 

េគមា 2 2cosI x x dx= ∫   និង 2 2sinJ x x dx= ∫  
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េយីងបា 2 2 2 2cos sinI J x x dx x x dx− = −∫ ∫   

                           ( )2 2 2 2cos sin cos2x x x dx x x dx K= − = =∫ ∫  

ដូចេនះ I J K− =  ។ 

េយីងមា 3
1

1
3

I J x C+ = +    

និង           21 1 1sin2 cos2 sin2
2 2 4

I J K x x x x x C− = = + − +   

បនា �ប់ពីេដះ្រសយ្របព័ន�សមីក ៖ 

3 2
2

1 1 1 1sin2 cos2 sin2
6 4 4 8

I x x x x x x C= + + − +   

3 2
3

1 1 1 1sin2 cos2 sin2
6 4 4 8

J x x x x x x C= − − + +   ។ 

លំហាត់ ទ៤៧ 

េគឲ្យអំងេត្រកលខង 

2 2cos , sinx xI e x dx J e x dx= =∫ ∫    និង cos2xK e x dx= ∫   

ក.េដយេ្របអីេត្រកលេដយែផ�កចូរK  ។ 

ខ.គណន I J+   ។ 

គ.បង �ញ I J K− =   រចួទញរកអំងេត្ I  និង J  ។ 

ដំេណាះ្រ 
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ក.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលេដយែK  ៖ 

េយីងមា cos2xK e x dx= ∫  

ត 
cos2

xu e
dv x dx
 =


=
  េនា 1 sin2

2

xdu e dx

v x

 =



=

  

េគបា 
1 1sin2 sin2
2 2

x xK e x e x dx= − ∫   

ត 
sin2

xu e
dv x dx
 =


=
  េនា 1 cos2

2

xdu e dx

v x

 =



= −

  

េគបា 
1 1 1sin2 cos2 cos2
2 4 4

x x xK e x e x e x dx= + − ∫   

            
1 1 1sin2 cos2
2 4 4

x xK e x e x K= + −   

ដូចេនះ ( )1 2sin2 cos2
5

xK x x e C= + +  ។ 

ខ.គណន I J+   ៖ 

េគមា 2cosxI e x dx= ∫   និង 2sinxJ e x dx= ∫   

េយីងបា 2 2cos sinx xI J e x dx e x dx+ = +∫ ∫   

                           
( )2 2

1

cos sinx

x x

e x x dx

e dx e C

= +

= = +

∫
∫

  

ដូចេនះ 1
xI J e C+ = +   ។ 
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គ.បង �ញ I J K− =   រួចទាញរកអាំងេត្ I  និង J  ៖ 

េគមានេគម 2cosxI e x dx= ∫   និង 2sinxJ e x dx= ∫   

េយីងបា 2 2cos sinx xI J e x dx e x dx− = −∫ ∫   

                           ( )2 2cos sin cos2x xe x x dx e x dx K= − = =∫ ∫ ពិត 

ដូចេនះ I J K− =   ។ 

េយីងមា ( )1 1xI J e C+ = +    

និង           ( ) ( )1 2sin2 cos2 2
5

xI J K x x e C− = = + +   

បនា �ប់ពីេដះ្រសយ្របព័ន�សមកីរផ្សំេ( ) ( )1 & 2  េគបា  

( ) 2
1 1 2sin2 cos2
2 10

x xI e x x e C= + + +   

( ) 3
1 1 2sin2 cos2
2 10

x xJ e x x e C= − + +   ។ 

លំហាត់ ទ៤៨ 

េគឲ្យអំងេត្ 2( 1)
dxI

x x
=

+∫   និង 2 2
2 ln

( 1)
x xJ dx

x
=

+∫   

ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បីប 2 2
1

( 1) 1
a bx c
xx x x

+
= +

+ +
  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្ I   ។ 

គ.េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែផ�កចូលគណនាអJ  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c   
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េយីងមា 
2 2

2 2 2 2
1 ( 1) ( ) ( )

( 1) 1 ( 1) ( 1)
a bx c a x x bx c a b x cx a
xx x x x x x x

+ + + + + + +
= + = =

+ + + +
   

េគទញប 

0
0
1

a b
c
a

+ =
 =
 =

  សមមូល 1 , 1 , 0a b c= = − =   ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ I   ៖ 

េគមា 2( 1)
dxI

x x
=

+∫   

ចំេព 1 , 1 , 0a b c= = − =  េគមា 2 2
1 1

( 1) 1
x

xx x x
= −

+ +
  

េយីងបា 
2

2 2 2
1 ( 1)'2

( 1) 1 ( 1)
dx x dx xI dx

x xx x x x
+ = = − = − + + + ∫ ∫ ∫ ∫  

ដូចេនះ ( )21ln| | ln 1
2

I x x C= − + +   ។ 

គ.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលេដយែផ�កគណនាអJ  ៖ 

េយីងមា ( )2 2 2 2
2 ln 2ln

( 1) ( 1)
x x x dxJ dx x

x x
= =

+ +∫ ∫   

ត 
2 2

ln
2

( 1)

u x
xdxdv

x

=

 = +

  នាំឲ 
2 2 2

1

2 1
( 1) 1

du dx
x

xdxv
x x

 =

 = = −
 + + ∫

  

េយីងបា 2 2 2
ln ln

1 ( 1) 1
x dx xJ I

x x x x
= − + = − +

+ + +∫   
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េដយតមស្រមាយខងេល ( )21ln| | ln 1
2

I x x C= − + +   

ដូចេនះ ( )2
2
ln 1ln| | ln 1

21
xJ x x C

x
= − + − + +

+
  ។ 

 

លំហាត់ ទ៤៩ 

េគឲ្យអំងេត្រកលខង 

2
( 2)
( 1)
x dxI

x x x
+

=
+ +∫   និង 2 2

(2 1)( 2ln )
( 1)

x x xJ dx
x x
+ +

=
+ +∫   

ក.ចូរកំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c   េដីម្បីឲ្យ្រគប់ចំនួន 0x ≠ េគបា ៖ 

 2 2
2

( 1) 1
x a bx c

xx x x x x
+ +

= +
+ + + +

  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្ I   ។ 

គ.េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែផ�កចូរគណនាអ J   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,a b  និង c  ៖ 

    2 2
2

( 1) 1
x a bx c

xx x x x x
+ +

= +
+ + + +

    

ត្រម�វភាគែបងរ 2( 1)x x x+ +  រចួលបេចលេគប ៖ 

2 22 ( 1) ( ) ( ) ( )x a x x x bx c a b x a c x a+ = + + + + = + + + +   



 អាំ ងេត្រកលមិនកំណត់ស្ថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                             Page 103 
 

េគទ 

2
1
0

a
a c
a b

=
 + =
 + =

  សមមូល 2 , 2 , 1a b c= = − = −   ។ 

ដូចេនះ 2 , 2 , 1a b c= = − = −   ។ 

ខ.គណនាអាំង្រក I  ៖ 

េគមា  2
2

( 1)
xI dx

x x x
+

=
+ +∫    

ចំេព 2 , 2 , 1a b c= = − = −   េគមា 2 2
2 2 2 1

( 1) 1
x x

xx x x x x
+ +

= −
+ + + +

  

េយីងបា 
2

2 2
2 1 ( 1)'2 2

1 1
dx x dx x xI dx dx
x xx x x x

+ + +
= − = −

+ + + +∫ ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ 22ln| | ln| 1|I x x x C= − + + +  ។ 

គ.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលេដយែ J   ៖ 

េយីងមា ( )2 2 2 2
( 2ln )(2 1) 2 12ln

( 1) ( 1)
x x x xJ dx x x dx

x x x x
+ + +

= = +
+ + + +∫ ∫  

ត 
2 2

2ln
2 1

( 1)

u x x
xdv dx

x x

= +


+ = + +

  នាំឲ 
2

2 2(1 )

1
1

xdu dx dx
x x

v
x x

+ = + =

 = −
 + +

  

េយីងបា 2 2 2
2ln 2 2ln

1 ( 1) 1
x x x x xJ dx I
x x x x x x x
+ + +

= − + = − +
+ + + + + +∫   
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េដ 22ln| | ln| 1|I x x x C= − + + +   

ដូចេនះ 2
2

2ln 2ln| | ln| 1|
1

x xJ x x x C
x x
+

= − + − + + +
+ +

 ។ 

លំហាត់ ទ៥០ 

េគឲ្យអំងេតល 
sin
dxI

x
= ∫   និង 3sin

dxJ
x

= ∫   ។ 

ក.េដយេ្របអីំងេត្រកលតមែផ�កច 2
cos 1

22sin
xJ I
x

= − + ។ 

ខ.េផ��ងផា �ត់ 
1 1 sin sin

sin 2 1 cos 1 cos
x x

x x x
 = + − + 

  ្រគប ,x k kπ≠ ∈។ 

គ.គណនាអំងេត្ I  រចួទញរ J   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.េដយេ្របអីំងេត្រកលតមែផ 2
cos 1

22sin
xJ I
x

= − +  

េគមា
sin
dxI

x
= ∫   និង 3sin

dxJ
x

= ∫    

េគបា 2
1

sin sin
dxJ

x x
= ⋅∫   

ត 

2

1
sin

sin

u
x

dxdv
x

 =

 =


  េនា 
2

cos
sin

coscot
sin

xdu dx
x

xv x
x

 = −

 = − = −

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េគបា 
2

2 3
cos cos
sin sin

x xJ dx
x x

= − + ∫   េដ 2 2cos 1 sinx x= −   

េនា 
2

2 3 2
cos 1 sin cos

sinsin sin sin
x x x dxJ dx J

xx x x
−

= − − = − − +∫ ∫   

េគទ 2
cos2
sin

xJ I
x

= − +   េនា 2
cos 1

22sin
xJ I
x

= − +  ពិត។ 

ដូចេនះ 2
cos 1

22sin
xJ I
x

= − +  ។ 

ខ.េផ��ងផា�ត់  
1 1 sin sin

sin 2 1 cos 1 cos
x x

x x x
 = + − + 

  ្រគប ,x k kπ≠ ∈  

េគមា 2 2
sin sin sin (1 cos ) sin (1 cos ) 2sin

1 cos 1 cos 1 cos sin
x x x x x x x

x x x x
+ + −

+ = =
− + −

  

              
sin sin 2

1 cos 1 cos sin
x x

x x x
+ =

− +
 

ដូចេនះ 1 1 sin sin
sin 2 1 cos 1 cos

x x
x x x

 = + − + 
  ្រគប ,x k kπ≠ ∈   ។ 

គ.គណនាអំងេត្ I  រចួទញរ J   ៖ 

េគមា 
sin
dxI

x
= ∫   េដ 1 1 sin sin

sin 2 1 cos 1 cos
x x

x x x
 = + − + 

 

េគបា 
1 sin 1 sin
2 1 cos 2 1 cos

x xI dx dx
x x

= +
− +∫ ∫   

ដូចេនះ 1
1 1ln|1 cos | ln|1 cos |
2 2

I x x C= − − + +   ។ 
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តមស្រមាយខងេលី 2
cos 1

22sin
xJ I
x

= − +   

ដូចេនះ ( ) 22
cos 1 ln|1 cos | ln|1 cos |

4sin
xJ x x C
x

= − + − − + +   ។ 

លំហាត់ ទ៥១ 

េដយេ្របអីំងេត្រកលតមែផ�កចូរគណនាអំងេត្រ 

ក. 2sin cosx x x dx∫   ខ. 2cos sinx x x dx∫   

គ.
2

3 2
ln

( 1)
x x dx
x +∫   ឃ.

2

3
( 1)
( 1)

x

x
x e dx
e
−
+∫    

ង. 3
2
( 1)

x

x
xe dx

e +∫   ច. 4
cos

sin
x x dx

x∫   

ឆ. 3
sin

cos
x x dx

x∫   ជ. 2ln( 1)x dx+∫   

ឈ.
2

2
tan

cos
x x dx

x∫   ញ. 4tanx x dx∫   

ដំេណាះ្រ 

េដយេ្របអីំងេត្រកលតមែផ�កចូរគណនាអំងេត្រ 

ក.
3 3

2 sin 3sin 3 cossin cos
9

x x x xx x x dx C− +
= − +∫    

ខ.
3 3

2 3 sin cos 3coscos sin
9

x x x xx x x dx C− +
= +∫   
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គ.
2 3

3 2 3
ln ln 3ln ln( 1)

9( 1) 3( 1)
x x x x xdx C
x x

− +
= − + +

+ +∫    

ឃ.
2

3 2
( 1) ( 1) ln( 1)

2( 1) 2( 1)

x x x x

x x
x e xe e edx C
e e
− + +

= − +
+ +∫    

ង. 3 2
2 1ln( 1)
( 1) ( 1)

x x
x

x x
xe dx e xx e C

e e
+ −

= − + + +
+ +∫    

ច. 4 3 2
cos cos 1 1 cosln

6 sinsin 3sin 6sin
x x x x xdx C

xx x x
+

= − − − +∫   

ឆ. 3 2
sin 1 tan

2cos cos
x x xdx x C

x x
= − +∫    

ជ. 2 2ln( 1) 2 ln( 1) 2arctanx dx x x x x C+ = − + + + +∫   

ឈ.
2 2

2 2
tan tan ln|cos |

cos 2cos
x x xdx x x x C

x x
= − − +∫    

ញ.
2

4
2 2

1 1 4tan 4 tan ln|cos |
2 3 36cos cos
x xx x dx x x C

x x
 = − − − − + 
 ∫   

លំហាត់ ទ៥២ 

េគឲ្យអំងេត្ 

cos sin
1 cos sin

x xI dx
x x
−

=
+ +∫   និង 2

cos2
(1 cos sin )

x dxJ
x x

=
+ +∫   

ក.្រស 
cos sin

1 cos sin
x xI J C

x x
+

− = +
+ +

  ែដល C  ជាចំនួនេថ ។ 

ខ.គណន I  រចួទញរ J   ។ 
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ដំេណាះ្យ 

ក.្រស 
cos sin

1 cos sin
x xI J C

x x
+

− = +
+ +

  ែដល C  ជាចំនួនេថ  

េយីងមា 
cos sin

1 cos sin
x xI dx

x x
−

=
+ +∫   និង 2

cos2
(1 cos sin )

x dxJ
x x

=
+ +∫   

េយីងបា 2
cos sin cos2

1 cos sin (1 cos sin )
x x xdxI J dx dx

x x x x
−

− = −
+ + + +∫ ∫  

                           

2

2 2

2

2

2 2

(cos sin )(1 cos sin ) cos2
(1 cos sin )

(cos sin ) (cos sin ) cos2
(1 cos sin )

(cos sin ) cos2 cos2
(1 cos sin )

cos sin (1 cos sin )'
(1 cos sin ) (1 cos sin )

x x x x x dx
x x

x x x x x dx
x x

x x x x dx
x x

x x x xdx dx
x x x x

− + + −
=

+ +

− + − −
=

+ +
− + −

=
+ +
− + +

= =
+ + + +

∫

∫

∫

∫ ∫

  

ដូចេនះ cos sin
1 cos sin

x xI J C
x x
+

− = +
+ +

  ែដល C  ជាចំនួនេថ ។ 

ខ.គណន I  រួចទាញរ J   ៖ 

េយីងមា 
cos sin (1 cos sin )'

1 cos sin 1 cos sin
x x x xI dx dx

x x x x
− + +

= =
+ + + +∫ ∫    

ដូចេនះ 1ln|1 cos sin |I x x C= + + +   ។ 

តមស្រមាយខងេលី 
cos sin

1 cos sin
x xI J C

x x
+

− = +
+ +
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ដូចេនះេគទញប 2
cos sinln|1 cos sin |

1 cos sin
x xJ x x C

x x
+

= + + − +
+ +

 ។ 

www.mathtoday.wordpress.com 

 

 

លំហាត់ ទ៥៣ 

េគឲ្យអំងេត្ 2
sin

(2 cos )
x dxI

x
=

+∫  និង 3
sin2

(2 cos )
x dxJ

x
=

+∫  ។ 

ក.េដយេ្របអីំងេត្រកលក្រស 2
cos

(2 cos )
xJ I
x

= +
+

 ។ 

ខ.គណនាអំងេត្ I  រចួទញរ J   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលតមែផ 2
cos

(2 cos )
xJ I
x

= +
+

  

េគមា
( )3 3

sin2 2sin cos
(2 cos ) 2 cos

x dx x x dxJ
x x

= =
+ +∫ ∫   

ត 
3

cos
2sin

(2 cos )

u x
xdv dx
x

=

 = +

  េនា 
2

sin
1

(2 cos )

du x dx

v
x

= −

 = +

  

េគបា 2 2
cos sin

(2 cos ) (2 cos )
x xdxJ
x x

= +
+ +∫   េដ 2

sin
(2 cos )

xdxI
x

=
+∫   

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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ដូចេនះ 2
cos

(2 cos )
xJ I
x

= +
+

  

ខ.គណនាអាំងេត្ I  រួចទាញរ J   ៖ 

េយីងបា  2 2
sin (2 cos )' 1

2 cos(2 cos ) (2 cos )
xdx x dxI C

xx x
+

= = − = +
++ +∫ ∫  

ដូចេនះ 1
2 cos

I C
x

= +
+

 និង 2
cos 1

2 cos(2 cos )
xJ C

xx
= + +

++
 ។ 

លំហាត់ ទ៥០ 

គណន 2
1 xxI e dx

x
−

= ∫    ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណន ( )2 2
1 1

x x
xx e eI e dx dx

xx x
−

= = −∫ ∫ ∫     

ត 
1

x

u
x

dv e dx

 =

 =

  េនា 2
1

x

du dx
x

v e

 = −

 =

  

េគបា ( )2 2
x x xe e edx C

x x x
= + +∫ ∫   

យក ( )2  ជួសក�ុង( )1  េគបា 
xeI C

x
= +   ។ 

លំហាត់ ទ៥៥ 

េគឲ្យអំងេត្ ៖ 
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4sin sin2,
2 cos 2 cos

x dx x dxI J
x x

= =
+ +∫ ∫    និង 2

sin cos2
(2 cos )

x xK dx
x

=
+∫   

ក.បង �ញ  2 sinI J x dx+ = ∫  រចួគណន I J+   ។ 

ខ.គណន I   រចួទញរ J   ។ 

គ.េដយេ្របអីំងេត្រកលតមែ K   ។ 

 

ដំេណាះ្រ 

ក.បង �ញ  2 sinI J x dx+ = ∫  រួចគណន I J+   ៖ 

េគមា 4sin sin2&
2 cos 2 cos

x dx x dxI J
x x

= =
+ +∫ ∫    

េគបា  
4sin sin2 4sin sin2
2 cos 2 cos 2 cos

x dx x dx x xI J dx
x x x

+
+ = + =

+ + +∫ ∫ ∫    

4sin 2sin cos 2sin (2 cos )
2 cos 2 cos

x x x x xI J dx dx
x x

+ +
+ = =

+ +∫ ∫   

ដូចេនះ 2 sinI J x dx+ = ∫   ពិត ។ 

េយីងបា ( )2 sin 2 cos 2cosI J x dx x C x C+ = = − + = − +∫  ។ 

ដូចេនះ 2cosI J x C+ = − +   ។ 

ខ.គណន I   រចួទញរ J   ៖ 

េយីងមា 
4sin (2 cos )'4

2 cos 2 cos
x xI dx dx
x x

+
= = −

+ +∫ ∫   
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ដូចេនះ 14 ln(2 cos )I x C= − + +   ។ 

ត 2cosI J x C+ = − +    េនា 2cosJ I x C= − − +   

ដូចេនះ 24 ln(2 cos ) 2cosJ x x C= + − +  ។ 

គ.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលកគណន K   ៖ 

េគមា 2
sin cos2
(2 cos )

x xK dx
x

=
+∫  

ត 
2

cos2
sin

(2 cos )

u x
x dxdv

x

=

 = +

  េនា 
2sin2
1

2 cos

du x

v
x

= −



= +

  

េគបា 
cos2 sin2 cos22 2

2 cos 2 cos 2 cos
x x xK dx J
x x x

= + = +
+ + +∫   

ដូចេនះ 3
cos2 8ln(2 cos ) 4cos

2 cos
xK x x C
x

= + + − +
+

  ។ 

លំហាត់ ទ៥៦ 

េគឲ្យអំងេត្ ៖ 

1 cos
2 cos sin

xI dx
x x

+
=

+ +∫  និង 
1 sin

2 cos sin
xJ dx

x x
+

=
+ +∫   

ក.គណន I J+   និង I J−   រចួទញរ I  និង J   ។ 

ខ.េដយេ្របអីំងេត្រកលតមែផ�ក ៖ 

2
( cos )(cos sin )

(2 cos sin )
x x x xK dx

x x
− −

=
+ +∫   
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2
( sin )(cos sin )

(2 cos sin )
x x x xL dx

x x
+ −

=
+ +∫   

ដំេណាះ្រ 

ក.គណន I J+   និង I J−   រួចទាញរ I  និង J    

េយីងមា 
1 cos

2 cos sin
xI dx

x x
+

=
+ +∫  និង 

1 sin
2 cos sin

xJ dx
x x

+
=

+ +∫  

េយីងបា 
1 cos 1 sin

2 cos sin 2 cos sin
x xI J dx dx

x x x x
+ +

+ = +
+ + + +∫ ∫   

                           

1

(1 cos ) (1 sin )
2 cos sin

2 cos sin
2 cos sin

x x dx
x x

x x dx dx x C
x x

+ + +
=

+ +
+ +

= = = +
+ +

∫

∫ ∫
  

ដូចេនះ 1I J x C+ = +   ។ 

េយីងបា 
1 cos 1 sin

2 cos sin 2 cos sin
x xI J dx dx

x x x x
+ +

− = −
+ + + +∫ ∫   

                           

2

(1 cos ) (1 sin ) cos sin
2 cos sin 2 cos sin

(2 cos sin )' ln|2 cos sin |
(2 cos sin )

x x x xdx dx
x x x x

x x dx x x C
x x

+ − + −
= =

+ + + +
+ +

= = + + +
+ +

∫ ∫

∫
  

ដូចេនះ 2ln|2 cos sin |I J x x C− = + + +   ។ 

ម្យងេទៀត 1

2ln|2 cos sin |
I J x C
I J x x C
+ = +


− = + + +
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េដះ្រសយ្របព័ន�សមីករេន ៖ 

3
1 1 ln|2 cos sin |
2 2

I x x x C= + + + +   

4
1 1 ln|2 cos sin |
2 2

J x x x C= − + + +   

ខ.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលតមែ ៖ 

2
( cos )(cos sin )

(2 cos sin )
x x x xK dx

x x
− −

=
+ +∫   

ត 
2

cos
cos sin

(2 cos sin )

u x x
x xdv dx
x x

= −


− = + +

  េនា 
(1 sin )

1
2 cos sin

du x dx

v
x x

= +



= − + +

  

cos 1 sin cos
2 cos sin 2 cos sin 2 cos sin

x x x x xK dx J
x x x x x x

− + −
= − + = − +

+ + + + + +∫   

ដូចេនះ 4
cos 1 1 ln|2 cos sin |

2 cos sin 2 2
x xK x x x C

x x
−

= − + − + + +
+ +

 ។ 

         2
( sin )(cos sin )

(2 cos sin )
x x x xL dx

x x
+ −

=
+ +∫   

ត 
2

sin
cos sin

(2 cos sin )

u x x
x xdv dx
x x

= +


− = + +

  េនា 
(1 cos )

1
2 cos sin

du x dx

v
x x

= +



= − + +

  

sin 1 cos sin
2 cos sin 2 cos sin 2 cos sin

x x x x xL dx I
x x x x x x

+ + +
= − + = − +

+ + + + + +∫   

ដូចេនះ 3
sin 1 1 ln|2 cos sin |

2 cos sin 2 2
x xL x x x C

x x
+

= − + + + + +
+ +

 ។ 
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លំហាត់ ទ៥៧ 

េគឲ្យអំង្រក 
2cos
1 sin

x dxI
x

=
+∫   និង 

sin2
1 sin

x dxJ
x

=
+∫   

ក.គណន ,I J I+   រចួទញរ J   ។ 

ខ.េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែផ�ក ៖ 

2
sin2

(1 sin )
x dxK

x
=

+∫   និង 2
cos cos2
(1 sin )

x xL dx
x

=
+∫   

 

ដំេណាះ្រ 

ក.គណន ,I J I+   រួចទាញរ J   ៖ 

េយីងមា 
2cos
1 sin

x dxI
x

=
+∫   និង 

sin2
1 sin

x dxJ
x

=
+∫  

េយីងបា 
2cos sin2

1 sin 1 sin
x xI J dx dx
x x

+ = +
+ +∫ ∫   

                           

2cos sin2
1 sin

2cos 2sin cos
1 sin

2cos (1 sin )
1 sin

2cos 2sin

x x dx
x

x x x dx
x

x x dx
x

x dx x C

+
=

+
+

=
+
+

=
+

= = +

∫

∫

∫

∫
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ដូចេនះ 2sinI J x C+ = +   

ម្យោ៉ងេទ 1
2cos (1 sin )'2 2ln|1 sin |
1 sin 1 sin

x dx xI dx x C
x x

+
= = = + +

+ +∫ ∫    

ដូចេនះ 12ln|1 sin |I x C= + +   ។ 

ត 2sinI J x C+ = +  េគទញប 2sinJ I x C= − + +   

ដូចេនះ 22ln|1 sin | 2sinJ x x C= − + + +   ។ 

 

ខ.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលេដយែ ៖ 

2 2
sin2 2sin cos

(1 sin ) (1 sin )
x dx x xK dx

x x
= =

+ +∫ ∫    

ត 
2

2sin
cos

(1 sin )

u x
x dxdv

x

=

 = +

  នាំឲ 
2cos

1
1 sin

du x dx

v
x

=



= − +

  

េគបា 
2sin 2cos 2sin

1 sin 1 sin 1 sin
x x dx xK I
x x x

= − + = − +
+ + +∫   

ដូចេនះ 3
2sin 2ln|1 sin |

1 sin
xK x C
x

= − + + +
+

  

( )2 2
cos cos2 coscos2
(1 sin ) (1 sin )

x x x dxL dx x
x x

= =
+ +∫ ∫    
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ត 
2

cos2
cos

(1 sin )

u x
xdv dx
x

=

 = +

  នាំឲ 
2sin2

1
1 sin

du x

v
x

= −



= − +

  

េគបា 
cos2 sin2 cos22 2

1 sin 1 sin 1 sin
x x xL dx J
x x x

= − − = − −
+ + +∫   

ដូចេនះ 4
cos2 4 ln|1 sin | 4sin

1 sin
xL x x C
x

= − + + − +
+

  ។ 

លំហាត់ ទ៥៨ 

េគឲ្យអំងេត្  
4 2

2 3
3

( 1)
x xI dx
x
−

=
+∫   ។ 

ចូរគណន I  េដយត 3 3u x x= −  និង 2 3( 1)
xdxdv

x
=

+
  ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណន I  ៖ 

េគមា 
4 2

2 3
3

( 1)
x xI dx
x
−

=
+∫   ត 

( )

3

32

3

1

u x x
xdxdv

x

 = −

 =
 +

 េនា 
( )2

2 2

3 1
1

4( 1)

du x dx

v
x

 = −



= −
+

  

េគបា 
( )

3 2

2 2 22

3 3 1
44( 1) 1

x x xI dx
x x
− −

= − +
+ +

∫   
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( )

( )

( )

3 2

22 2

3

22 2

3

22

1(1 )3 3
144 1 ( )

1( )'3 3
144 1 ( )

3 3 1
144 1

dxx x x
x x

x

x dxx x x
x x

x
x x C
x x

x

−−
= − +

+ +

+−
= − +

+ +

−
= − − +

+ +

∫

∫   

ដូចេនះ 
( )

3

2 22

3 3
4( 1)4 1

x x xI C
xx

−
= − − +

++
  ។ 

WWW.MATHTODAY.WORDPRESS.COM 

 

 

លំហាត់ ទ៥៩ 

េគឲ្យអំងេត្ 
2

2
( 2 )(1 )

( )

x

x
x x eI dx

x e

−

−

+ −
=

+∫   ។ 

ក.េដយត 2 2u x x= +   និង 2
1

( )

x

x
edv dx

x e

−

−

−
=

+
 និងេ្របីអំងេត្ 

តមែផ�កចូរ្រស 
2 2 ( 1)2

1

x

x x
x x x eI dx
x e xe−

+ +
= − +

+ +∫  ។ 

http://www.mathtoday.wordpress.com/


 អាំ ងេត្រកលមិនកំណត់ស្ថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                             Page 119 
 

ខ.េគយក 1 xt xe= +   គណន 
dt
dx

  ។ 

គ.ទញរកតៃម�អំងេត្ I   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.្រស 
2 2 ( 1)2

1

x

x x
x x x eI dx
x e xe−

+ +
= − +

+ +∫   

េគមា 
2

2
( 2 )(1 )

( )

x

x
x x eI dx

x e

−

−

+ −
=

+∫    

ត 

( )

2

2

2
1 x

x

u x x
edv dx

x e

−

−

 = +
 − = +

  េនា 
(2 2) 2( 1)

1
1

x

x x

du x dx x dx
ev

x e xe−

= + = +



= − = − + +

  

េគបា 
2( 2 ) ( 1)2
1 1

x x

x x
x x e x eI dx

xe xe
+ +

= − +
+ +∫   

ដូចេនះ 
2 2 ( 1)2

1

x

x x
x x x eI dx
x e xe−

+ +
= − +

+ +∫   ពិត។ 

ខ.េគយក 1 xt xe= +   គណន 
dt
dx

   

េគមា 1 xt xe= +   េនា ( )1 ( 1)x xdt d xe x e
dx dx

= + = +   

ដូចេនះ ( 1) xdt x e
dx

= +   ។ 

គ.ទាញរកតៃម�អាំងេត្ I   ៖ 
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េគមា 
2( 2 ) ( 1)2
1 1

x x

x x
x x e x eI dx

xe xe
+ +

= − +
+ +∫  (ស្រមាយខងេ 

ត 1 xt xe= +  េនា ( 1) xdt x e
dx

= +  ឬ ( 1) xdt x e dx= +    

េគបា 
2 2( 2 ) ( 2 )2 2ln| |
1 1

x x

x x
x x e dt x x eI t C

txe xe
+ +

= − + = − + +
+ +∫   

ដូចេនះ 
2( 2 ) 2ln|1 |
1

x
x

x
x x eI xe C

xe
+

= − + + +
+

  ។ 

លំហាត់ ទ៦០ 

េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែ 2(ln ) ,nI x x dx n= ∈∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណន 2(ln ) ,nI x x dx n= ∈∫   

ត ( )2ln
n

u x
dv x dx

 =


=
  នាំឲ្

1

2 ln

1
1

n

du x dx
x

v x
n

+

 =

 =
 +

  

េគបាន ( )21 ln 2 ln
1 1

n
nx x

I x x dx
n n

+

= −
+ + ∫   

ត
ln

n

u x
dv x dx
=


=

  េនាះ
1

1

1
1

n

du dx
x

v x
n

+

 =

 =
 +
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េគបាន ( )21 1

2 2

ln 2 ln 1
1 ( 1) ( 1)

n n
nx x x xI x dx

n n n

+ +

= − +
+ + + ∫   

ដូចេនះ  ( )21 1 1

2 3

ln 2 ln
1 ( 1) ( 1)

n n nx x x x xI C
n n n

+ + +

= − + +
+ + +

  ។ 

លំហាត់ ទ៦១ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

 2
1 sin2 cos2

(sin cos )
x xI dx

x x
− −

=
+∫  និង 

2 2
2 1 ln

1(2 2 1)

xx eJ dx
xx x

 +
=  ++ +  
∫   

ដំេណាះ្រ 

គណនាអងេត្រកលខងេ៖ 

2
1 sin2 cos2

(sin cos )
x xI dx

x x
− −

=
+∫   េដ 

21 cos2 2sin
sin2 2sin cos

x x
x x x

 − =


=
  

   
( )

( )
2

2 2
2sin 2sin cos sin cos2sin

(sin cos )sin cos
x x x x xdx x dx

x xx x
− −

= =
++∫ ∫   

ត 
2

2sin
sin cos

(sin cos )

u x
x xdv dx
x x

=


− = +

  េនា 
2cos

1
sin cos

du x dx

v
x x

=



= +

  

េគបា 
2sin 2cos

sin cos sin cos
x xI dx

x x x x
= −

+ +∫   

េដ 
2cos cos sin1

sin cos sin cos
x x x

x x x x
−

= +
+ +

  េនាះេគប ៖ 
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2sin cos sin
sin cos sin cos

x x xI dx dx
x x x x

−
= − −

+ +∫ ∫   

2sin (sin cos )'
sin cos sin cos

x x xI x dx
x x x x

+
= − +

+ +∫   

ដូចេនះ 2sin ln|sin cos |
sin cos

xI x x x C
x x

= − + + +
+

  ។ 

មា 
2 2 2 2
2 1 2 1ln ln( 1)

1(2 2 1) (2 2 1)

xx e xJ dx x x dx
xx x x x

 + +
= = − +    ++ + + + 
∫ ∫   

ត 
2 2

ln( 1)
2 1

(2 2 1)

u x x
xdv dx

x x

= − +


+ = + +

  េនា 
2

1(1 )
1 1

1 1
2 2 2 1

xdxdu dx
x x

v
x x

 = − = + +

 = − ⋅
 + +

  

េគបា 2 2
ln( 1) 1

22(2 2 1) ( 1)(2 2 1)
x x xJ dx

x x x x x
− +

= − +
+ + + + +∫   

េគមា  2 21( 1)(2 2 1) 2 2 1
x a bx c

xx x x x x
+

= +
++ + + + +

  

េគបា 2(2 2 1) ( 1)( )x a x x x bx c= + + + + +   

            2(2 ) (2 ) ( )x a b x a b c x a c= + + + + + +   

េគទញប 

2 0
0

2 1

a b
a c
a b c

+ =
 + =
 + + =

   សមមូល 1 , 2 , 1a b c= − = =   ។ 

េគបា 2 2
1 2 1

1( 1)(2 2 1) 2 2 1
x x

xx x x x x
+

= − +
++ + + + +

  

េនា 2 2
ln( 1) 1 1 4 2

2 1 42(2 2 1) 2 2 1
x x dx xJ dx

xx x x x
− + +

= − − +
++ + + +∫ ∫   
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2

2 2
ln( 1) 1 ( 1)' 1 (2 2 1)'

2 ( 1) 42(2 2 1) (2 2 1)
x x x x xJ dx dx

xx x x x
− + + + +

= − − +
++ + + +∫ ∫  

ដូចេនះ ( )2
2
ln( 1) 1 1ln| 1| ln 2 2 1

2 42(2 2 1)
x xJ x x x C

x x
− +

= − − + + + + +
+ +

 ។ 

លំហាត់ ទ៦២ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

2
ln
( 2)

x dxI
x

=
+∫   និង 

( )2
cos sin
2 sin

x xJ dx
x

=
−∫   

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រកលខង 

2
ln
( 2)

x dxI
x

=
+∫     ត  

2

ln

( 2)

u x
dxdv

x

=

 = +

  េនា  

1

1
2

du dx
x

v
x

 =

 = −
 +

  

េគបា 
ln

2 ( 2)
x dxI

x x x
= − +

+ +∫   

                

ln 1 1 1
2 2 2

ln 1 1ln ln( 2)
2 2 2

x dx
x x x

x x x C
x

 = − + − + + 

= − + − + +
+

∫
  

ដូចេនះ ln 1 1ln ln( 2)
2 2 2
xI x x C

x
= − + − + +

+
 ។ 

( )2 2
cos sin cossin

(2 sin )2 sin
x x x dxJ dx x

xx
= =

−−∫ ∫  
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ត 
2

sin
cos

(2 sin )

u x
xdxdv

x

=

 = − ∫

   េនា  
cos

1
2 sin

du x dx

v
x

=



= −

  

េគបា 
sin cos sin (2 sin )'

2 sin 2 sin 2 sin (2 sin )
x xdx x xJ dx

x x x x
−

= − = +
− − − −∫ ∫   

ដូចេនះ sin ln(2 sin )
2 sin

xJ x C
x

= + − +
−

  ។ 

លំហាត់ ទ៦៣ 

គណនាអំងេត្ 2 2
(2 3)ln

( 3 2)
x xI dx

x x
−

=
− +∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្ ៖ 

2 2
(2 3)ln

( 3 2)
x xI dx

x x
−

=
− +∫   ត 

2 2

ln
2 3

( 3 2)

u x
xdv dx

x x

=


− = − +

 េនា
2

1
3 2

dxdu
x

v
x x

 =

 = −
 − +

 

េគបា 2 2
ln
3 2 ( 3 2)

x dxI
x x x x x

= − +
− + − +∫   

               
2

2

ln
( 1)( 2)3 2

ln 1 1 1
2 1 2( 2)3 2

x dx
x x xx x

x dx
x x xx x

= − +
− −− +

 
= − + − + − −− +  ∫

  

ដូចេនះ 2
ln 1 1ln| | ln| 1| ln| 2|

2 23 2
xI x x x C

x x
= − + − − + − +

− +
  ។  
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លំហាត់ ទ៦៤ 

េគឲ្យអំងេត្រ 

  2
2 4

( 1)
xI dx

x x x
+

=
+ +∫   និង 

2

2 2
( 4)(3 2 1)

( 1)
x x xJ dx

x x x
+ + +

=
+ +∫   

ក.កំណត់បីចំននួពិត ,a b  និង c  េដីម្បីឲ្យ្រគប់ចំនួន 0x ≠ េគបា ៖ 

2 2
2 4

( 1) 1
x a bx c

xx x x x x
+ +

= +
+ + + +

   ។ 

ខ.គណនាអំងេត្ I  ។ 

គ.េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែផ�ក J   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,a b  និង c  ៖ 

 2 2
2 4

( 1) 1
x a bx c

xx x x x x
+ +

= +
+ + + +

       

ត្រម�វភាគែបងរ 2( 1)x x x+ +  រចួលបេចលេគប ៖ 

2

2

2 4 ( 1) ( )
2 4 ( ) ( )

x a x x x bx c
x a b x a c x a
+ = + + + +

+ = + + + +
  

េគទញប 

4
0
2

a
a b
a c

=
 + =
 + =

   សមមូល 4 , 4 , 2a b c= = − = −   ។ 

ដូចេនះ 4 , 4 , 2a b c= = − = −   ។ 
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ខ.គណនាអាំងេត្ I  ៖ 

េគមា 2
2 4

( 1)
xI dx

x x x
+

=
+ +∫    

តមស្រមាយខងេលីច 4 , 4 , 2a b c= = − = −   េគបា ៖ 

2 2 2
2 4 4 4 2 4 2(2 1)

( 1) 1 1
x x x

x xx x x x x x x
+ − − +

= + = −
+ + + + + +

  

េយីងបា 
2

2 2
2 1 ( 1)'4 2 4 2

1 ( 1)
dx x dx x xI dx
x xx x x x

+ + +
= − = −

+ + + +∫ ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ 24 ln| | 2ln( 1)I x x x C= − + + +  ។ 

គ.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលេដយែ 
2

2 2
( 4)(3 2 1)

( 1)
x x xJ dx

x x x
+ + +

=
+ +∫   

េយីងបា 
2 2

2 2 2 2 2
( 4)(3 2 1) ( 4)(3 2 1)

( 1) ( 1)
x x x x x x xJ dx dx

x x x x x x
+ + + + + +

= =
+ + + +∫ ∫  

                
( )

2
2

23 2

(3 2 1)( 4 ) x x dxJ x x
x x x

+ +
= +

+ +
∫   

ត 

( )

2

2

23 2

4
(3 2 1)

u x x
x x dxdv
x x x

 = +
 + + = + +

  េនា 
3 2 2

(2 4)
1 1

( 1)

du x dx

v
x x x x x x

= +

 = − = − + + + +

  

េគបា 2 2 2
4 2 4 4

1 ( 1) 1
x x xJ dx I

x x x x x x x
+ + +

= − + = − +
+ + + + + +∫   

ដូចេនះ 2
2

4 4 ln| | 2ln( 1)
1

xJ x x x C
x x

+
= − + − + + +

+ +
 ។ 
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លំហាត់ ទ៦៥ 

េគឲ្យអំងេត្រ 

 2
2 4

( 2 2)
xI dx

x x x
+

=
+ +∫   និង 

2

2 2
( 4)(3 4 2)

( 2 2)
x x xJ dx

x x x
+ + +

=
+ +∫   

ក.កំណត់បីចំននួពិត ,a b  និង c  េដីម្បីឲ្យ្រគប់ចំនួន 0x ≠ េគបា ៖ 

  2 2
2 4

( 2 2) 2 2
x a bx c

xx x x x x
+ +

= +
+ + + +

   ។ 

ខ.គណនាអំងេត្ I  ។ 

គ.េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែផ�ក J   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,a b  និង c  

 2 2
2 4

( 2 2) 2 2
x a bx c

xx x x x x
+ +

= +
+ + + +

    

ត្រម�វភាគែបងរ 2( 2 2)x x x+ +  រចួលបេចលេគប ៖ 

2

2

2 4 ( 2 2) ( )
2 4 ( ) (2 ) 2

x a x x x bx c
x a b x a c x a
+ = + + + +

+ = + + + +
  

េគទញប 

2 4
0

2 2

a
a b
a c

=
 + =
 + =

   សមមូល 2 , 2 , 2a b c= = − = −   ។ 

ដូចេនះ 2 , 2 , 2a b c= = − = −   ។ 
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ខ.គណនាអាំងេត្ I  ៖ 

េគមា 2
2 4

( 2 2)
xI dx

x x x
+

=
+ +∫    

តមស្រមាយខងេលីច 2 , 2 , 2a b c= = − = −   េគបា ៖ 

2 2 2
2 4 2 2 2 2 2 2

( 2 2) 2 2 2 2
x x x

x xx x x x x x x
+ − − +

= + = −
+ + + + + +

  

េយីងបា 
2

2 2
2 2 ( 2 2)'2 2

2 2 ( 2 2)
dx x dx x xI dx
x xx x x x

+ + +
= − = −

+ + + +∫ ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ 22ln| | ln( 2 2)I x x x C= − + + +  ។ 

គ.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលេដយែ 
2

2 2
( 4)(3 4 2)

( 2 2)
x x xJ dx

x x x
+ + +

=
+ +∫   

េយីងបា 
2 2

2 2 2 2 2
( 4)(3 4 2) ( 4)(3 4 2)

( 2 2) ( 2 2)
x x x x x x xJ dx dx

x x x x x x
+ + + + + +

= =
+ + + +∫ ∫  

                
( )

2
2

23 2

(3 4 2)( 4 )
2 2

x x dxJ x x
x x x

+ +
= +

+ +
∫   

ត 

( )

2

2

23 2

4
(3 4 2)

2 2

u x x
x x dxdv

x x x

 = +
 + + = + +

  េនា 
3 2 2

(2 4)
1 1

2 2 ( 2 2)

du x dx

v
x x x x x x

= +

 = − = − + + + +

  

េគបា 2 2 2
4 2 4 4

2 2 ( 2 2) 2 2
x x xJ dx I

x x x x x x x
+ + +

= − + = − +
+ + + + + +∫   

ដូចេនះ 2
2

4 2ln| | ln( 2 2)
2 2

xJ x x x C
x x

+
= − + − + + +

+ +
 ។ 
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លំហាត់ ទ៦៦ 

េគឲ្យអំងេត្រ 

2
2

( 1)
xI dx

x x x
−

=
− +∫   និង 2 2

( 2ln )(2 1)
( 1)

x x xJ dx
x x

− −
=

− +∫   

ក.កំណត់បីចំននួពិត ,a b  និង c  េដីម្បីឲ្យ្រគប់ចំនួន 0x ≠ េគបា ៖ 

  2 2
2

( 1) 1
x a bx c

xx x x x x
− +

= +
− + − +

   ។ 

ខ.គណនាអងេត្រក I  ។ 

គ.េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែផ�ក J   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,a b  និង c  ៖ 

    2 2
2

( 1) 1
x a bx c

xx x x x x
− +

= +
− + − +

    

ត្រម�វភាគែបងរ 2( 1)x x x− +  រចួលបេចលេគប ៖ 

2 22 ( 1) ( ) ( ) ( )x a x x x bx c a b x a c x a− = − + + + = + + − + +   

េគទ 

2
1

0

a
a c

a b

= −
− + =
 + =

  សមមូល 2 , 2 , 1a b c= − = = −   ។ 

ដូចេនះ 2 , 2 , 1a b c= − = = −   ។ 



 អាំ ងេត្រកលមិនកំណត់ស្ថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                             Page 130 
 

ខ.គណនាអាំងេត្ I  ៖ 

េគមា  2
2

( 1)
xI dx

x x x
−

=
− +∫    

ចំេព 2 , 2 , 1a b c= − = = −   េគមា 2 2
2 2 2 1

( 1) 1
x x

xx x x x x
− − −

= +
− + − +

  

េយីងបា 
2

2 2
2 1 ( 1)'2 2

1 1
dx x dx x xI dx dx
x xx x x x

− − +
= − + = − +

− + − +∫ ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ 22ln| | ln| 1|I x x x C= − + − + +  ។ 

គ.េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែ J   ៖ 

េយីងមា ( )2 2 2 2
( 2ln )(2 1) 2 12ln

( 1) ( 1)
x x x xJ dx x x dx

x x x x
− − −

= = −
− + − +∫ ∫  

ត 
2 2

2ln
2 1

( 1)

u x x
xdv dx

x x

= −


− = − +

  នាំឲ 
2

2 2(1 )

1
1

xdu dx dx
x x

v
x x

− = − =

 = −
 − +

  

េយីងបា 2 2 2
2ln 2 2ln

1 ( 1) 1
x x x x xJ dx I
x x x x x x x
− − −

= − + = − +
− + − + − +∫   

េដ 22ln| | ln| 1|I x x x C= − + − + +   

ដូចេនះ 2
2

2ln 2ln| | ln| 1|
1

x xJ x x x C
x x
−

= − − + − + +
− +

 ។ 

លំហាត់ ទ៦៧ 

េគឲ្យអំងេត្រ 



 អាំ ងេត្រកលមិនកំណត់ស្ថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                             Page 131 
 

 2( 2)
dxI

x x x
=

+ −∫   និង 
( )22

(2 1)ln
2

x xJ dx
x x

+
=

+ −
∫   

ក.កំណត់បីចំននួពិត ,a b  និង c  េដីម្បីឲ្យ្រគប់ចំនួន 0x ≠ េគបា ៖ 

  2
1

1 2( 2)
a b c
x x xx x x

= + +
− ++ −

   ។ 

ខ.គណនាអំងេត្ I  ។ 

គ.េដយេ្របអីំងេត្រកលេដយែផ�ក J   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត ,a b  និង c   

េយីងមា 2
1

1 2( 2)
a b c
x x xx x x

= + +
− ++ −

    

ត្រម�វភាគែបងរ 2( 2) ( 1)( 2)x x x x x x+ − = − +  រចួលបេចលេគប ៖ 

( )1 ( 1)( 2) ( 2) ( 1) 1a x x bx x cx x= − + + + + −   

ចំេព 0x =  សមភា( )1  េទ 1 2a= −   េនាះេគទញ 
1
2

a = −  ។ 

ចំេព 1x =  សមភា( )1  េទ 1 3b=   េនាះេគទញ 
1
3

b =   ។ 

ចំេព 2x = −  សមភា( )1  េទ 1 6c=   េនាះេគទញ 
1
6

c =   ។ 

ដូចេនះ 1 1 1, ,
2 3 6

a b c= − = =   ។ 
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ខ.គណនាអាំងេត្ I  ៖ 

េគមា 2( 2)
dxI

x x x
=

+ −∫    

តមស្រមាយខងេលីច
1 1 1, ,
2 3 6

a b c= − = =   េគបានសមភា 

2
1 1 1 1

2 3( 1) 6( 2)( 2) x x xx x x
= − + +

− ++ −
  

េយីងបា 
1 1 1
2 3 1 6 2

dx dx dxI
x x x

= − + +
− +∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ 1 1 1ln| | ln| 1| ln| 2|
2 3 6

I x x x C= − + − + + +  ។ 

គ.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលេដយែ J    

េគមា 
( )

( )2 2 22

(2 1)ln 2 1ln
( 2)2

x x xJ dx x dx
x xx x

+ +
= =

+ −+ −
∫ ∫  

ត 
2 2

ln
2 1

( 2)

u x
xdv dx

x x

=


+ = + −

  នាំឲ 
2 2 2
2 1 1

( 2) 2

dxdu
x

xv dx
x x x x

 =
 + = = −
 + − + − ∫

  

េគបា 2 2 2
ln ln

2 ( 2) 2
x dx xJ I

x x x x x x x
= − + = − +

+ − + − + −∫   

ដូចេនះ 2
ln 1 1 1ln| | ln| 1| ln| 2|

2 3 62
xJ x x x C

x x
= − − + − + + +

+ −
 ។ 
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លំហាត់ ទ៦៨ 

េគឲ្យអំងេត្ 
( 1)
dxI

x x
=

+∫   និង 2
ln

( 1)
xJ dx

x
=

+∫  ។ 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិ α  និង β  េដីម្បីឲ្យ  
1

( 1) 1x x x x
α β

= +
+ +

 ។ 

ខ.គណន I  រចួទញរJ  េដយេ្របអីំងេត្រកលត 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពិត α  និង β  េដម្បី ឲ្យ  
1

( 1) 1x x x x
α β

= +
+ +

  

េដយត្រម�វភាគែបង ( 1)x x +  រចួលបេចលេគប ៖ 

1 ( 1) ( )x x xα β α β α= + + = + +   េនាះេគទ 1
0

α
α β
=


+ =

 ឬ 
1

1
α
β
=


= −

  

ដូចេនះ 1 , 1α β= = −   ។ 

ខ.គណន I  រចួទញរJ  េដយេ្របអីំងេត្រកលត 

េគមា 
( 1)
dxI

x x
=

+∫    

ចំេព 1 , 1α β= = −   េនា 1 1 1
( 1) 1x x x x

= −
+ +

  

េយីងបា 
1 1

1 1
dx dxI dx

x x x x
 = − = − + + ∫ ∫ ∫   
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ដូចេនះ ln| | ln| 1| ln
1

xI x x C C
x

= − + + = +
+

 ។ 

2
ln

( 1)
xJ dx

x
=

+∫   

ត 
2

ln

( 1)

u x
dxdv

x

=

 = +

  េនា 
2

1

1
1( 1)

du dx
x

dxv
xx

 =

 = = −
 ++ ∫

  

េយីងបា 
ln ln

1 ( 1) 1
x dx xI I

x x x x
= − + = − +

+ + +∫   

ដូចេនះ ln ln
1 1
x xJ C

x x
= − + +

+ +
  ។ 
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លំហាត់ ទ៦៩ 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិ a  និង b េដីម្បី ឲ្យបា 

1 sin sin
sin 1 cos 1 cos

a x b x
x x x
= +

− +
  ្រគប់ ,x k kπ≠ ∈   ។ 

ខ.ទញរកអំងេត្រ
sin
dxI

x
= ∫   ។ 

គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�ក 2
cos

sin
x xJ dx

x
= ∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដម្បី ឲ្យ ៖ 

1 sin sin
sin 1 cos 1 cos

a x b x
x x x
= +

− +
  ្រគប់ ,x k kπ≠ ∈    

ត្រម�វភាគែបងរួ 2 2(1 cos )(1 cos ) 1 cos sinx x x x− + = − =  េគបាន  

2 2

2 2

sin sin (1 cos ) sin (1 cos )
sin sin
sin ( )sin ( )sin cos
sin sin

x a x x b x x
x x
x a b x a b x x
x x

+ + −
=

+ + −
=

  

េគទញបា 1
0

a b
a b
+ =


− =

  សមមូល 1 1,
2 2

a b= =  ។ 

ដូចេនះ 1 1,
2 2

a b= =  ។ 
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ខ.ទាញរកអាំងេត្ 
sin
dxI

x
= ∫    

ចំេពះ 1 1,
2 2

a b= =  េគមាន 1 1 sin sin
sin 2 1 cos 1 cos

x x
x x x

 = + − + 
  

េគបាន 1 sin 1 sin
2 1 cos 2 1 cos

x xI dx dx
x x

= +
− +∫ ∫   

             1 (1 cos )' 1 (1 cos )'
2 (1 cos )' 2 (1 cos )

x xdx dx
x x

− +
= −

− +∫ ∫   

ដូចេនះ 1 1ln|1 cos | ln|1 cos |
2 2

I x x C= − − + +  ។ 

គ.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលេដយែ 2
cos

sin
x xJ dx

x
= ∫   

តង
2

cos
sin

u x
xdv dx
x

=



=

  េនាះ 1
sin

du dx

v
x

=



= −

  

េគបាន
sin sin sin

x dx xJ I
x x x

= − + = − +∫   

ដូចេនះ 1 1ln|1 cos | ln|1 cos |
sin 2 2

xJ x x C
x

= − + − − + +  ។ 

លំហាត់ ទ៦៩ 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិ a  និង b េដីម្បី ឲ្យបា 

1 cos cos
cos 1 sin 1 sin

a x b x
x x x
= +

− +
  ្រគប់ 2 ,

2
x k kπ π≠ ± + ∈   ។ 

ខ.ទញរកអំងេត្រ
cos
dxI

x
= ∫   ។ 
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គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែផ�កច 2
sin

cos
x xJ dx

x
= ∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដម្បី ឲ្យ ៖ 

( )1 cos cos 1
cos 1 sin 1 sin

a x b x
x x x
= +

− +
  ្រគប់ 2 ,

2
x k kπ π≠ ± + ∈    

េគមាន 2
cos cos cos (1 sin ) cos (1 sin )

1 sin 1 sin 1 sin
a x b x a x x b x x

x x x
+ + −

+ =
− + −

  

                                       
( )

2
( )cos ( )cos sin

cos
( ) ( )sin 2

cos

a b x a b x x
x

a b a b x
x

+ + −
=

+ + −
=

  

ត( ) ( )1 & 2  េគទញបា 1
0

a b
a b
+ =


− =

  សមមូល 1 1,
2 2

a b= =   ។ 

ដូចេនះ 1 1,
2 2

a b= =   ។ 

ខ.ទាញរអាំ ងេត្រ 
cos
dxI

x
= ∫    

ចំេពះ 1 1,
2 2

a b= =   េគមាន 1 1 cos cos
cos 2 1 sin 1 sin

x x
x x x

 = + + − 
  

េគបាន 1 cos cos
2 1 sin 1 sin

x xI dx
x x

 = + + − ∫   
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1 cos 1 cos
2 1 sin 2 1 sin
1 (1 sin )' 1 (1 sin )'
2 (1 sin ) 2 (1 sin )
1 1ln|1 sin | ln|1 sin |
2 2

x xdx dx
x x
x xdx dx
x x

x x C

= +
+ −
+ −

= −
+ −

= + − − +

∫ ∫

∫ ∫   

ដូចេនះ 1 1ln|1 sin | ln|1 sin |
2 2

I x x C= + − − +  ។ 

គ.េដយេ្រ�អាំងេត្រកលេដយន 2
sin

cos
x xJ dx

x
= ∫  

តង
2

sin
cos

u x
xdv dx
x

=



=

 េនាះ 1
cos

du dx

v
x

=



=

  

េគបាន
cos cos cos

x dx xJ I
x x x

= − = −∫   

ដូចេនះ 1 1ln|1 sin | ln|1 sin |
cos 2 2

xJ x x C
x

= − + + − +  ។ 

លំហាត់ ទ៧០ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ
2

2
2 3( )

2
xf x

x x
+

=
− +

  ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c េដីម្បី ឲ្ ( ) 2:
2

bx cx f x a
x x

+
∀ ∈ = +

− +
  ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫  ។ 

គ.េដយេ្របីអំងេត្រកលេដយែ
( )

3

22

(2 9 )(2 1)
2

x x xJ dx
x x
+ −

=
− +

∫  ។ 
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ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c េដម្បី ឲ្ ( ) 2:
2

bx cx f x a
x x

+
∀ ∈ = +

− +
   

េយងីមាន
( ) ( )22

2 2

2 2 2 12 3( )
2 2

x x xxf x
x x x x

− + + −+
= =

− + − +
   

             2
2 1( ) 2

2
xf x

x x
−

= +
− +

 េដយ ( ) 2:
2

bx cx f x a
x x

+
∀ ∈ = +

− +
  

ដូចេនះ 2 , 2 , 1a b c= = = −   ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ ( )I f x dx= ∫  ៖ 

េយងីមាន 2
2 1( ) 2

2
xf x

x x
−

= +
− +

  (ស្រមាយខងេ 

េយងីបាន
2

2 2
2 1 ( 2)'2 2

2 2
x x xI dx dx dx

x x x x
− − + = + = + − + − + ∫ ∫ ∫   

ដូចេនះ 22 ln( 2)I x x x C= + − + +  ។ 

គ.េ្រ�អាំងេត្រកលេដយែផ 
( )

3

22

(2 9 )(2 1)
2

x x xJ dx
x x
+ −

=
− +

∫  

ត
3

2 2

2 9
2 1

( 2)

u x x
xdv dx

x x

 = +


−
= − +

  េនាះ
( )2

2

3 2 3
1

2

du x dx

v
x x

 = +



= −
− +

  

េគបាន
3 2 3

2 2 2
2 9 2 3 2 93 3

2 2 2
x x x x xJ dx I

x x x x x x
+ + +

= − + = − +
− + − + − +∫   

ដូចេនះ ( )
3

2
2

2 9 6 3ln 2
2

x xJ x x x C
x x

+
= − + + − + +

− +
 ។ 
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លំហាត់ ទ៧១ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ ( )2
2

2 1
( )

2 2 1
x

f x
x x

−
=

− +
  ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c េដីម្បី ឲ ( ) 2:
2 2 1

bx cx f x a
x x

+
∀ ∈ = +

− +
 ។ 

ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫  ។ 

គ.េ្របីអំងេត្រកលតមែផ�កចូរ
( )

3

22

( 1) (2 1)
2 2 1
x xJ dx

x x
− −

=
− +

∫  

ដំេណាះ្រ 

ក.កំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c េដម្បី ឲ ( ) 2:
2 2 1

bx cx f x a
x x

+
∀ ∈ = +

− +
  

េយងីមា ( )2 2

2 2

2 1 2 4 2( )
2 2 1 2 2 1

x x xf x
x x x x

− − +
= =

− + − +
 

                    
( )2

2 2

2 2 1 (2 1) 2 11
2 2 1 2 2 1

x x x x
x x x x

− + − − −
= = −

− + − +
 

េដយ ( ) 2:
2 2 1

bx cx f x a
x x

+
∀ ∈ = +

− +
  េនា 1 , 2 , 1a b c= = − =  ។ 

ដូចេនះ 1 , 2 , 1a b c= = − =  ។ 

ខ.គណនាអាំងេត្ ( )I f x dx= ∫   

េយងីមាន 2
2 1( ) 1

2 2 1
xf x

x x
−

= −
− +

  (ស្រមាយខងេ 
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េយងីបាន 2
2 1( ) 1

2 2 1
xI f x dx dx

x x
− = = − − + ∫ ∫  

                 
( )

2

2

2

1 (2 2 1)'
2 (2 2 1)

1 ln 2 2 1
2

x xdx dx
x x

x x x C

− +
= −

− +

= − − + +

∫ ∫
  

ដូចេនះ ( )21 ln 2 2 1
2

I x x x C= − − + +  ។ 

គ.េ្រ�អាំងេត្រកលតមែផ� 
( )

3

22

( 1) (2 1)
2 2 1
x xJ dx

x x
− −

=
− +

∫  

តង
( )

( )

3

22

1
2 1

2 2 1

u x
xdv dx

x x

 = −
 − = − +

  េនាះ
( )2

2

3 1
1

2(2 2 1)

du x dx

v
x x

 = −



= − − +

  

េគបាន
( )

3 2

22

( 1) 3 ( 1)
2 2 2 12 2 2 1

x xJ dx
x xx x

− −
= − +

− +− + ∫   

           
( )

3

2

( 1) 3
42 2 2 1

xJ I
x x

−
= − +

− +
  

េដយ ( )21 ln 2 2 1
2

I x x x C= − − + +  (ស្រមាយខងេលី 

ដូចេនះ 
( ) ( )

3
2

2

( 1) 3 3 ln 2 2 1
4 82 2 2 1

xJ x x x C
x x

−
= − + − − + +

− +
 ។ 
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លំហាត់ ទ៧២ 

េគឱ្យអនុគមន ( ) ( )4

1
1

y f x
x x

= =
+

   ែដល x   ជាចំនួនពិតខុសពីសូន្ 

ក-ចូរកំណត់បីចំនួនពតិ ,A B   និង C   េដីម្បីឱ ( )
3

41
A Bx Cf x
x x

+
= +

+
 ។  

ខ-គណនាអំងេត្ ( )I f x dx= ∫     ។ 

គ-ទញរកអំងេត្ 
3

4 2
4 ln .

(1 )
x x dxJ

x
=

+∫ ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក-កំណត់បីចំនួនពិត , ,A B C  

េគបា 
3

4 4
1

(1 ) 1
A Bx C
xx x x

+
= +

+ +
 

         

4 3

4 4

4 4

4

1 (1 ) ( )
(1 ) (1 )

1
1 ( )

A x x Bx C
x x x x

A Ax Bx Cx
A B x Cx A

+ + +
=

+ +

= + + +

= + + +

 

េគទ  
0

0
1

A B
C
A

+ =
 =
 =

    នាំឱ  1 , 1 , 0A B C= = − =    ។ 

ដូចេនះ  1 , 1 , 0A B C= = − =    ។ 

ខ-គណនាអាំងេត្  ( ).I f x dx= ∫   
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តមស្រមាយខងេលីច 1 , 1 , 0A B C= = − =     

េគមា  
3

4 4
1 1( )

(1 ) 1
xf x

xx x x
= = −

+ +
 

េគបា 
3 3

4 4
1 1 4( ). .

41 1
x dx x dxI f x dx dx

x xx x
 

= = − = − + + 
∫ ∫ ∫ ∫  

ដូចេនះ  41ln| | ln(1 )
4

I x x C= − + +    ។ 

គ-ទាញរកអាំងេត្ 
3

4 2
4 ln .

(1 )
x x dxJ

x
=

+∫  

ត 3

4 2

ln
4 .

(1 )

u x
x dxdv

x

=



= +

    នាំឱ  3

4 2 4

1 .

4 . 1
(1 ) 1

du dx
x

x dxv
x x

 =

 = = −
 + + ∫

 

េគបា 4 4
ln 1 1( ). .

1 1
xJ dx

xx x
= − − −

+ +∫  

           4 4 4
ln ln

1 (1 ) 1
x dx x I
x x x x

= − + = − +
+ + +∫   

េដ 41ln| | ln(1 )
4

I x x C= − + +  

ដូចេនះ ( )4
4

ln 1ln| | ln 1
41

xJ x x C
x

= − + − + +
+

 ។     

លំហាត់ ទ៧៣ 

េគឱ្យអនុគមន ( ) 2
1

1xy f x
e

= =
+

   ែដល x   ជាចំនួនពិត 

ក-ចូរកំណត់បីចំនួនពតិ A   និង B   េដីម្បីឱ ( )
2

2 1

x

x
Bef x A

e
= +

+  
។ 

ខ-គណនាអំងេត្  ( )I f x dx= ∫   ។ 
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គ-ទញរកអេត្រក
( )

2

22

2
1

x

x

xe dxJ
e

=
+

∫   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក-កំណត់បីចំនួនពិត &A B  

េគបា   
2

2 2
1 .

1 1

x

x x
B eA

e e
= +

+ +
 

           
2 2 2

2 2 2
1 ( 1) . ( )

1 1 1

x x x

x x x
A e B e A B e A

e e e
+ + + +

= =
+ + +

 

េគទ 0
1

A B
A
+ =


=

   នាំឱ  1 , 1A B= = −    ។ 

ដូចេនះ   1 , 1A B= = −   ។ 

ខ-គណនាអាំងេត្  ( ).I f x dx= ∫   

តមស្រមាយខងេលីច  1 , 1A B= = −   េគមា 
2

2( ) 1
1

x

x
ef x

e
= −

+
 

េគបា 
2 2

2
2 2

1 2 . 1(1 ). ln( 1)
2 21 1

x x
x

x x
e e dxI dx dx x e C

e e
= − = − = − + +

+ +∫ ∫ ∫  

ដូចេនះ  21 ln( 1)
2

xI x e C= − + +    ។ 

គ-ទញរកអំងេត្ 
2

2 2
2 .
( 1)

x

x
xe dxJ
e

=
+∫  

ត  2

2 2
2 .

( 1)

x

x

u x
e dxdv

e

=



= +

  នាំឱ  2

2 2 2
2 . 1

( 1) 1

x

x x

du dx
e dxv

e e

=



= = − + + ∫
 

េគបា 2 2 21 1 1x x x
x dx xJ I

e e e
= − + = − +

+ + +∫ េដ 21 ln( 1)
2

xI x e C= − + +  

ដូចេនះ  2
2

1 ln( 1)
21

x
x
xJ x e C

e
= − + − + +

+
  ។ 
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លំហាត់ ទ៧៤ 

គណនាអំងេត្រ 3
cot

sin
x xI dx

x
= ∫  និង 3

tan
cos
x xJ dx

x
= ∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនាអាំងេត្ 3
cot

sin
x xI dx

x
= ∫  និង 3

tan
cos
x xJ dx

x
= ∫   

េយងីមាន 3 4
cot cos

sin sin
x x xI dx x dx

x x
= =∫ ∫   

តង
4

cos
sin

u x
xdv dx
x

=



=

  េនាះ
4 3

cos 1
sin 3sin

du dx
xv dx
x x

=



= = − ∫
  

េយងីបាន 3 3
1
33sin sin

x dxI
x x

= − + ∫   

យក 1 3 2
1

sinsin sin
dx dxI

xx x
= = ⋅∫ ∫  

តង
2

1
sin

sin

u
x

dxdv
x

 =

 =


  េនាះ
2

2

cos
sin

coscot
sinsin

xdu
x

dx xv x
xx

 = −

 = = − = −
 ∫

  

េគបាន
2 2

1 2 3 2 3
cos cos cos 1 sin
sin sin sin sin

x x x xI dx dx
x x x x

−
= − − = − −∫ ∫   

          1 12
cos

sinsin
x dxI I

xx
= − − + ∫  ឬ 1 2

cos 1
2 sin2sin

x dxI
xx

= − + ∫  

េដយ 12 2
sin (cos ) 1 1 cosln

sin 2 1 cos1 cos 1 cos
dx xdx d x x C

x xx x
+

= = − = − +
−− −∫ ∫ ∫   

េនាះ 1 22
cos 1 1 cosln

4 1 cos2sin
x xI C

xx
+

= − − +
−
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េដយ 13
1
33sin

xI I
x

= − +  និង 1 22
cos 1 1 cosln

4 1 cos2sin
x xI C

xx
+

= − − +
−

 

ដូចេនះ 3 2
cos 1 1 cosln

12 1 cos3sin 6sin
x x xI C

xx x
+

= − − − +
−

 ។ 

េយងីមាន 3 4
tan sin

cos cos
x x xJ dx x dx

x x
= =∫ ∫   

តង
4

sin
cos

u x
xdv dx
x

=



=

  េនាះ
4 3

sin 1
cos 3cos

du dx
xv dx
x x

=



= = ∫
  

េគបាន 3 3
1
33cos cos

x dxJ
x x

= − ∫   

យក 1 3 2
1

coscos cos
dx dxJ

xx x
= = ⋅∫ ∫  

ត  
2

1
cos

cos

u
x

dxdv
x

 =

 =


   េនាះ
2

2

sin
cos

sintan
coscos

xdu
x

dx xv x
xx

 =

 = = =
 ∫

  

េគបាន
2 2

1 2 3 2 3
sin sin sin 1 cos
cos cos cos cos

x x x xJ dx dx
x x x x

−
= − = −∫ ∫   

          1 12
sin

coscos
x dxJ J

xx
= − + ∫   ឬ 1 2

sin 1
2 cos2cos

x dxJ
xx

= + ∫  

េដ 12 2
cos (sin ) 1 1 sinln

cos 2 1 sin1 sin 1 sin
dx xdx d x x C

x xx x
+

= = = +
−− −∫ ∫ ∫  

េនា 1 22
sin 1 1 sinln

4 1 sin2cos
x xJ C

xx
+

= + +
−

  

េដយ 13
1
33cos

xJ J
x

= −  និង 1 22
sin 1 1 sinln

4 1 sin2cos
x xJ C

xx
+

= + +
−

 

ដូចេនះ 3 2
sin 1 1 sinln

12 1 sin3cos 6cos
x x xJ C

xx x
+

= − − +
−

 ។ 
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លំហាត់ ទ៧៥ 

គណនាអំងេត្រ 2( 1)

x

x
xe dxI
e

=
+∫   និង 

4

4
ln(1 )xJ dx

x
+

= ∫  

ដំេណាះ្រ 

គណនាអំងេត្រ 2( 1)

x

x
xe dxI
e

=
+∫   និង 

4

4
ln(1 )xJ dx

x
+

= ∫   

េយងីមាន 2 2( 1) ( 1)

x x

x x
xe dx e dxI x
e e

= =
+ +∫ ∫  

តង
2( 1)

x

x

u x
e dxdv

e

=



= +

  េនាះ
2

1
( 1) 1

x

x x

du dx
e dxv

e e

=



= = − + + ∫
  

1 1 1 1

x

x x x x
x dx x e dxI

e e e e

−

−= − + = − +
+ + + +∫ ∫   

េដយ (1 )' ln(1 )
1 (1 )

x x
x

x x
e dx e dx e C

e e

− −
−

− −

+
= − = − + +

+ +∫ ∫   

ដូចេនះ ln(1 )
1

x
x
xI e C

e
−= − − + +

+
 ។ 

4
4

4 4
ln(1 ) ln(1 )x dxJ dx x

x x
+

= = +∫ ∫  

តង
4

4

ln(1 )u x
dxdv
x

 = +



=

  េនាះ

3

4

4 3

4
1

1
3

xdu
x

dxv
x x


= +


 = = −
 ∫

  

េគបាន
4

3 4
ln(1 ) 4

33 1
x dxJ

x x
+

= − +
+∫   
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យក 
2 2

4 4 4
1 1 1
21 1 1

dx x xK dx
x x x

 + −
= = − + + + 
∫ ∫  

2 2

4 4
1 1 1 1
2 21 1

x xK dx
x x

+ −
= −

+ +∫ ∫   

    
( ) ( )

2 2

2 2
2 2

2 22 2

2 2

12

1 11 11 1
1 12 2

1 1( ) ( )1 1
1 12 2( ) 2 ( ) 2

1 1 1 2 1arctan ln
2 2 2 4 2 2 1

x xdx dx
x x

x x

d x d x
x x

x x
x x

x x x C
x x x

+ −
= −

+ +

− +
= −

− + + −

 − − +
= − + 

+ + 

∫ ∫

∫ ∫   

េដ
4 4

3 4 3
ln(1 ) 4 ln(1 ) 4

3 33 1 3
x dx xJ K

x x x
+ +

= − + = − +
+∫  

ដូចេនះ 
4 2 2

3 2

ln(1 ) 2 1 1 2 1arctan ln
3 3 2 2 3 2 2 1

x x x xJ C
x x x x

 + − − +
= − + − + 

+ + 
  

លំហាត់ ទ៧៦ 

គណនាអំងេត្រ sin2 cosI x x dx= ∫  និង 4ln( 1)J x dx= +∫  

ដំេណាះ្រ 

គណនាអាំងេត្ 

 sin2 cosI x x dx= ∫   

េគមាន 2 2sin2 2sin cos (sin cos ) 1 1 (sin cos )x x x x x x x= = + − = − −   
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េហយី 1cos [(sin cos ) (cos sin )]
2

x x x x x= + + −   

េនាះេយីងបាន 1 2
1 1
2 2

I I I= +   

ែដល 2
1 1 (sin cos ) (sin cos )I x x x x dx= − − +∫   

និង 2
2 (sin cos ) 1 (cos sin )I x x x x dx= + − −∫  ។ 

ចំេពះ 2
1 1 (sin cos ) (sin cos )I x x x x dx= − − +∫  

តង sin cosu x x= −  េនាះ (sin cos )du x x dx= +   

េគបាន
2

2
1 1

1 arcsin1
2

u u uI u du C− +
= − = +∫   

              1
1 1(sin cos ) sin2 arcsin(sin cos )
2 2

x x x x x C= − + − +   

ចំេព 2
2 (sin cos ) 1 (cos sin )I x x x x dx= + − −∫   

តង sin cosv x x= +  េនាះ (cos sin )dv x x dx= −   

េគបាន
2 2

2
2 2

1 ln| 1 |1
2

v v v vI v dv C− − − +
= − = +∫   

              2
1 1(sin cos ) sin2 ln| sin2 sin cos |
2 2

x x x x x x C= + − + + +   

 4ln( 1)J x dx= +∫   

តង
4ln( 1)u x

dv dx
 = +


=
  េនា 

3

4
4

1
xdu dx

x
v dx x


= +

 = = ∫
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េគបាន
4

4 4
4 4

1ln( 1) 4 ln( 1) 4 (1 )
1 1

x dxJ x x x x dx
x x

= + − = + − −
+ +∫ ∫   

          4
4ln( 1) 4 4

1
dxJ x x x

x
= + − +

+∫   តង 4 1
dxK

x
=

+∫   

េគបាន
2 2

4 4 4
1 1 1
21 1 1

dx x xK dx
x x x

 + −
= = − + + + 
∫ ∫  

2 2

4 4
1 1 1 1
2 21 1

x xK dx
x x

+ −
= −

+ +∫ ∫   

    
( ) ( )

2 2

2 2
2 2

2 22 2

2 2

12

1 11 11 1
1 12 2

1 1( ) ( )1 1
1 12 2( ) 2 ( ) 2

1 1 1 2 1arctan ln
2 2 2 4 2 2 1

x xdx dx
x x

x x

d x d x
x x

x x
x x

x x x C
x x x

+ −
= −

+ +

− +
= −

− + + −

 − − +
= − + 

+ + 

∫ ∫

∫ ∫   

ដូចេនះ 
4 2 2

4 2

1 1 1 2 1ln( ) 2 arctan ln
2 2 2 1

x x x xJ x C
e x x x

  + − − +
= + − +    + +   

  

លំហាត់ ទ៧៧ 

គណនាអំងេត្រកលខងេ 

4 2ln( 1)I x x dx= − +∫   

2 2 2
(cos2 2sin2 )ln(cos )

(sin 2sin cos 5cos )
x x xJ dx

x x x x
+

=
− +∫  
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ដំេណាះ្រ 

គណនាអាំងេត្រកលខ៖  

    4 2ln( 1)I x x dx= − +∫   

តង
4 2ln( 1)u x x

dv dx
 = − +


=
  េនាះ

3

4 2
4 2

1
x xdu dx

x x
v dx x

 −
= − +

 = = ∫
  

េគបាន
4 3

4 2
4 2

4 2ln( 1)
1

x xI x x x dx
x x

−
= − + −

− +∫   

មាន
4 3 3 2

4 2 4 2 4 2
4 2 2 4( 1)4

1 1 1
x x x x

x x x x x x
− −

= − +
− + − + − +

  

េនា
3 2

4 2
4 2 4 2
2 1ln( 1) 4 4

1 1
x dx xI x x x x dx

x x x x
−

= − + − + −
− + − +∫ ∫   

យក 
3

1 4 2
2

1
x dxI

x x
=

− +∫   និង 
2

2 4 2
1

1
xI dx

x x
−

=
− +∫   

ចំេព
3

1 4 2
2

1
x dxI

x x
=

− +∫    តង 2t x=   េនាះ 2dt xdx=   

េគបា 1 2 2
1 (2 1) 1
21 1

tdt tI dt
t t t t

− +
= =

− + − +∫ ∫   

             2 2
1 (2 1) 1
2 21 1

t dt dt
t t t t

−
= +

− + − +∫ ∫  
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( )

2

2 2

2
1

2
4 2

1

1( )1 1 2ln( 1)
2 2 1 3( ) ( )

2 2
1 1 2 1ln( 1) arctan
2 3 3
1 1 2 1ln 1 arctan
2 3 3

d t
t t

t

tt t C

xx x C

−
= − + +

− +

 −
= − + + + 

 
 −

= − + + + 
 

∫

  

ចំេពះ
( )

2 2

2 4 2 22 2

1 1(1 ) ( )1
1 11 ( ) 3 ( ) 3

dx d xx x xI dx
x x x x

x x

− +−
= = =

− + + − + −
∫ ∫ ∫  

             
2

22

1 3 1ln
2 2 3 1

x x C
x x

 − +
= +  + + 

  

ដូចេនះ  4 2
1 2ln( 1) 4 4I x x x x I I= − + − + −  

4 2 2 2

4 2

1 1 1 2 1 3 1( )ln arctan 2 ln
2 3 3 3 1

x x x x xI x C
e x x

    − + − − +
= + + − +      + +     

 

2 2 2
(cos2 2sin2 )ln(cos )

(sin 2sin cos 5cos )
x x xJ dx

x x x x
+

=
− +∫   

េដយ ( )2 2sin 2sin cos 5cos 2(cos2 2sin2 )d x x x x x x
dx

− + = − +   

េយងីតង
( )

( )22 2

ln cos
(cos2 2sin2 )

sin 2sin cos 5cos

u x
x x dxdv

x x x x

 =
 + = − +

  

េនាះ
2 2

tan
1 1
2 sin 2sin cos cos

du xdx

v
x x x x

= −



= − × − +

   េគបាន   

2 2 2 2
ln(cos ) 1 tan

22(sin 2sin cos 5cos ) sin 2sin cos 5cos
x xdxJ

x x x x x x x x
= − −

− + − +∫   
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 យក 2 2
tan

sin 2sin cos 5cos
xdxK

x x x x
=

− +∫   

       2 2
tan

tan 2tan 5 cos
x dxK

x x x
=

− +∫   

តង tant x=   េនាះ 2cos
dxdt

x
=   

េគបាន 2 2 2
1 2 2
22 5 2 5 2 5

tdx t dtK
t t t t t t

−
= = +

− + − + − +∫ ∫ ∫   

              ( )

( )

2
2

2
1

2
1

1 ( 1)ln( 2 5)
2 ( 1) 4
1 1 1ln 2 5 arctan
2 2 2
1 1 tan 1ln tan 2tan 5 arctan
2 2 2

d tt t
t

tt t C

xx x C

−
= − + +

− +
− = − + + + 

 
− = − + + + 

 

∫

   

ដូចេនះ 2 2
ln(cos ) 1

22(sin 2sin cos 5cos )
xJ K

x x x x
= − −

− +
  

ែដល ( )2
1

1 1 tan 1ln tan 2tan 5 arctan
2 2 2

xK x x C− = − + + + 
 

  ។ 

លំហាត់ ទ៧៨ 

គណនាអំងេត្ 2
ln(sin cos )

cos cot
x xI dx
x x
+

= ∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនាអាំងេត្ ៖ 

េគមាន 2 3
ln(sin cos ) sinln(sin cos )

cos cot cos
x x xI dx x x dx
x x x
+

= = +∫ ∫   
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ត
3

ln(sin cos )
sin
cos

u x x
xdv dx
x

= +



=

  េនាះ
2

cos sin
sin cos
1

2cos

x xdu dx
x x

v
x

− = +

 =


  

េគបាន 2 2
ln(sin cos ) 1 cos sin

2 sin cos2cos cos
x x x x dxI

x xx x
+ −

= −
+∫   

2 2
ln(sin cos ) 1 1 tan

2 1 tan2cos cos
x x x dxI

xx x
+ −

= −
+∫  

យក 1 2
1 tan
1 tan cos

x dxI
x x

−
=

+∫  តង tant x=   េនា 2cos
dxdt

x
=   

េគបាន 1 1
1 2( 1) 2ln|1 |
1 1

tI dt dt t t C
t t

−
= = − = + − +

+ +∫ ∫   

          1 1tan 2ln|1 tan |I x x C= − + + +   

ដូចេនះ 2
ln(sin cos ) 1 tan ln|1 tan |

22cos
x xI x x C

x
+

= + − + +  ។ 

លំហាត់ ទ៧៩ 

េគឲ្យអំងេត្រ tanI x dx= ∫  និង cosJ x dx= ∫   

គណនា I J+   និង I J−  រចួទញរក I  និង J  ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនា I J+   និង I J−   

េយងីមាន tanI x dx= ∫  និង cosJ x dx= ∫   
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េយងីបាន ( tan cot )I J x x dx+ = +∫   

                      sin cos sin cos
cos sin sin cos

x x x xdx dx
x x x x

  +
= + =  

 
∫ ∫   

                      
( )

2

1

sin cos (sin cos )'2 2
sin2 1 (sin cos )

2 arcsin sin cos

x x x x dxdx
x x x
x x C

+ −
= =

− −

= − +

∫ ∫   

ដូចេនះ 12 arcsin(sin cos )I J x x C+ = − +   ។ 

េយងីបាន ( tan cot )I J x x dx− = −∫   

                      sin cos sin cos
cos sin sin cos

x x x xdx dx
x x x x

  −
= − =  

 
∫ ∫   

                      2

2

sin cos (sin cos )'2 2
sin2 (sin cos ) 1

2 ln|sin cos sin2 |

x x x x dxdx
x x x

x x x C

− +
= = −

+ −

= − + + +

∫ ∫   

ដូចេនះ 22 ln|sin cos sin2 |I J x x x C− = − + + +   ។ 

ទាញរក I  និង J   

េយងីមាន 1

2

2 arcsin(sin cos )
2 ln|sin cos sin2 |

I J x x C

I J x x x C

 + = − +


− = − + + +
  

េដះ្រសយរបព័ន�សមីករខងេលីេនះេគទទ 

3
2 arcsin(sin cos ) ln|sin cos sin2 |

2
I x x x x x C = − − + + +    

4
2 arcsin(sin cos ) ln|sin cos sin2 |

2
J x x x x x C = − + + + +    
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លំហាត់ ទ៨០ 

គណនាអំងេត្ 
3

3 2 2( 3 6 6)

xx e dxI
x x x

−

=
− + −∫  ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនាអាំងេត្  
3

3 2 2( 3 6 6)

xx e dxI
x x x

−

=
− + −∫  គុណភាគយកនិងភាគែបងនឹ 2xe  េគបាន  

3

23 2( 3 6 6)

x

x

x e dxI
x x x e

=
 − + − 

∫   

តង 3 2( 3 6 6) xu x x x e= − + −  េនាះ 3 xdu x e dx=   

េគបាន 2
1duI C
uu

= = − +∫  ។  

ដូចេនះ 3 2
1

( 3 6 6) xI C
x x x e

= − +
− + −

  ។ 

www.mathtoday.wordpress.com 

 

 

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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ជំពកូទ�០៤ 

ក្រមងលំហេ្រជសេរសបែ ន�មស្រមប់សិស្សេដះ្រឯង 

 

០១.ចូរគណនាអំងេត្រកលខ៖ 

 ក. ( )4 3I x dx= −∫   ខ. ( )5I x dx= +∫   

 គ. ( )3 5I x dx= +∫   ឃ. ( )4 7I x dx= +∫   

 ង. 212I x dx= ∫   ច. 38I x dx= ∫   

 ឆ. ( )23 4I x dx= +∫   ជ. ( )45 8I x x dx= +∫   

 ឈ. ( )23 8 1I x x dx= + +∫   ញ. ( )3 28 6 2I x x x dx= + +∫   

០២.ចូរគណនាអំងេត្រកលខ៖ 

 ក. ( )3 2 5I x x x dx= +∫   ខ. ( )4 2 2I x x x dx= − +∫   

 គ. ( )22I x dx= +∫   ឃ. ( ) ( )2 2 3I x x dx= + −∫   

 ង. ( ) ( )2 2 3I x x x dx= − +∫   ច. ( )23 2I x x dx= −∫   

 ឆ. ( )32 1I x x dx= +∫   ជ. ( )222 3I x x dx= −∫   

 ឈ. ( )23 2 2I x x dx= +∫   ញ. ( ) ( )24 2I x x dx= − +∫   

០៣.គណនាអេត្រកលខងេ្ 

 ក. 2
1 2I dx
x x

 = − 
 ∫   ខ. 5

dxI
x

= ∫   
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 គ.
2 1x xI dx

x
− +

= ∫   ឃ.
4 2

3
1x xI dx

x
+ +

= ∫   

 ង.
2

3
3 2 1x xI dx

x
− +

= ∫   ច.
21I x dx

x
 = + 
 ∫   

 ឆ. ( )22

3

1x
I dx

x
+

= ∫   ជ. ( )3
2

1x
I dx

x
+

= ∫   

 ឈ. ( ) ( )2
4

2 1x x
I dx

x
− +

= ∫   ញ. ( )22

3

2 3x
I dx

x
+

= ∫    

០៤.គណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. 23I x dx= ∫   ខ. ( )3I x x dx= +∫   

 គ. 2
1 4I dx

xx
 

= − 
 

∫   ឃ. ( )23I x dx= −∫   

 ង. 2xI dx
x
+

= ∫   ច. ( )23x
I dx

x
−

= ∫   

 ឆ. ( )2
3

x x
I dx

x
−

= ∫   ញ.
2

23

1x xI dx
x
− +

= ∫   

០៥.គណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. sin2I xdx= ∫   ខ. ( )sin cosI x x dx= +∫   

 គ. ( )2cos2 sinI x x dx= −∫   ឃ. ( )cos3 sin4I x x dx= +∫   

 ង. ( )3sin3 sinI x x dx= −∫   ច. ( )sin 4 cos4I x x dx= −∫   

 ឆ. ( )2sin cosI x x dx= +∫   ជ. 2sin 3
dxI

x
= ∫   
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 ឈ. 2cos 2
dxI

x
= ∫   ញ. ( )2tan cotI x x dx= +∫   

 

០៦.គណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. 2sinI x dx= ∫   ខ. 2cosI x dx= ∫   

 គ. 3sinI x dx= ∫   ឃ. 3cosI x dx= ∫   

 ង. 2tanI x dx= ∫   ច. 2cotI x dx= ∫   

 ឆ. tan2 dI x x= ∫   ជ. cot3I x dx= ∫   

 ឈ. ( )21 2sinI x dx= +∫   ញ.
212cos

cos
I x dx

x
 = + 
 ∫   

០៧.គណនាអំងេត្រកលខ៖ 

 ក. ( )21 tanI x dx= +∫   ខ. ( )21 cotI x dx= +∫   

 គ.
3

2
2cos 4sin2 1

cos
x xI dx

x
− +

= ∫   ឃ.
3

2
4sin 3sin2 1

sin
x xI dx

x
− +

= ∫   

 ង. sin sin3I x x dx= ∫   ច. cos2 cos4I x x dx= ∫   

 ឆ. sin3 cos5I x x dx= ∫   ជ. sin sin2 sin3I x x xdx= ∫   

 ឈ. sin sin2 sin3
1 2cos

x x xI dx
x

+ +
=

+∫   ញ. cos5 cos
1 2cos3

x xI dx
x

−
=

+∫   

០៨.គណនាអំងេត្រកលខ៖ 

 ក. 2xI e dx= ∫   ខ. 3xI e dx−= ∫   

 គ. ( )3x xI e e dx= +∫   ឃ. ( )2x xI e e dx−= +∫   
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 ង. ( )2 3 1x xI e e dx= +∫   ច. ( )23 1x xI e e dx= +∫   

 ឆ. ( )22 2x xI e e dx−= −∫   ជ. ( )31xI e dx= +∫   

 ឈ. ( )22x x xI e e e dx−= −∫   ញ. ( )32 2x xI e e dx−= +∫    

០៩.គណនាអំងេត្រកលខ៖ 

 ក.
1

x dxI
x

=
+∫   ខ. 2

2
xI dx
x
−

=
+∫   

 គ. 2 3
1

xI dx
x
+

=
−∫   ឃ. 4 3

2 1
xI dx
x
−

=
+∫   

 ង. 3 2
1

xI dx
x
−

=
+∫   ច. 6 1

3 2
xI dx
x
+

=
−∫   

១០.គណនាអំងេត្រកលខ៖ 

 ក.
2

1
x dxI
x

=
+∫   ខ.

2 1
2

x xI dx
x
− +

=
−∫   

 គ.
2 1

2
xI dx
x
+

=
−∫   ឃ.

2 3
2

x xI dx
x
+

=
−∫   

 ង.
2 3 3

2
x xI dx

x
− +

=
−∫   ច.

2 4 3
2

x xI dx
x
− +

=
−∫   

១១.ចូរគណនាអំងេត្រកលខ  

 ក. 2 1
( 1)
xI dx

x x
+

=
+∫   ខ.

( ) ( )
3 1
1 1
xI dx

x x
+

=
− +∫   

 គ. ( )
( ) ( )

3 1
1 2
x

I dx
x x

+
=

− +∫   ឃ.
( ) ( )

3 7
1 3
xI dx

x x
−

=
− −∫   

 ង.
( ) ( )

2 3
1 4
xI dx

x x
−

=
+ −∫   ច.

( ) ( )
3 4
2 3
xI dx

x x
+

=
− +∫   
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 ឆ.
( )
3 4

4
xI dx

x x
+

=
+∫   ជ. 5 6

(2 3)
xI dx

x x
−

=
−∫   

១២.ចូរគណនាអំងេត្រកលខ 

 ក.
( )

2 2 3
1

x xI dx
x x
+ +

=
−∫   ខ.

( ) ( )
22 7 3
1 2

x xI dx
x x

− +
=

− +∫   

 គ.
( ) ( )

2 3 3
1 2

x xI dx
x x

− +
=

− −∫   ឃ.
( ) ( )

23 5
1 3
x xI dx

x x
−

=
− +∫   

 ង.
( ) ( )

22 2 1
1 2

x xI dx
x x

− +
=

+ −∫   ច.
( ) ( )

2 5 7
2 3

x xI dx
x x

− +
=

− −∫   

១៣.ចូរគណនាអំងេត្រកលខ 

   ក.
( ) ( )

2

2
3 5 4

1 1
x xI dx

x x
+ −

=
− +∫  ខ. ( )

( ) ( )

2

2

3 2 3

1 2

x x
I dx

x x

− +
=

+ −∫  

   គ.
( ) ( )

2

2
3 7 10

2 2
x xI dx

x x
+ −

=
− +∫  ឃ.

( ) ( )

2

2
3 9 10

1 3
x xI dx

x x
− +

=
− −∫  

   ង.
( ) ( )

2

2
4 9 7

2 1
x xI dx

x x
+ −

=
− +∫  ច.

( ) ( )

2

2
2 9 1

2 3
x xI dx

x x
+ −

=
− +∫   

១៤.គណនាអំងេត្រ 

  ក. 1
1

xI dx
x
−

=
+∫   ខ. 2 3

2
xI dx

x
−

=
+∫    

  គ. 4 1
2 3

xI dx
x
−

=
+∫   ឃ. 3 1

2
xI dx

x
−

=
−∫    

  ង. 2 3
3

xI dx
x
+

=
−∫   ច. 12

3 2
x dxI

x
=

−∫   

១៥.គណនាអំងេត្រក 
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  ក.
2 3 3

2
x xI dx

x
− +

=
−∫   ខ.

2 4
1

x xI dx
x
− +

=
+∫    

  គ.
2 4 3

4
x xI dx

x
− +

=
−∫   ឃ.

22 5 3
1

x xI dx
x
− +

=
+∫    

  ង.
23 2 5

3
x xI dx

x
− −

=
−∫   ច. ( )22 3

1
x

I dx
x
−

=
−∫   

១៦.គណនាអំង្រក 

  ក.
( ) ( )

2 3
1 2
xI dx

x x
−

=
− −∫   ខ.

( ) ( )
3 1
1 3
xI dx

x x
−

=
+ −∫    

  គ. ( )
( ) ( )

5 1
2 3
x

I dx
x x

+
=

− +∫   ឃ.
( ) ( )

6 2
1 1
xI dx

x x
−

=
− +∫    

  ង.
( ) ( )

3 2
1 4
xI dx

x x
−

=
+ −∫   ច.

( ) ( )
5

2 3
xI dx

x x
−

=
− −∫   

១៧.គណនាអំងេត្រ 

  ក.
2 5 2

( 1)( 1)
x xI dx
x x

+ −
=

− +∫   ខ.
2 2 1

( 2)( 3)
x xI dx
x x

− −
=

− −∫    

  គ.
( ) ( )

22 2 1
1 2

x xI dx
x x

− −
=

− −∫   ឃ.
( ) ( )

2 5 2
1 3

x xI dx
x x

− +
=

− −∫    

  ង.
( ) ( )

2 4 3
1 2

x xI dx
x x

+ −
=

+ −∫   ច.
2 5 2

( 1)( 3)
x xI dx
x x

+ +
=

− +∫   

១៨.គណនាអំងេត្  

  ក.
( ) ( )

2

2
3 5 4

1 1
x xI dx

x x
+ −

=
− +∫  ខ. ( )

( ) ( )

2

2

3 2 3

1 2

x x
I dx

x x

− +
=

+ −∫   

  គ.
( ) ( )

2

2
3 7 10

2 2
x xI dx

x x
+ −

=
− +∫  ឃ.

( ) ( )

2

2
3 9 10

1 3
x xI dx

x x
− +

=
− −∫   
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  ង.
( ) ( )

2

2
4 9 7

2 1
x xI dx

x x
+ −

=
− +∫  ច.

( ) ( )

2

2
2 9 1

2 3
x xI dx

x x
+ −

=
− +∫  

  ឆ.
( )( )

2

2
3 5 4

1 1
x xI dx

x x
− −

=
+ −∫   ជ.

( )( )

2

2
3 7 10

2 2
x xI dx

x x
− +

=
+ −∫   

១៩.គណនាអំងេត្រ 

  ក.
( ) ( )

2

2

4 3
1 2
x xI dx

x x x
+ +

=
− + +∫   ខ.

( ) ( )
2

2

5 8 5
2 1
x xI dx

x x x
− +

=
− − +∫    

  គ.
( ) ( )

2

2

5 10 8
1 2 2
x xI dx

x x x
− +

=
− − +∫   ឃ.

( ) ( )
2

2

4 7 3
1 3 3
x xI

x x x
− +

=
+ − +∫    

  ង.
( ) ( )

2

2

5 2
3 1

x xI dx
x x x

−
=

− + +∫   ច.
2

2
4 1

( 2)( 1)
x xI dx

x x x
− +

=
− − +∫   

២០.េគឲ្យអនុគមន៍ f   កំណត់េដយ ( )
26 10 8

( 1)( 1)( 3)
x xf x

x x x
− +

=
− + −

  

   ែដល  { 1,1,3}x ∈ℜ− −   ។ 

  ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,A B C   េដីម្បីឲ្ ( ) 1 1 3
A B Cf x

x x x
= + +

− + −
  ។ 

  ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫    ។ 

២១.ចូរគណនាអំងេត្រកលខ៖ 

 ក. 2
2

1
xdxI

x
=

+∫   ខ. 2
2 3

3 4
xI dx

x x
+

=
+ +∫   

 គ. cos
2 sin

xdxI
x

=
+∫   ឃ.

2

x

x

e dxI
e

=
+

∫   

 ង. 2
cos
sin

xI dx
x

= ∫   ច.
( )22

2 2
2

xI dx
x x

+
=

+
∫   
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២២.គណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. 2
2 .

1
x dx
x+∫   ខ. sin cos .

sin cos
x x dx
x x
−
+∫   

 គ. 
( )22

2 .
1

x dx
x+

∫   ឃ. sin cos .
1 sin2

x x dx
x

−
+∫  

 ង. 
2

2 2 .
2 4

x dx
x x

+

+ +
∫   ច. 2

sin2 .
1 cos

x dx
x+∫  

 ឆ. 2
2 3 .

3 1
x dx

x x
+

+ +∫   ជ. 2
sin2 .

3 4sin
x dx

x−∫  

 ឈ. 
( )

3

24

4 .
1

x dx
x+

∫   ញ.
2 2

sin .cos .
sin cos

x x dx
a x b x+

∫  

២៣.គណនាអំងេត្ 

  ក. 4sin .cos .x x dx∫   ខ. 6sin cosI x xdx= ∫                       

  គ. 5cos sin .x x dx∫   ឃ. .
x x

x x
e e dx
e e

−

−

−
+∫  

  ង. 2 3sin cosx x∫   ច. cos sin .
cos sin

x x dx
x x
−
+∫  

  ឆ. 3sin .x dx∫   ជ. 
5

7
sin .
cos

x dx
x∫  

  ឈ. 5cos .x dx∫   ញ. 
3

5
cos .
sin

x dx
x∫  

២៤.ចូរគណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. 5sin .cos .x x dx∫   ខ. sin .cos .n x x dx∫   

 គ. 7cos .sin .x x dx∫   ឃ. 3sin .cos .n x x dx∫  

 ង. 2 3sin .cos .x x dx∫   ច. cos .sin .n x x dx∫  
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 ឆ. 7 3cos .sin .x x dx∫   ជ. 3cos .sin .n x x dx∫  

 ឈ. 4 5cos .sin .x x dx∫   ញ 4 2sin .cos .x x dx∫  

 

២៥.ចូរគណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. 
5

7
sin .
cos

x dx
x∫   ខ. 

8

10
sin .
cos

x dx
x∫  

 គ. 
4

6
cos .
sin

x dx
x∫   ឃ. 5sin .x dx∫  

 ង. 2
sin .

cos

n

n
x dx
x+∫   ច. 

tan

2 .
cos

xe dx
x∫   

 ឆ. 2
cos .

sin

n

n
x dx
x+∫   ជ. sin .

xe x dx
x

+
∫  

 ឈ. cos .
sin

x dx
x∫   ញ. ( )2

33

1 .

3 1

x dx

x x

+

+ +
∫  

២៦.ចូរគណនាអំងេតលខងេ្រក 

 ក. 4
sin .
cos

x dx
x∫   ខ. 

9

5 .
1

x dx
x+∫  

 គ. 
. ln
dx

x x∫   ឃ. 
( )

7

243

.

1

x dx

x +
∫  

 ង. 
( )2 2

2

ln 1
.

1

x x
dx

x

+ +

+
∫   ច. ( )

( )2
1 .x

x

e dx

x e

+

+
∫   

 ឆ. 2sin .sin2 .xe x dx∫   ជ. .
1

x

x
e dx

e+∫  
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 ឈ. ( )2 2 . 1 .x xe x dx− + −∫   ញ. 
( )2

.
1

x

x

e dx
e+

∫  

២៧.ចូរគណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. 1 sin .
cos

x dx
x x
+
−∫   ខ. 

1 x
dx

e+∫  

 គ. 2cos

sin2 .
x

x dx
e∫   ឃ. ( )1 .

.
1

x

x

x e
dx

xe
+
+∫  

 ង. ( )1 .
x

x dx
x e
−
+∫   ច. 4

.
1

x dx
x −∫   

 ឆ. 1 ln .
1 x

x dx
x −

+
+∫   ជ. 2

cos .
2 cos

x dx
x−∫  

 ឈ. .xx ee dx+∫   ញ. 2
sin .
5 sin

x dx
x−∫  

២៨.ចូរគណនាអំងេត្រកលខង 

 ក. ( ). 1 ln .xx x dx+∫   ខ. 4
sin2 .
1 sin

x dx
x+∫  

 គ. cot .
1 lnsin

x dx
x+∫   ឃ x x

dx
e e−+∫  

 ង. 
sin
dx

x∫   ច. 
( )

3
2

1 1. .
11

x dx
xx

−
++∫  

 ឆ. 
cos
dx

x∫   ជ. 
( )233 3 2

dx

x x− +
∫  

 ឈ. 
23

cos .
sin

x dx
x∫   ញ. 

( )
4

2
1 1. .

11
x dx
xx

+
−−∫  

២៩.ចូរគណនាអំងេត្រកលខង 
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 ក. 3
sin .
cos

x dx
x∫   ខ. 

( )2

2

ln 4
.

4

x x
dx

x

+ +

+
∫  

 គ. 5
cos .
sin

x dx
x∫   ឃ. 

( )
223 3 4

dx

x x − − 

∫  

 ង. 
3

8
cos .
sin

x dx
x∫   ច. 

2

3
1 1.

1 1
x dx

x x
 −
  + + 

∫  

 ឆ. 
3

10
sin .
cos

x dx
x∫   ជ. 2

arctan .
1

x dx
x +∫  

 ឈ. 
( )

3 7

243

2 .
1

x x dx
x

+

+
∫   ញ. 

2

arcsin .
1

x dx
x−∫    

២៨.ចូរគណនាអំងេត្រកលខង 

  ក) ( )1 xI x e dx= −∫   ខ) ( )2 3 xI x e dx−= −∫    

  គ) ( ) 24 1 xI x e dx= +∫   ឃ) 2 xI x e dx= ∫    

  ង) ( )2 2 2 xI x x e dx= + +∫   ច) ( )2 2 xI x x e dx−= −∫   

  ឆ) ( )2 24 12 xI x x e dx= −∫   ជ) ( )2 4 6 xI x x e dx−= + +∫    

  ឈ) 3 xI x e dx= ∫   ញ) ( )22 xI x e dx= −∫   

២៩.ចូរគណនាអំងេត្រកលខង 

  ក) ( )1 sinI x x dx= +∫   ខ) ( )2 3 cosI x x dx= −∫    

  គ) ( )4 6 sin2I x x dx= −∫   ឃ) 12 cos3I x x dx= ∫    

  ង) 2 sinI x xdx= ∫   ច) ( )2 2 cosI x x x dx= −∫   
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  ឆ) ( )2 2 2 sinI x x x dx= + +∫   ជ) 2sinI x x dx= ∫    

  ឈ) 3 cosI x xdx= ∫   ញ. 3 2cosI x x dx= ∫   

 

៣០.ចូរគណនាអំងេត្រកលខង 

  ក) lnI x x dx= ∫   ខ) 3 lnI x x dx= ∫    

  គ) ( )2 3 lnI x x dx= −∫   ឃ) 4
ln xI dx
x

= ∫    

  ង) ln xI dx
x

= ∫   ច) ( )2lnI x dx= ∫   

  ឆ) ( )2lnI x x dx= ∫   ជ) ( )23 lnI x x dx= ∫    

  ឈ) ( )2
5

ln x
I dx

x
= ∫   ញ. ( )2

2

ln x
I dx

x
= ∫   

៣១.ចូរគណនាអំងេត្រកលខ  

ក) sinxI e x dx= ∫   ខ) cosxI e x dx= ∫    

  គ) ( )sin cos xI x x e dx= +∫   ឃ) ( )sin cos xI x x e dx= −∫    

  ង) 3
sin

cos
x xI dx

x
= ∫   ច) 3

cos
sin
x xI dx

x
= ∫   

  ឆ)
( )22

2 ln
1

x xI dx
x

=
+

∫   ជ) 2sin
xI dx

x
= ∫    

  ឈ) 3cos
dxI

x
= ∫   ញ. 3sin

dxI
x

= ∫   

៣២.ចូរគណនាអងេត្រកលខងេ្ 
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  ក) 3sinI x x dx= ∫   ខ) 3cosI x x dx= ∫    

  គ) cosxI xe x dx= ∫   ឃ) sinxI xe x dx= ∫    

  ង) 2sinxI e x dx= ∫   ច) 2cosxI e x dx= ∫   

  ឆ) xI xe dx= ∫   ជ) sin( )I x x dx= ∫    

  ឈ) 2 2sinI x x dx= ∫   ញ. 3sinI x x dx= ∫   

៣៣.ចូរគណនាអំងេត្រកលខ  

 ក) 2sin cosI x x x dx= ∫   ខ) 2cos sinI x x x dx= ∫    

  គ)
( )

2

22

2 4
4 3

x xI dx
x x

−
=

− +
∫   ឃ) 3

5

x

xI dx
e

= ∫    

  ង) ( )21 2sinxI e x dx−= −∫   ច) ( )3 sin lnI x x dx= ∫   

  ឆ) ( )4 cos lnI x x dx= ∫   ជ) ( ) ( )
( )

2

22

3 2 3

3 1

x x x
I dx

x x

+ +
=

+ +
∫    

 ឈ) 2tanI x x dx= ∫   ញ) 2cotI x xdx= ∫   

៣៤.ចូរគណនាអំងេត្រកលខ 

  ក. 3
cos .

sin
x x dx

x∫   ខ. 
2

3
cos .

sin
x x dx

x∫  

  គ. 3
sin .

cos
x x dx

x∫   ឃ. 
2

3
sin .

cos
x x dx

x∫  

  ង. 2
cos .

sin
x x dx

x∫   ច. 
( )

7

24

.
1
x dx

x+
∫  
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  ឆ. 2
sin .

cos
x x dx

x∫   ជ. 
( )

19

10

.
1
x dx

x+∫  

  ឈ.
( )2

.
1

x

x

xe dx
e+

∫   ញ. 
( )

7

34

.
4
x dx

x+
∫  

 

៣៥. ចូរគណនាអំងេត្រកលខ 

 ក. 2tan 2 .x x dx∫  ខ. arcsin
2
. .

1
xx e dx

x−∫  

 គ. 2cot 2 .x x dx∫  ឃ. arccos
2
. .

1
xx e dx

x−∫  

 ង. 
2

.arcsin .
1

x x dx
x−∫  ច. 

( )
1

2
. ln .

1

n

n

x x dx
x

−

+
∫  

 ឆ. 
2

.arccos .
1

x x dx
x−∫  ជ. 

( )
2 1

2 .
1

n

n

x dx
x

−

+
∫  

 ឈ. 
( )2

sin .
2 cos

x x dx
x+∫              ញ. ( )

( )2
sin cos cos2

.
1 sin2
x x x

dx
x

+

+∫  

៣៦.ចូរគណនាអំងេត្រកលខ 

 ក. 
2

.
tan .cos

x dx
x x∫  ខ. 2tan .x dx∫  

 គ. 
( )

6 4

24

3 .
1

x x dx
x
−

+
∫  ឃ. sin .x x dx∫  

 ង. ( )
( )

2

22

.

2 3

x x dx

x x

−

− −
∫  ច. 

2sin
dx

x∫  
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 ឆ. 
( )2

cos .
1 sin

x x dx
x+∫  ជ. 

2cos
dx

x∫  

 ឈ. 5sin
dx

x∫  ញ. ( )
2

1 .
.

xx e
dx

x
−

∫  

៣៧.ចូរគណនាអំងេត្រកលខ 

 ក. sin sin2 .xe x x dx∫  ខ. ln .
x

x ee x dx
x

 
+ 

 
∫  

 គ. .xe dx∫  ឃ. 
2

2
tan tan .x x dx

x x
 

− 
 

∫  

 ង. 3cos .x dx∫  ច. ( )tan 1 tan .xx x e dx+∫  

 ឆ. ( )2 3tan tan .x x x dx+∫  ជ. 3
2 . .xx e dx
x
−

∫  

 ឈ. ln .nx x dx∫  ញ. 2.cos .xe x dx∫  

 ដ. 2ln .nx x dx∫  ឋ. 3 2sin .x x dx∫  
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ជំពកូទ�០៥ 

ចេម�យខ�ីៗស្រមប់សិស ស្េផ��ងផា �ត់េលលំហត់កិច� 

 

០១.គណនាអាំងេត្រកលខង 

 ក. ( ) 24 3 2 3I x dx x x C= − = − +∫    

 ខ. ( ) 215 5
2

I x dx x x C= + = + +∫   

 គ. ( ) 233 5 5
2

I x dx x x C= + = + +∫    

 ឃ. ( ) 24 7 2 7I x dx x x C= + = + +∫   

 ង. 2 312 4I x dx x C= = +∫    

 ច. 3 48 2I x dx x C= = +∫   

 ឆ. ( )2 33 4 4I x dx x x C= + = + +∫    

 ជ. ( )4 5 25 8 4I x x dx x x C= + = + +∫   

 ឈ. ( )2 3 23 8 1 4I x x dx x x x C= + + = + + +∫    

 ញ. ( )3 2 4 3 28 6 2 2 2I x x x dx x x x C= + + = + + +∫   

០២.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

 ក. ( )3 2 6 515
6

I x x x dx x x C= + = + +∫    
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 ខ. ( )4 2 7 6 51 1 22
7 6 5

I x x x dx x x x C= − + = − + +∫   

 គ. ( ) ( )2 312 2
3

I x dx x C= + = + +∫    

 ឃ. ( ) ( ) ( )24 3 36
2 2 3

6
x x x

I x x dx C
+ −

= + − = +∫   

 ង. ( ) ( ) ( )2 2
2

3 2 9
2 3

6
x x x

I x x x dx C
+ −

= − + = +∫     

 ច. ( )
6 5

23 442
6 5
x xI x x dx x C= − = − + +∫   

 ឆ. ( )
4 2

32 ( 1) (10 4 1)1
60

x x xI x x dx C+ − +
= + = +∫    

 ជ. ( )
522 4 342 3 3 3

5
xI x x dx x x C= − = − + +∫   

 ឈ. ( )
8 623 2 422

8 3
x xI x x dx x C= + = + + +∫    

 ញ. ( ) ( )
3

2 ( 6)( 2)4 2
4

x xI x x dx C− +
= − + = +∫   

០៣.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

 ក. 2
1 2 2ln| |I dx x C
x xx

 = − = + + 
 ∫    

 ខ. 5 4
1

4
dxI C
x x

= = − +∫   

 គ.
2 21 ln| |

2
x x xI dx x x C

x
− +

= = − + +∫    

 ឃ.
4 2 2

3 2
1 1ln| |

2 2
x x xI dx x C

x x
+ +

= = + − +∫   
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 ង.
2

3 2
3 2 1 2 13ln| |

2
x xI dx x C

xx x
− +

= = + − +∫    

 ច.
2

31 1 12
3

I x dx x x C
x x

 = + = + − + 
 ∫   

 ឆ. ( )22 2

3 2

1 12ln| |
2 2

x xI dx x C
x x
+

= = + − +∫    

 ជ. ( )3 2
2

1 1 13 3ln| |
2

x
I dx x x x C

xx
+

= = + + − +∫   

 ឈ. ( ) ( )2
4 2 3

2 1 3 2 ln| |
2 3

x x
I dx x C

x x x
− +

= = + + +∫    

 ញ. ( )22
2

3 2

2 3 92 12ln| |
2

x
I dx x x C

x x
+

= = − + +∫    

០៤.គណនាអាំងេត្រកលខង 

 ក. 2 23 33
5

I x dx x x C= = +∫    

 ខ. ( )3 32 3
3 4

I x x dx x x x x C= + = + +∫   

 គ. 2
1 4 42I dx x C

xxx
 

= − = + + 
 

∫    

 ឃ. ( )
22

3 4 9
2
xI x dx x x x C= − = − + +∫   

 ង. 2 2 4
3

xI dx x x x C
x
+

= = + +∫    

 ច. ( ) ( )
2

23 2 10 45
5

x
I dx x x x C

x
−

= = − + +∫   
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 ឆ. ( )2
3

1 4 ln| |
x x

I dx x C
xx x

−
= = − + + +∫    

 ញ. ( )
2

23
23

1 3 4 7 28
28

x xI dx x x x C
x
− +

= = − + +∫   

០៥.គណនាអាំងេត្រកលខង 

 ក. 1sin2 cos2
2

I xdx x C= = − +∫    

 ខ. ( )sin cos cos sinI x x dx x x C= + = − + +∫   

 គ. ( )2cos2 sin sin2 cosI x x dx x x C= − = + +∫    

 ឃ. ( ) 1 1cos3 sin4 sin3 cos4
3 4

I x x dx x x C= + = − +∫   

 ង. ( )3sin3 sin cos3 cosI x x dx x x C= − = − + +∫    

 ច. ( )sin 4 cos4 cos sin4I x x dx x x C= − = − − +∫   

 ឆ. ( )2 1sin cos cos2
2

I x x dx x x C= + = − +∫    

 ជ. 2
1 cot3
3sin 3

dxI x C
x

= = − +∫   

 ឈ. 2
1 tan2
2cos 2

dxI x C
x

= = +∫    

 ញ. ( )2tan cot tan cotI x x dx x x C= + = − +∫   

០៦.គណនាអាំងេត្រកលខម៖ 

 ក. 2 1sin sin2
2 4
xI x dx x C= = − +∫    
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 ខ. 2 1cos sin2
2 4
xI x dx x C= = + +∫   

 គ. 3 31sin cos cos
3

I x dx x x C= = − +∫    

 ឃ. 3 31cos sin sin
3

I x dx x x C= = − + +∫   

 ង. 2tan tanI x dx x x C= = − +∫    

 ច. 2cot cotI x dx x x C= = − +∫   

 ឆ. 1tan2 d ln|cos2 |
2

I x x x C= = − +∫    

 ជ. 1cot3 ln|sin3 |
3

I x dx x C= = +∫   

 ឈ. ( )21 2sin 3 sin2 4 cosI x dx x x x C= + = − − +∫    

 ញ.
212cos sin2 tan 6

cos
I x dx x x x C

x
 = + = + + + 
 ∫   

០៧.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

 ក. ( )21 tan tan 2ln|cos |I x dx x x C= + = − +∫    

 ខ. ( )21 cot 2ln|sin | cotI x dx x x C= + = − +∫   

 គ.
3

2
2cos 4sin2 1 2sin 8ln|cos | tan

cos
x xI dx x x x C

x
− +

= = + + +∫  

 ឃ.
3

2
4sin 3sin2 1 4 cos 6 ln|sin | cot

sin
x xI dx x x x C

x
− +

= = − − − +∫   

 ង. 1 1sin sin3 sin2 sin4
4 8

I x x dx x x C= = − +∫    
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 ច. 1 1cos2 cos4 sin6 sin2
12 4

I x x dx x x C= = + +∫   

 ឆ. 1 1sin3 cos5 sin2 sin8
4 16

I x x dx x x C= = − +∫    

 ជ. 1 1 1sin sin2 sin3 cos6 cos4 cos2
24 16 8

I x x xdx x x x C= = − − +∫   

 ឈ. 2sin sin2 sin3 cos
1 2cos

x x xI dx x C
x

+ +
= = − +

+∫    

 ញ. 3cos5 cos 4 sin
1 2cos2 3

x xI dx x C
x

−
= = − +

+∫   

០៨.គណនាអាំងេត្រកលខង 

 ក. 2 21
2

x xI e dx e C= = +∫    

 ខ. 3 31
3

x xI e dx e C− −= = − +∫   

 គ. ( )3 31
3

x x x xI e e dx e e C= + = + +∫    

 ឃ. ( )2 2 21 1 2
2 2

x x x xI e e dx e e x C− −= + = − + +∫   

 ង. ( )2 3 5 21 11
5 2

x x x xI e e dx e e C= + = + +∫    

 ច. ( )23 5 4 31 1 11
5 2 3

x x x x xI e e dx e e e C= + = + + +∫   

 ឆ. ( )22 2 4 41 1 2
4 4

x x x xI e e dx e e x C− −= − = − − +∫    

 ជ. ( )3 3 21 31 3
3 2

x x x xI e dx e e e x C= + = + + + +∫   

 ឈ. ( )22 4 21
4

x x x x xI e e e dx e e x C−= − = − + +∫    
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 ញ. ( )32 2 6 2 2 61 3 3 1
6 2 2 6

x x x x x xI e e dx e e e e C− − −= + = + − − +∫    

០៩.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

 ក. ln| 1|
1

x dxI x x C
x

= = − + +
+∫    

 ខ. 2 4 ln| 2|
2

xI dx x x C
x
−

= = − + +
+∫   

 គ. 2 3 2 5ln| 1|
1

xI dx x x C
x
+

= = + − +
−∫    

 ឃ. 4 3 52 ln|2 1|
2 1 2
xI dx x x C
x
−

= = − + +
+∫   

 ង. 3 2 3 5ln| 1|
1

xI dx x x C
x
−

= = − + +
+∫    

 ច. 6 1 52 ln|3 2|
3 2 3

xI dx x x C
x
+

= = + − +
−∫   

១០.គណនាអាំងេត្រកលខម៖ 

 ក.
2 2

ln| 1|
1 2

x dx xI x x C
x

= = − + + +
+∫    

 ខ.
2 21 3ln| 2|

2 2
x x xI dx x x C

x
− +

= = + + − +
−∫   

 គ.
2 21 2 5ln| 2|

2 2
x xI dx x x C
x
+

= = + + − +
−∫    

 ឃ.
2 23 5 10ln| 2|

2 2
x x xI dx x x C
x
+

= = + + − +
−∫   

 ង.
2 23 3 ln| 2|

2 2
x x xI dx x x C

x
− +

= = − + − +
−∫    

 ច.
2 24 3 2 ln| 2|

2 2
x x xI dx x x C

x
− +

= = − − − +
−∫   
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១១.គណនាអាំងេត្រកលខ  

 ក. 2 1 ln| ( 1)|
( 1)
xI dx x x C

x x
+

= = + +
+∫    

 ខ.
( ) ( )

3 1 ln| 1| 2ln| 1|
1 1
xI dx x x C

x x
+

= = + + − +
− +∫   

 គ. ( )
( ) ( )

3 1
ln| 2| 2ln| 1|

1 2
x

I dx x x C
x x

+
= = + + − +

− +∫    

 ឃ.
( ) ( )

3 7 2ln| 1| ln| 3|
1 3
xI dx x x C

x x
−

= = − + − +
− −∫   

 ង.
( ) ( )

2 3 ln|( 1)( 4)|
1 4
xI dx x x C

x x
−

= = + − +
+ −∫    

 ច.
( ) ( )

3 4 2ln| 2| ln| 3|
2 3
xI dx x x C

x x
+

= = − + + +
− +∫   

 ឆ.
( )
3 4 ln| | 2ln| 4|

4
xI dx x x C

x x
+

= = + + +
+∫    

 ជ. 5 6 12ln| | ln|2 3|
(2 3) 2

xI dx x x
x x

−
= = + −

−∫   

១២.គណនាអាំងេត្រកលខម 

 ក.
( )

2 2 3 3ln| | 6ln| 1|
1

x xI dx x x x C
x x
+ +

= = − + − +
−∫    

 ខ.
( ) ( )

22 7 3 25 22 ln| 2| ln| 1|
1 2 3 3

x xI dx x x x C
x x

− +
= = − + − − +

− +∫   
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 គ.
( ) ( )

2 3 3 ln| 1| ln| 2|
1 2

x xI dx x x x C
x x

− +
= = − − + − +

− −∫    

 ឃ.
( ) ( )

23 5 1 213 ln| 1| ln| 3|
1 3 2 2
x xI dx x x x C

x x
−

= = − − − + +
− +∫   

 ង.
( ) ( )

22 2 1 5 52 ln| 1| ln| 2|
1 2 3 3

x xI dx x x x C
x x

− +
= = − + + − +

+ −∫    

 ច.
( ) ( )

2 5 7 ln| 2| ln| 3|
2 3

x xI dx x x x C
x x

− +
= = − − + − +

− −∫   

១៣.គណនាអាំងេត្រកលខ 

   ក.
( ) ( )

2

2
3 5 4 32ln| 1| ln| 1|

11 1
x xI dx x x C

xx x
+ −

= = + + − − +
+− +∫   

  ខ. ( )
( ) ( )

2

2

3 2 3 9 3 3ln| 1| ln| 1|
2 2 11 2

x x
I dx x x C

xx x

− +
= = + − − − +

−+ −∫  

   គ.
( ) ( )

2

2
3 7 10 32ln| 2| ln| 2|

22 2
x xI dx x x C

xx x
+ −

= = + + − − +
+− +∫   

  ឃ.
( ) ( )

2

2
3 9 10 5ln| 1| 2ln| 3|

31 3
x xI dx x x C

xx x
− +

= = − + − − +
−− −∫  

   ង.
( ) ( )

2

2
4 9 7 4ln| 1| 3ln| 2|

12 1
x xI dx x x C

xx x
+ −

= = + + − − +
+− +∫   

  ច.
( ) ( )

2

2
2 9 1 2ln| 3| ln| 2|

32 3
x xI dx x x C

xx x
+ −

= = + + − − +
+− +∫   

១៤.គណនាអាំងេត្រ 

  ក. 1 2ln| 1|
1

xI dx x x C
x
−

= = − + +
+∫    
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  ខ. 2 3 2 7ln| 2|
2

xI dx x x C
x
−

= = − + +
+∫    

  គ. 4 1 72 ln|2 3|
2 3 2

xI dx x x C
x
−

= = − + +
+∫    

  ឃ. 3 1 3 5ln| 2|
2

xI dx x x C
x
−

= = + − +
−∫    

  ង. 2 3 2 9ln| 3|
3

xI dx x x C
x
+

= = + − +
−∫    

  ច. 12 84 ln|3 2|
3 2 3

x dxI x x C
x

= = + − +
−∫   

១៥.គណនាអាំងេត្រក 

  ក.
2 23 3 ln| 2|

2 2
x x xI dx x x C

x
− +

= = − + − +
−∫    

  ខ.
2 24 2 6 ln| 1|

1 2
x x xI dx x x C

x
− +

= = − + + +
+∫    

  គ.
2 24 3 3ln| 4|

4 2
x x xI dx x C

x
− +

= = + − +
−∫    

  ឃ.
2

22 5 3 7 10ln| 1|
1

x xI dx x x x C
x
− +

= = − + + +
+∫    

  ង.
2 23 2 5 3 7 16ln| 3|

3 2
x x xI dx x x C

x
− −

= = + + − +
−∫    

  ច. ( )22 3
2 ( 4) ln|x 1| C

1
x

I dx x x
x
−

= = − + − +
−∫   

១៦.គណនាអាំងេត្រ 

  ក.
( ) ( )

2 3 ln|( 1)( 2)|
1 2
xI dx x x C

x x
−

= = − − +
− −∫    

  ខ.
( ) ( )

3 1 ln| 1| 2ln| 3| C
1 3
xI dx x x

x x
−

= = + + − +
+ −∫    



  សិក្សោអនុគមេលក រីតេននិងសង ់្ រកប ថ�ក១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង       ល�ម ផល�នុ                                                                                      Page 182 
 

  គ. ( )
( ) ( )

5 1
2ln| 3| 3ln| 2|

2 3
x

I dx x x C
x x

+
= = + + − +

− +∫    

  ឃ.
( ) ( )

6 2 4 ln| 1| 2ln| 1|
1 1
xI dx x x C

x x
−

= = + + − +
− +∫    

  ង.
( ) ( )

3 2 ln| 1| 2ln| 4|
1 4
xI dx x x C

x x
−

= = + + − +
+ −∫    

  ច.
( ) ( )

5 3ln| 2| 2ln| 3|
2 3
xI dx x x C

x x
−

= = − − − +
− −∫   

១៧.គណនាអាំងេត្រ 

  ក.
2 5 2 3ln| 1| 2ln| 1|

( 1)( 1)
x xI dx x x x C
x x

+ −
= = + + + − +

− +∫    

  ខ.
2 2 1 ln| 2| 2ln| 3|

( 2)( 3)
x xI dx x x x C
x x

− −
= = + − + − +

− −∫    

  គ.
( ) ( )

22 2 1 2 ln| 1| 3ln| 2|
1 2

x xI dx x x x C
x x

− −
= = + − + − +

− −∫    

  ឃ.
( ) ( )

2 5 2 ln| 1| 2ln| 3|
1 3

x xI dx x x x C
x x

− +
= = + − − − +

− −∫    

  ង.
( ) ( )

2 4 3 2ln| 1| 3ln| 2|
1 2

x xI dx x x x C
x x

+ −
= = + + + − +

+ −∫    

  ច.
2 5 2 ln| 3| 2ln| 1|

( 1)( 3)
x xI dx x x x C
x x

+ +
= = + + + − +

− +∫   

១៨.គណនាអាំងេត្  

  ក.
( ) ( )

2

2
3 5 4 32ln| 1| ln| 1|

11 1
x xI dx x x C

xx x
+ −

= = + + − − +
+− +∫   
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  ខ. ( )
( ) ( )

2

2

3 2 3 32ln| 1| ln| 2|
21 2

x x
I dx x x C

xx x

− +
= = + + − − +

−+ −∫   

  គ.
( ) ( )

2

2
3 7 10 32ln| 2| ln| 2|

22 2
x xI dx x x C

xx x
+ −

= = + + − − +
+− +∫   

  ឃ.
( ) ( )

2

2
3 9 10 5ln| 1| 2ln| 3|

31 3
x xI dx x x C

xx x
− +

= = − + − − +
−− −∫   

  ង.
( ) ( )

2

2
4 9 7 4ln| 1| 3ln| 2|

12 1
x xI dx x x C

xx x
+ −

= = + + − − +
+− +∫   

  ច.
( ) ( )

2

2
2 9 1 2ln| 3| ln| 2|

32 3
x xI dx x x C

xx x
+ −

= = + + − − +
+− +∫  

  ឆ.
( )( )

2

2
3 5 4 3ln| 1| 2ln| 1|

11 1
x xI dx x x C

xx x
− −

= = + + − + +
−+ −∫    

  ជ.
( )( )

2

2
3 7 10 9 3 2ln| 2| ln| 2|

4 4 22 2
x xI dx x x C

xx x
− +

= = + + − − +
−+ −∫   

១៩.គណនាអាំងេត្រ 

  ក.
( ) ( ) ( )

2
2

2

4 3 2ln| 1| ln 2
1 2
x xI dx x x x C

x x x
+ +

= = − + + + +
− + +∫    

  ខ.
( ) ( ) ( )

2
2

2

5 8 5 3ln| 2| ln 1
2 1
x xI dx x x x C

x x x
− +

= = − + − + +
− − +∫    

  គ.
( ) ( ) ( )

2
2

2

5 10 8 3ln| 1| ln 2 2
1 2 2
x xI dx x x x C

x x x
− +

= = − + − + +
− − +∫    

  ឃ.
( ) ( ) ( )

2
2

2

4 7 3 2ln| 1| ln 3 3
1 3 3
x xI x x x C

x x x
− +

= = = + − + +
+ − +∫    

  ង.
( ) ( ) ( )

2
2

2

5 2 3ln| 3| ln 1
3 1

x xI dx x x x C
x x x

−
= = − + + + +

− + +∫    
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  ច. ( )
2

2
2

4 1 ln 1 ln| 2|
( 2)( 1)

x xI dx x x x C
x x x

− +
= = − + − − +

− − +∫   

២០.េគឲ្យអនុគមន៍ f   កំណត់េដយ ( )
26 10 8

( 1)( 1)( 3)
x xf x

x x x
− +

=
− + −

  

   ែដល { 1,1,3}x ∈ℜ− −   ។ 

  ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,A B C   េដីម្បីឲ្ ( ) 1 1 3
A B Cf x

x x x
= + +

− + −
   

       ចេម�យ 1 , 3 , 4A B C= − = =  ។ 

  ខ.គណនាអំងេត្រ ( )I f x dx= ∫     

    ចេម�យ ln| 1| 3ln| 1| 4ln| 3|I x x x C= − − + + + − +  ។ 

២១.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

 ក. ( )2
2

2 ln 1
1

xdxI x C
x

= = + +
+∫    

 ខ. ( )2
2
2 3 ln 3 4

3 4
xI dx x x C

x x
+

= = + + +
+ +∫   

 គ. cos 2 2 sin
2 sin

xdxI x C
x

= = + +
+∫    

 ឃ. 2 2
2

x
x

x

e dxI e C
e

= = + +
+

∫   

 ង. 2
cos 1

sinsin
xI dx C

xx
= = − +∫    

 ច.
( )2 22

2 2 1
22

xI dx C
x xx x

+
= = − +

++
∫   

២២.គណនាអាំងេត្រកលខង 

 ក. ( )2
2

2 . ln 1
1

x dx x C
x

= + +
+∫    
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 ខ. sin cos . ln|sin cos |
sin cos

x x dx x x C
x x
−

= − + +
+∫   

 គ. 
( )2 22

2 1.
11

x dx C
xx

= − +
++

∫    

 ឃ. sin cos 1.
1 sin2 sin cos

x x dx C
x x x

−
= +

+ +∫  

 ង. 2
2

2 2 . 2 2 4
2 4

x dx x x C
x x

+
= + + +

+ +
∫    

 ច. ( )2
2

sin2 . ln 1 cos
1 cos

x dx x C
x
= − + +

+∫  

 ឆ. 2
2
2 3 . ln| 3 1|

3 1
x dx x x C

x x
+

= + + +
+ +∫    

 ជ. 2
2

sin2 . ln|3 4sin |
3 4sin

x dx x C
x
= − − +

−∫  

 ឈ. 
( )

3

2 44

4 1.
11

x dx C
xx

= − +
++

∫    

 ញ.
2

2 2

sin .cos ( )cos.
sin cos

x x a b a xdx C
b aa x b x

+ −
= − +

−+
∫  េបី a b≠  ។ 

២៣.គណនាអាំងេត្ 

  ក. 4 51sin .cos . sin
5

x x dx x C= +∫    

 ខ. 6 71sin cos cos
7

I x xdx x C= = − +∫                       

  គ. 5 61cos sin . cos
6

x x dx x C= − +∫    

 ឃ. ( ). ln
x x

x x
x x

e e dx e e C
e e

−
−

−

−
= + +

+∫  
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  ង. 2 3 3 51 1sin cos sin sin
3 5

x x x x C= − +∫    

 ច. cos sin . 2 cos sin
cos sin

x x dx x x C
x x
−

= + +
+∫  

  ឆ. 3 31sin . cos cos
3

x dx x x C= − +∫    

 ជ. 
5

6
7

sin 1. tan
6cos

x dx x C
x

= +∫  

  ឈ. 5 5 31 2cos . sin sin sin
5 3

x dx x x x C= − + +∫    

 ញ. 
3

4
5

cos 1. cot
4sin

x dx x C
x

= − +∫  

២៤.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

 ក. 5 61sin .cos . sin
6

x x dx x C= +∫    

 ខ. 11sin .cos . sin , 1
1

n nx x dx x C n
n

+= + ≠ −
+∫   

 គ. 7 81cos .sin . cos
8

x x dx x C= − +∫    

 ឃ.
1 3

3 sin sinsin .cos .
1 3

n n
n x xx x dx C

n n

+ +

= − +
+ +∫  

 ង. 2 3 3 51 1sin .cos . sin sin
3 5

x x dx x x C= − +∫    

 ច. 11cos .sin . cos
1

n nx x dx x C
n

+= − +
+∫  

 ឆ. 7 3 10 81 1cos .sin . cos cos
10 8

x x dx x x C= − +∫    

 ជ. 
3 1

3 cos coscos .sin .
3 1

n n
n x xx x dx C

n n

+ +

= − +
+ +∫  
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 ឈ. ( )5 4 2
4 5

cos 35cos 90cos 63
cos .sin .

315
x x x

x x dx C
− +

= − +∫   

 ញ 
3

4 2 3sin4 4sin 2 12sin .cos .
192

x x xx x dx C+ −
= − +∫  

២៥.គណនាអាំងេត្រកលខង 

 ក. 
5

6
7

sin 1. tan
6cos

x dx x C
x

= +∫    

 ខ. 
8

9
10

sin 1. tan
9cos

x dx x C
x

= +∫  

 គ. 
4

5
6

cos 1. cot
5sin

x dx x C
x

= − +∫    

 ឃ. 5 5 31 2sin . cos cos cos
5 3

x dx x x x C= − + − +∫  

 ង. 1
2

sin 1. tan
1cos

n
n

n
x dx x C

nx
+

+ = +
+∫    

 ច. 
tan

tan
2 .

cos

x
xe dx e C

x
= +∫   

 ឆ. 1
2

cos 1. cot
1sin

n
n

n
x dx x C

nx
+

+ = − +
+∫    

 ជ. ( )sin . 2 sin
x

xe x dx e x C
x

+
= + +∫  

 ឈ. cos . 2 sin
sin

x dx x C
x

= +∫    

 ញ. ( ) ( )
2 2

3 3
33

1 . 1 3 1
23 1

x dx
x x C

x x

+
= + + +

+ +
∫  

២៦.គណនាអាំងេត្រកលខង 
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 ក. 4 3
sin 1.
cos 3cos

x dx C
x x

= +∫    

 ខ. 
9

5 5
5

1 1. ln|1 |
5 51

x dx x x C
x

= − + +
+∫  

 គ. ln|ln |
.ln
dx x C

x x
= +∫    

 ឃ. 
( )

( )
7

4 43
243

. 3 3 1
161

x dx x x C
x

= − + +
+

∫  

 ង. 
( )2 2

3 2
2

ln 1 1. ln ( 1)
31

x x
dx x x C

x

+ +
= + + +

+
∫    

 ច. ( )
( )2
1 . 1x

xx

e dx
C

x ex e

+
= − +

++
∫   

 ឆ. 2 2sin sin.sin2 .x xe x dx e C= +∫    

 ជ. ( ). ln 1
1

x
x

x
e dx x e C

e
= − + +

+∫  

 ឈ. ( )2 22 21. 1 .
2

x x x xe x dx e C− + − +− = − +∫    

 ញ. 
( )2

. 1
11

x

xx

e dx C
ee

= − +
++

∫  

២៧.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

 ក. 1 sin . 2 cos
cos

x dx x x C
x x
+

= − +
−∫    

 ខ. ( )ln 1
1

x
x

dx e C
e

−= − + +
+∫  
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 គ. 2

2
cos

cos

sin2 . x
x

x dx e C
e

−= +∫    

 ឃ. ( )1 .
. ln|1 |

1

x
x

x

x e
dx xe C

xe
+

= + +
+∫  

 ង. ( )1 .
ln| |x

x

x dx
x x e C

x e
−

= − + + +
+∫    

 ច. ( )2 2
4
. 1 ln| 1| ln( 1)

41
x dx x x C
x

= − − + +
−∫   

 ឆ. ( )1 ln . ln 1
1

x
x
x dx x C

x −

+
= + +

+∫    

 ជ. ( )2
cos . arctan sin
2 cos

x dx x C
x
= +

−∫  

 ឈ. .x xx e ee dx e C+ = +∫    

 ញ. 2
sin . 1 cosarctan

2 25 sin
x dx x C

x
 = − + −  ∫  

២៨.គណនាអាំងេតលខងេ្រក 

 ក. ( ). 1 ln .x xx x dx x C+ = +∫    

 ខ. ( )2
4

sin2 . arctan sin
1 sin

x dx x C
x
= +

+∫  

 គ. cot . 2 1 ln(sin )
1 lnsin

x dx x C
x

= + +
+∫    

 ឃ ( )arctan x
x x
dx e C

e e− = +
+∫  

 ង. ( ) ( )1 1ln 1 cos ln 1 cos
sin 2 2
dx x x C

x
= − − + +∫    
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 ច. 
( )

4
3

3
2

1 1 3 1. .
1 8 11

x xdx C
x xx

− − = − + + + +∫  

 ឆ. ( ) ( )1 1ln 1 sin ln 1 sin
cos 2 2
dx x x C

x
= + − − +∫    

 ជ. 
( )

3
233

2
13 2

dx x C
xx x

+
= − +

−− +
∫  

 ឈ. 3

23

cos . 3 sin
sin

x dx x C
x

= +∫    

 ញ. 
( )

( )
( )

5
4

4
2 5

4

2 11 1. .
11 5 1

xx dx C
xx x

++
= +

−− −
∫  

២៩.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

 ក. 3 2
sin 1.
cos 2cos

x dx C
x x

= +∫    

 ខ. 
( ) ( )

2

2 2
2

ln 4 1. ln 4
24

x x
dx x x C

x

+ +
= + + +

+
∫  

 គ. 5 4
cos 1.
sin 4sin

x dx C
x x

= − +∫    

 ឃ. 
( )

3

3223

4
13 4

dx x C
xx x

−
= +

− − − 

∫  

 ង. 
3 2

8 7
cos 7sin 5.
sin 35sin

x xdx C
x x

−
= +∫    

 ច. 
52
3

3
1 1 3 1.

1 1 10 1
x xdx C

x x x
 − − = +    + + +  

∫  
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 ឆ. 
3 2

10 9
sin 7 9cos.
cos 63cos

x xdx C
x x

−
= +∫    

 ជ. ( )22
arctan 1. arctan

21
x dx x C

x
= +

+∫  

 ឈ. 
( )

( )
3 7

4 43
243

2 3. 5 1
161

x x dx x x C
x

+
= + + +

+
∫    

 ញ. ( )2
2

arcsin 1. arcsin
21

x dx x C
x

= +
−

∫    

២៨.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

  ក) ( )1 ( 2)x xI x e dx x e C= − = − +∫    

  ខ) ( ) 1 22 3 x
x

xI x e dx C
e

− −
= − = +∫    

  គ) ( ) 2 214 1 (4 1)
2

x xI x e dx x e C= + = − +∫    

  ឃ) ( )2 2 2 2x xI x e dx x x e C= = − + +∫    

  ង) ( ) ( )2 22 2 2x xI x x e dx x e C= + + = + +∫    

  ច) ( )2 22 x xI x x e dx x e C− −= − = − +∫   

  ឆ) ( ) ( )2 2 2 24 12 2 4 2x xI x x e dx x x e C= − = − + +∫    

  ជ) ( ) ( )2 24 6 6 12x xI x x e dx x x e C− −= + + = − + + +∫    

  ឈ) ( )3 3 23 6 6x xI x e dx x x x e C= = − + − +∫    

  ញ) ( ) ( )2 22 6 10x xI x e dx x x e C= − = − + +∫   
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២៩.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

  ក) ( )1 sin sin ( 1)cosI x x dx x x x C= + = − + +∫    

  ខ) ( ) ( )2 3 cos 2 3 sin 2cosI x x dx x x x C= − = − + +∫    

  គ) ( )4 6 sin2 sin2 (3 2 )cos2I x x dx x x x C= − = + − +∫    

  ឃ) 412 cos3 4 sin3 cos3
3

I x x dx x x x C= = + +∫    

  ង) 2 2sin 2 sin (2 )cosI x xdx x x x x C= = + − +∫    

  ច) ( ) ( ) ( )2 22 cos 2 2 sin 2 1 cosI x x x dx x x x x x C= − = − − + − +∫   

  ឆ) ( ) ( ) ( )2 2 2 sin 2 1 sin 2 cosI x x x dx x x x x x C= + + = + − + +∫    

  ជ)
2

2 1sin sin2 cos2
4 4 8
x xI x x dx x x C= = − − +∫    

  ឈ) ( ) ( )3 3 2cos 6 sin 3 2 cosI x xdx x x x x x C= = − + − +∫    

  ញ. ( ) ( )
4

3 2 3 21 3cos 2 3 sin2 2 1 cos2
8 8 16
xI x x dx x x x x x C= = + − + − +∫   

៣០.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

  ក)
2 2

ln ln
4 2
x xI x x dx x C= = − + +∫    

  ខ)
4 4

3 lnln
4 16

x x xI x x dx C= = − +∫    

  គ) ( )
2

2 62 3 ln ( 3 ) ln
2

x xI x x dx x x x C−
= − = − − +∫    

  ឃ) 4 3 3
ln ln 1

3 9
x xI dx C

x x x
= = − − +∫    
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  ង) ( )ln 2 ln 2xI dx x x C
x

= = − +∫    

  ច) ( ) ( )2 2ln ln 2ln 2I x dx x x x C= = − + +∫   

  ឆ) ( ) ( )2 2
2 2ln 2ln 1

ln
4

x x x
I x x dx C

− +
= = +∫    

  ជ) ( ) ( )4 2
23

8 ln 4 ln 1
ln

32
x x x

I x x dx C
− +

= = +∫    

  ឈ) ( )2 2

5 4

ln 8 ln 4 ln 1
32

x x xI dx C
x x

+ +
= = − +∫    

  ញ. ( )2 2

2

ln ln 2ln 2x x xI dx C
xx

+ +
= = − +∫   

៣១.គណនាអាំងេត្រកលខ  

  ក) ( )1sin sin cos
2

x xI e x dx x x e C= = − +∫    

  ខ) ( )1cos sin cos
2

x xI e x dx x x e C= = + +∫    

  គ) ( )sin cos sinx xI x x e dx e x C= + = +∫    

  ឃ) ( )sin cos cosx xI x x e dx e x C= − = − +∫    

  ង) 3 2
sin 1 tan

2cos 2cos
x x xI dx x C

x x
= = − +∫    

  ច) 3 2
cos 1 cot

2sin 2sin
x x xI dx x C

x x
= = − − +∫   

  ឆ)
( )2 2 22

2 ln ln 1 1ln 1
211

x x xI dx C
x xx

 = = − − + + +  +
∫    
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  ជ) 2 cot ln|sin |
sin

xI dx x x x C
x

= = − + +∫    

  ឈ) 3 2
sin 1 1 sinln

4 1 sincos 2cos
dx x xI C

xx x
+ = = − + − ∫    

  ញ. 3 2
cos 1 1 cosln

4 1 cossin 2sin
dx x xI C

xx x
− = = − + + + ∫   

៣២.គណនាអាំងេត្រកលខ៖ 

  ក) 3 sin3 3 cos3 27sin 27 cossin
36

x x x x x xI x x dx C− − +
= = − +∫    

  ខ) 3 3 sin3 cos3 27 sin 27coscos
36

x x x x x xI x x dx C+ + +
= = +∫    

  គ) ( )1cos 1 sin cos
2

x xI xe x dx x x x x e C = = − + + ∫    

  ឃ) ( )1sin sin 1 cos
2

x xI xe x dx x x x x e C = = + − + ∫    

  ង) 2 2sin2 cos2 5sin
10

x xx xI e x dx e C+ −
= = − +∫    

  ច) ( )2 2sin2 cos2 5
cos

10

x
x x x e

I e x dx C
+ +

= = +∫   

  ឆ) ( ) ( )2 6 3 2x xI xe dx x x x e C = = + − + + ∫    

  ជ) ( ) ( )sin( ) 6 2 sin 2 6 cosI x x dx x x x x C= = − − − +∫    

  ឈ)
3 2

2 2 2 1sin sin2 cos2
6 8 4
x x xI x x dx x x C−

= = − − +∫    

 ញ. 3 27sin 27 cos 3 cos3 sin3sin
36

x x x x x xI x x dx C− + −
= = +∫   

៣៣.គណនាអាំងេត្រកលខ  
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  ក)
3 3

2 sin cos cossin cos
3 9 3

x x x xI x x x dx C= = − + +∫    

  ខ) 2 3 31 1 1cos sin cos sin sin
3 9 3

I x x x dx x x x x C= = − − + +∫    

  គ)
( )

2

2 22

2 4 1 3ln
2 14 34 3

x x x xI dx C
xx xx x

− −
= = − + +

−− +− +
∫    

  ឃ) 3 3

5 3 1
3x x

x xI dx C
e e

+
= = − +∫    

  ង) ( )2 2sin2 cos21 2sin
5

x
x

x xI e x dx C
e

− −
= − = +∫    

  ច) ( ) ( ) ( )3 41sin ln 4sin ln cos ln
17

I x x dx x x x C = = − + ∫   

  ឆ) ( ) ( ) ( )4 51cos ln sin ln 5cos ln
26

I x x dx x x x C = = + + ∫    

  ជ) ( ) ( )
( )

2
2

2 22

3 2 3 1 ln| 3 1|
3 13 1

x x x
I dx x x C

x xx x

+ +
= = + + + +

+ ++ +
∫    

 ឈ)
2

2tan tan ln|cos |
2
xI x x dx x x x C= = − + + +∫    

 ញ)
2

2cot cot ln|sin |
2
xI x xdx x x x C= = − − + +∫   

៣៤.គណនាអាំងេត្រកលខ 

  ក. 3 2
cos 1. cot

2sin 2sin
x x xdx x C

x x
= − − +∫    

  ខ. 
2 2

3 2
cos . cot ln|sin |

sin 2sin
x x xdx x x C

x x
= − − + +∫  

  គ. 3 2
sin 1. tan

2cos 2cos
x x xdx x C

x x
= − +∫    
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  ឃ. 
2 2

3 2
sin . tan ln|cos |

cos 2cos
x x xdx x x x C

x x
= − − +∫  

  ង. 2
cos 1 cos. ln

sin sinsin
x x x xdx C

x xx
+

= − − +∫    

  ច. 
( )

( ) ( )
7

4
2 44

. 1 1ln 1
4 4 11

x dx x C
xx

= + + +
++

∫  

  ឆ. 2
sin 1 sin. ln

cos coscos
x x x xdx C

x xx
+

= − +∫    

  ជ. 
( )

19 10 10

10

. ln(1 )
101

x dx x x C
x

− +
= +

+∫  

  ឈ.
( )2

1. ln
11

x x

x xx

xe x edx C
e ee

 +
= − − + +  +

∫    

  ញ. 
( ) ( )

7 4

3 24 4

. 2
4 4 4
x dx x C

x x
+

= − +
+ +

∫  

៣៥.គណនាអាំងេត្រកលខ 

 ក. 
2

2 1 1tan 2 . tan2 ln|cos2 |
4 2 4
xx x dx x x x C= − + + +∫   

 ខ. ( )arcsin 2 arcsin
2

1. . 1
21

x xx e dx x x e C
x

= − − − +
−

∫  

 គ. 
2

2 1 1cot 2 . cot 2 ln|sin2 |
4 2 4
xx x dx x x x C= − + +∫   

 ឃ. ( )arccos 2 arccos
2

1. . 1
21

x xx e dx x x e C
x

= − − + +
−

∫  

 ង. 2
2

.arcsin . 1 arcsin
1

x x dx x x x C
x

= − − +
−

∫   
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 ច. 
( )

1

2 2
. ln ln 1 1. ln 1

(1 )1

n

n nn

x x xdx C
n x n xx

−  = − − + + +  +
∫  

 ឆ. 2
2

.arccos . 1 arccos
1

x x dx x x x C
x

= − − − +
−

∫   

 ជ. 
( ) ( )

2 1

2
ln|1 | 1.

11

n n

nn

x xdx C
n n xx

− +
= + +

++
∫  

 ឈ. 
( )2

sin . tan
1 cos 21 cos

x x x xdx C
xx

= − +
++∫               

 ញ. ( )
( )2 2

2 1 tansin cos cos2 2.
1 sin2 tan 2tan 1

2 2

x
x x x

dx Cx xx

 + +  = +
+ − −

∫  

៣៦.គណនាអាំងេត្រកលខ 

 ក. 
2

. 2 tan 2 tan
tan .cos

x dx x x xdx
x x

= −∫ ∫   

 ខ. 2tan . 2 tan 2ln|cos |x dx x x x x C= − + + +∫  

 គ. 
( )

( )
( )

26 4 2

2 4 24

33 3 2 1. ln
4 1 8 2 2 11

x xx x x xdx C
x x xx

−  − − +
= − + +  + + ++  

∫   

 ឃ. ( ) ( )sin . 6 2 sin 2 6 cosx x dx x x x x C= − − − +∫  

 ង. ( )
( ) ( )

2

2 22

. 1 3ln
8 12 2 32 3

x x dx x x C
xx xx x

− −
= − + +

+− −− −
∫   

 ច. 
2

2 cot( ) 2ln|sin( )|
sin

dx x x x C
x
= − + +∫  
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 ឆ. 
( )2

cos 2.
1 sin1 sin 1 tan

2

x x xdx Cxxx
= − − +

++ +
∫   

 ជ. 
2

2 tan 2ln|cos( )|
cos

dx x x x C
x
= + +∫  

 ឈ. 
3

5 4 2
3cos 5cos 3 1 cosln

16 1 cossin 8cos 16cos 8
dx x x x C

xx x x
− − = + + +− +  ∫   

 ញ. ( )
2

1 .
.

x xx e edx C
xx

−
= +∫  

៣៧.គណនាអាំងេត្រកលខ 

 ក. ( ) ( )1 1sin sin2 . sin cos 3sin3 cos3
4 20

x x xe x x dx x x e x x e C= + − + +∫   

 ខ. ln . ln
x

x xee x dx e x C
x

 
+ = + 

 
∫  

 គ. ( ). 2 1x xe dx x e C= − +∫   

 ឃ. 
2

2
tan tan tan. ln| |x x xdx x C

x xx
 

− = − + 
 

∫  

 ង. 233 3 3 3cos . 3 2 cos ( 2)sinx dx x x x x C = + − +
 ∫   

 ច. ( ) ( )tan 1 tan . tan 1x xx x e dx e x C+ = − +∫  

 ឆ. ( )
2

2 3
2tan tan . tan ln|cos |

2cos
xx x x dx x x x C

x
+ = − − +∫   

 ជ. 3 2
2 . .

x
xx ee dx C

x x
−

= − +∫  

 ឈ.
( )

1

2

( 1) ln 1
ln .

1

n
n x n x

x x dx C
n

+ + −  = +
+∫   

 ញ. 2.cos .xe x dx∫  

 ដ. 
( ) ( )

1 2 1 1
2

2 3
ln 2 ln 2ln .

1 1 1

n n n
n x x x x xx x dx C

n n n

+ + +

= − + +
+ + +∫   
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 ឋ. 
4 3 2

3 2 2 (4 6 )sin2 (6 3)cos2sin .
16

x x x x x xx x dx C− − − −
= +∫  
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