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លំហាត់ ទ២៦ 

គណនាលីមីតខងេ្រក 

ក. 20

1 sin cos2lim
sinx

x x x
x→

+ −  ខ. 
0

sin3lim
2 2x

x
x→ + −

 

គ. 
2

0

sinlim
1 sin cosx

x
x x x→ + −

 ឃ. 30

tan sinlim
x

x x
x→

−  

ង. 
0

1 sin coslim
1 sin cosx

x x
x x→

+ −
− −

 ច. 20

1 cos cos2lim
x

x x
x→

−  

ឆ. 20

1 cos .cos2lim
x

x x
x→

−  ជ. 40

1 cos(1 cos )lim
x

x
x→

− −  

ឈ. 2
1

lim(1 )tan
2x

xx π
→

−  ញ. 
1

tanlim
1x

x
x
π

→ −
 

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្ ៖ 

ក. 20

1 sin cos2lim
sinx

x x x
x→

+ − រងមិនកំណត 0
0

 
2

20 0

sin 2sinlim lim 2 1 2 3
sinsinx x

x x x x
xx→ →

+  = = + = + = 
 

 

ដូចេនះ 20

1 sin cos2lim 3
sinx

x x x
x→

+ −
=  ។ 

ខ.
0

sin3lim
2 2x

x
x→ + −

រងមិនកំណត 0
0

 

( ) ( )0 0

2 2 sin3 sin3lim lim 2 2 3 6 2
2 2 3x x

x x xx
x x→ →

+ +  = = + + × = + −  
 

ដូចេនះ
2

0

sinlim
1 sin cosx

x
x x x→ + −

 រ
0

sin3lim 6 2
2 2x

x
x→

=
+ −

។ 

គ. 
2

0

sinlim
1 sin cosx

x
x x x→ + −

 រងមិនកំណត 0
0
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( ) ( )2 2

2 20 0

1 sin cos sin 1 sin cos sin
lim lim

1 sin cos sin sinx x

x x x x x x x x
x x x x x x→ →

+ + + +
= =

+ − +
 

( ) ( )
0 0

sin1 sin cos1 sin cos sin 2 1lim lim 1sinsin 21x x

xx x xx x x x x
xx x

x
→ →

+ ++ + ×
= = = =

+ +
 

ដូចេនះ
2

0

sinlim 1
1 sin cosx

x
x x x→

=
+ −

 ។ 

ឃ. 30

tan sinlim
x

x x
x→

−  រងមិនកំណត 0
0

 

តមរូបមន� sintan
cos

xx
x

=  ឬ sin tan cosx x x=  

 

30

30

30

2

30

2

20

tan tan coslim

tan (1 cos )lim

tan (1 cos )(1 cos )lim
(1 cos )

tan (1 cos )lim
(1 cos )

tan sin 1 1 1lim 1 1
1 cos 2 2

x

x

x

x

x

x x x
x

x x
x

x x x
x x

x x
x x

x x
x xx

→

→

→

→

→

−
=

−
=

− +
=

+

−
=

+

= × × = × × =
+

 

ដូចេនះ 30

tan sin 1lim
2x

x x
x→

−
=   ។  

ង.
0

1 sin coslim
1 sin cosx

x x
x x→

+ −
− −

 រងមិនកំណត់ 0
0

 

0 0

1 sin cos 1 cos sin
0 1lim lim 11 sin cos 1 cos sin 0 1x x

x x x x
x x x
x x x x
x x x

→ →

+ − − + +
= = = = −

− − − −−
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ដូចេនះ
0

1 sin coslim 1
1 sin cosx

x x
x x→

+ −
= −

− −
 ។ 

ច. 20

1 cos cos2lim
x

x x
x→

−  រងមិនកំណត 0
0

 

 

20

2 20 0

2
2

2 20 0

2
2

2 20 0

(1 cos ) cos (1 cos2 )lim

1 cos cos 1 cos2lim lim
1 cos2

2sin cos 2sin2lim lim
1 cos2

sin 1 cos sin22lim 2lim
4 1 cos2

2
1 1 1 32 2 1
4 2 2 2

x

x x

x x

x x

x x x
x

x x x
x xx

x
x x

x xx
x

x x
xxx

→

→ →

→ →

→ →

− + −
=

− −
= +

+

= +
+

= × + ×
+ 

 
 

= × + × = + =  

ដូចេនះ 20

1 cos cos2 3lim
2x

x x
x→

−
=  ។  

ឆ. 20

1 cos cos2lim
x

x x
x→

−  រងមិនកំណត់0
0

 

2 2

2 20 0

2
2

2 20 0

2sin 2cos sin(1 cos ) cos (1 cos2 ) 2lim lim

sin 1 sin 1 1 522lim 2lim cos 2 2 2
4 4 2 2

2

x x

x x

x x xx x x
x x

x
xx

xx

→ →

→ →

+− + −
= =

 
= × + = × + = + = 

   
 
 
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ដូចេនះ 20

1 cos cos2 5lim
2x

x x
x→

−
=    ។ 

ជ. 40

1 cos(1 cos )lim
x

x
x→

− − រងមិនកំណត់ 0
0

 

2 2 2

4 40 0

2
2 4

40 2

1 cos 2sin 2sin sin
2 2lim lim

sin sin sin 1 1 12 22lim 2
16 16 8sin

2 2

x x

x

x x

x x
x x

x x

→ →

→

   −    
   = =

  
    = × × = × =

    
        

 

ដូចេនះ 40

1 cos(1 cos ) 1lim
8x

x
x→

− −
=  ។ 

ឈ. 2
1

lim(1 )tan
2x

xx π
→

−  ត 1x u= −  េនាះ 1x →  េគបា 0u →   

   

( ) ( )

( )

2

0 0

0

lim 1 1 tan lim 2 cot
2 2 2

2 2 42lim 2 2
tan

2

u u

u

u uu u u

u
u u

π π π

π

π π π π

→ →

→

    = − − − = −      
 
 

= − × = × = 
 
 

 

ដូចេនះ 2
1

4lim(1 )tan
2x

xx π
π→

− =  ។ 

ញ.
1

tanlim
1x

x
x
π

→ −
ត 1x u= −  េនាះ 1x →  េគបា 0u →   

( )
0 0

tan tanlim lim
u u

u u
u u
π π π π π

π→ →

−
= = − × = −  

ដូចេនះ
1

tanlim
1x

x
x
π π

→
= −

−
។ 
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លំហាត់ ទ២៧ 

េគមានអនុគមន៍ 2
2 2cos( ) axy f x

x
−

= =  ែដល a∈  ។ 

កំណត់តៃម�ៃន a  េដីម្បី ឲ្
0

lim ( ) 100
x

f x
→

=   ។ 

ដំេណាះ្រ 

កំណត់តៃម�ៃន a  េដម្បី ឲ្
0

lim ( ) 100
x

f x
→

=    

េគមន
2

2 2

4sin2 2cos 2( )
ax

axf x
x x

−
= =    

េគបាន
2 2

2
2

2 20 0 0

4sin sin
2 2lim ( ) lim 4lim

4
2

x x x

ax ax
af x a

x ax→ → →
= = × =

 
 
 

   

េដ
0

lim ( ) 100
x

f x
→

=   េនាះ 2 100a =  ឬ 10a = ± ។ 

ដូចេនះ 10a = −   ឬ 10a =  ។ 

លំហាត់ ទ២៨ 

មានអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ tan sin( ) n
x xf x
x
−

=  ែដល n∈។ 

កំណត់្រគប់n  ែដលេធ�ីឲ្យ
0

lim ( )
x

f x
→

 ជាចំនួនពិត  

ដំេណាះ្រ 

កំណត់្រគប់n  ែដលេធ�ឲ្យ
0

lim ( )
x

f x
→

 ជាចំនួនពិ 

េយងីមា tan sin( ) n
x xf x
x
−

=  េដ sintan
cos

xx
x

=  
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េគបាន ( ) ( ) ( )
( )

2
sin sin sin 1 cossin 1 coscos

cos cos 1 cosn n n

x x x xx xxf x
x x x x x x

− −−
= = =

+
 

               
( ) ( )

3 3sin sin 1
cos 1 coscos 1 cosn n

x x
x xx x x x

= = ×
++

 

េនា ( ) ( )
3

0 0 0

sin 1lim lim lim
cos 1 cosnx x x

xf x
x xx→ → →

= ×
+

 

េដីម្បី ឲ
0

lim ( )
x

f x
→

 ជាចំនួនពិលុះ្រត
3

0

sinlim nx

x
x→

ជាចំនួនពិតេពលគឺេគ្រត� 

3n ≤  េហយីេដយn∈  េនាះ 1,2,3n =  ។ 
.ចំេព 1n =  ឬ 2n =  េគបា ( )

0
lim 0
x

f x
→

=  ។ 

.ចំេព 3n =  េគបាន ( )
0

1lim
2x

f x
→

=  ។ 

លំហាត់ ទ២៩ 

គណនាលមីតខងេ្រក 

ក.
2

2lim
cosx

x
xπ

π
→

−   ខ.
1

sinlim
1x

x
x
π

→ −
 

គ. 20

1 2lim ( cos 3)
cosx

x
xx→

 + −  
           ឃ. 21

1 sin
2lim

(1 )x

x

x

π

→

−

−
 

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្ ៖ 

ក.
2

2lim
cosx

x
xπ

π
→

−   

តង
2

x uπ
= −  េហយីកល

2
x π
→ េនា 0u →  
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េគបា
0 0

2

2
2 22lim lim lim 2

cos sincos
2

u ux

u
x u

x uu
π

ππ
π

π→ →→

 − − −  = = =
 − 
 

។ 

ខ.
1

sinlim
1x

x
x
π

→ −
តង 1x u= −  េហយីកល 1x → េនា 0u →  

េគបាន ( )
1 0 0

sinsin sinlim lim lim
1x u u

ux u
x u u

π ππ π π π
π→ → →

−
= = − × = −

− −
 ។ 

គ.
2

2 20 0

1 2 2 3cos coslim ( cos 3) lim
cos cosx x

x xx
xx x x→ →

− + + − =  
                    

                                     

( )( )

( )

20

2

20

1 cos 2 cos
lim

cos
sin 2 cos 1lim

cos 1 cos 2

x

x

x x
x x

x x
x xx

→

→

− −
=

−
= × =

+

 

ដូចេនះ 20

1 2 1lim ( cos 3)
cos 2x

x
xx→

 + − =  
            

ឃ. 21

1 sin
2lim

(1 )x

x

x

π

→

−

−
       តង 1z x= −    នាំឲ្ 1x z= −  

                                កលណ 1x →   េនាះ  0z →  

   
2 20 0

2 2
2 2

20 0 2

1 sin( ) 1 cos
2 2 2lim lim

2sin sin
4 4lim 2lim .

16 8( )
4

z z

z z

z z

z z
z z

zz

π π π

π π
π π

π

→ →

→ →

− − −
= =

= = =

 

ដូចេនះ  
2

21

1 sin
2lim

8(1 )x

x

x

π
π

→

−
=

−
  ។ 
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លំហាត់ ទ៣០ 

ចូរគណនាលីមីតខងេ្រ 

ក)
2 2

0

sin sin 3lim
1 cos4x

x x
x→

−
−

 ខ)
0

cos cos3lim
1 cos2x

x x
x→

−
−

  

គ)
2 2

20

sinlim
sinx

x x
x x x→

−
−

 ឃ)
2

30

1 2cos2 cos 2lim
sin2x

x x
x x→

− +   

ង)
0

tan2 sin2lim
(1 cos4 )x

x x
x x→

−
−

 ច) 3 30

3sin2 sin6lim
sinx

x x
x x→

−
+

 

ឆ) 40

2 cos2 cos4lim
1 cos 5x

x x
x→

− −
−

 ជ)
3 2

20

sin (2 )lim
(tan sin )x

x
x x→ −

  

ឈ)
4 3

20

1 cos (2 )lim
(3sin sin3 )x

x
x x→

−
−

 ញ)
3

40

1 cos 2lim
1 cos 3x

x
x→

−
−

 

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្៖ 

ក)

2 2

2 2 2 2 2

2 20 0 0

2

sin sin 3
sin sin 3 sin sin 3 1lim lim lim

1 cos4 22sin 2 sin 2x x x

x x
x x x x x

x x x
x

→ → →

−
− −

= =
−

   

                                

2 2

20

sin sin3 3
1 1 1 93lim 1
2 2 4sin2 2

2
x

x x
x x

x
x

→

   − ×    −   = = × = −
 × 
 

 

ដូចេនះ  
2 2

0

sin sin 3lim 1
1 cos4x

x x
x→

−
= −

−
  ។  

ខ)
2 2

20 0

31 2sin 1 2sin
cos cos3 2 2lim lim

1 cos2 2sinx x

x x
x x

x x→ →

   − − −   −    =
−
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2 2 2 2

2 20 0

3 32sin 2sin sin sin
2 2 2 2lim lim

2sin sinx x

x x x x

x x→ →

− + − +
= =  

2 2

2

2 20 0

2

3sin sin1 33 2 2sin sin 32 22 2
1 92 2lim lim 2
4 4sin sinx x

x x
x x

x x
x

x x
x x

→ →

   
   

− × + ×− +    
   
   = = = − + =

 
 
 

។ 

ដូចេនះ 
0

cos cos3lim 2
1 cos2x

x x
x→

−
=

−
 ។ 

គ) ( )( )
( )

2 2

20 0 0

sin sinsin sinlim lim lim
sinsinx x x

x x x xx x x x
x x x xx x x→ → →

− +− +
= =

−−
 

0

sinlim 1 1 1 2
x

x
x→

 = + = + = 
 

                           

ដូចេនះ 
2 2

20

sinlim 2
sinx

x x
x x x→

−
=

−
  ។ 

ឃ) ( )22 4

3 3 30 0 0

1 cos21 2cos2 cos 2 4sinlim lim lim
sin2 sin2 2 sin cosx x x

xx x x
x x x x x x x→ → →

−− +
= =   

                                        
33

30 0

sin sin 12lim 2lim 2
coscosx x

x x
x xx x→ →

  = = =  
   

។ 

ដូចេនះ 
2

30

1 2cos2 cos 2lim 2
sin2x

x x
x x→

− +
=  ។ 

ង) ( )
2 20 0 0

sin2 sin2 sin2 1 cos2tan2 sin2 cos2lim lim lim
(1 cos4 ) 2 sin 2 2 sin 2 cos2x x x

x x x xx x x
x x x x x x x→ → →

− −−
= =

−
       

   

2 2

0 0

0

2sin sinlim lim
2 sin2 cos2 2 sin cos cos2
sin 1 1lim

2cos cos2 2

x x

x

x x
x x x x x x x

x
x x x

→ →

→

= =

= × =
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ដូចេនះ 
( )0

tan2 sin2 1lim
1 cos4 2x

x x
x x→

−
=

−
  ។ 

ច)
( )3

3 3 3 30 0

3sin2 3sin2 4sin 23sin2 sin6lim lim
sin sinx x

x x xx x
x x x x→ →

− −−
=

+ +
   

      

33

3 3

3 3 3 3 30 0 0

3

sin2sin 2 2
4sin 2 4 82lim 4lim 4 lim 16

2sin sin sin1
x x x

xx
x xx

x x x x x
x x

→ → →

 ×  × = = = = =
+ +  +  

 

 

ដូចេនះ   3 30

3sin2 sin6lim 16
sinx

x x
x x→

−
=

+
    ។ 

ឆ) ( ) ( )
( )( )4 2 20 0

1 cos2 1 cos42 cos2 cos4lim lim
1 cos 5 1 cos 5 1 cos 5x x

x xx x
x x x→ →

− + −− −
=

− − +
  

  
( ) ( )

2 2

2 2 2

22 20 0 2
2

sin sin 2
2sin 2sin 2lim 2lim

sin 5sin 5 1 cos 5 1 cos 5
x x

x x
x x x

xx x x
x

→ →

+
+

= =
+ +

 

 
( )

2 2

20
2

sin sin2 2
1 4 122lim 2
25 2 5sin5 5 1 cos 5

5
x

x x
x x

x x
x

→

   + ×    +   = = × =
× × + 

 

  ។ 

ដូចេនះ 40

2 cos2 cos4 1lim
51 cos 5x

x x
x→

− −
=

−
 ។  

ជ)
( )

( )
( )

( )

3 2 3 23 2

2 2 2 20 0 0

sin 2 sin 2sin (2 )lim lim lim
(tan sin ) tan cos tan 1 cos tanx x x

x xx
x x x x x x x→ → →

= =
− − −

  

 

32

23 2 3

40 04 2
2

sin(2 ) 2
2sin (2 ) 1 1 2lim lim 3214 44sin tan sin2 161 tan2

2
2

x x

x
xx

x xx
x

x x

→ →

 
× 

 = = = × =
 
   ×   

  
 
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ដូចេនះ 
3 2

20

sin (2 )lim 32
(tan sin )x

x
x x→

=
−

  ។ 

ឈ)
( )

2 3 2 34 3

2 20 0 3

1 cos (2 ) 1 cos (2 )1 cos (2 )lim lim
(3sin sin3 ) 3sin 3sin 4sinx x

x xx
x x x x x→ →

   − +−    =
−  − − 

  

 
( ) ( )2 3 2 3

60

sin 2 1 cos 2
lim

16sinx

x x
x→

 + =                                       

( ) ( )
23 6

2 3
30

sin 21 1 1lim 2 1 cos 2 4 2
16 sin 16 22x

x x x
xx→

      = × + = × × =       
 

ដូចេនះ  
4 3

20

1 cos (2 ) 1lim
2(3sin sin3 )x

x
x x→

−
=

−
    ។ 

ញ)
( )( )

( )( )
23

4 2 20 0

1 cos2 1 cos2 cos 21 cos 2lim lim
1 cos 3 1 cos 3 1 cos 3x x

x x xx
x x x→ →

− + +−
=

− − +
   

                          

( )
( )

2 2

2 20

2

2

20

2sin 1 cos2 cos 2
lim

sin 3 1 cos 3

sin
1 cos2 cos 2 1 3 12 lim 2

sin3 9 2 31 cos 33
3

x

x

x x x
x x

x
x xx

x x
x

→

→

+ +
=

+

 
  + + = = × × =

+ × 
 

 

ដូចេនះ  
3

40

1 cos 2 1lim
31 cos 3x

x
x→

−
=

−
   ។ 

លំហាត់ ទ៣១ 

ចូរគណនាលីមីតខងេ្រ 

ក) 20

1 cos2 cos6lim
sin 5x

x x
x→

−  ខ)
0

1 cos4lim
1 cos6x

x
x→

−
−

 

គ)
2

30

1 cos 6lim
1 cos 2x

x
x→

−
−

 ឃ)
2

20

1 cos 2 cos4lim
x

x x
x→

−   
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ង)
2

2 20

cos 2 cos6lim
3sin sin 2x

x x
x x→

−
+

 ច)
3

20

1 cos 4lim
3x

x
x→

−  

ឆ) 20

cos4 cos2lim
x

x x
x→

−  ជ)
3

20

1 cos3lim
x

x
x→

−  

ឈ)
3

20

cos2 cos4lim
x

x x
x→

−  ញ) 20

1 cos2 cos4lim
x

x x
x→

−  

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្រ 

ក) ( ) ( )
2 20 0

1 cos2 cos2 1 cos61 cos2 cos6lim lim
sin 5 sin 5x x

x x xx x
x x→ →

− + −−
=   

 
2 2

20

2sin 2cos2 sin 3lim
sin 5x

x x x
x→

+
=

2 2

2

20

2

sin cos2 sin 3
2lim

sin 5x

x x x
x

x
x

→

+

=  

 

2 2

20

sin sin3cos2 3
1 9 432lim 2
25 5sin5 5

5
x

x xx
x x

x
x

→

   + ×    +   = = × =
 × 
 

 

ដូចេនះ 20

1 cos2 cos6 4lim
5sin 5x

x x
x→

−
=   ។ 

ខ)

2

2 2

2 2 20 0 0 0

sin2 2
1 cos4 2sin 2 sin 2 42lim lim lim lim
1 cos6 92sin 3 sin 3 sin3 3

3
x x x x

x
x x x x
x x x x

x
→ → → →

 × −  = = = =
−  × 

 

 

ដូចេនះ 
0

1 cos4 4lim
1 cos6 9x

x
x→

−
=

−
  ។ 

គ)
( )( )

2 2

3 20 0

1 cos 6 sin 6lim lim
1 cos 2 1 cos2 1 cos2 cos 2x x

x x
x x x x→ →

−
=

− − + +
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( )

( )

2

2 20

2

20
2

sin 6lim
2sin 1 cos2 cos 2

sin6 6
1 1 366lim 6
2 2 3sin 1 cos2 cos 2

x

x

x
x x x

x
x

x x x
x

→

→

=
+ +

 × 
 = = × =

  + + 
 

  

ដូចេនះ 
2

30

1 cos 6lim 6
1 cos 2x

x
x→

−
=

−
 ។ 

ឃ)
( ) ( )2 22

2 20 0

1 cos 2 cos 2 1 cos41 cos 2 cos4lim lim
x x

x x xx x
x x→ →

− + −−
=     

  

( )

( )

2 22 2 2

2 20 0

2
2

0

sin 2 1 2cos 2sin 2 2cos 2 sin 2lim lim

sin2lim 2 1 2cos 2 4 3 12
2

x x

x

x xx x x
x x

x x
x

→ →

→

++
= =

 = × + = × = 
 

 

ដូចេនះ
2

20

1 cos 2 cos4lim 12
x

x x
x→

−
=   ។ 

ង)
2 2 2

2 2 2 20 0

cos 2 cos6 1 sin 2 (1 2sin 3 )lim lim
3sin sin 2 3sin sin 2x x

x x x x
x x x x→ →

− − − −
=

+ +
  

 
2 2

2 20

2sin 3 sin 2lim
3sin sin 2x

x x
x x→

−
=

+
 

2 2

2

2 20

2

2sin 3 sin 2
lim

3sin sin 2x

x x
x

x x
x

→

−

=
+

  

 

2 2

2 20

sin3 sin22 3 2
143 2lim 2
7sin sin23 2

2
x

x x
x x

x x
x x

→

   × − ×   
   = = =
   + ×   
   

 

ដូចេនះ 
2

2 20

cos 2 cos6lim 2
3sin sin 2x

x x
x x→

−
=

+
  ។ 
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ច)
( )

3 3

20 0 2 3

1 cos 4 1 cos 4lim lim
3 3 1 cos 4x x

x x
x x x→ →

− −
=

+
  

                            
( )( )

( )
2

0 2 3

1 cos4 1 cos4 cos 4
lim

3 1 cos 4x

x x x

x x→

− + +
=

+
 

                           

( )
( )

2 2

0 2 3

2 2

30

2sin 2 1 cos4 cos 4
lim

3 1 cos 4

2 sin2 1 cos4 cos 4 2 3lim 2 4 4
3 2 3 21 cos 4

x

x

x x x

x x

x x x
x x

→

→

+ +
=

+

+ + = × = × × = 
  +

 

ដូចេនះ 
3

20

1 cos 4lim 4
3x

x
x→

−
=   ។ 

ឆ)
( ) ( )

2 20 0

1 cos2 1 cos4cos4 cos2lim lim
x x

x xx x
x x→ →

− − −−
=   

                                  ( )

2 20 0

2

220 0

22

20 0

1 cos2 1 cos4lim lim

1 cos2 2sin 2lim lim
1 cos2

sin 2 sin2lim 2lim 2
21 cos2

1 8 7

x x

x x

x x

x x
x x

x x
xx x

x x
xx x

→ →

→ →

→ →

− −
= −

−
= −

+

 = − × +  
= − = −

  

ដូចេនះ 20

cos4 cos2lim 7
x

x x
x→

−
= −   ។ 

ជ)
( )

3

20 0 32 23

1 cos3 1 cos3lim lim
1 cos3 cos 3x x

x x
x x x x→ →

− −
=

+ +
  

                         
( )

2

0 32 23

32sin
2lim

1 cos3 cos 3x

x

x x x→
=

+ +
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( )

2

0 3 23

3sin 3 1 9 1 322lim 23 2 4 3 21 cos3 cos 3
2

x

x

x x x→

 
 

= × = × × = 
+ + 

 

 

ដូចេនះ 
3

20

1 cos3 3lim
2x

x
x→

−
=  ។ 

ឈ)
( ) ( )33

2 20 0

1 cos4 1 cos2cos2 cos4lim lim
x x

x xx x
x x→ →

− − −−
=   

                                     232 20 03

1 cos4 1 cos2lim lim
(1 cos4 cos 4 )x x

x x
xx x x→ →

− −
= −

+ +
 

( )

( )

2 2

20 032 23

2 2

0 03 23

2sin 2 2sinlim lim
1 cos4 cos 4

sin2 1 sin 8 22lim 2 2lim 2
2 3 31 cos4 cos 4

x x

x x

x x
xx x x

x x
x xx x

→ →

→ →

= −
+ +

   = × − = − =   
   + +

 

ដូចេនះ
3

20

cos2 cos4 2lim
3x

x x
x→

−
=    ។ 

ញ)
( ) ( )

2 20 0

1 cos2 cos2 1 cos41 cos2 cos4lim lim
x x

x x xx x
x x→ →

− + −−
=    

                                     

( )

( )

2 20 0

2 2

2 20 0

2 2

0 0

cos2 1 cos41 cos2lim lim

2sin 2cos2 sin 2lim lim
1 cos4

sin sin2 cos22lim 2lim 2
2 1 cos4

12 2 4 2 4 6
2

x x

x x

x x

x xx
x x

x x x
x x x

x x x
x x x

→ →

→ →

→ →

−−
= +

= +
+

   = + ×    +   

= + × × = + =

 

ដូចេនះ 20

1 cos2 cos4lim 6
x

x x
x→

−
=   ។ 
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លំហាត់ ទ៣២ 

ចូរគណនាលីមីតខងេ្រ 

ក.
0

1 cos sinlim
x

x x
x→

− +  ខ. 20

1 coslim
x

x
x→

−  

គ.
0

tanlim
tan3x

x x
x x→

+
+

 ឃ.
0

sin[sin(sin )]lim
x

x
x→

  

ង.
0

sin sin2 sin3 ....sin( )lim nx

x x x nx
x→

   

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្រ 

ក.
0 0 0

1 cos sin 1 cos sinlim lim lim 0 1 1
x x x

x x x x
x x x→ → →

− + −
= + = + =  

ខ.

2
2

2
2 20 0 0

2sin sin1 cos 1 1 12 2lim lim lim 1
2 2 2

2
x x x

x x
x

xx x→ → →

 
 −

= = = × = 
 
 

 

គ. 
0 0

tan1tan 1 1 1lim lim tan3tan3 1 3 21 .3
3

x x

x
x x x

xx x
x

→ →

++ +
= = =

+ ++
  ។ 

ឃ.
0 0

sin sin(sin ) sin sin(sin ) sin(sin ) sinlim lim . . 1
sin(sin ) sinx x

x x x x
x x x x→ →

      = =  

ង.
0

sin sin2 sin3 ....sin( )lim nx

x x x nx
x→

  

     
0

sin sin2 sin3 sin( )lim .2 .3 .... . 1 2 3 .... !
2 3x

x x x nxn n n
x x x nx→

= = × × × × =  

ដូចេនះ 
0

sin sin2 sin3 ....sin( )lim !nx

x x x nx n
x→

=  ។ 
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លំហាត់ ទ៣៣ 

ចូរគណនាលីមីតខងេ្រ 

ក.
 21

1 sin
2lim

(1 )x

x

x

π

→

−

−
   ខ.

 2 2
2

coslim
4x

x
xπ π→ −

 

គ.
4

sin coslim
4x

x x
xπ π→

−
−

 ឃ. 2
2

2 1 sinlim
cosx

x
xπ

→

− +   

ង.
3

21

1 tanlim
1x

x x
x

π
→

− +
−

 ច. 2
2

lim(4 )tan
4x

xx π
→

−  

ឆ. lim( )tan
2x

xx
π
π

→
−  ជ.

4

1 tanlim
1 2 sinx

x
xπ

→

−
−

  

ឈ.
 3

3lim
3 2sinx

x
xπ

π
→

−
−

 ញ.
cos

lim
x

x
x

xπ

π
π

π→

+
−

  

ដ.
 

2

2lim 2sinx

x

x
π→

−    

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្រ 

ក. 21

1 sin
2lim

(1 )x

x

x

π

→

−

−
  តង 1z x= − នាំឲ្ 1x z= −   កលណ 1x →  េនាះ 

0z →  
2

2 2 20 0 0

1 sin( ) 1 cos 2sin
2 2 2 4lim lim lim

z z z

z z z

z z z

π π π π

→ → →

− − −
= = =  

2
2 2

0 2

sin
42lim .

16 8( )
4

z

z

z

π
π π

π→
= =  
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ដូចេនះ  
2

21

1 sin
2lim

8(1 )x

x

x

π
π

→

−
=

−
  ។ 

ខ. 2 2
2

coslim
4x

x
xπ π→ −

  

តង
2

z xπ
= −  នាំឲ្យ

2
x zπ
= −    កលណា

2
x π
→    េនាះ  0z →  

2 2 2 20 0 02 2

0

cos( ) sin sin2lim lim lim
4 4 4 44( )

2
sin 1 1lim .

4 4 4

z z z

z

z z z
z z z zz

z
z z

π

π π π π ππ

π π

→ → →

→

−
= = =

− + − −− −

= =
−

  

ដូចេនះ   2 2
2

cos 1lim
44x

x
xπ ππ→

=
−

  ។ 

គ.
4

sin coslim
4x

x x
xπ π→

−
−

  

តង
4

z xπ
= −  នាំឲ្

4
x zπ
= −   កលណ

4
x π
→  េនាះ 0z →  

0

0

sin( ) cos( )
4 4lim

4( )
4

2 2 2 2( cos sin ) ( cos sin )
2 2 2 2lim

4

z

z

z z

z

z z z z

z

π π

ππ
→

→

− − −
=

− −

− − +
=

 

0 0

2 sin 2 sin 2lim lim
4 4 4z z

z z
z z→ →

−
= = − = −  

ដូចេនះ  
4

sin cos 2lim
4 4x

x x
xπ π→

−
= −

−
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ឃ. 2
2

2 1 sinlim
cosx

x
xπ

→

− +   

តង
2

z xπ
= −  នាំឲ្

2
x zπ
= −  កលណ

2
x π
→  េនាះ 0z →   

20 02

2 1 sin( ) 2 1 cos2lim lim
sincos ( )

2
z z

z z
zz

π

π→ →

− + − − +
= =

−

2 20 0

2 1 cos 1 coslim lim
sin .( 2 1 cos ) sin ( 2 1 cos )z z

z z
z z z z→ →

− − −
= =

+ + + +
     

2 20 0

2

20

2
2

20 2

2 1 cos 1 coslim lim
sin .( 2 1 cos ) sin ( 2 1 cos )

2sin
2lim

sin .( 2 1 cos )

sin 1 1 1 1 222lim . . . 2. .
4 4 8sin 2 1 cos 2 2( )

2

z z

z

z
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x t ππ→ ⇒ →  

    
2 2

cos ( )coslim lim
( 2 )t t

t t t
t t
t

π π

π
π π ππ
π

→ →

−
= =

−−
−

    

តង 
2 2

u t t uπ π
= − ⇒ = −   េបី    0

2
t uπ
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= ⇒ =    េបី 2x →  េនាះ 1z →  

1 1

22 1lim 2lim
sin .sinz z

zz
z z zπ π→ →

− −
= =    
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→
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→
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→
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→
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លំហាត់ ទ៣៨ 
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ឃ. 3 2ln 2ln 2lim lim
1 3ln 3ln 3x x

x x
x x→+∞ →+∞

− −
= = −

+
 

ង. 2 ln 2lim lim 2
lnx x

x x x
x x x→+∞ →+∞

−
= =

+
  

ច.

2 1lim lim 12 1lim
2 1 2lim lim 2

x

x xx x

x x xx

x xx x

e x x
e x xe x
e x e x e

e x e

→−∞ →−∞

→∞

→+∞ →+∞

 + −
= =+ − +=

+ + −
= = +

 

លំហាត់ ទ៤៣ 

ចូរគណនាលីមីៃនអនុគមន៍ខងេ្រ ៖ 

ក. 
0

lim
sin

x x

x

e e
x

−

→

−  ខ. 
0

1lim
x

x

e x
x→

+ −  

គ. 
2

20

cos2lim
x

x

e x
x

−

→

−  ឃ. 
sin tan

0
lim

x x

x

e e
x→

−  
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ង. 
0

lim
ax bx

x

e e
x→

−  ច. 20

2lim
x x

x

e e
x

−

→

+ −  

ឆ. 
2

0

2lim
sin

x x

x

e e
x→

+ −  ជ. 
3

20

( 1)( 1)lim
x x

x

e e
x→

− −  

ឈ. 
sin2

20

cos2lim
tan

x x

x

e x
x→

−  ញ. 
2

lim ( 1)x
x

x e
→+∞

−  

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីត  

ក. 
2 2

0 0 0

1 1 2lim lim lim 2
sin 2 sinsin

x x x x

x xx x x

e e e e x
x x xe x e

−

→ → →

− − −
= = × × =  ។ 

ខ. 
0 0

1 1lim lim 1 1 1 2
x x

x x

e x e
x x→ →

 + − −
= + = + = 

 
 ។ 

គ. 
2 2 22 2

2 2 2 20 0 0

cos2 1 2sin 1 sinlim lim lim 2 1
x x x

x x x

e x e x e x
x x x x

− − −

→ → →

 − − + −
= = − + = 

−  
  

ឃ. 
( ) ( )sin tansin tan

0 0

1 1
lim lim

x xx x

x x

e ee e
x x→ →

− − −−
=  

                         
sin tan

0 0

1 sin 1 tanlim lim 1 1 0
sin tan

x x

x x

e x e x
x x x x→ →

− −
= ⋅ − ⋅ = − =  

ង. ( ) ( )
0 0 0 0

1 1 1 1lim lim lim lim
ax bxax bx ax bx

x x x x

e ee e e ea b a b
x x ax bx→ → → →

− − −− − −
= = ⋅ − ⋅ = −   

ច. 
22

2 20 0 0

2 2 1 1 1lim lim lim 1
x x x x x

x xx x x

e e e e e
xx x e e

−

→ → →

  + − − + − = = × = 
   

។ 

ឆ. 
( ) ( )

2
22

0 0 0

1 121 12 2lim lim lim 3sinsin sin

x x
x xx x

x x x

e e
e ee e x x

xx x
x

→ → →

− −+ ⋅− + −+ −
= = =   

ជ. 
3 3

20 0 0

( 1)( 1) 1 1lim lim lim 3 3
3

x x x x

x x x

e e e e
x xx→ → →

− − − −
= × ⋅ = ។ 
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ឈ. 
sin2 sin2 2

2 20 0

cos2 1 2sinlim lim
tan tan

x x x x

x x

e x e x
x x→ →

− − +
=   

                               

sin2 2

2

20

2

1 sin2 sin2 2
sin2 2lim 4

tan

x x

x

e x x
x x x x

x
x

→

− × × +
= =  

ញ. 
2 2

0

1lim ( 1) lim 2 2
2

t
x

x t

ex e
t→+∞ →

−
− = × =  ។ 

លំហាត់ ទ៤៤ 

ចូរគណនាលីមីត  

ក.
0

ln(1 4 )lim
x

x
x→

+  ខ. 
0

ln(1 3 )lim
x

x
x→

−  

គ. 20

ln(2 cos )lim
x

x
x→

−  ឃ. 20

ln(1 sin3 )lim
x

x x
x→

+  

ង. 20

ln(cos )lim
x

x
x→

 ច. 20

ln(2cos cos2 )lim
sinx

x x
x→

−  

ឆ.
0

ln[(1 )(1 2 )]lim
x

x x
x→

+ +  ជ. 
0

ln(1 tan )lim
x

x
x→

+  

ឈ.
0

ln(2 )lim
x

x

e
x→

−  ញ. 20

ln(3 2cos cos2 )lim
x

x x
x→

−  

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីត  

ក. ( )
0 0

ln 1 4ln(1 4 )lim lim 4 4
4x x

xx
x x→ →

++
= × =   

ខ. ( )
0 0

ln(1 3 ) ln(1 3 )lim lim 3 3
3x x

x x
x x→ →

− −
= − = −

−
 

គ.
2 2

2 20 0 02

ln 1 2sin 2sinln(2 cos ) 12 2lim lim lim
22sin

2
x x x

x x
x

xx x→ → →

 + −  = × = ។ 
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ឃ. ( )
20 0 0

ln 1 sin3ln(1 sin3 ) sin3lim lim lim 3 3
sin3 3x x x

x xx x x
x x xx→ → →

++
= × ⋅ =  

ង.
2 2

2 20 0 02

ln 1 2sin 2sinln(cos ) 12 2lim lim lim
22sin

2
x x x

x x
x

xx x→ → →

 − − 
 = × = −
−

  

ច. 20

ln(2cos cos2 )lim
sinx

x x
x→

−   មានរងមិនកំណត0
0

  

( )
( ) 20 0

ln 1 2cos cos2 1 2cos cos2 1lim lim
2cos cos2 1 sinx x

x x x x
x x x→ →

 + − − − − = ×
− −

 

( )
( )( )

2

20 0

0

2cos 1 cos2cos 2coslim lim
1 cos 1 cos1 cos

2cos 2lim 1
1 cos 2

x x

x

x xx x
x xx

x
x

→ →

→

−−
= =

− +−

= = =
+

 

ឆ. ( ) ( )
0 0

ln 1 ln 1 2ln[(1 )(1 2 )]lim lim 2 1 2 3
2x x

x xx x
x x x→ →

 + ++ +
= + × = + = 

 
  

ជ. ( )
0 0

ln 1 tanln(1 tan ) tanlim lim 1
tanx x

xx x
x x x→ →

++
= × =    

ឈ.
( )

( )
( )

0 0 0

ln 1 1 1ln(2 )lim lim lim 1
1

x xx

xx x x

e ee
x xe→ → →

 + − − −−  = × = −
−

  

ញ. 20

ln(3 2cos cos2 )lim
x

x x
x→

−  

20 0

ln 1 2(1 cos cos2 ) 2(1 cos cos2 )lim lim
2(1 cos cos2 )x x

x x x x
xx x→ →

 + − − = ×
−

  

( ) ( )

( )

20

2 2

2 20

1 cos cos 1 cos2
2lim

sin sin 2cos2lim 3
1 cos 1 cos2

x

x

x x x
x

x x x
x x x x

→

→

− + −
=

 
= + = 

+ +  
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លំហាត់ ទ៤៥ 

គណនាលីមីតខងេ្រក 

ក. 
0

ln(1 ) ln(1 )lim
x

x x
x→

+ − −  ខ. 
2

31

ln( 2 2)lim
3 2x

x x
x x→

− +
− +

 

គ. 
4

ln(tan )lim
4x

x
xπ π→ −

 ឃ. 
2

2

ln(sin )lim
( )
2

x

x

x
π π→ −

 

ង. 
2

2 22

ln( 4 5)lim
2x xx

x x
e e− −→

− +
+ −

 ច. 
2

ln(4 ) ln2lim
2x

x
x→

− −
−

 

ឆ. 21

lnlim
1x

x
x→ −

 ជ. 
2ln 3ln 2lim

1 lnx e

x x
x→

− +
−

 

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្ ៖ 

ក. ( ) ( )
0 0 0

ln 1 ln 1ln(1 ) ln(1 )lim lim lim 1 1 2
x x x

x xx x
x x x→ → →

+ −+ − −
= + = + =

−
  

ខ. 
2

31

ln( 2 2) 1lim
33 2x

x x
x x→

− +
=

− +
 គ. 

4

ln(tan ) 1lim
4 2x

x
xπ π→

= −
−

  

ឃ. 
2

2

ln(sin ) 1lim
2( )

2
x

x

x
π π→

= −
−

 ង. 
2

2 22

ln( 4 5)lim 1
2x xx

x x
e e− −→

− +
=

+ −
  

ច. 
2

ln(4 ) ln2 1lim
2 2x

x
x→

− −
= −

−
 ឆ. 21

ln 1lim
21x

x
x→

=
−

  

ជ. 
2ln 3ln 2 (ln 1)(ln 2)lim lim

1 ln 1 lnx e x e

x x x x
x x→ →

− + − −
=

− −
  

                                  ( )lim 2 ln 2 ln 2 1 1
x e

x e
→

= − = − = − =   

ដូចេនះ 
2ln 3ln 2lim 1

1 lnx e

x x
x→

− +
=

−
  ។ 
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លំហាត់ ទ៤៦ 

គណនាលីមីតខងេ្រក 

ក.
2 sin

0

1lim
x x

x

e
x

+

→

−  ខ.
3 sin4

0
lim

x x

x

e e
x

−

→

−   

គ.
0

3lim
ax bx cx

x

e e e
x→

+ + −  ឃ.
sin sin

0
lim

x x

x

e e
x

−

→

−   

ង.
2

40

4 1lim
1

x

xx

e x
e x→

+ −
− −

 ច.
2 4

30

2lim
1

x x

xx

e e
e→

+ −
−

 

ឆ.
3 2sin 2

30

2lim
x x x

x

e e
x→

+ −  ជ.
22

20

cos4lim
x

x

e x
x→

−   

ឈ.
tan2

20

2 cos2lim
x x

x

e x
x→

− +  ញ.
sin sin

20

2lim
x x

x

e e
x

−

→

+ −   

ដ.
3 2

20

2 3 1lim
x x

x

e e
x→

− +  ថ.
2

0

4 5 1lim
x x

x

e e
x

−

→

− +  

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីខងេ្រ ៖ 

ក.
2 sin 2 sin

0 0 0

1 1 sinlim lim lim 2 2 1 3
2 sin

x x x x

x x x

e e x
x x x x

+ +

→ → →

− −  = + = + = +  
  

ខ. ( )
3 sin4 3 sin4

0 0

1 1 sin4lim lim 3 4 7
3 sin4 4

x x x x

x x

e e e e x
x x x x

− −

→ →

 − − −
= − − × × = − − 

  

គ.
0 0

3 1 1 1lim lim
ax bx cx ax bx cx

x x

e e e e e ea b c a b c
x ax bx cx→ →

 + + − − − −
= ⋅ + ⋅ + ⋅ = + + 

 
  

ឃ.
sin sin sin sin

0 0

1 sin 1 sinlim lim 1 1 2
sin sin

x x x x

x x

e e e x e x
x x x x x

− −

→ →

 − − −
= ⋅ + ⋅ = + = − 

  

ង.
2

40

4 1lim 2
1

x

xx

e x
e x→

+ −
=

− −
 ច.

2 4

30

2lim 2
1

x x

xx

e e
e→

+ −
=

−
 

ឆ.
3 2sin 2

30

2lim 5
x x x

x

e e
x→

+ −
=  ជ.

22

20

cos4lim 10
x

x

e x
x→

−
=   
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ឈ.
tan 2

20

2 cos2lim 0
x x

x

e x
x→

− +
=  ញ.

sin sin

20

2lim 1
x x

x

e e
x

−

→

+ −
=   

ត.
3 2

20

2 3 1lim 3
x x

x

e e
x→

− +
=  ថ.

2

0

4 5 1lim 14
x x

x

e e
x

−

→

− +
= −  

លំហាត់ ទ៤៧ 

គណនាលីមីតខងេ្រក 

ក.
1 sin2 cos2

20
lim

1 1

x x x

x

e e
x

+

→

−

+ −
 ខ. 

sin2 tan2

30
lim

x x

x

e e
x→

−   

គ.
3sin sin3

30
lim

1 1

x x

x

e e
x→

−

− −
 ឃ.

2

20

1 cos2lim
tan

x

x

e x
x→

−   

ង.
2

0

( 1)( 1)...( 1)lim
x x nx

nx

e e e
x→

− − −  ច.
22

20

1 cos4lim
1 cos2

x

x

x e x
x x

−

→

+ −
+ −

 

ឆ.
21 cos4

20
lim

x x

x

e e
x

−

→

−  ជ.
2 2( 1) ( 1)

1 10
lim

x x

x xx

e e
e e

+ −

+ −→

−
−

  

ឈ.
2

2 2

2 cos2 1 sin 3

1 10
lim

x x

x xx

e e
e e

− +

+ −→

−

−
 ញ.

cos2 cos4

0
lim

2

x x

x xx

e e
e e−→

−
+ −

  

ត.
1 sin 2 cos2

20
lim

x x x

x

e e
x

+

→

−  ថ.
2 2tan cos2 1 sin 3

20
lim

x x x

x

e e
x

+ +

→

−  

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្រក 

ក.
( )( )cos2 1 sin2 cos2 2

1 sin2 cos2

220 0

1 1 1
lim lim

1 11 1

x x x x
x x x

x x

e e xe e
xx

+ −
+

→ →

− + +−
=

+ −+ −
 

   

( )( )

( )

2

2

2

cos2 sin2 2sin 2

20

sin2 2sin 2
cos2 2

2sin2 2sin0 0 0

1 1 1
lim

1 sin2 2sinlim lim lim 1 1

x x x x

x

x x x
x

x x xx x x

e e x

x
e x x x e x

x

+

→

+

+→ → →

− + +
=

− +  = × × + +  
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( )
( )

2

2

sin2 2sin 2
cos2 2

2sin2 2sin0 0 0

1 sin2 sinlim lim 2 2 lim 1 1
2

1 2 2 2 8

x x x
x

x x xx x x

e x x e x
x x

e e

+

+→ → →

 −  = × ⋅ + × + +     
= × + × =

 

ដូចេនះ  
1 sin 2 cos2

20
lim 8

1 1

x x x

x

e e e
x

+

→

−
=

+ −
 ។ 

ខ.
sin2 tan2

30
lim 4

x x

x

e e
x→

−
= −  គ.

3sin sin3

30
lim 8

1 1

x x

x

e e
x→

−
=

− −
  

ឃ.
2

20

1 cos2lim 1
tan

x

x

e x
x→

−
=  ង.

2

0

( 1)( 1)...( 1)lim !
x x nx

nx

e e e n
x→

− − −
=   

ច.
22

20

1 cos4 10lim
31 cos2

x

x

x e x
x x

−

→

+ −
=

+ −
 ឆ. 

21 cos4

20
lim 7

x x

x

e e e
x

−

→

−
=   

ជ.
2 2( 1) ( 1)

1 10
lim 2

x x

x xx

e e
e e

+ −

+ −→

−
=

−
 ឈ.

2

2 2

2 cos2 1 sin 3

1 10

7lim
2

x x

x xx

e e
e e

− +

+ −→

−
= −

−
  

ញ.
cos2 cos4

0
lim 6

2

x x

x xx

e e e
e e−→

−
=

+ −
 ត.

1 sin2 cos2

20
lim 3

x x x

x

e e e
x

+

→

−
=   

ថ.
2 2tan cos2 1 sin 3

20
lim 10

x x x

x

e e e
x

+ +

→

−
= −  

លំហាត់ ទ៤៨ 

គណនាលីមីតខងេ្រក 

ក.
2 22 2

0
lim

x x x x

x

e e
x

+ −

→

−  ខ.
21 cos2

20
lim

x x

x

e e
x

+

→

−   

គ.
2sin

20

1 coslim
x

x

e x
x→

−  ឃ.
cos cos

20
lim

ax bx

x

e e
x→

−   

ង.
2sin 1 cos2

20
lim

x x

x

e e
x

−

→

−  ច.
cos2 cos cos2

20
lim

x x x

x

e e
x→

−  

ឆ.
3 2 3 2

2

3 3

1 cos20
lim

x x x x

x xx

e e
e e

+ −

+→

−

−
 ជ.

21 cos2 tan

20
lim

xx

x

e e
x

−

→

−   
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ឈ.
2sin

20

1 cos2 cos4lim
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លំហាត់ ទ៥៤ 

កំណត់ចំនួនពិត a  និង b េដីម្បី ឲ្
2 23

1
lim

1

x ax x ax

x

e e b
x

+ −

→

−
=

−
  ។ 

ដំេណាះ្រ 

កំណត់ចំនួនពិត a  និង b 

( )
2 23

1
lim 1

1

x ax x ax

x

e e b
x

+ −

→

−
=

−
   

្រត�វឲ្យអង�ទីមួយមានរងមិនក 0
0

 េនាះ 1x = ជាប�សៃ 2 23 0x ax x axe e+ −− =  

េគបាន ( )1 3 3 2 20 1 0a a a ae e e e+ − − −− = ⇔ − =  េគទញ 2 2 1ae − =  េនាះ 1a =  

យក 1a = ជួសក�ុង( )1 េគបា 
2 23

1
lim

1

x x x x

x

e e b
x

+ −

→

−
=

−
 បនា �ប់ពីេដះ្រសយេ

22b e= −  ។  ដូចេនះ 21, 2a b e= = −   ។ 

លំហាត់ ទ៥៥ 

គណនាលីមី 20

1 sin cos2lim
sinx

x x x
x→

+ −   ។ 

ដំេណាះ្យ 

គណនាលីមី  

េយងីបាន
2

2 20 0

1 sin cos2 sin 2sinlim lim
sin sinx x

x x x x x x
x x→ →

+ − +
=    

                                               
0

lim 2 1 2 3
sinx

x
x→

 = + = + = 
 

  

េ្រព
0

lim 1
sinx

x
x→
=    

ដូចេនះ 20

1 sin cos2lim 3
sinx

x x x
x→

+ −
=   ។ 
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លំហាត់ ទ៥៦ 

គណនាលីមីតខងេ្រ 

ក. 1lim x

x
xe +

→+∞
                         ខ. 2 4lim x

x
x e

→−∞
                    គ. lim 1

x

x

n
x→+∞

 + 
 

 ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមី តខងេ្រ 

ក. ( ) ( )1lim lim lim .x x

x x x
xe x e e+

→+∞ →+∞ →+∞
= = +∞  ។  

ខ. ( ) ( )2 22 4lim lim lim 0x x x

x x x
x e xe e

→−∞ →−∞ →−∞
= =    េ្រព lim 0x

x
e

→−∞
=  ។  

គ. lim 1 lim 1

nxx
n n

x x

n n e
x x→+∞ →+∞

 
    + = + =       

 

   ។ 

លំហាត់ ទ៥៧ 

គណនាលីមីតខងេ្រ 

ក.
1

1lim
1

n

mx

x
x→

−
−

                             ខ. 2 2lim , ( 0 & 0)
x a

x b a b a b
x a→

− − −
> <

−
 ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្រ 

ក.
1

1lim
1

n

mx

x
x→

−
−

   តង mnx t=    េហយីកលណ 1x →  េនាះ 1t →   

េគបាន
1

11 1 1

1 1 ( 1)( ... 1)lim lim lim
1 ( 1)( ... 1)1

m mn

n nmx t t

x t t t t
t t t tx

−

−→ → →

− − − + + +
= =

− − + + +−
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1

11

.... 1lim
.... 1

m

nt

t t m
nt t

−

−→

+ + +
= =

+ + +
  ។ 

ដូចេនះ
1

1lim
1

n

mx

x m
nx→

−
=

−
  ។ 

ខ. 2 2lim , ( 0 & 0)
x a

x b a b a b
x a→

− − −
> <

−
 ។ 

1 1lim lim
( )( )( ) ( )( ) 4x a x a

x b a b
x a x a x b a b x a x b a b a a b→ →

− − +
= = =

− + − + − + − + − −
  

ដូចេនះ 2 2
1lim

4x a

x b a b
x a a a b→

− − −
=

− −
  ។ 

លំហាត់ ទ៥៨ 

ចូរគណនាលីមីតខងេ្រកម 

ក.
2

0

1 1lim
1 1x

x x
x x→

− + −
+ − −

  ខ. 2
( 1)(2 3)(2 )lim

( 1)(2 1)x

x x x
x x→+∞

− + −
+ +

  

គ.
2

0
lim

| |x

x x
x−→

+               ឃ. ( )2 2lim 8 1 3
x

x x x
→−∞

+ − − −  

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្រក 

ក.
2

0

1 1lim
1 1x

x x
x x→

− + −
+ − −

  មានរងមិនកំណត0
0

  

  

2

20

2

20

1 1 1 1lim
1 11 1
1 1lim

21 1

x

x

x x x x
x xx x

x x x x
xx x

→

→

− + − + + −
= ×

+ − +− + +

− + + −
= ×

− + +
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20

20

2

( 1) 1 1lim
21 1

1 1 1lim
21 1

0 1 1 0 1 0 1 2 1
2 2 2 20 0 1 1

x

x

x x x x
xx x

x x x
x x

→

→

− + + −
= ×

− + +

− + + −
= ×

− + +

− + + − −
= × = × = −

− + +

 

ដូចេនះ 
2

0

1 1 1lim
21 1x

x x
x x→

− + −
= −

+ − −
  ។ 

ខ. 2
( 1)(2 3)(2 )lim

( 1)(2 1)x

x x x
x x→+∞

− + −
+ +

 មានរងមិនកំណត∞
∞

  

   
2

2

1 3 2(1 ) (2 ) ( 1)
lim 1 1(1 ) (2 )x

x x x
x x x

x x
xx

→+∞

− + −
=

+ +
  

2

1 3 2(1 ) (2 ) ( 1) 1 2 ( 1)lim 11 1 1 2(1 ) (2 )x
x x x

xx
→+∞

− + − × × −
= = = −

×+ +
 

ដូចេនះ 2
( 1)(2 3)(2 )lim 1

( 1)(2 1)x

x x x
x x→+∞

− + −
= −

+ +
  ។ 

គ.
2

0
lim

| |x

x x
x−→

+   រងមិនកំណត់ 0
0

   េដយ 0x −→   េនាះ| |x x= −   

( )
0 0

( 1)lim lim 1 (0 1) 1
x x

x x x
x− −→ →

+
= = − + = − + = −

−
 ។ 

ដូចេនះ
2

0
lim 1

| |x

x x
x−→

+
= −   ។  

ឃ. ( )2 2lim 8 1 3
x

x x x
→−∞

+ − − −  មានរងមិនកំណត+∞ −∞   
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2 2

2 2

2 2

2 22 2

8 1 3 8 2lim lim
8 1 38 1 3 1 1

2 2(8 ) 8
lim lim

8 1 38 1 3 1 11 1

8 0 8 4
21 0 0 1 0

x x

x x

x x x x
x x x x x

x x x

x
x x

x x x xx x x

→−∞ →−∞

→−∞ →−∞

+ − − + +
= =

+ − + − − + − − −

+ +
= = −

 
+ − + −− + − + −  

 
+

= − = − = −
+ − + −

  

ដូចេនះ ( )2 2lim 8 1 3 4
x

x x x
→−∞

+ − − − = −  ។ 

លំហាត់ ទ៥៩ 

គណនាលីមីតខងេ្រ 

ក. 20

sin3lim
sin 5x

x x
x→

 ខ.
2

3 30

(1 cos )lim
tan sinx

x
x x→

−
−

  

គ. 20

2 1 coslim
sinx

x
x→

− +  ឃ. 2
2

1 sinlim

2
x

x

x
π π→

−

 − 
 

  

ង. 1lim sin
x

x
x→±∞

                    ច. 2 1lim 1 cos
x

x
x→+∞

 − 
 

 

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្ ៖  

ក. 2 20 0 2
2

sin3 3sin3 33lim lim
25sin 5 sin 5 5

(5 )
x x

x
x x x

x x
x

→ →

×
= =

×
 ។  
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ខ.
2

3 30

(1 cos )lim
tan sinx

x
x x→

−
−

េដយsin tan cosx x x=  

      

2 2

3 3 3 3 30 0

2

3 20

2

3 2 30 0 2
3

(1 cos ) (1 cos )lim lim
tan tan cos tan (1 cos )

(1 cos )lim
tan (1 cos )(1 cos cos )

sin
1 cos 1 coslim lim

tan (1 cos cos ) sin (1 cos cos )
cos

x x

x

x x

x x
x x x x x

x
x x x x

x
x x

x x x x x x
x

→ →

→

→ →

− −
= =

− −

−
=

− + +

− += =
+ + + +

 

      
3

20

, 0coslim
sin (1 cos )(1 cos cos ) , 0x

xx
x x x x x

−

+→

−∞ →
= = + + + +∞ →

 

គ. 20

2 1 coslim
sinx

x
x→

− +  រងមិនកំណត់ 0
0

  

 

2 20 0

2

0 2 2

0 2

2 1 cos 1 coslim lim
sin ( 2 1 cos ) sin ( 2 1 cos )

2sin
2lim

4sin cos ( 2 1 cos )
2 2

1 1 2lim
84 22cos ( 2 1 cos )

2

x x

x

x

x x
x x x x

x

x x x

x x

→ →

→

→

− − −
= =

+ + + +

=
+ +

= = =
+ +

  

 ដូចេនះ 20

2 1 cos 2lim
8sinx

x
x→

− +
=   ។ 

ឃ. 2
2

1 sinlim

2
x

x

x
π π→

−

 − 
 

  រងមិនកំណត់0
0

  តង
2 2

t x x tπ π
= − ⇒ = −    

 កលណ
2

x π
→  េនាះ 0t →  
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 េគបាន 2 20
2

1 sin( )1 sin 2lim lim

2
tx

tx
t

x
π

π

π →→

− −−
=

 − 
 

   

                                   

2

2 20 0

2

0 2

2sin1 cos 2lim lim

sin1 12lim
2 2( )

2

t t

t

t
t

t t
t

t

→ →

→

−
= =

= =

   

ដូចេនះ 2
2

1 sin 1lim
2

2
x

x

x
π π→

−
=

 − 
 

    ។ 

ង. 1lim sin
x

x
x→±∞
រងមិនកំណត់ 0∞×   តង  1t

x
=  កលណx → ±∞  េនា 0t →   

េគបាន
0

1 sinlim sin lim 1
x t

tx
x t→±∞ →
= =  

ដូចេនះ   1lim sin 1
x

x
x→±∞
=   ។ 

ច. 2 1lim 1 cos
x

x
x→+∞

 − 
 

  រងមិនកំណត់0×∞  តង 1t
x

=    កលណx → +∞  

េនាះ 0t →   េគបាន 2
20

1 1 coslim 1 cos lim
x t

tx
x t→+∞ →

− − = 
 

   

                      
2 2

20 0 2

2sin sin1 12 2lim lim
2 2( )

2
t t

t t

tt→ →
= = =    

ដូចេនះ 2 1 1lim 1 cos
2x

x
x→+∞

 − = 
 

    ។ 
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លំហាត់ ទ៦០ 

គណនាលីមីតខងេ្ 

ក. 
2

2
6

2sin 3sin 1lim
4sin 1x

x x
xπ

→

− +
−

 ខ. 20

1 sin coslim
sinx

x x x
x→

+ −  

គ. ( )lim ( 0 , 0 ,
sin sinx a

x a b a b a b
ax bx→

−
≠ ≠ ≠

−
  )  

ឃ. 
2

0

sinlim
1 sin cosx

x
x x x→ + −

 ង. 2 2lim( 3 1 1)
x

x x x
→+∞

+ − + −  

ច. 
0

sin3lim
2 2x

x
x→ + −

    ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមី តខងេ្ 

ក. 
2

2
6

2sin 3sin 1lim
4sin 1x

x x
xπ

→

− +
−

 

6 6

1 1(sin 1)(2sin 1) sin 1 12lim lim
(2sin 1)(2sin 1) 2sin 1 1 1 4x x

x x x
x x xπ π

→ →

−− − −
= = = = −

− + + +
  

ដូចេនះ  
2

2
6

2sin 3sin 1 1lim
4sin 1 4x

x x
xπ

→

− +
= −

−
   ។ 

ខ. 20

1 sin coslim
sinx

x x x
x→

+ −    

 
2

2 20

2

sin 1 cos 11 32lim
sin 1 2x

x x
x x

x
x

→

−+ +
= = =    េ្រព

0

sinlim 1
x

x
x→

=   

និង  
2 2

22 20 0 0

2sin sin1 cos 1 12 2lim lim lim
2 2

2
x x x

x x
x

x x x→ → →

−
= = =

 
 
 

  ។ 

ដូចេនះ   20

1 sin cos 3lim
sin 2x

x x x
x→

+ −
=     ។ 
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គ. ( )lim ( 0 , 0 ,
sin sinx a

x a b a b a b
ax bx→

−
≠ ≠ ≠

−
  ) 

េគមាន ( ) ( )sin sin 2sin cos
2 2

a b x a b xax bx − +
− =  

0 0

( ) ( ) 1lim lim 1( ) ( ) ( ) ( )2sin cos 2sin cos
2 2 2 2

x x

x a b a b x
a b x a b x a b x a b x→ →

− −
= = × =

− + − +
 

ឃ. 
2

0

sinlim
1 sin cosx

x
x x x→ + −

   

2 2

2 20 0

0

0 0

sin ( 1 sin cos ) sin ( 1 sin cos )lim lim
1 sin cos sin sin

sin ( 1 sin cos )lim
sin

sin
1lim lim( 1 sin cos ) 2 1sin 21

x x

x

x x

x x x x x x x x
x x x x x x

x x x x
x x

x
x x x xx

x

→ →

→

→ →

+ + + +
= =

+ − +
+ +

=
+

= × + + = × =
+

 

ដូចេនះ  
2

0

sinlim 1
1 sin cosx

x
x x x→

=
+ −

    ។ 

ង. 2 2lim( 3 1 1)
x

x x x
→+∞

+ − + −    

 

2 2

2 2

2 2

3 1lim 1
3 1
3 1 3 1lim 1 1

2 23 1

x

x

x x x
x x x

x
x x x

→+∞

→+∞

 + − −
= − 

+ + + 
 −

= − = − = 
+ + + 

 

ដូចេនះ   2 2 1lim( 3 1 1)
2x

x x x
→+∞

+ − + − =   ។ 

ច. 
0

sin3lim
2 2x

x
x→ + −

   

 0

0 0

sin3 ( 2 2)lim
2 2

sin33lim lim( 2 2) 3 1 2 2 6 2
3

x

x x

x x
x
x x

x

→

→ →

+ +
=

+ −

= × + + = × × =
 

ដូចេនះ  
0

sin3lim 6 2
2 2x

x
x→

=
+ −

   ។ 
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លំហាត់ ទ៦១ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( )

3

3
4 2
8

2 2
3

x x x
xf x

x

 −
≠ −= 

 =


ebI

ebI
   

ចូរសិក្សោភាពជាប់ៃនអនុ f  ្រតង 2x =  ។ 

ដំេណាះ្រ 

សិក្សោភាពជាប់ៃនអនុ f  ្រតង 2x =  

តមសម�តិកម  ( )

3

3
4 2
8

2 2
3

x x x
xf x

x

 −
≠ −= 

 =


ebI

ebI
 

េគមាន ( ) 22
3

f =  កំណត់ 

គណនា ( ) ( )
( )( )

23

3 22 2 2

44lim lim lim
8 2 2 4x x x

x xx xf x
x x x x→ → →

−−
= =

− − + +
 

                         

( )( )
( )( )

( )

22

22

2 2
lim

2 2 4

2 2(2 2) 8 2lim
4 4 4 12 32 4

x

x

x x x
x x x

x x
x x

→

→

− +
=

− + +

+ +
= = = =

+ ++ +

 

េដយ ( ) ( )
2

2lim 2
3x

f x f
→

= =  េនា f  ជាអនុគន៍ជាប់្រត 2x =  ។ 

ដូចេនះ  f  ជាអនុគមន៍ជាប់្រ 2x =  ។ 
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លំហាត់ ទ៦២ 

កំណត់តៃម� a  េដីម្បីឲ្យអនុគមន៍ខងេ្រកមជា  ៖ 

ក. ( )
3

2 1
log 1

x a x
f x

x x
− + ≤

= 
>

ebI
ebI            ខ. ( )

0
1sin 0

a x
f x

x x
x

 ≤
= 

>

ebI
ebI    

ដំេណាះ្រ 

កំណត់តៃម� a  េដម្បី ឲ្យអនុគមន៍ខងេ្រកមជា  ៖ 

ក. ( )
3

2 1
log 1
x a x

f x
x x

− + ≤
= 

>

ebI
ebI   

អនុគមន៍  f  ជាប់្រគ 1x ≤ និង f  ជាប់្រគប 1x >   ។ 

េដីម្បីឲ f  ជាអនុគមន៍ជាប់េ លុះ្រតែ fជាប់្រត 1x = ។  

េគ្រត�វឲ្យ ( ) ( ) ( )
1 1

lim lim 1
x x

f x f x f
− +→ →

= =   

េយងីបាន ( )31 1
lim( 2 ) lim log
x x

x a x
− +→ →
− + =   េនាះ 2 0a− + =   ឬ 2a =   ។ 

ដូចេនះ  2a =   ។ 

ខ. ( )
0

1sin 0

a x
f x

x x
x

 ≤
= 

>

ebI
ebI    

អនុគមន៍ ( )f x a=  ជាប់្រគ 0x ≤  និង 
1( ) sinf x x
x

=  ជាប់្រគ 0x > ។ 

េដីម្បីឲ f  ជាអនុគមន៍ជាប់េ លុះ្រត f  ជាប់្រត 0x =  េពលគឺ 
( ) ( ) ( )

0 0
lim lim 0
x x

f x f x f a
− +→ →

= = =   
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េគមាន  ( )
0 0

1lim lim sin
x x

f x x
x+ +→ →

 =  
 

   

តង 1x
t

=   េហយី  0x +→  េនាt → +∞   

េគបា ( )
0 0

1 sinlim lim sin lim
tx x

tf x x
x t+ + →+∞→ →

 = = 
 

   

េដយ 0 : 1 sin 1t t∀ > − ≤ ≤   េនាះ 1 sin 1t
t t t

− ≤ ≤    

េគទញបាន sinlim 0
t

t
t→+∞

=   េនាះ ( )
0 0

1lim lim sin 0
x x

f x x
x+ +→ →

 = = 
 

   ។ 

ដូចេនះ  0a =  ។ 

លំហាត់ ទ៦៣ 

រកតៃម� A  ែដលេធ�ីឱ្យ ( )f x  ជាប់្រគប់តៃមx  

ក. 
2

3 2
( )

3 2 2
Ax x

f x
x x x

 − <= 
− + ≥

ebI
ebI  

ខ. 
2

1 3 4
( )

2 3 4
x x

f x
Ax x x

 − <= 
+ − ≥

ebI
ebI  

ដំេណាះ្រ 

រកតៃម� A  ែដលេធ�ឱ្យ ( )f x  ជាប់្រគប់តៃ x  

ក. 
2

3 2
( )

3 2 2
Ax x

f x
x x x

 − <= 
− + ≥

ebI
ebI  

េដីម្បីឱ្ ( )f x  ជាប់្រគប់តៃមxលុះ្រត 
2 2

lim ( ) lim ( ) (2)
x x

f x f x f
− +→ →

= =  

េគបាន 2

2 2
lim( 3) lim(3 2 )
x x

Ax x x
− +→ →

− = − +  
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                    2 3 3 2 8
2 3 9 6

A
A A
− = − +
− = ⇒ =

 

ដូចេនះ   6A =   ។ 

ខ. 
2

1 3 4
( )

2 3 4
x x

f x
Ax x x

 − <= 
+ − ≥

ebI
ebI    

េដីម្បីឱ្ ( )f x  ជាប់្រគប់តៃមxលុះ្រត 
4 4

lim ( ) lim ( ) (4)
x x

f x f x f
− +→ →

= =  

េគបាន 2

4 4
lim(1 3 ) lim( 2 3)
x x

x Ax x
− +→ →

− = + −  

                  
1 12 16 8 3

11 16 5 1
A
A A

− = + −
− = + ⇒ = −

 

ដូចេនះ   1A = −   ។ 

លំហាត់ ទ៦៤ 

រកតៃម� A  និង B ែដលេធ�ីឱ្យអនុគមន៍កំណត់េដ 

2 5 9 1

( ) 1

(3 )( 2 ) 1

Ax x x

f x B x

x A x x

 + − <

= =


− − >

ebI
ebI
ebI

ជាបេលី   ។ 

ដំេណាះ្រ 

រកតៃម� A  និង B  

េដីម្បីឱ្ ( )f x  ជាប់្រគប់តៃមxលុះ្រតនិង្រគាន់ែត
1 1

lim ( ) lim ( ) (1)
x x

f x f x f
− +→ →

= =  

េគបាន 2

1 1
lim( 5 9) lim(3 )( 2 )
x x

Ax x x A x B
− +→ →

+ − = − − =  
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5 9 2( 2)

4 2 4
A A B

A A B
+ − = − =

− = − =
 

េគទញ  0 , 4A B= = −   ។ ដូចេនះ  0 , 4A B= = −  ។ 

លំហាត់ ទ៦៥ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( ) 2
1 sin cos2 0

3 0

x x x x
f x x

x

+ − ≠= 
 =

cbI
cbI

    

ចូរសិក្សោភាពជាប់ៃនអនុ f  ្រតង 0x =  ។ 

ដំេណាះ្រ 

សិក្សោភពជាប់ៃនអនុ f  ្រតង  0x =  

តមសម�តិកម  ( ) 2
1 sin cos2 0

3 0

x x x x
f x x

x

+ − ≠= 
 =

cbI
cbI

    

េគមាន ( )0 3f =  កំណត់ 

គណនា ( ) 2 2 20 0 0

1 sin cos2 sin 1 cos2lim lim lim
x x x

x x x x x xf x
x x x→ → →

+ − − = = + 
 

 

                         
2

20

sin sinlim 2 1 2 3
x

x x
x x→

 
= + = + = 

 
 

េដយ ( ) ( )
0

lim 0 3
x

f x f
→

= =  េនា f  ជាអនុគមន៍ជាប់្រ 0x =  ។ 

ដូចេនះ  f  ជាអនុគមន៍ជាប់្រ 0x =  ។ 
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លំហាត់ ទ៦៦ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( ) 3
2sin sin2 0

1 0

x x x
f x x

x

− ≠= 
 =

ebI
ebI

    

ចូរសិក្សោភាពជាប់ៃនអនុ f  ្រតង 0x =  ។ 

ដំេណាះ្រ 

សិក្សោភពជាប់ៃនអនុ f  ្រតង  0x =  

តមសម�តិកម     ( ) 3
2sin sin2 0

1 0

x x x
f x x

x

− ≠= 
 =

ebI
ebI

    

េគមាន ( )0 1f =  កំណត់ 

គណនា ( ) 3 30 0 0

2sin sin2 2sin 2sin coslim lim lim
x x x

x x x x xf x
x x→ → →

− −
= =  

                         

( ) ( )( )
( )3 30 0

3
3

30

2sin 1 cos 2sin 1 cos 1 cos
lim lim

1 cos
sin 1 12lim 2 1 1

1 cos 2

x x

x

x x x x x
x x x

x
xx

→ →

→

− − +
= =

+

= × = × × =
+

 

េដយ ( ) ( )
0

lim 0 1
x

f x f
→

= =  េនា f  ជាអនុគមន៍ជាប់្រ 0x =  ។ 

ដូចេនះ  f  ជាអនុគមន៍ជាប់្រ 0x =  ។ 

លំហាត់ ទ៦៧ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( )
2

1 cos 0

1 0
8

ax x
xf x

x

− ≠= 
 =


cbI

cbI
    

ចូរកំណត់ចំនួនពិតa  េដីម្បីឲ្ f  ជាអនុគមន៍ជាប់្រ 0x =  ។ 



  េមេរៀនទី២                              ល�ម�តៃនអនគុមន ៍                    ស្រមាប់ថា�ក១២ 
 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                         Page 219 
 

ដំេណាះ្រ 

កំណត់ចំនួនពិតa  

េយងីមា ( ) 10
8

f =   

េហយី  ( ) ( )( )
( )2 20 0 0

1 cos 1 cos1 coslim lim lim
1 cosx x x

ax axaxf x
x x ax→ → →

− +−
= =

+
 

                       
( ) ( )

( )

2 2

2 20 0

2 2 2

20

1 cos sinlim lim
1 cos 1 cos

sinlim
1 cos 2

x x

x

ax ax
x ax x ax

ax a a
axax

→ →

→

−
= =

+ +

= × =
+

 

េដីម្បីឲ fជាអនុគមន៍ជាប់្រ 0x =  លុះ្រតែ ( ) ( )
0

1lim 0
8x

f x f
→

= =  

េគទញ
2 1

2 8
a

=   េនាះ 1
2

a = ±  ។ 

ដូចេនះ  1
2

a = ±  ។ 

លំហាត់ ទ៦៨ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 
2

1 0
1( )

2 sin 0

x x
xf x

x x x
x

− ≥ += 
− <

ebI

ebI
  

េតី f   ជាអនុគមន៍ជាប់្រត 0x =   ឬេទ ? 

ដំេណាះ្យ 

សិក្សោភពជា f  ្រតង  0x =  
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េគមាន
2

1 0
1( )

2 sin 0

x x
xf x

x x x
x

− ≥ += 
− <

ebI

ebI
 

ចំេពះ 0x =  េគបាន 1 0(0) 1
1 0

f −
= =

+
 កំណត់ 

េហយី 
0 0

1lim ( ) lim 1
1x x

xf x
x+ +→ →

−
= =

+
  

និង 
2

0 0 0

2 sin 2| | sinlim ( ) lim lim
x x x

x x x xf x
x x− − −→ → →

− −
= =  

                     
0 0

2 sin sinlim lim( 2 ) 3
x x

x x x
x x− −→ →

− −
= = − − = −  

េដយ 
0 0

lim ( ) lim ( )
x x

f x f x
− +→ →

≠   េនាះ
0

lim ( )
x

f x
→

 គា�នលីមីត   

ដូចេនះ  f  ជាអនុគមន៍ដច់្រតង់ចំណ  0x =   ។ 

លំហាត់ ទ៦៩ 

េគមានអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 4

0
sin( ) 0 1

1
3

x
xf x x

x x

x

π
π

π


=


= < <

−
 =

ebI
ebI

ebI

 

ចូរសិក្សោភាពជាប់ៃនអនុគ f   េលីចេនា�ះ [0,1 ]  ។ 

ដំេណាះ្រ 

សិក្សោភពជាប់ៃនអនុគ f   េលចេនា �ះ[0,1 ]   

េយងីពិនិត្យេឃញថា f  ជាអនុគមន៍ជាប់េល(0,1)  ។ 
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េគមាន (0)f π=   និង (1)
3

f π
=  

េហយី  4 30 0 0

sin sinlim ( ) lim lim (0)
1x x x

x xf x f
xx x x

π π π π
π+ + +→ → →

= = × = =
− −

 

និង 

( )( ) ( )2 21 1 1 1

sin sin (1 )lim ( ) lim lim lim
(1 )1 1 1x x x x

x xf x
xx x x x x x x

π π π
π− − − −→ → → →

−
= = ×

−− + + + +
  

តង ( )1 x tπ − =   េនាះ 1x t= −    

េហយីកលណា 1x −→   េនាះ 0t +→  

( )21 0 1

sinlim ( ) lim lim (1)
31x t x

tf x f
t x x x

π π
− + −→ → →

= × = =
+ +

 

ដូចេនះ អនុគមន៍  f   ជាប់េលីចេន ា�[0,1 ]  ។ 

លំហាត់ ទ៧០ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ
2sin ln| |( ) x x xf x

x
+

=  ែដល  0x ≠  ។ 

េតី f  អចមានអនុគមន៍បនា�យត មភាពជាប់ 0x =  ឬេទ ?   

េបីមានចូរកំណត់រកអនុគមន៍េនាះ 

ដំេណាះ្រ 

េគមាន
2

0 0

sin ln| |lim ( ) lim
x x

x x xf x
x→ →

+
=    

                      0

0 0

sinlim( ln| |)

sinlim lim( ln| |) 1 0 1

x

x x

x x x
x
x x x

x

→

→ →

= +

= + = + =
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ដូចេនះ  f  អចមានអនុគមន៍បនា�យត មភ ្រតង់ 0x =  េហយីេបី g  
ជាបនា�យៃ នអនុគមន f  តមភាពជាប់្ 0x =  េនាះេគបាន 

 
2sin ln| | 0( )

1 0

x x x x
g x x

x

 +
≠= 

 =

ebI
ebI

 

លំហាត់ ទ៧១ 

េគឲ្យសមីករដឺេ្រកទីព 2 0ax bx c+ + =  ែដល  0a ≠  េហយីេលខេមគុណ , ,a b c  

បំេពញលក�ខណ�  2 3 6 0a b c+ + =  ។  

បង �ញថាសមីករេនះមានប ងតិចមួយេនចេន ា�
20,
3

 
  

 ។ 

ដំេណាះ្រ 

បង �ញថសមីករេនះមន� �សយា៉ងតិចមួយេន  20,
3

 
  

  

តង 2( )f x ax bx c= + +   ជាអនុគមន៍ជាប់េលីចេនា
20,
3

 
  

 ។ 

េយងីមាន ( )0f c=   និង 
2 4 2 2(2 3 ) 9
3 9 3 9

a b a b cf c + +  = + + = 
 

  

                                            12 9
9 3
c c c− +

= = −  

េយងីបាន ( )
220 0

3 3
cf f   = − < 

 
 តម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លយ  ា៉ 

ណាស់ម 0
20 ,
3

x  ∈   
 ែដល  ( )0 0f x =  ។ 

ដូចេនះសមីក 2 0ax bx c+ + =  មានប�សយា៉ងតិចមួយេនចេ 
20,
3

 
  

។ 
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លំហាត់ ទ៧២ 

្រសយប ��ក់ថាសមី tan cosx x x= យា៉ងេហចណាស់ មានប�សជាចំន 

មួយេនចេន ា� 0 ,
4
π 

  
  ។ 

ដំេណាះ្រ 

តង ( ) tan cosf x x x x= −  ជាអនុគន៍ជាប់េលចេនា�ះ  0 ,
4
π 

  
  ។ 

េគមាន (0) 0 1 1 0f = − = − <    

និង 
2 2 2 3.14 2 1.41 0.32( ) 0.80 0

4 4 2 4 4 4
f π π π − − ×

= − = = = = >  

េគបាន (0). ( ) 0
4

f f π
<  េនាះតម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លយា៉ងេហ   

ចំនួនពិត c  មួយៃនចេនា�  0 ,
4
π 

  
  ែដល  ( ) 0f c =  ។ 

ដូចេនះថាសមីក tan cosx x x=  យា៉ងេហចណាស ប�សជាចំនួនពិតមួ 

េនចេន ា� 0 ,
4
π 

  
  ។ 

លំហាត់ ទ៧៣ 

េគឲ្យអនុគមន៍ cos( )
1 2

xf x
x

π
=

−
  ែដល  1

2
x ≠  

ក.ចូរគណនាលមីត 1
2

lim ( )
x

f x
→

  ។ 

ខ.េតី f  អចមានអនុគមន៍បនា�យត មភាពជាប 1
2

x =  ឬេទ ? 

ដំេណាះ្រ 

ក.គណនាលីមីត
1
2

lim ( )
x

f x
→
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េយងីបាន
1 1
2 2

coslim ( ) lim
1 2x x

xf x
x

π
→ →

=
−

   ត 1
2

x u= − េហយីេបី
1
2

x → េនា 0u →  

េគបាន ( )
1 0 0
2

cos
sin2lim lim lim

1 2 21 2
2

u ux

u
uf x

uu

π π
π π

→ →→

 − 
 = = =
 − − 
 

 

ដូចេនះ 
1
2

lim ( )
2x

f x π
→

=    ។ 

ខ.េត f  អាចមនអនុគមន៍បន ា�យតមភពជាប  1
2

x =  ឬេទ ? 

 

េយងីមាន
1
2

lim ( )
2x

f x π
→

=    េនាះេគអចបនា�យអនុគ  f ឲ្យជាប់្រ 1
2

x = បា 

េហយីេបី g  ជាអនុគមន៍បនា�យតមភ ាពជ f ្រតង 1
2

x = េនាះេគបា 

cos 1
1 2 2( )

1
2 2

x x
xg x

x

π

π

 ≠ −= 
 =


cbI

cbI
   

លំហាត់ ទ៧៤ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( )
3sin sin3

3

x xe ef x
x
−

=  ែដល  0x ≠  ។ 

គណនា ( )
0

lim
x

f x
→

 រចួទញរកអនុគមន៍បនា�យតមភ ាពជ f ្រតង 0x = ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណន ( )
0

lim
x

f x
→

  

េយងីបា ( ) ( )sin3 3sin sin33sin sin3

3 30 0 0

1
lim lim lim

x x xx x

x x x

e ee ef x
x x

−

→ → →

−−
= =  
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េដយ 3sin3 3sin 4sinx x x= −  េនាះ 33sin sin3 4sinx x x− =  

េគបាន ( )
( )3sin3 4sin

30 0

1
lim lim

x x

x x

e e
f x

x→ →

−
=  

                        
34sin 3

sin3
3 30

1 sinlim 4 4
4sin

x
x

x

e x e
x x→

−
= × × =  

ដូចេនះ  ( )
0

lim 4
x

f x
→

=  ។ 

ទាញរកអនុគមន៍បនា�យតមភពជ  f ្រតង  0x =  

េបីgជាអនុគមន៍បនា�យតមភ ាពជ f ្រតង 0x = េនាះេគបា 

( )
3sin sin3

3 0

4 0

x xe e x
g x x

x

 −
≠= 

 =

       ebI
ebI

 

លំហាត់ ទ៧៥ 

េគឲ្យសមីក 3 2( ) : 0E ax bx cx d+ + + =  ែដល  0, , , ,a a b c d≠ ∈ℜ 
េបី | | | |b d a c+ < + ចូរ្រសយថាសមី( )E មានឬសយា៉ងតិចមួ យស�ិត 

ចេនា�ះ  1−  និង 1 ។ 

ដំេណា្រស 

្រសយថសមី( )E មន��សយា៉ងតិចមួ យស�ិតេនចេន  1−  និង 1 

តង ( ) 3 2f x ax bx cx d= + + +   ជាអនុគមន៍ជាប់ជានិ 

េគមា ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )3 21 1 1 1f a b c d b d a c− = − + − + − + = + − +  

េហយី ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )3 21 1 1 1f a b c d b d a c= + + + = + + +  

េយងីបា ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 21 1 | | | |f f b d a c b d a c− = + − + = + − +  

េដ | | | |b d a c+ < +  )(ប្រមាប់) េ ( ) ( )1 1 0f f− < ។ 
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តម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លយ  ា៉ងេហចណាស់ម ( )1,1c∈ − ែដល ( ) 0f c =  

ដូចេនះ( )E មាប�សយា ងតិចមួយស�ិតេនចេន ា� 1−  និង 1។ 

លំហាត់ ទ៧៦ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( )
( )2ln 1x x

f x
x

+ +
=  ែដល  0x ≠  ។ 

រកអនុគមន៍បនា�យតម ភាពជា f  ្រតង 0x =  ។ 

ដំេណាះ្រ 

រកអនុគមន៍បនា�យតមភពជា  f  ្រតង  0x =  

េយងីមា ( )
( )2ln 1x x

f x
x

+ +
=  ែដល  0x ≠  

េយងីបាន ( )
( )2

0 0

ln 1
lim lim
x x

x x
f x

x→ →

+ +
=  

                           

( )
( )

2
2

0 02

2

20 0

ln 1 1 1 1 1lim lim
1 1

1 1lim lim 1 1
1 1

x x

x x

x x x x
xx x

x x x
x x x

→ →

→ →

 + − + + − + +  = ×
− + +

   + −
= + = + =     + +  

 

េបីgជាអនុគមន៍បនា�យតមភ ាពជ f ្រតង 0x =  េនាះេគបា 

   ( )
( )2ln 1

0

1 0

x x
xg x x
x

 + + ≠= 


=

ebI
ebI
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លំហាត់ ទ៧៧ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដ ( ) ( )2
2

1 2
3 2

ax xf x
x ax x

 + ≤= 
+ + >

ebI
ebI    

កំណត់ចំនួនពិតa េដីម្បីឲ្យអនុគម fជាប់្រត 2x = ។ 

ដំេណាះ្រ 

កំណត់ចំនួនពិតa  

េដីម្បីឲ្យអនុគម fជាប់្រត 2x = លុះ្រតែ ( ) ( ) ( )
2 2

lim lim 2
x x

f x f x f
− +→ →

= =  

េដយ ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2

2 2
lim lim 1 2 1 4 4 1 2
x x

f x ax a a a f
− −→ →

= + = + = + + =  

និង ( ) ( )2

2 2
lim lim 3 4 2 3 2 7
x x

f x x ax a a
+ +→ →

= + + = + + = +  

េគបាន 24 4 1 2 7a a a+ + = +  ឬ 24 2 6 0a a+ − =  

េគទញប�ស 1 2
31 ,
2

a a= = −  ។ 

ដូចេនះ  1 2
31 ,
2

a a= = −  ។ 

លំហាត់ ទ៧៨ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( )

2cos2
6

sin
6 2

cos2
2

x x

f x a x b x

x x

π

π π

π

 ≤

= + < <

 ≥

cbI
cbI
cbI

   

កំណត់ចំនួនពិតaនិងbេដីម្បីឲ្យអនុគម fជាប់េលី។ 
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ដំេណា្រស 

កំណត់ចំនួនពិតaនិងb 

េដីម្បីឲ្យអនុគម fជាប់េលលុះ្រតែតនិង្រគា fជាប់្រត 6
x π
= និង 2

x π
=  

េពលគឺ

( ) ( )

( ) ( )

6 6

2 2

lim lim
6

lim lim
2

x x

x x

f x f x f

f x f x f

π π

π π

π

π

− +

− +

   → →   
   

   → →   
   

  = =  
 


  = =    

  

េគបា

( ) ( )

( ) ( )
6 6

2 2

lim 2cos2 lim sin

lim sin lim cos2

x x

x x

x a x b

a x b x

π π

π π

− +

− +

   → →   
   

   → →   
   

 = +




+ =


 

សមមូល 
11
2

1

a b

a b

 = +

 + = −

  សមមូល  2 2
1

a b
a b
+ =


+ = −

 

បនា �ប់ពីេដះ្រសយេគទទួ 4 , 3a b= − =  ។ 

លំហាត់ ទ៧៩ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( )

2 2 1
ln 1
2ln

x x x
f x a x b x e

x x e

 − ≤


= + < ≤
 >

ebI
ebI
ebI

   

កំណត់ចំនួនពិតaនិងbេដីម្បីឲ្យអនុគម fជាប់េលី។ 

ដំេណាះ្រ 

កំណត់ចំនួនពិតaនិងb 
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េគមា ( )

2 2 1
ln 1
2ln

x x x
f x a x b x e

x x e

 − ≤


= + < ≤
 >

ebI
ebI
ebI

   

េដីម្បីឲ្យអនុគម fជាប់េលលុះ្រតែតនិង្រគា fជាប់្រត 1x = និងx e=  

េពលគឺ
( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )

1 1
lim lim 1

lim lim
x x

x e x e

f x f x f

f x f x f e
− +

− +

→− →−

→ →

 = =


= =
 

េគបាន
( ) ( )
( ) ( )

2

1 1
lim 2 lim ln

lim ln lim 2ln
x x

x e x e

x x a x b

a x b x
− +

− +

→ →

→ →

 − = +


+ =

  

សមមូល   1
2

b
a b
− =


+ =
  ឬ 1

3
b
a
= −


=

 

ដូចេនះ 3 , 1a b= = −  ។ 

លំហាត់ ទ៨០ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( ) 2

1
2

sin 1 1
1

1
2

x

xf x x
x

x

π

π

π

 − = −

= − < <

−
 =

ebI
ebI
ebI

   

ចូរសិក្សោភាពជាប់ៃនអនុ fជាប់េលីចេន ា� 1,1−  ។ 

ដំេណាះ្រ 

សិក្សោភពជាប់ៃនអនុ f ជាប់េលចេនា  1,1−   
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េគមាន ( )1
2

f π
− = −  និង ( )1

2
f π

=  

អនុគមន៍ f  ែដល  ( ) 2
sin
1

xf x
x
π

=
−

 ជាប់េលីចេន ា�ះេប( )1,1− ។ 

េយងីមា ( ) 21 1

sinlim lim
1x x

xf x
x
π

+ +→− →−
=

−
 យក  1x u= − −   

កល 1x +→ − េនា 0u −→  

េគបា ( ) ( ) ( )21 0 0

sin( ) sinlim lim lim 1
2 21 ( 1 )x u u

u uf x f
u uu

π π π π
+ − −→− → →

− −
= = = − = −

− −− − −
 

េហយី ( ) 21 1

sinlim lim
1x x

xf x
x
π

− −→ →
=

−
 យក  1x u= −   

កល 1x −→ េនា 0u +→  

េគបា ( ) ( ) ( )21 0 0

sin( ) sinlim lim lim 1
2 21 (1 )x u u

u uf x f
u uu

π π π π
− + +→ → →

−
= = = =

−− −
 

េដ ( ) ( )
1

lim 1
x

f x f
+→−

= −  និង ( ) ( )
1

lim 1
x

f x f
−→

=  

ដូចេនះ  f  ជាអនុគមន៏ជាប់េលីចេនា  1,1−  ។ 

លំហាត់ ទ៨១ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( )

2

3 2

1
1 1

43 1

x x
f x x ax bx a x

x
x


< −


= + + + − ≤ ≤

 + >


ebI
ebI
ebI

   

កំណត់ចំនួនពិតaនិងbេដីម្បីឲ្យអនុគម fជាប់េលី។ 

ដំេណាះ្រ 

កំណត់ចំនួនពិតaនិងb 
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េគមា ( )

2

3 2

1
1 1

43 1

x x
f x x ax bx a x

x
x


< −


= + + + − ≤ ≤

 + >


ebI
ebI
ebI

   

េដីម្បីឲ្យអនុគម fជាប់េលលុះ្រតនិង្រគាន់ fជាប់្រត 1x = − និង 1x =  

េពលគឺ
( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( )

1 1

1 1

lim lim 1

lim lim 1
x x

x x

f x f x f

f x f x f
− +

− +

→− →−

→ →

 = = −


= =
 

េគបាន
( )

( )

2 3 2

1 1

3 2

1 1

lim lim

4lim lim 3

x x

x x

x x ax bx a

x ax bx a
x

− +

− +

→− →−

→ →

 = + + +

  + + + = +  

 

  

សមមូល    1 1
1 7

a b a
a b a

= − + − +


+ + + =
  ឬ 2 2

2 6
a b
a b
− =


+ =

 

បនា �ប់ពីេដ្រសយេគទទួល 2 , 2a b= =  ។ 
ដូចេនះ 2 , 2a b= =  ។ 

លំហាត់ ទ៨២ 

េគឲ្សមីក( ) 2: 0E ax bx c+ + =  ែដល  0a ≠  និង , ,a b c∈  ។ 

េគដឹងថ10 3 0a b c+ + = ។ ចូរ្រសយថាសម( )E មានប�សយា៉ងតិចមួ យស� 

េនក�ុងចេន ា�ះចំន2និង4។ 

ដំេណាះ្រ 

្រសយថសម( )E មន��សយា៉ងតិចមួ យស�ិតេនក�ុងចេនា�ះចំ 2  និង 4  

េយងីយក ( ) 2f x ax bx c= + +  ែដល  0a ≠  និង , ,a b c∈  ។ 
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េយងីមា ( )2 4 2f a b c= + +  និង ( )4 16 4f a b c= + +  

េដ10 3 0a b c+ + =  េនាះ 10 3c a b= − −  

េយងីបាន ( ) ( )2 4 2 10 3 6f a b a b a b= + − − = − +  

េហយី      ( )4 16 4 10 3 6f a b a b a b= + − − = +  

េយងីមា ( ) ( ) ( )22 4 6 0f f a b= − + < េនាះតម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�   

េហចណាស់មានចំនួន 0 2,4x ∈   ែដល ( )0 0f x =  ។ 

ដូចេនះសមីក( )E មានប�សយា៉ង ចមួយស�ិតេនក�ុងចេន ា�ះចំនួ2  និង 4។ 

លំហាត់ ទ៨៣ 

េគឲ្សមីក( ) 3 2: 0E ax bx cx d+ + + =  ែដល  0a ≠  និង , , ,a b c d∈។ 

េបី9 5 3 2 0a b c d+ + + =  និង 7 3 0a b c+ + ≠ ចូរ្រសយថាសម( )E  

មានឬសយា៉ងតិចមួ យស�ិតេនក�ុងចេនា�ះច 1និង 2  ។ 

ដំេណាះ្រ 

្រសយថសម( )E មន��សយា៉ងតិចមួ យស�ិតេនក�ុងចេនា�ះចំ 1 និង 2  

ត ( ) 3 2f x ax bx cx d= + + +  ែដល  0a ≠  និង , , ,a b c d∈។ 

េយងីមា ( )1f a b c d= + + + និង ( )2 8 4 2f a b c d= + + +  

េដ9 5 3 2 0a b c d+ + + = េនាះ 9 5 3
2 2 2

d a b c= − − −  
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េគបា ( ) ( )9 5 3 11 7 3
2 2 2 2

f a b c a b c a b c= + + − − − = − + +  

និង   ( ) ( )9 5 3 12 8 4 2 7 3
2 2 2 2

f a b c a b c a b c= + + − − − = + +  

េគទញប ( ) ( ) ( )211 1 7 3 0
4

f f a b c− = − + + <  េនាះតម្រទឹស� 

តៃម�កណា�លយា៉ងេហចណាស់មា  នចំន 0 1,2x ∈  ែដល ( )0 0f x = ។  

ដូចេនះសមីក( )E មានប�សយា៉ងតិចមួ យស�ិតេនក�ុងចេនា�ះចំ 1 និង 2។ 

លំហាត់ ទ៨៤ 

េគឲ្សមីក( ) ( )4 3 2: cos 2 sin2 cos 1 0E x x x xϕ ϕ ϕ+ − − + + =   

ែដល ϕ ∈  ។ 

ចូរ្រសយថាសម( )E មានប�សជាចំនួនតយា៉ងតិចមួយេនចេន   1− និង 1។ 

ដំេណាះ្រ 

្រសយថសម( )E មន��សជាចំនួនពិតយា៉ងតិចមួយ េនច  1− និង 1 

ត ( ) ( )4 3 2cos 2 sin2 cos 1f x x x x xϕ ϕ ϕ= + − − + +  

f  ជាអនុគមន៍ជាប់េលីចេនា  1,1−   ។ 

េគមា ( )1 1 cos 2 sin2 cos 1 sin2 2cosf ϕ ϕ ϕ ϕ ϕ− = − − + − + = −  

និង ( )1 1 cos 2 sin2 cos 1 sin2 2cosf ϕ ϕ ϕ ϕ ϕ= + − + + + = +  

េគបា ( ) ( ) ( )( )1 1 sin2 2cos sin2 2cosf f ϕ ϕ ϕ ϕ− = − +  
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                          ( )
2 2 2 2 2

2 2 4

sin 2 4cos 4sin cos 4cos
4cos sin 1 4cos

ϕ ϕ ϕ ϕ ϕ

ϕ ϕ ϕ

= − = −

= − = −
 

េដយ ( ) ( ) 41 1 4cos 0f f ϕ− = − ≤  ចំេពះ្រគϕ ∈  េនាះតម្រទឹស� 

តៃម�កណា�លប��ក់ថា   0 1,1x ∈ −  ែដល ( )0 0f x =  ។ 

ដូចេនះសមីក( )E មានប�សជាចំនួនពិតយា៉ងតិចមួយ េនច  1− និង 1។ 

លំហាត់ ទ៨៥ 

េគឲ្ fជាអនុគមន៍កំណត់និងជាប់េលីចេន  ,a b  េហយីmនិងnជាពីរចំនួនពិ 

វជិ�មានពីរែដលេគឲ្យ ។ ចូរ្រសយប��ក់ថាស  ( ) ( ) ( )m f a n f b
f x

m n
+

=
+

 

មានប�សយា៉ងតិចមួ យស�ិតេនក�ុងចេ  ,a b   ។ 

ដំេណាះ្រ 

្រសយថសម ( ) ( ) ( )m f a n f b
f x

m n
+

=
+

 មន��សយា៉ងតិចមួ យស�ិតេនក�ុងចេ  ,a b   ៖ 

េយងីយក  ( ) ( ) ( ) ( )m f a n f b
g x f x

m n
+

= −
+

 កំណត់ជាប់េលីចេន ា ,a b   ។ 

េយងីមាន ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )m f a n f b ng a f a f a f b
m n m n

+
 = − = − + +

  

េហយី  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )m f a n f b mg b f b f b f a
m n m n

+
 = − = − + +

 

េយងីបា ( ) ( )
( )

( ) ( ) 2
2 0mng a g b f a f b

m n
 = − − < +

 េ្រព , 0m n > ។ 

តម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លយ  ា៉ងេហ ,c a b∈  ែដល  ( ) 0g c =  
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សមមូល  ( ) ( ) ( )m f a n f b
f c

m n
+

=
+

 ។  

ស្រមាយេនះប ��ក់ថាសមី ( ) ( ) ( )m f a n f b
f x

m n
+

=
+

មានប�សយា៉ងតិចម  

ស�ិតេនក�ុងចេន ា ,a b   ។ 

លំហាត់ ទ៨៦ 

េគឲ្សមីក( ) 2: 5 1 3cos 4sin 0E x x θ θ+ − + + =  ែដល θ ∈  ។ 

ចូរ្រសយប ��ក់មីក( )E មានប�សយា៉ងតិចមួ យស�ិតក�ុងចេន [ ]1,1− ។ 

ដំេណាះ្រ 

្រសយប ��ក់ថសម( )E មន��សយា៉ងតិចមួ យស�ិតក�ុងចេន [ ]1,1−   

តង ( ) 2 5 1 3cos 4sinf x x x θ θ= + − + +  ជាប់េល[ ]1,1−  

េយងីមា ( )1 1 5 1 3cos 4sin 3cos 4sin 5f θ θ θ θ− = − − + + = + −   

និង ( )1 1 5 1 3cos 4sin cos 4sin 5f θ θ θ θ= + − + + = + +  

េយងីបាន ( ) ( ) ( )21 1 3cos 4sin 25f f θ θ− = + −  

                               

( ) ( )

( )

2 2 2

2 2

2

3cos 4sin 25 cos sin

16cos 24cos sin 9sin

4cos 3sin

θ θ θ θ

θ θ θ θ

θ θ

= + − +

= − + −

= − −

 

េដយ ( ) ( ) ( )21 1 4cos 3sin 0f f θ θ− = − − ≤ ចំេពះ្រគθ ∈  

េនាតម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លប��ក់   [ ]0 1,1x ∈ − ែដល ( )0 0f x =  ។ 

ដូចេនះសមីក( )E មានប�សជាចំនួនពិតយា៉ងតិចមួយ េនច  1− និង 1។ 
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លំហាត់ ទ៨៧ 

េ្របី្រទឹស�ីតៃម�កណា�ល  ង �ញថា អនុគមន៍ខងេ្រកមមាcក�ុងចេនា�  

ែដលឱ្យ   

ក. 2( ) 1 , [0,5] , ( ) 11f x x x f c= + − =   ។ 

ខ. 2( ) 6 8 , [0 , 3 ] , ( ) 0f x x x f c= − + =   ។ 

គ. 3 2( ) 2 , [0,3 ] , ( ) 4f x x x x f c= − + − =   ។ 

ឃ. 
2 5( ) , [ , 4 ] , ( ) 6

1 2
x xf x f c
x
+

= =
−

 

ដំេណាះ្រ 

ករបង  

ក. 2( ) 1 , [0,5] , ( ) 11f x x x f c= + − =   ។ 

េគមាន (0) 1f = −   និង (5) 25 5 1 29f = + − =  

េដយ (0) 1 ( ) 11 (5) 29f f c f= − < = < =  

ដូចេនះតម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លយ  ា៉ងេហចណc  មួយៃន[0,5]ែដល 

( ) 11f c =  ។ 

ខ. 2( ) 6 8 , [0 , 3 ] , ( ) 0f x x x f c= − + =   ។ 

េគមាន (0) 8f =   និង (3) 9 18 8 1f = − + = −  

េដយ (3) 1 ( ) 0 (0) 8f f c f= − < = < =  

ដូចេនះតម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លយ  ា៉ងេហចណc  មួយៃន[0,3]ែដល 

( ) 0f c =  ។ 
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គ. 3 2( ) 2 , [0,3 ] , ( ) 4f x x x x f c= − + − =   ។ 

េគមាន (0) 2f = −   និង (3) 27 9 3 2 19f = − + − =  

េដយ (0) 2 ( ) 4 (3) 19f f c f= − < = < =  

ដូចេនះតម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លយ  ា៉ងេហចណc  មួយៃន[0,3]ែដល 

( ) 4f c =  ។ 

ឃ. 
2 5( ) , [ , 4 ] , ( ) 6

1 2
x xf x f c
x
+

= =
−

 

េគមាន
25 5 35

354 2 4( ) 5 32 61
2 2

f
+5

= = =
−

  និង 
16 4 20(4)
4 1 3

f +
= =

−
 

េដយ 5 35 20( ) ( ) 6 (4)
2 6 3

f f c f= < = < =   ។ 

ដូចេនះតម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លយ  ា៉ងេហចណc  មួយៃន 5[ ,4 ]
2

 ែដល 

( ) 6f c =  ។ 

លំហាត់ ទ៨៨ 

ចូរកំណត់ចំនួនេថរ a  េដីម្បីឱ្យលីមីតខងេ្រកមជាលីមីតៃនចំនួនេថរេហី 

លីមីតេនះផង ។ 

ក.  
1

3lim
1x

x a
x→

+ −
−

 ខ.
0

1 3lim
x

x a
x→

+ +    

គ. 
2

1lim
2x

x a
x→

+ −
−

  ឃ. 
2

21

1lim
1x

x ax
x→−

+ −
−

 

ដំេណាះ្រ 
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កំណត់ចំនួនេថរ a   

ក.  
1

3lim
1x

x a
x→

+ −
−

 

េដីម្បីឱ្យលីមីតេនះជាចំនួនេថរលុះ្រ 1x = ជាប�សសមីក 
3 0x a+ − =  េនាះេគបា 1 3 0 2a a+ − = ⇒ =   ។ 

ចំេពះ 2a =  េគបាន 

1 1 1

3 2 3 4 1 1lim lim lim
1 4( 1)( 3 2) 3 2x x x

x x
x x x x→ → →

+ − + −
= = =

− − + + + +
។ 

ខ. 
0

1 3lim
x

x a
x→

+ +    

េដីម្បីឱ្យលីមីតេនះជាចំនួនេថរលុះ្រ 0x = ជាប�សសមីក 

1 3 0x a+ + =  េគបាន 1 3(0) 0 1a a+ + = ⇒ = −   ។ 
ចំេពះ 1a = −  េគបាន 

0 0

0

1 3 1 1 3 1lim lim
( 1 3 1)

3 3lim
21 3 1

x x

x

x x
x x x

x

→ →

→

+ − + −
=

+ +

= =
+ +

 

គ. 
2

1lim
2x

x a
x→

+ −
−

  

េដីម្បីឱ្យលីមីតេនះជាចំនួនេថរលុះ្រ 2x = ជាប�សសមីក 

1 0x a+ − =  េគបាន 2 1 0 1a a+ − = ⇒ = −   ។ 
ចំេពះ 1a = −  េគបាន 

2 2 2

1 1 1 1 1 1lim lim lim
2 2( 2)( 1 1) 1 1x x x

x x
x x x x→ → →

− − − −
= = =

− − − + − +
 

ឃ. 
2

21

1lim
1x

x ax
x→−

+ −
−
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េដីម្បីឱ្យលីមីតេនះជាចំនួនេថរលុះ្រ 1x = − ជាប�សសមីក 
2 1 0x ax+ − =  េគបាន 1 1 0 0a a− − = ⇒ =   ។ 

ចំេពះ 0a =  េគបាន 
2

21 1 1

1 | | 1 1 1lim lim lim
(| | 1)(| | 1) | | 1 21x x x

x x
x x xx→− →− →−

− −
= = =

− + +−
។ 

លំហាត់ ទ៨៩ 

េគមានអនុគមន៍ ( )y f x=  កំណត់េលីចេនា�ះ  ,
2 2
π π −  

  ែដល ៖ 

( )
1 cos2sin 0

sin
2 0

xx xf x x
x

 −
+ ≠= 

 =

cbI
cbI

  

េតី ( )f x   ជាប់្រត 0x =   ឬេទ។ 

ដំេណាះ្រ 

សិក្សោភពជាប់ៃនអនុគមន៍  0x =    

េយងីមាន ( )0 2f =   

េហយី  ( )
0 0 0

1 cos2 2|sin |lim lim sin lim sin
sin sinx x x

x xf x x x
x x→ → →

   −
= + = +      

   
  

               
( )
( )

0

0

lim sin 2 2

lim sin 2 2
x

x

x

x

−

+

→

→

 − = −
=  + =

  

េគបាន f  គា�នលីមីតក  0x →  ។  

ដូចេនះ  f  ពុំែមនជាអនុគមន៍ជាប់្រ 0x =  េទ។ 
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លំហាត់ ទ៩០ 

េគមានពហុេកណនយិ័តn ្រជ�ងចរឹកក�ុ ងរង់ែដលមានកំេស�ីនa  ។ 

ត nS  ជាៃផ�្រកឡាៃនពហុេកណេនះ។ nS  រចួកំណត់  lim nn
S

→+∞
 ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណន nS  រួចកំណត់ lim nn
S

→+∞
  

 
 
 

 
 
 
 

.មុំផ�ិតរបស់ពហុេក 2
n n

πφ =  

.្រកឡាៃផ�្រតីOAB  គឺ   21 1 2.sin sin
2 2OABS OA OB n a

n
πφ= × = ។ 

.្រកឡាៃផ�របស់ពហុេកណនិយn ្រជ�ងកំណត់េដ 21 2sin
2n OABS n S a n

n
π

= × =  

េនា 2 2 2

2sin1 2lim lim sin lim 22nn n n
nS a n a a

n
n

π
π π π

π→+∞ →+∞ →+∞
= = = ។  

ដូចេនះ  2lim nn
S aπ

→+∞
=    ។ 

 

O A

B

a
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លំហាត់ ទ៩១ 

ចូរគណនាលីមីតខងេ្រកម 

ក. 2lim( )x

x
x xe

→±∞
+  ខ. lim(1 ) x

x
x e

→+∞
−  

គ. lim( 2) x

x
x e−

→+∞
+  ឃ. lim

2 1

x

xx

e x
e→+∞

−
+

 

ង. 
0

limln
1x

x
x→

 
 + 

 ច. 2lim ln( 1)
x

x x
→±∞

+   

ឆ. ( )2
4

lim ln 4 3
x

x x x
→−

− −  ជ. lim{ [ln( 1) ln ]}
x

x x x
→+∞

+ −  

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្ 

ក. 2lim( )x

x
x xe

→±∞
+    

េគមាន 2 2lim( ) lim( ) lim( )x x

x x x
x xe x xe

→+∞ →+∞ →+∞
+ = + = +∞   

( េ្រព 2lim ; lim x

x x
x xe

→+∞ →+∞
= +∞ = +∞    ) 

េហយី  2 2lim( ) lim( ) lim( )x x

x x x
x xe x xe

→−∞ →−∞ →−∞
+ = + = +∞  

( េ្រព 2lim ; lim 0x

x x
x xe

→−∞ →−∞
= +∞ =    ) 

ដូចេនះ  2lim( )x

x
x xe

→±∞
+ = +∞   ។ 

ខ. lim(1 ) x

x
x e

→+∞
−  

េដយ  lim(1 )
x

x
→+∞

− = −∞   និង   lim x

x
e

→+∞
= +∞  

ដូចេនះ  lim(1 ) x

x
x e

→+∞
− = −∞  

គ. lim( 2) x

x
x e−

→+∞
+    

 lim 2 lim 0x x

x x
xe e− −

→+∞ →+∞
= + =     (េ្រពះ lim 0x

x
e−

→+∞
= ) 

ដូចេនះ   lim( 2) 0x

x
x e−

→+∞
+ =   ។ 

ឃ. lim
2 1

x

xx

e x
e→+∞

−
+
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(1 ) 1 1lim lim1 2 2(2 )

x
xx

xx xx
x

xe xee
ee

e

−

−→+∞ →+∞

− −
= = =

++
 

 (  េ្រពះ lim 0 , lim 0x x

x x
xe e− −

→+∞ →+∞
= =    ) 

ង. 
0

limln
1x

x
x→

 
 + 

 

 0

0 0

lim ln ln( 1)

limln limln( 1)
x

x x

x x

x x
→

→ →

= − +  

= − + = −∞
  

ដូចេនះ  
0

limln
1x

x
x→

  = −∞ + 
    ។ 

ច. 2lim ln( 1)
x

x x
→±∞

+    

 ( ) 2 ,lim lim ln( 1)
,x x

xx x
x→±∞ →±∞

−∞ → −∞
= × + == +∞ → +∞

 

េ្រពះ ( )lim
x

x
→±∞

= ±∞   និង 2lim ln( 1)
x

x
→±∞

+ = +∞  

ដូចេនះ   2lim ln( 1)
x

x x
→±∞

+ = ±∞   ។ 

ឆ. ( )2
4

lim ln 4 3
x

x x x
→−

− −    

តង  4x t= −   កលណ 4x → −   េនាះ  0t →  

 

2
0

2
0

0

lim( 4)ln 4 3( 4) ( 4)

lim( 4)ln(5 )

lim( 4)[ ln ln(5 )]

t

t

t

t t t

t t t

t t t

→

→

→

 = − − − − − 

= − −

= − + − = +∞

 

 (េ្រព
0 0

lim( 4) 4 ; lim[ln ln(5 )]
t t

t t t
→ →

− = − + − = −∞  ) 

ដូចេនះ   ( )2
4

lim ln 4 3
x

x x x
→−

− − = +∞   ។ 

ជ. lim{ [ln( 1) ln ]}
x

x x x
→+∞

+ −    

 1 1lim ln( ) lim ln(1 ) ln 1x

x x

xx e
x x→+∞ →+∞

+
= = + = =  

(េ្រព 1lim(1 )x

x
e

x→+∞
+ =   ) 

ដូចេនះ   lim{ [ln( 1) ln ]} 1
x

x x x
→+∞

+ − =   ។ 
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លំហាត់ ទ៩២ 

កំណត់តៃម�a  ែដលបំេពញលក�ខណ�  
0

1 1 1lim
8x

ax x
x→

+ − +
=   ។ 

ដំេណាះ្រ 

កំណត់តៃម�a   

េយងីបាន
0

1 1 1lim
8x

ax x
x→

+ − +
=   

              

2

0

2 2

0

2

0

2

0

(1 ) (1 ) 1lim
8(1 1 )

1 2 1 1lim
8(1 1 )

(2 1) 1lim
8(1 1 )

2 1 1lim
81 1

2 1 1
2 8

x

x

x

x

ax x
x ax x

ax a x x
x ax x
x a a x

x ax x
a a x
ax x

a

→

→

→

→

+ − +
=

+ + +

+ + − −
=

+ + +

+ −
=

+ + +

+ −
=

+ + +
−

=

   

េគទញបា 12 1
4

a − =  ឬ 5
8

a =  ។ ដូចេនះ  5
8

a =  ។ 

លំហាត់ ទ៩៣ 

្រសយប ��ក់ថាសមីករខងេ្រកមមានប�សយា៉ងតិចមួយេនក�ុងចេនា   

ក. ( )sin 1 , 0,x x x π= − ∈           ខ. ( )
10

20log 0 , 1 ,10x x x− = ∈   

ដំេណាះ្រ 

ក. ( )sin 1 , 0,x x x π= − ∈      
តង ( )( ) sin ( 1) , 0,f x x x x π= − − ∈   ជាអនុគមន៍ជាប 
េយងីមាន ( )(0) sin0 (0 1) 1 , sin ( 1) 2.14f f π π π= − − = = − − = −   
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េដយ (0) ( ) 2.14 0f f π = − <   េនាះតម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លយា៉ងេហ   

( )0 0,x π∈  ែដល  ( )0 0f x =  ។ 

ដូចេនះសមីកsin 1x x= −  មានប�សយា៉ងតិចមួយក�ុងចេន   ( )0,π ។ 
ខ. ( )

10
20log 0 , 1 ,10x x x− = ∈  

តង ( )
10

( ) 20log , 1,10f x x x x= − ∈   ជាអនុគមន៍ជាប 
េយងីមាន (1) 1 & (10) 20 10 10f f= − = − =  ។ 

េដយ (1) (10) 10 0f f = − <   េនាះតម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លយា៉ងេហ   

( )0 1,10x ∈  ែដល  ( )0 0f x =  ។ 
ដូចេនះសមីក 10

20log 0x x− = មានប�សយា៉ងតិចមួយក�ុងចេន   ( )1,10 ។ 

លំហាត់ ទ៩៤ 

ចូរគណនាលីមីតខងេ្រកម 
ក. 2 2lim( 4 2 3)

x
x x x x

→+∞
+ + − − +  ខ. 2 2lim( 2 3)

x
x x x x

→+∞
+ + − − +  

គ. 
2

20

sinlim
sinx

x x x
x x→

−
−

                   ឃ. 
0

2 sinlim
1 cosx

x x
x→

−
−

 

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្ 

ក. 2 2lim( 4 2 3)
x

x x x x
→+∞

+ + − − +  មានរងមិនកំណត+∞− ∞   

2 2

2 2

1 2 1 3lim | | 4 | | 1

1 2 1 3lim| | 4 1

x

x

x x
x x x x

x
x x x x

→+∞

→+∞

 
= + + − − +  

 
 

= + + − − + = +∞  
 

 

េ្រព 2 2
1 2 1 3lim 4 1 2 1 1

x x x x x→+∞

 
+ + − − + = − = 

 
 

  ។ 
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ខ. 2 2lim( 2 3)
x

x x x x
→+∞

+ + − − +  មានរងមិនកំណត+∞− ∞  

  

2 2

2 2

2 2

2 2 2 2

2 3 2 1lim lim
1 2 1 32 3 | | 1 | | 1

1 1(2 ) 2
lim lim

1 2 1 3 1 2 1 3| |( 1 1 ) 1 1

2 1
1 1

x x

x x

x x x x x
x x x x x x

x x x x

x
x x

x
x x x x x x x x

→+∞ →+∞

→+∞ →+∞

+ + − + − −
= =

+ + + − + + + + − +

− −
= =

+ + + − + + + + − +

= =
+

 

ដូចេនះ   2 2lim( 2 3) 1
x

x x x x
→+∞

+ + − − + =   ។ 

គ. 
2

20

sinlim
sinx

x x x
x x→

−
−

 មានរមិនកំណត់  0
0

 

 20 0

( sin ) sin 0 0lim lim 0sinsin 1 1 01 .sin(1 )
x x

x x x x x
xx xx xx

→ →

− − −
= = = =

− ×−−
 

ដូចេនះ  
2

20

sinlim 0
sinx

x x x
x x→

−
=

−
  ។ 

ឃ. 
0

2 sinlim
1 cosx

x x
x→

−
−

   មានរងមិនកំណត 0
0

 

   

20

0

0

(2 sin ) 1 coslim
1 cos

(2 sin ) 1 coslim
|sin |

2 sinlim 1 cos
|sin | |sin |

x

x

x

x x x
x

x x x
x

x x x
x x

→

→

→

− +
=

−

− +
=

 = − + 
 

 

-េបី 0x −→   េនាះ|sin | sinx x= −  

េគបាន 
0 0

2 sin 2lim lim 1 1 cos 2
sin1 cosx x

x x x x
xx− −→ →

−  = + + = − −−  
  

-េបី 0x +→   េនាះ|sin | sinx x=  

េគបាន 
0 0

2 sin 2lim lim 1 1 cos 2
sin1 cosx x

x x x x
xx+ +→ →

−  = − + = −  
  ។ 
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លំហាត់ ទ៩៥ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )
2| | 2x xf x

x
+

=  េបី 0x ≠  និង ( )0 1f = ។ 

ក.េតីអនុគមន៍ f  ជាប់្រត 0x =  ឬេទ? 

ខ.សង់្រកបតងអនុគ f  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក.េតអនុគមន៍ f  ជាប់្រត  0x =  ឬេទ? 

េយងីមា ( )0 1f =  

េហយី  ( )
2| | 2 | |2x x xf x x

x x
+

= = +  េបី 0x ≠  

េយងីបាន ( ) ( )
0 0 0

| |lim lim 2 lim 2 1 1
x x x

xf x x x
x− − −→ → →

 = + = − = − 
 

 ។ 

និង ( ) ( )
0 0 0

| |lim lim 2 lim 2 1 1
x x x

xf x x x
x+ + +→ → →

 = + = + = 
 

 ។ 

េដ ( ) ( )
0 0

lim lim
x x

f x f x
− +→ →

≠  េនាះ f  គា�នល មីត្រតង0  េទ។ 

ដូចេនះ  f  ជាអនុគមន៍ដច់្រ0  ។ 

ខ.សង្់រកបតងអនុគ f   

េគមា ( )
2| | 2 | |2x x xf x x

x x
+

= = +  

េដយ| |x x=   េបី 0x ≥   និង | |x x= −   េបី 0x <   េនាះេគបា 

( ) 2 1f x x= +  េបី 0x ≥   និង ( ) 2 1f x x= −  េបី 0x <   ។ 
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ដូចេនះេគអចសង់្រកបតងអនុ f  ដូចខងេ្រក 

 

 
 
 
 

 
 
 

 

លំហាត់ ទ៩៦ 

គណនាលីមីតខងេ្រ 

ក.
2

3
3lim

x

x

e
x

−

→+∞
  ខ.

23lim
1

x

x

x
x

+

→+∞

+ 
 − 

  គ.
0

lim
x x

x

e e
x

−

→

 −
 
 

  

ដំេណាះ្រ 

គណនាលីមីតខងេ្៖ 

ក.
2

3 2 3
3 3lim lim

x x

x x

e e
x e x

−

→+∞ →+∞
= = +∞   េ្រព 3lim

x

x

e
x→+∞

= +∞។  

ខ.

4( 2)
1 12 2

4 43 4 4lim lim 1 lim 1
1 1 1

x
x xx x

x x x

x e
x x x

+
− −+ +

→+∞ →+∞ →+∞

 +      = + = + =      − − −     
 

  

គ.
2 2

0 0 0

1 1 2lim lim lim 2
2

x x x x

x xx x x

e e e e
x xe x e

−

→ → →

 − − −
= = × = 

 
  ។ 

2 3 4 5 6-1-2-3-4-5-6

2

3

4

5

6

7

-1

-2

-3

-4

-5

-6

-7

0 1

1

x

y
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លំហាត់ ទ៩៧ 

រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ខងេ្រក 

ក. 2 22 1 3 2 4y x x x x= − − + − + −   

ខ.
12 2 1lg

2 1

x

x
xy

− − +
=  − 

  

ដំេណាះ្រ 

រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍ខងេ្រក 

ក. 2 22 1 3 2 4y x x x x= − − + − + −   

េគអចសរេសរ 2 2( 1) 2 1 1 ( 4) 2 4 1y x x x x= − − − + + − + − +   

                        
2 2 2

2

( 1 1) ( 4 1)

| 1 1| | 4 1|

x x

x x

= − − + − +

= − − + − +
  

អនុគមន៍មានន័លុះ្រត
2 1 0

4 0
x
x
 − ≥


− ≥
  សមមូល  4x ≥  ។ 

ដូចេនះែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍គឺ  [4 , )fD = + ∞  ។ 

ខ.
12 2 1lg

2 1

x

x
xy

− − +
=  − 

  

អនុគមន៍មានន័យលុះ្រត
12 2 1 0

2 1
2 1 0

x

x

x

x− − +
>

−
 − ≠

    

េយងីសិក្សោស ��ៃ 12 2 1xN x−= − +  និង 2 1xD = −   ។ 

តង ( ) 1: ( ) 2 xC f x −=   និង ( ) : ( ) 2 1L g x x= −  េនាះ 1( ) ( ) 2 2 1xN f x g x x−= − = − +   

េយងីសង់្រក ( )C  និង ( )L  ក�ុងត្រម�យរួមគា�  
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តម្រកហ�ិកេយីងប 

.ចំេពះ ( ) 1, 1 : 2 2 1 0xx N x−∈ −∞ = − + >   ។ 

.ចំេពះ 1x =  េនាះ 0N =  ។ 

.ចំេពះ ( )1,x ∈ + ∞   េនាះ 12 2 1 0xN x−= − + <  ។ 

ម្យោ៉ងេទៀតចំេពះកេន 2 1xD = −  ៖ 

.េបី 2 1 0xD = − =   សមមូល  0x =  ។ 

.េបី 2 1 0xD = − <   សមមូល  ( ), 0x ∈ −∞  ។ 

.េបី 2 1 0xD = − >   សមមូល  ( )0 ,x ∈ +∞  ។ 

2 3 4 5-1-2-3-4

2

3

4

-1

-2

-3

0 1

1

x

y
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តរងស �
12 2 1

2 1

x

x
N x
D

− − +
=

−
   

 

 

 

 

តមតរងខងេលីេ
12 2 1 0

2 1

x

x
N x
D

− − +
= >

−
 សមមូល 0 1x< <  ។ 

ដូចេនះ  ( )0,1fD =  ។ 

លំហាត់ ទ៩៨ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដ ( ) 2 lnf x x x= −  ែដល  0x >  ។ 

ក)បង �ញ ( ) 0f x >  ចំេពះ្រគ 0x >  

ខ)បង �ញថាចំេពះ្ 1x > េគបា ln 20 x
x x

< <  រចួទញ lnlim 0
x

x
x→+∞

=  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក)បង �ញ ( ) 0f x >  ចំេពាះ្រគ 0x >  

េយងីមាន ( ) 2 lnf x x x= −  

េយងីបាន ( ) 1 1 1' xf x
x xx

−
= − =  

ចំេពះ្រគ ( )0 : 'x f x> មានស��ដូ  1x −  ។ 

េបី '( ) 0 1 0f x x= ⇔ − =  ឬ 1x =  ។ 

N
D
N
D

x −∞ +∞

+
1
0

0

0

+ −
− + +

+− −
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េបី '( ) 0 1 0f x x< ⇔ − <  ឬ 0 1x< <  ។ 

េបី '( ) 0 1 0f x x> ⇔ − >  ឬ 1x >  ។ 

តរងអេថរភា :f  

 

 

 

 

ចំេព 1x =  េគបាន ( )1 2f =  ។ 

តមតរងអេថរភាពខងេលីេនះេយីង ( )0 : 2 0x f x∀ > ≥ >  

ដូចេនះ ( ) 0f x >  ចំេពះ្រគ 0x >  ។ 

ខ)បង �ញថចំេពាះ្ 1x > េគបា ln 20 x
x x

< <  រួចទាញ lnlim 0
x

x
x→+∞

=   

តមស្រមាយខងេលីេយីងទញបានចំេ 1x > េគបា ( ) 0f x >  

េនាះ2 ln 0x x− >  ឬ ( )ln 2 2 1x x
x x x

< =  

ម្យោ៉ងេទៀត្រ 1x > េគមា ln ln1 0x > =  េនាះ ( )ln 0 2x
x

>  

តម( )1 និង( )2 េយងីទញប ln 20 x
x x

< <  ពិត។ 

េដ ln 20 x
x x

< <  េនាះ ln 20 lim lim 0
x x

x
x x→+∞ →+∞

< < =  

ដូចេនះ  lnlim 0
x

x
x→+∞

=  ។ 

x

'( )f x

( )f x

0 1 +∞

0− +

2
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លំហាត់ ទ៩៩ 

េគឲ្យអនុគមន f  កំណត់េលី(0, )+ ∞  េដយ ( ) ln( )xf x x
e

=  ែដល 2.71828...e =  

១.ចូរគណន '( )f x រចួចំេពះ្រគ 1,k kx
n n

+ ∈   
 ែដលn∈និងk∈  

    ចូរ្រសយប ��ក់ ( ) 1ln ' lnk kf x
n n

+   ≤ ≤   
   

 ។ 

២.េ្របី្រទឹស�ីបទវិ សមភាពកំេណីនមានកំ ណត់េទនិងអន f ្រគប់ ,k n∈  

    ចូរទញប��ក់  1 1ln ( 1)ln ln lnk k k kk k
n ne ne n

+ +       ≤ + − ≤       
       

។ 

៣.ទញឲ្យបានថាចំេព ,k n∈ េគមាន 

     1 1 1 1 ! 1 1 1 1ln ln ln ln lnn
n n n

e n e n n ne n nen
+ +           − ≤ ≤ −           

           
 

៤.េដយេ្របីលទ�ផលខងេលីចូរទ
! 1lim

n

n

n
n e→+∞

 
=  

 
  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.គណន '( )f x  ៖ 

េយងីមា ( ) ln (ln ln ) (ln 1)xf x x x x e x x
e

 = = − = − 
 

 

េយងីបាន '( ) ( )'(ln 1) (ln 1)' ln 1 1 lnf x x x x x x x= − + − = − + =  
ដូចេនះ '( ) lnf x x=  ។ 

្រសប�� ក់ថ ( ) 1ln ' lnk kf x
n n

+   ≤ ≤   
   

 ៖ 

េយងីមាន '( ) lnf x x=  

ចំេពះ្រគ 1,k kx
n n

+ ∈   
 េគបាន 1k kx

n n
+

≤ ≤  ែដលn∈និងk∈  
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េគទញ 1ln ln lnk kx
n n

+   ≤ ≤   
   

  

ដូចេនះ  ( ) 1ln ' lnk kf x
n n

+   ≤ ≤   
   

 ពិត។ 

២.ទាញប��ក់  1 1ln ( 1)ln ln lnk k k kk k
n ne ne n

+ +       ≤ + − ≤       
       

  

តមស្រមាយខងេលីេ ( ) 1ln ' lnk kf x
n n

+   ≤ ≤   
   

 

តម្រទឹស�ីបទវិ សមភាពកំេណីនមានកំ ណត់េទនិងអន f ្រគប់ ,k n∈  

េគបាន 1 1 1 1ln lnk k k k k k k kf f
n n n n n n n n
+ + + +           − ≤ − ≤ −           

           
 

                       1 1 1 1 1ln ln ln lnk k k k k k
n n n ne n ne n n

+ + +       ≤ − ≤       
       

 

ដូចេនះ 1 1ln ( 1)ln ln lnk k k kk k
n ne ne n

+ +       ≤ + − ≤       
       

ពិត។ 

៣.ទាញឲ្យបានថចំេពា ,k n∈ េគមន 

     1 1 1 1 ! 1 1 1 1ln ln ln ln lnn
n n n

e n e n n ne n nen
+ +           − ≤ ≤ −           

           
 

េគមាន 1 1ln ( 1)ln ln lnk k k kk k
n ne ne n

+ +       ≤ + − ≤       
       

 

េគទ
( )

( )

1ln ( 1)ln ln

1 1ln ( 1)ln ln

k k kk k i
n ne ne
k k kk k ii

n ne ne

 +     ≤ + −      
      


+ +      ≥ + −           

 

ត( )i េគបា
1 1

1ln ( 1)ln ln
n n

k k

k k kk k
n ne ne= =

 +     ≤ + −      
      

∑ ∑   

ឬ 1 2 1 1ln ln ... ln ( 1)ln lnn nn
n n n ne ne

+         + + + ≤ + −         
         
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ឬ   ( )! 1 1ln 1 ln lnn
n nn

ne nen
+     ≤ + −     

     
  

េគទញបា ( )1 ! 1 1 1 1ln ln lnn
n n n iii

n n ne n nen
+ +       ≤ −       

       
 

ត( )ii េគបា
1 1

1 1

1 1ln ( 1)ln ln
n n

k k

k k kk k
n ne ne

− −

= =

 + +     ≥ + −      
      

∑ ∑  

ឬ 2 3 1ln ln ... ln ln lnn nn
n n n ne ne

         + + + ≥ −         
         

  

ឬ 1 2 3 1 1 1ln ln ln ... ln ln ln lnn n
n n n n n e ne

             + + + + ≥ + −             
             

 

ឬ ! 1 1 1 1ln ln ln ln lnn
n n

n e n en
         ≥ + − −         
         

 

េគទញបា ( )1 ! 1 1 1ln ln lnn
n iv

n e n en
     ≥ −     
     

 

ត( )&( )iii iv េគបាន  
1 1 1 1 ! 1 1 1 1ln ln ln ln lnn

n n n
e n e n n ne n nen

+ +           − ≤ ≤ −           
           

 ពិត។ 

៤.េដយេ្រ�លទ�ផលខងទាញថ ! 1lim
n

n

n
n e→+∞

 
=  

 
   

េគមា 1 1 1 1 ! 1 1 1 1ln ln ln ln lnn
n n n

e n e n n ne n nen
+ +           − ≤ ≤ −           

           
 

ឬ        
1

1 1 ! 1 1 1 ln( )1 ln ln 1 ln
n

n
n ne

n e n e ne nn
         − ≤ ≤ + + +         
         

  

េគបា

1 1 ! 1 1 1 ln 1lim 1 ln lim ln lim 1 ln
n

n n n

n n
n e n n e ne n n→+∞ →+∞ →+∞

          − ≤ ≤ + + + +                   
 

ឬ 1 ! 1ln lim ln ln
n

n

n
e n e→+∞

    ≤ ≤         
 េនាះេគទញ ! 1lim

n

n

n
n e→+∞

 
=  

 
  ពិត។ 
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ជំពកូទ�០៦ 

ក្រមងលំហត់េ្រជ សេរសស្រមប់ក ចិ� 

 

១.ក)េដយេ្របីនិយមន យ័ចូរ្រស យប��ក់លីមីតខងេ 
 

1
) lim(4 1) 5

x
a x

→
+ =   

2
) lim(3 7) 1

x
b x

→ −
+ =  

 ( )2
1

) lim 2 3 6
x

c x x
→

+ + =  ( )2
2

) lim 2 3 1 3
x

d x x
→

− + =  

 ខ.េគដឹងថា
2

lim ( ) 4
x

f x
→

=   និង 
2

lim ( ) 1
x

g x
→

= −   ។  

    ចូរគណនាលីមីត 
    

2
lim 2 ( ) 3 ( )
x

A f x g x
→

= −    និង 2 2
2

lim ( ) 4 ( )
x

B f x g x
→

 = −    ។ 

 គ.េគដឹងថា
1

lim 3 ( ) 2 ( ) 5
x

f x g x
→

− =     និង 
1

lim ( ) 2 ( ) 4
x

g x f x
→

− = −     ។  

     ចូរកំណត់ 
1

lim ( )
x

f x
→

 និង 
1

lim ( )
x

g x
→

 ។ 

២.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក. 
2

21

2 5 3lim
3 2x

x x
x x→

− +
− +

 ខ. 
3

22

3 2lim
5 6x

x x
x x→

− −
− +

 

 គ. 
3

31

3 2lim
2 3 1x

x x
x x→

− +
− +

 ឃ. 
4

21

4 3lim
( 1)x

x x
x→

− +
−

 

 ង. 
3 2

22

2 2 4lim
6 8x

x x x
x x→

− + −
− +

 ច.
2

2
6

2sin 3sin 1lim
4sin 1x

x x
xπ

→

− +
−

 

៣.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក.
2

1

1lim
1x

x
x→−

−
+

 ខ.
2

2

4lim
2x

x
x→

−
−

 

 គ.
3

3

27lim
3x

x
x→

−
−

 ឃ.
3

4

64lim
4x

x
x→−

+
+
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 ង. 32

1 12lim
2 8x x x→

 − − − 
 ច.

2

22

( 1) 6lim
2 4x

x x x
x x→

 +
− − − 

 

 ឆ.
3

21

2lim
1x

x x
x→

+ −
−

 ជ. 
5

42

32lim
16x

x
x→

−
−

 

៤)គណនាលីមីតខងេម ៖ 

 ក.
3 2

3 31

3 3 1lim
( )x

x x x
x x→

− + −
−

 ខ.
2

21

3 2lim
2 3x

x x
x x→−

+ +
− −

 

 គ.
2

21
2

2lim
2 3 1x

x x
x x→

−
− +

 ឃ. lim
n n

x a

x a
x a→

−
−

  ( n∈) 

 ង.
2 3

1

3lim
1x

x x x
x→

+ + −
−

 ច.
2 3

1

...lim
1

n

x

x x x x n
x→

+ + + + −
−

 

៥)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក. 2 31

2 3lim
1 1x x x→

 − − − 
 ខ.

4

3 20

(1 ) 4 1lim
x

x x
x x→

+ − −
+

 

 គ.
2 3

2

12lim
2x

x x x
x→

+ + −
−

 ឃ. 
2 3

1

2 3 6lim
1x

x x x
x→

+ + −
−

 

៦)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក.
2

20

1 1lim
x

x
x→

+ −  ខ.
2

1

3 2lim
1x

x
x→

+ −
−

 

 គ.
0

1 1lim
x

x x
x→

+ − −  ឃ.
2

2

2 2lim
2x

x
x→

− −
−

 

 ង. 20

1 2 1lim
x

x x
x→

+ − +  ច.
2

2

5 7lim
2x

x x
x→

+ − +
−

 

៧)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក.
0

(1 )(1 2 ) 1lim
x

x x
x→

+ + −  ខ.
3

2

1 3lim
2x

x
x→

+ −
−

 

 គ.
2 2

1

2 3 4 3 5lim
1x

x x x x
x→

+ + − + +
−

 ឃ.
2

3

5 6lim
2 3 6x

x x
x x→

− +
+ − +

 

 ង.
2

2 2 2lim
2x

x
x→

+ + −
−

 ច.
1

3 2lim
2 1x

x x x
x x→

− −
− −
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៨)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក.
3

8

2lim
2x

x
x→

−
−

 ខ.
3 2

20

1 1lim
x

x
x→

+ −  

 គ.
3 3

2

3 2 6lim
2x

x x
x→

+ − +
−

 ឃ.
3 32 2

20

1 1lim
x

x x
x→

+ + −  

 ង.
3

2

1 1lim
2x

x x
x→

− − +
−

 ច.
3 2

32 22

60lim
60x

x x
x x→

− +

− +
 

៩)េគឲ្យ 2( ) 3f x x x= +  ។ គណនាលមីត 
2

( ) (2)lim
2x

f x f
x→

−
−

 ។ 

១០)េគឲ្យ 3( ) 3f x x x= −  ។ គណនាលីមីត 21

( ) (1)lim
( 1)x

f x f
x→

−
−

 ។ 

១១)រកចំនួនពិត a  និង b េដីម្បីឲ្
2

1
lim 5

1x

x ax b
x→

+ +
=

−
 ។ 

១២)រកចំនួនពិត mនិង n  េដីម្បីឲ្
2

22

8 1lim
( 2) 2 5x

x mx
x n x n→

− +
=

− + +
 ។ 

១៣)គណនាលីមីតខងេ្រក 

  ក.
3 3

2
4

cos sinlim
1 tanx

x x
xπ

→

−
−

 ខ.
2

3

3 4sinlim
2cos 1x

x
xπ

→

−
−

 

  គ. 
2

6

4cos 3lim
1 2sinx

x
xπ

→

−
−

 ឃ. 
2

2

2 sin sinlim
1 sinx

x x
xπ

→

− −
−

 

  ង. 30

2sin sin2lim
1 cosx

x x
x→

−
−

 ច.
2

6

2sin 3sin 1lim
2sin 1x

x x
xπ

→

− +
−

 

 ១៤)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក.
2

3

tan (1 3)tan 3lim
sin 3 cosx

x x
x xπ

→

− + +
−

 ខ.
2

4

tan 3tan 2lim
sin cosx

x x
x xπ

→

− +
−

 

 គ. 3 3
4

cos2lim
cos sinx

x
x xπ

→ −
 ឃ.

2

3

4cos 1lim
sin sin2x

x
x xπ

→

−
−

 

 ង. 
3

4

1 tanlim
cos2x

x
xπ

→

−  ច.
6

cos3lim
cos sin2x

x
x xπ

→ −
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១៥)េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 6 6( ) sin cosf x x x= +  

  ក)្រសយ 23( ) 1 sin 2
4

f x x= −  ។     ខ)គណនាលីមីត 3
4

1 4 ( )lim
1 sin 2x

f x
xπ

→

−
−

 ។ 

១៦)គណនាលីមីតខងេ្រក 

  ក. 1lim
2 3x

x
x→∞

+
+

 ខ. 2
( 2)(2 3)lim

1x

x x
x→∞

+ +
+

 

  គ. 
2 3

4
(3 1)(4 3)lim

(2 1)x

x x
x x→∞

+ +
+

 ឃ. 
5 5

5
( 5)lim

5x

x x
x→∞

+ +
+

 

  ង. 
10 10 10

10 10
( 1) ... ( 10)lim

10x

x x x
x→∞

+ + + + +
+

 ច.
2 3 3 2

3 4
(4 1) (3 2)lim

6 (2 1)x

x x
x→∞

+ +
+

 

១៧)គណនាលីមីតខងេ្រក 

  ក. 2
1 2 3 ...lim

n

n
n→+∞

+ + + +  ខ. 
2 2 2 2

3
1 2 3 ...lim

n

n
n→+∞

+ + + +  

  គ. 1 1 1lim ...
1.2 2.3 ( 1)n n n→+∞

 + + + + 
 ឃ. 1 2lim ...

2! 3! ( 1)!n

n
n→+∞

 + + + + 
 

  ង. 1 1 1lim ...
1.3 3.5 (2 1)(2 1)n n n→+∞

 + + + − + 
 

១៨)េគឲ្យស�ុីតចំនួនពិត ( )nU  កំណត់េដយ 2 2
2 1
( 1)n
nU

n n
+

=
+

  

  ក/ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត AនិងB េដីម្បីឲ្ 2 2( 1)n
A BU
n n

= +
+

 ។ 

  ខ/គណនាលីមីតៃន 1 2 ...n nS U U U= + + +  កលណn → +∞  ។ 

១៩)គណនាលីមីត 2 2 2 2
1 1 1 1lim (1 )(1 )(1 )...(1 )
2 3 4n n→+∞

 − − − −  
 ។ 

២០)េគឲ្យផលបូក 2 3
1 3 5 2 1....
2 2 2 2n n

nS −
= + + + +  ។ 

  ក/ គណនា 1
2n nS S−  រចួទញរក nS  ជាអនុគមន៍ៃនn  ។ 

  ខ/គណនាលីមីត lim nn
S

→+∞
  ។ 

២១)េគឲ្យស�ុីត
3 3 3

3 3 3
2 1 3 1 ( 1) 1...
2 1 3 1 ( 1) 1n

nU
n

− − + −
= × × ×

+ + + +
 ។គណនាលីមីត lim nn

U
→+∞

 ។ 
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២២)េគឲ្យ្រតី 2( )f x ax bx c= + +  ែដល  0a ≠  និង , ,a b c∈ℜ  ។ 
  េគឧបមាថាមានចំនួនពλ  មួយែដល  ( )f λ λ=  ។ 

  ចូរ្រសយ ( )
lim 2 1

( )x

f f x x
a b

f x xl
l

→

−   = + +
−

 ។ 

២៣)រក្រតីធាដឺេ្រកទីព ( )f x  ែដលេផ��ងផា�ត់ល ក�ខណ �ខងេ្រក 

  2
( )lim 1

1x

f x
x→+∞

=
−

  និង   21

( )lim 1
1x

f x
x→

= −
−

  ។ 

២៤)េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ
2

2( )
4

ax bx cf x
x
+ +

=
−

 

  កំណត់  ,a b  និង c  េដយដឹងថ lim ( ) 2
x

f x
→∞

=  និង 
2

lim ( ) 2
x

f x
→

=  ។ 

២៥)កំណត់ចំនួនពិត m និង n  េដីម្បីឲ្
2( 1) 1lim 1

2 3x

m x nx
x→+∞

− + +
=

+
 ។ 

២៦)េគឲ្យអនុគមន៍
3 2

3 2
( 4) (3 5) 2 2( )

3 2
x m x m x my f x

x x x
+ − − − + −

= =
− +

 

  ក/កំណត់ m េដីម្បីឲ្
0

lim ( )
x

f x
→

 ជាចំនួពិត  

  ខ/ គណនាលីមីត 
1

lim ( )
x

f x
→

  និង  
2

lim ( )
x

f x
→

  ។ 

២៧)េគឲ្យ
2

2 3 4

1 1 1( )
1 1 1

x x xf x
x x x

− + + − +
=

− − + + +
 ។ គណនា

1
lim ( )
x

f x
→

 ? 

២៨)េគឲ្យផលបូក 2 2 2 21 4 7 ... (3 2)nS n= + + + + −  ែដល n IN∈   
  ក/េដយេ្របីអនុមានរួមគ ណ ិតវិទយថា  

        21 (6 3 1)
2nS n n n= − −  ។ 

    ខ/គណនាលីមីត
2 2 2 2

2
1 4 7 ... (3 2)lim

6n

n n
n→+∞

 + + + + −
− 

 
  ។ 

២៩)េគឲ្យផលបូក 2 2 2 2 2
1 2 3 ....
3 15 35 (4 1)n

nS
n

= + + + +
−

 

  ក/្រសយ 2 2 2 2
1 1

(4 1) 8(2 1) 8(2 1)
k

k k k
= −

− − +
 ្រគប់k∈  ។ 

  ខ/េ្របីសមភាពខងេលីចូរគ nS  រចួគណនា lim nn
S

→+∞
 ។ 



  េមេរៀនទី២                              ល�ម�តៃនអនគុមន ៍                    ស្រមាប់ថា�ក១២ 
 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                          Page 260 
 

៣០)េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( )f x x x x x= + + −  ។ 

  គណនាលីមីតៃន f  កលណn → +∞  ។ 
៣១)គណនាលីមីត 32 3 2 4 34lim( 2 3 4 3 )

x
x x x x x x x

→+∞
+ + + + + −  ។ 

៣២)គណនលីមីត  
   ( )2 2 2 2lim 2 3 ...

x
A x x x x x x x nx nx

→+∞
= + + + + + + + + −  

៣៣)េគឲ្យស�ុីត
1 1 1 1...

1 2 2 3 1na
n n n
 

= + + + + + + + 
 

  គណនាលីមីត lim nn
a

→+∞
 ។ 

៣៤)េគមានស�ុីតចំនួនពិត ( )na  េផ��ងផា�ត់ទំន ាក់ទំនង 

  
2

3
1

2
3

n
n

aa + =   ្រគប់n∈   និង    1
2
3

a =   

  ក/តង 3
2

1 logn nb a= +  ។ ចូរ្រសយ( )nb  ជាស�ុី តធរណីមា្  

  ខ/គណនា nb  និង na  ជាអនុគមន៍ៃនn  រចួគណន lim nn
a

→+∞
 ។ 

៣៥)េគឲ្យស�ុីត  2

1 1 1 1(1 ) (1 ) (1 ) ... (1 )
2 4 16 2 nnU = + + + +  

  ក/ គណនា 1(1 )
2 nU−  រចួទញរក nU  ជាអនុគមន៍ៃនn  ។ 

  ខ/ គណនាលីមីត lim nn
U

→+∞
 ។ 

៣៦)េគឲ្យស�ុីត
1!.1 2!.2 3!.3 ... !.

( 1)!n
n nU

n
+ + + +

=
+

  ។ 

  គណនាលីមីត lim nn
U

→+∞
 ។ 

៣៧)េគឲ្យស�ុីត  0 2u =  និងទំនាក់ទំនងកំេណីន  1 2n nu u+ = +  

  ក/្រសយ 22cos
2n nu π

+=   ្រគប់ 0 , 1 , 2, 3,...n =  ។ 

  ខ/គណនាលីមីតៃន nu  កលណn → +∞   ។ 
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៣៨)េគឲ្យអនុគមន៍ f  និង g  កំណត់េដយ  

  1( )
1 1 n

nf x
x x

= −
− −

 និង ( )
1 1m n

m ng x
x x

= −
− −

  ែដល  ,m n∈  

  ក/គណនាលីមី 
1

lim ( )
x

f x
→

 ។       ខ/ទញរកលីមីត
1

lim ( )
x

g x
→

 ។ 

៣៩)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក/
0

(1 )(1 2 ) 1lim
x

x x
x→

+ + −  ខ/ 
3

2

1 3lim
2x

x
x→

+ −
−

 

 គ/
2 2

1

2 3 4 3 5lim
1x

x x x x
x→

+ + − + +
−

 ឃ/
2

3

5 6lim
2 3 6x

x x
x x→

− +
+ − +

 

 ង/
2

2 2 2lim
2x

x
x→

+ + −
−

 ច/ 
1

3 2lim
2 1x

x x x
x x→

− −
− −

 

៤០) កំណត់តៃម�ៃនចំនួនេថរ a េដីម្បីឲ្យលីមីតខងេ្រកមជាលីមីតៃនចំន 
       េហយីកំណត់លីមីតេនះផង ៖ 

 ក/ 
2

2

4lim
2x

x ax
x→

+ +
−

 ខ/ 
1

3lim
1x

x a
x→

+ −
−

 

 គ/ 
0

1 3lim
x

x a
x→

+ +  ឃ/ 
2

1lim
2x

x a
x→

+ −
−

 

 ង/ 
2

21

1lim
1x

x ax
x→−

+ −
−

 ច/ 
3

22

2lim
4x

x ax
x→

+ +
−

 

៤១)កំណត់តៃម�ៃនចំនួនេថរ aនិង b េដីម្បីឲ្យលីមីតខងេ្រកមជាលីមីតៃនចំន 

     េហយីកំណត់លីមីតេនះផង ៖ 

 ក/ 
3

21
lim

( 1)x

x ax b
x→

+ +
−

 ខ/ 
4 3

3 22

4lim
2 4 8x

x ax bx
x x x→

+ + +
− − +

 

 គ/ 
4 2

3 22

6lim
3 4x

x x ax b
x x→

+ + +
− +

 ឃ/ 
3

20

( 1)lim
x

x ax b
x→

+ + +  

 ង/ 
5

31
lim

3 2x

x ax b
x x→

+ +
− +

 ច/ 
2

4 22

4lim
8 16x

ax bx
x x→

+ +
− +

 

 ឆ/ 
3

2lim
( )x a

x ax b
x a→

+ +
−

 ជ/ 
3

20

(1 2 )lim
x

ax b x
x→

+ − +  
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៤២)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក/ 20

sin3lim
sin 5x

x x
x→

 ខ/ 
2

3 30

(1 cos )lim
tan sinx

x
x x→

−
−

 

 គ/ 20

2 1 coslim
sinx

x
x→

− +  ឃ/ 
2

2

1 sinlim
( )
2

x

x

x
π π→

−

−
 

 ង/ 1lim sin
x

x
x→∞

 ច/ 2 1lim (1 cos )
x

x
x→+∞

−  

៤៣)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក/ 20

1 sin cos2lim
sinx

x x x
x→

+ −  ខ/ 
0

sin3lim
2 2x

x
x→ + −

 

 គ/ 
2

0

sinlim
1 sin cosx

x
x x x→ + −

 ឃ/ 30

tan sinlim
x

x x
x→

−  

 ង/ 
0

1 sin coslim
1 sin cosx

x x
x x→

+ −
− −

 ច/ 20

1 cos cos2lim
x

x x
x→

−  

 ឆ/ 20

1 cos .cos2lim
x

x x
x→

−  ជ/ 40

1 cos(1 cos )lim
x

x
x→

− −  

 ឈ/ 2
1

lim(1 )tan
2x

xx π
→

−   ញ/ 
1

tanlim
1x

x
x
π

→ −
 

៤៤)កំណត់អនុគមន៍ដឺេ្រកទីពីរ ( )y f x=  ែដលបំេពញលក�ខណ� ទំងពី 

    2
( )lim 1 ( )

1x

f x i
x→∞

=
−

   និង   21

( )lim 1 ( )
1x

f x ii
x→

= −
−

 

៤៥)េគមានអនុគមន៍ 2
2 2cos( ) axf x

x
−

=  ែដល a∈។ 

 កំណត់តៃម�ៃន a  េដីម្បីឲ្
0

lim ( ) 100
x

f x
→

=   ។ 

៤៦) អនុគមន៍  f  េផ��ងផា�ត់  2 24 ( ) 4x f x x− ≤ ≤ +  ្រគប់x ∈។ 
 គណនាលីមីត

0
lim ( )
x

f x
→

  ។ 

៤៧)េគមាន
3 2

2
3 ( 1) 3 3( )

4 3
x x a x af x

x x
− + − + −

=
− +

 

 គណនាលីមីត
1

lim ( )
x

f x
→

  និង 
3

lim ( )
x

f x
→
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៤៨)េគមាន
1

1
( 1) 1( )

1

n n

p p
nx n xf x

x x x

+

+

− + +
=

− − +
 ែដល n∈  និង p∈។ 

 គណនា
1

lim ( )
x

f x
→

  ។ 

៤៩)មានអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ tan sin( ) n
x xf x
x
−

=  ែដល n∈។ 

 កំណត់្រគប់n  ែដលេធ�ីឲ្យ
0

lim ( )
x

f x
→

 ជាចំនួនពិត  

៥០)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក/ 
2

2lim
cosx

x
xπ

π
→

−  ខ/ 
1

sinlim
1x

x
x
π

→ −
 

 គ/ 20

1 2lim ( cos 3)
cosx

x
x x→

 + −  
 ឃ/ 21

1 sin
2lim

(1 )x

x

x

π

→

−

−
 

៥១)េគមាន 1 1 1 1.....
1 4 4 7 7 11 (3 2)(3 1)nS

n n
= + + + +

× × × − +
 

 ក/កំណត់ពីរចំនួនពិត A  និង B  េដីម្បីឲ្យចំេពះ្រk∈  

 េគបាន 1
(3 2)(3 1) 3 2 3 1

A B
k k k k

= +
− + − +

 ។ 

 ខ/េ្របីសមភាពខងេលីចូរ nS  រចួទញរក lim nn
S

→∞
  ។ 

៥២)ក/ េគមានk∈  ។  

    ចូរ្រសយថ 2 1 2 10
2 2 1
k k

k k
− −

< <
+

 

    ខ/តង 1 3 5 .... (2 1)
2 4 6 .... 2n

nu
n

× × × × −
=

× × × ×
 ។  

    បង �ញថា 10
2 1nu
n

< <
+

 រចួទញថ lim 0nn
u

→∞
=  ។ 

៥៣)េគមានពហុេកណនិយ័តចរឹកក�ុងរង�ង់ែដល n ្រជ�ង និងក 
 េស�ីនឹង a  ។ តង nS  ជាៃផ�្រកឡាៃនពហុេកណេ 
 គណនា nS  រចួកំណត់រកតៃម� lim nx

S
→ +∞

  ។ 
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៥៤)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក/ 2
( 1)(2 3)(2 )lim

( 1)(2 1)x

x x x
x x→∞

− + −
+ +

 ខ/ lim
2 1

x

xx

e x
e→+∞

−
+

 

 គ/ lim( )
x

x x x x
→+∞

+ + −  ឃ/ 2 3lim ln( )
1x

x
x→+∞

+
+

 

 ង/ 34 3 3 2 24lim( 4 3 2 3 )
x

x x x x x x x
→+∞

+ + + + + −  

៥៥)គណនាលីមីត  
 ក/ 2 2lim( 4 2 2 3)

x
x x x x

→+∞
+ + − − +  

 ខ/ 2 2lim( 2 3)
x

x x x x
→+∞

+ + − − +  

៥៦)កំណត់តៃម� a  ែដលបំេពញលក�ខណ� 
0

1 1 1lim
8x

ax x
x→

+ − +
= ។ 

៥៧)គណនាលីមីត 1

1lim
1

n

mx

x
x→

−
−

   ែដល  ,m n∈  ។ 

៥៨)គណនាលីមីត 3
1.2 2.3 3.4 .... ( 1)lim

n

n n
n→+∞

+ + + + −  ។ 

៥៩)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក/ 2 2 2
1 1 1lim(1 )(1 )....(1 )
2 3n n→+∞

− − −  

 ខ/ 
4 4 4

lim( .... )
1 2n

n n n
n n n n→+∞

+ + +
+ + +

 

៦០)ចំេពះ្រគបn∈  េគមាន 

 
0

2 2 2 2...
1 3 3 5 (2 1)(2 3) (2 1)(2 3)

n

n
p

S
n n p p=

= + + + =
× × + + + +∑  

 ក/គណនា nS ជាអនុគមន៍ៃនn េដយេ្រ 2
(2 1)(2 3)p p+ +

 

 ជាទ្រមង
2 1 2 3

a b
p p

+
+ +

  ។ 

 ខ/ គណនា lim nn
S

→+∞
  ។ 
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៦១)េដយេ្របីសមភ 1 1
( 1)! ! ( 1)!

k
k k k

= −
+ +

 ចូរគណនាផលបូ 

   1 2 3 ...
2! 3! 4! ( 1)!n

nS
n

= + + + +
+

  រចួទញរ lim nn
S

→+∞
  ។ 

៦២)គណនាលីមីតខងេម ៖ 

 ក/ 2lnlim
1 2 lnx

x x
x x→+∞

+
− +

 ខ/ 2 1lim
1

x

xx

e x
e→+∞

+ −
+

 

 គ/ lim[ ln(2 1)]x

x
x e

→+∞
− +  ឃ/ 3 2lnlim

1 3lnx

x
x→+∞

−
+

 

 ង/ 2 lnlim
lnx

x x
x x→+∞

−
+

 ច/ 2 1lim
x

xx

e x
e x→∞

+ −
+

 

៦៣)គណនាលីមីត  

 ក/ 
0

lim
sin

x x

x

e e
x

−

→

−  ខ/ 
0

1lim
x

x

e x
x→

+ −  

 គ/ 
2

20

cos2lim
x

x

e x
x

−

→

−  ឃ/ 
sin tan

0
lim

x x

x

e e
x→

−  

 ង/ 
0

lim
ax bx

x

e e
x→

−  ច/ 20

2lim
x x

x

e e
x

−

→

+ −  

 ឆ/ 
2

0

2lim
sin

x x

x

e e
x→

+ −  ជ/ 
3

20

( 1)( 1)lim
x x

x

e e
x→

− −  

 ឈ/ 
sin2

20

cos2lim
tan

x x

x

e x
x→

−  ញ/ 
2

lim ( 1)x
x

x e
→+∞

−  

 ៦៤)គណនាលីមីត  

 ក/ 
0

ln(1 4 )lim
x

x
x→

+  ខ/ 
0

ln(1 3 )lim
x

x
x→

−  

 គ/ 20

ln(2 cos )lim
x

x
x→

−  ឃ/ 20

ln(1 sin3 )lim
x

x x
x→

+  

 ង/ 20

ln(cos )lim
x

x
x→

 ច/ 20

ln(2cos cos2 )lim
sinx

x x
x→

−  

 ឆ/ 
0

ln[(1 )(1 2 )]lim
x

x x
x→

+ +  ជ/ 
0

ln(1 tan )lim
x

x
x→

+  

 ឈ/ 
0

ln(2 )lim
x

x

e
x→

−  ញ/ 20

ln(3 2cos cos2 )lim
x

x x
x→

−  

 



  េមេរៀនទី២                              ល�ម�តៃនអនគុមន ៍                    ស្រមាប់ថា�ក១២ 
 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                          Page 266 
 

៦៥)គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក/ 
0

ln(1 ) ln(1 )lim
x

x x
x→

+ − −  ខ/ 
2

31

ln( 2 2)lim
3 2x

x x
x x→

− +
− +

 

 គ/ 
4

ln(tan )lim
4x

x
xπ π→ −

 ឃ/ 
2

2

ln(sin )lim
( )
2

x

x

x
π π→ −

 

 ង/ 
2

2 22

ln( 4 5)lim
2x xx

x x
e e− −→

− +
+ −

 ច/ 
2

ln(4 ) ln2lim
2x

x
x→

− −
−

 

 ឆ/ 21

lnlim
1x

x
x→ −

 ជ/ 
2ln 3ln 2lim

1 lnx e

x x
x→

− +
−

 

៦៦)េគឲ្យអនុគមន៍ f  េផ��ងផា�ត់
2

( )
2
xx f x x− ≤ ≤  ចំេពះ្រគបx  ។ 

 េគតង 2
1

( )
n

n
k

kS f
n=

= ∑  ។ គណនាលីមីត lim nn
S

→+ ∞
។ 

៦៧)គណនាលីមីត   
   2 2 2 2 2lim( 2 1 4 1 ... 2 1 1)

x
A x x x x x nx n x

→∞
= + + + + + + + + + − +  

៦៨)េគមានស�ុីត ( )nu  កំណត់េដយ  

    0 11 , 2u u= =   និង 1
2 2

n n
n

u uu +
+

+
=  ែដល  0,1,2,...n =  

 ក/ចូរ្រសយ 1
1 5
2 2n nu u+ = − +   ។ 

 ខ/ គណនា nu  ជាអនុគមន៍ៃនn  រចួទញរក lim nn
u

→ + ∞
  ។ 

៦៩)េគមានស�ុីត  ( 1) .... 3 2 1nu n n= + − + + + +  
    គណនាលីមីត lim( )nn

u n
→+∞

−   ។ 

៧០)េគឲ្យ 2 2
2 1
( 1)k
ka

k k
+

=
+

 តង
1

n

n k
k

S a
=

= ∑ ។រក  lim nn
S

→+ ∞
 ? 

៧១)េគឲ្យស�ុីត ( )nu  កំណត់្រគប់n IN∈  ែដល 0 1nu< <  

    និង 1
1(1 )
4n nu u+ − ≥   ។ 

    ចូរ្រយថា 1lim
2nn

u
→+∞

=   ។ 
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៧២) ស�ុ ីត ( )nu  កំណត់្រគប់n∈  ែដល  1 5u = និង 2
1 2n nu u+ = −  

    គណនា  1

1 2 3

lim
. . ...

n
n

n

u
u u u u

+

→+∞
  ។ 

៧៣)គណនាលីមីត lim ...
x

x x x x
→+∞

 + + + − 
 

  ។ 

៧៤)គណនាលីមីត
0

2 2 2 ... 2 2cos 2lim
x

x
x+→

+ + + + + −   ។ 

៧៥)គណនាលីមីត 32 3 2 4 34lim ( 2 3 2 4 )
x

x x x x x x
→+∞

+ + + − − ។ 

៧៦)គណន 24lim sin cos 2
5 6

n
n

n
n n n

n
π ππ

→+∞

    + + +    
     

 

៧៧)គណនា
3 33 ( !)lim
(3 )!

n
n

n

n
n→+∞

  ។ 

៧៨)គណនា
3 2

2
2

1

2 8 6 1lim
4 3

n

n k

k k kn n
k k→+∞

=

 + + −
+ − + + 

∑   ។ 

៧៩)គណនា
3 ...lim
ln( )

n

n

a a a a n
n→+∞

+ + + + −   ។ 

៨០)គណនា lim .ln tan
4n

n
n

π π
→+∞

  +  
  

 ។ 

៨១.េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( )f x x x x x= + + −  ។ 

  គណនាលីមីតៃន f  កលណn → +∞  ។ 
៨២.គណនាលីមីត 32 3 2 4 34lim( 2 3 4 3 )

x
x x x x x x x

→+∞
+ + + + + −  ។ 

៨៣.ចូរគណនាលីមី 
 ( )2 2 2 2lim 2 3 ...

x
A x x x x x x x nx nx

→+∞
= + + + + + + + + −  

៨៤.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក) 2
( 1)(2 3)(2 )lim

( 1)(2 1)x

x x x
x x→∞

− + −
+ +

  ខ) lim
2 1

x

xx

e x
e→+∞

−
+

 

 គ) lim( )
x

x x x x
→+∞

+ + −   ឃ) 2 3lim ln( )
1x

x
x→+∞

+
+
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 ង) 34 3 3 2 24lim( 4 3 2 3 )
x

x x x x x x x
→+∞

+ + + + + −  

៨៥.គណនាលីមីត  
 ក) 2 2lim( 4 2 2 3)

x
x x x x

→+∞
+ + − − +  

 ខ) 2 2lim( 2 3)
x

x x x x
→+∞

+ + − − +  

៨៦.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក) 2lnlim
1 2 lnx

x x
x x→+∞

+
− +

 ខ) 2 1lim
1

x

xx

e x
e→+∞

+ −
+

 

 គ) lim[ ln(2 1)]x

x
x e

→+∞
− +  ឃ) 3 2lnlim

1 3lnx

x
x→+∞

−
+

 

 ង) 2 lnlim
lnx

x x
x x→+∞

−
+

 ច) 2 1lim
x

xx

e x
e x→∞

+ −
+

 

 ឆ) ( )lim ln 2 1n

n
n e

→+∞
 − +   ជ) ( ) ( )2lim 2ln 2 1 ln 1

n
n n

→+∞
 + − +   

៨៧.គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខងេ្ ៖ 

 ក) 1lim sin
x

x
x→∞

  ខ) sinlim
cosx

x x
x x→∞

+
+

 

 គ) 2
2 4lim tan

1 2 3x

x x
x x

π
→∞

+ 
 + + 

  ឃ) 1lim(3 1)sin
2x

xx
x
π

→∞

+ +  + 
 

 ង) 2lim(2 3)cos
2 1x

xx
x

π
→∞

+ −  + 
 ច)

2 1lim cot( )
2 1 2 3x

x x
x x

π
→∞

+
+ −

 

 ឆ) lim(3 1)tan
1x

xx
x
π

→∞

 +  + 
  ជ)

3

2
1lim cos

2 1 2 3x

x x
x x

π
→∞

+ 
 + + 

 

 ឈ) 2
2 1 3 4lim tan

4 6 5x

x x
x x

π
→∞

+ + 
 + − 

 ញ) ( )lim cos 1 cos 1
x

x x
→+∞

+ − −  

៨៨.គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខងេ្ ៖ 

 ក)
2

2
( 1)lim

x

x
x→∞

+   ខ)
3 2

5
(2 3) (3 2)lim

5x

x x
x→∞

+ −
+

 

 គ)
3

2 3lim
x

x
x x→∞

+
+

  ឃ) lim
x

x

x x x
→+∞

+ +
 



  េមេរៀនទី២                              ល�ម�តៃនអនគុមន ៍                    ស្រមាប់ថា�ក១២ 
 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                          Page 269 
 

 ង) 2 2lim( 3 7 9 4)
x

x x x x
→+∞

− + − − +  

 ច) 2 2lim( 4 3 1 4 9 )
x

x x x x
→+∞

+ + − +  

 ឆ) lim( )
x

x x x x x
→+∞

+ + − +  

 ជ) 2 2lim( 4 4 )
x

x x x x
→+∞

+ − −  

 ឈ) 2 2 2lim( 4 7 3 5 1 9 4 5)
x

x x x x x x
→+∞

+ + + + + − + +  

 ញ) ( )2lim 2 3 4 6 1
x

x x x
→+∞

+ − − +  ដ) 3 3 2lim( 4 1 2)
x

x x x
→+∞

+ + − +  

 ឋ) 32 3 2lim( 4 8 1 8 12 5)
x

x x x x x
→+∞

+ + − + − +  

 ឌ) 34 3 3 2 24lim( 4 3 2 3 2)
x

x x x x x x x
→+∞

+ + + + + − +  

 ៨៩.ចូរគណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ដូចតេ ៖ 

   ក) 4 1lim
2 5x

x
x→ ∞

+
−

  ខ) 12 5lim
3 4x

x
x→ ∞

−
+

   

  គ) 8 1lim
2 3x

x
x→ ∞

−
+

  ឃ)
2

2
1lim

2 7 3x

x x
x x→ ∞

+ +
− +

   

  ង)
2

2
4 7 1lim
2 5 4x

x x
x x→ ∞

− +
+ +

  ច)
2

2
6lim

2( 6)x

x x
x x→ ∞

+
− −

  

  ឆ)
3

3
3 2lim

1x

x x
x→ ∞

+ +
−

  ជ)
3 2

3 2
4 3 9lim
2 5 3x

x x x
x x x→ ∞

− + +
+ − +

   

  ឈ)
2

2
(4 3)(6 7)lim
(3 1)(2 3 9)x

x x x
x x x→ ∞

− + −
+ − +

  

  ញ)
2

2
(8 1)(9 5)lim
(6 5)(2 9 1)x

x x x
x x x→ ∞

− + −
+ − +

  ដ)
3 327 3 5 1lim

4 3x

x x x
x→ ∞

+ − + −
+

   

  ឋ)
216 9lim

2 3x

x x
x→+∞

+ −
+

  ឌ)
2

2

4 3 6 1lim
1x

x x x
x x→+∞

+ + + −

+ +
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  ឍ)
2 2

2 2

36 5 1 4 9lim
9 25 7 3x

x x x
x x x x→+∞

+ − − +

+ + − +
    

 ណ) 1lim
x

x x
x x x→+∞

+ +

+ +
  

៩០.ចូរគណនាលីមីតខងេ្ ៖ 

 ក) 2 2 2 2
1 2 3 1lim( ......... )

n

n
n n n n→+∞

−
+ + + +  

 ខ) 1 3 5 7 ............... (2 1) 2 1lim
1 2n

n n
n→+∞

+ + + + + − + − + 
 

 គ)
1 12 3lim

2 3

n n

n nn

+ +

→+∞

+
+

 

 ឃ) 1 1 1 1lim .............
2 4 8 2nn→+∞

 + + + + 
 

 

 ង)
3 3 3 3

4
1 2 3 ..............lim

n

n
n→+∞

+ + + +  

 ច) 1 1 1 1lim ..........
1.4 4.7 7.10 (3 2)(3 1)n n n→+∞

 + + + + − + 
 

 ឆ) 1 1 1 1lim ................
1.3 2.4 3.5 ( 2)n n n→+∞

 + + + + + 
 

 ជ) 3 3 3 3
1 1 1 1lim .............

2 1 3 1 4 1n n n→+∞

 + + + + − − − − 
 

 ឈ) 2 3
1 3 5 2 1lim ...................
2 2 2 2nn

n
→+∞

− + + + + 
 

 

 ញ) ( )

4 44 444 ............. 444........444
lim

10
n

nn→+∞

+ + + +
((((

 

៩១.ចូរគណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក) 
2

1 1 1 1lim (1 )(1 )(1 ).................(1 )
2 4 16 2 nn→+∞

 + + + +  
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 ខ) 2lim cos .cos .cos .....................cos
2 2 2nn

x x xx
→+∞

 
 
 

 

 គ) 2 4 2

1 2 4 2lim .......... ,| | 1
1 1 1 1 n

n

n
x

x x x x→+∞

 
+ + + + < + + + + 

 

 ឃ) 2 2 2 2
1 2 3lim(1 )(1 )(1 ).................(1 )

n

n
n n n n→+∞

− − − −  

 ង)
3 3 3 3

3 3 3 3
2 1 3 1 4 1 1lim( . . ............. )
2 1 3 1 4 1 1n

n
n→+∞

+ + + +
− − − −

 

៩២.ចូរគណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក) 1 2 3 ..............lim
n

n
n n→+∞

+ + + +  

 ខ)
33 3 3 2

1 1 1 1lim 1 ............
4 9n n n→+∞

 
+ + + + 

 
 

 គ)
2 2 2

1 1 1lim ..................
1 2n n n n n→+∞

 
+ + + 

+ + + 
 

 ឃ) 1 1 1 1lim ...........
1 2n n n n n kn→+∞

 + + + + + + + 
 

 ង) 1 2 3 ( )lim cos cos cos ............. cos
n

a a a na
n n n n n→+∞

 + + + +  
 

៩៣.គណនាលីមតខងេ្រ ៖  

 ក) 1 2 3lim .............
2! 3! 4! ( 1)!n

n
n→+∞

 + + + + + 
 

 ខ) 1.1! 2.2! 3.3! ............... . !lim
( 1)!n

n n
n→+∞

+ + + +
+

 

 គ)
0 1 2 .........lim

1 2 4 8 .......... 2

n
n n n n

nn

C C C C
→+∞

+ + + +
+ + + + +

 

 ឃ)
2

4 2
1

lim
1

n

n k

k
k k→+∞

=

 
 + + 

∑  ង) !lim
n

n

n
n→+∞
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៩៤.គណនាលីមីតខងេ្ ៖  

 ក) 2 2 2 2lim( 3 4 5 9 8 )
x

x x x x x x x x
→+∞

+ + + + + − −  

 ខ) 3 33 2 3 2lim( 8 4 3 5 8 6 2 1)
x

x x x x x x
→∞

− + + − + − +  

 គ) 3 23lim( 4 6 4 )
x

x x x
→∞

+ − − +  

 ឃ) 3 3 33 2 3 2 3 2 2lim( 3 6 9 9 4 3 )
x

x x x x x x x x
→∞

+ + + + + − − +  

 ង) 34 3 3 24lim( 8 1 9 4 1)
x

x x x x x
→+∞

− + − − + +  

 ច) lim
x

x x x x

x x x x x
→+∞

+ + −

+ + − +
 

 ឆ) 2 2 2 2lim( 2 ................ 8 1)
x

x x x x x nx n x x
→+∞

+ + + + + + − + +  

 ជ) 3 3 3 32 2 2 3 3lim( 2 1 4 1 ............ 1 1)
x

x x x x x nx n x
→+∞

+ + + + + + + + + − +  

 ឈ) 3lim ( 2)( 4)( 6)
x

x x x x
→+∞

 + + + −    ។ 

 ញ) ( )( )( ) ( )lim 1 2 3 ....n
x

x x x x n x
→+∞

 + + + + −   

៩៥.េគឲ្យ្រតី 2( )f x ax bx c= + +   ែដល  0 , , ,a a b c≠ ∈ℜ   ។ 

 ចូរកំណត់តៃម� េលខេមគុណ , ,a b c  េដយដឹងថ

2

2
( )lim 3

1
( ) (4 1)lim 4

1
(0) 5

x

x

f x x
x

f x x x
x

f

→ ∞

→ ∞

 −
= +

− + = +
=




  

៩៦.េគឲ្យពហុធា 3 2( )f x ax bx cx d= + + +   ែដល  0 , , , ,a a b c d≠ ∈ℜ   ។ 
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 ចូរកំណត់តៃម� េលខេមគុណ , , ,a b c d  េដយដឹងថ

3

3

3

2

1

( )lim 1
1

( ) 2lim 2
1

( )lim 3
1

x

x

x

f x x
x

f x x x
x

f x
x

→ ∞

→ ∞

→

 −
= +

− + = +
 = −

  

៩៧.គណនាលីមីត  

      ( )32 3 2 4 34lim 4 9 16 3
x

A x x x x x x x
→+∞

= + + + + + −  

៩៨.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក) 2 2lim( 4 1 4 )
x

x x x x
→+∞

+ + − −   ខ) 2 2lim( 3 5 1)
x

x x x x
→+∞

+ − − +  

 គ) 2lim( 6 1 )
x

x x x
→+∞

+ + −   ឃ) 2lim( 8 5)
x

x x x
→+∞

− − +  

 ង) lim( )
x

x x x
→+∞

+ −   ច) lim( )
x

x x x x
→+∞

+ + −   

 ឆ) 2 2lim( 4 7 3 4 5 9)
x

x x x x
→+∞

+ + − − +  

 ជ) 3 33 2 3 2lim( 7 2 1)
x

x x x x
→+∞

+ − − +    

 ឈ) 3 3 2lim( 9 2 5 )
x

x x x x
→ ∞

+ + − −   

 ញ) lim 1 1
x

x x x x
→+∞

 + + + − + 
 

 

៩៩.េគឲ្យផលបូក 2 2 2 2...
1 2 3n

n n n nS
n n n n n

= + + + +
+ + + +

  ។ 

 ក)ចូរ្រសយ n∀ ∈   េគបាន
2

21 1n
n nS

n n
≤ ≤

+ +
  ។ 

 ខ)គណនាលីមីតៃ nS  កលណn → +∞   ។ 
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១០០.េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ  

 
3 2(2 3) ( 1) 3 2( )

3
mx n x p x kf x

x
− − + − + −

=
−

  ែដល  , , ,m n p q∈ℜ ។ 

 ចូរសិក្សោលីមី lim ( )
x

f x
→+∞

 េទតមតៃម�េផ្សងៗៃ នបា៉រ៉ែ  , , ,m n p q∈ℜ ។ 

១០១.េគឲ្យ 3 2( )f x x ax bx c= + + +   ែដល  , ,a b c∈ℜ   

 កំណត់េលខេមគុណ , ,a b c  េដយដឹងថ

2

2

2

21

( ) ( 1)lim 1
1

( ) ( 1)lim 2
1

x

x

f x x x
x

f x x x
x

→ ∞

→

 − +
= −


− + = −

  

១០២.េគឲ្យ 4 3 2( )f x x ax bx cx d= + + + +   ែដល  , , ,a b c d∈ℜ   

 កំណត់េលខេមគុណ , , ,a b c d  េដយដឹងថ

3

2

21

( )lim 6

( )lim 3
( 1)

x

x

f x x
x

f x
x

→ ∞

→

 −
= −


 = −
 −

  

១០៣.េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 1( )
( 1)( 1)

x

x x
ef x

e e +=
+ +

   

 ែដល  2.7182....e =  ។ 

 ក)កំណត់ពីរចំនួនពិត α  និង β  េដីម្បីឲ្យប 1( )
1 1x xf x

e e
α β

+= +
+ +

  

     ្រគប់ចំនួនពិតx  ។ 

 ខ)េគតង (1) (2) (3) ... ( )nS f f f f n= + + + +  ។ ចូរគណនលីមីត  lim nn
S

→+∞
  

១០៤.េគឲ្យអនុគមន៍ :f →ℜ   េដយ (1) 2018f =   

       និង ្រគប់
3

3
12 : ( ) . ( 1)
1

nn f n f n
n

−
≥ = −

+
  

 ក)ចូរកំណត់រក  ( )f n  ជាអនុគមន៍ៃនn   ។  
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ខ)គណនាលីមត  lim ( )
n

f n
→+∞

 ។ 

១០៥.េគឲ្យផលបូក 2 3
1 3 5 2 1...
2 2 2 2n n

nS −
= + + + +   ែដល n∈   ។ 

 ក)េគតង (x)f ax b= +   ។  

     ចូរបង �ញថាេគអចកំណត់ពីរចំនួនពa  និង b េដីម្បឲ្យបានសម 

       1
2 1 ( ) ( 1)

2 2 2k k k
k f k f k

+

− +
= −  ្រគបk∈  ។ 

 ខ)ចំេពះតៃមa  និង b េទីបរកេឃញីខងេលីចូរបង �ញថ 

       1
(1) ( 1)
2 2n n

f f nS +

+
= −   រចួគណនា lim nn

S
→+∞

 ។ 

១០៦.េគឲ្យ 2( ) 2ln( 1) ln(n 2 )f n n n= + − +   ែដល  1 , 2 ,3,...n =    

 េហយីេគតង (1) (2) (3) ... ( )nS f f f f n= + + + +  ។ 

 ក)ចូរ្រសយ 2 2ln( )
2n

nS
n
+

=
+

 ចំេពះ្រគប់ 1 , 2 ,3,...n =   ។  

 ខ)គណនា 2 2lim
2n

n
n→+∞

+
+

  រចួទញរកលីមីត lim nn
S

→+∞
  ។ 

១០៧.េគឲ្យស�ុីត ( )nu  កំណត់េដយ  

 
2

2 2
6 8 12sin( ). cos( )

18 30 8 18 30 8n
n nu

n n n n
π π+ +

=
+ + + +

  ែដល 1 , 2 ,3,...n =   ។ 

 ក)ចូរបង �ញមានស�ុី ( )nα  ែដលេផ��ងផា�ត់  1sin sinn n nu α α+= −   ។ 

 ខ)េគតង 1 2 3 ....n nS u u u u= + + + +   ។  

 ចូរ្រសយ 2 ( 1)sin
2 3 4n

nS
n

π+
= − +

+
 រចួទញរកលីមីត lim nn

S
→+∞

  ។ 
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១០៨.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក) 2 2lim( 1 3 1 2 )
x

x x x x x
→+∞

+ + + + + −  

 ខ) 2 2 2lim( 2 4 6 3 )
x

x x x x x x x
→+∞

+ + + + + −   

 គ) 2 2lim( 4 1 6 2)
x

x x x x
→+∞

+ + − − +   ឃ) 3 33 2 3 2lim( 12 6 1)
x

x x x x
→ ∞

+ − − +   

 ង) 32 3 2lim( 6 7 6 7)
x

x x x x
→+∞

+ + − + +   ច) 3 3 2 2lim( 9 4 4 9)
x

x x x x
→+∞

+ + − − +   

១០៩.េគឲ្យស�ុីត
1!.1 2!.2 3!.3 ... !.

( 1)!n
n nU

n
+ + + +

=
+

  ។ 

  គណនាលីមីត lim nn
U

→+∞
 ។ 

១១០.េគឲ្យស�ុីត  0 2u =  និងទំនាក់ទំនងកំេណីន  1 2n nu u+ = +  

  ក)្រយថា 22cos
2n nu π

+=   ្រគប់ 0 , 1 , 2, 3,...n =  ។ 

  ខ)គណនាលីមីតៃន nu  កលណn → +∞   ។ 

១១១.េគឲ្យអនុគមន៍ f  និង g  កំណត់េដយ  

  1( )
1 1 n

nf x
x x

= −
− −

 និង ( )
1 1m n

m ng x
x x

= −
− −

  ែដល  ,m n∈  ។ 

  ក)គណនាលីមីត
1

lim ( )
x

f x
→

 ។        

  ខ)ទញរកលីមីត
1

lim ( )
x

g x
→

  

១១២.េគឲ្យផលបូ 1!1 2!2 3!3 !...
1! 2! 2! 3! 3! 4! ! ( 1)!n

n nS
n n

= + + + +
+ + + + +

  

 ក)ចូរ្រសយថា្k∈  េគមាន ! ( 1)! !
! ( 1)!

k k k k
k k

= + −
+ +

 ។ 

 ខ)ទញរកផលបូ nS  រចួគណនា !lim
( 1)!

n
n

S n n
n→+∞

 −
  − 

 ។ 

១១៣.ក)េគមានអនុគមន៍ 2
2 2cos( ) axf x

x
−

=  ែដល a∈  

        កំណត់តៃម�ៃន a  េដីម្បឲ្យ
0

lim ( ) 100
x

f x
→

=   ។ 
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      ខ)កំណត់អនុគមន៍ដឺេ្រកទីពីរ ( )y f x=  ែដលបំេពញលក�ខណ� ទំងពីរ  

       3
( )lim 1 ( )

1x

x f x i
x→∞

=
−

   និង   31

( )lim 3 ( )
1x

f x ii
x→

=
−

 

១១៤.មានអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ tan sin( ) n
x xf x
x
−

=  ែដល n∈។ 

       កំណត់្រគប់n  ែដលេធ�ីឲ្យ
0

lim ( )
x

f x
→

 ជាចំនួនពិត  

១១៥. េគមាន 1 1 1 1.....
1 4 4 7 7 11 (3 2)(3 1)nS

n n
= + + + +

× × × − +
 

 ក)កំណត់ពីរចំនួនពិត A  និង B  េដីម្បីឲ្យចំេពះ្រk∈  

 េគបាន 1
(3 2)(3 1) 3 2 3 1

A B
k k k k

= +
− + − +

 ។ 

 ខ)េ្របីសមភាពខងេលីចូរ nS  រចួទញរក lim nn
S

→∞
  ។ 

១១៦.ក)េគមានk∈  ។  ចូរ្រសយថ 2 1 2 10
2 2 1
k k

k k
− −

< <
+

 

     ខ)តង 1 3 5 .... (2 1)
2 4 6 .... 2n

nu
n

× × × × −
=

× × × ×
 ។  

        បង �ញថា 10
2 1nu
n

< <
+

 រចួទញថ lim 0nn
u

→∞
=  ។ 

១១៧.េគមានពហុេកណនិយ័តចរឹកក�ុងរង�ង់ែដ n ្រជ�ងនិងកំេស�ីនឹa  ។ 
 តង nS  ជាៃផ�្រកឡាៃនពហុេកណេនះ ។ nS  រចួកំណត់រកតៃម� lim nx

S
→ +∞

   

១១៨.កំណត់តៃម� a  ែដលបំេពញលក�ខណ� 
0

1 1 1lim
8x

ax x
x→

+ − +
=  

១១៩.គណនាលីមីត 1

1lim
1

n

mx

x
x→

−
−

   ែដល  ,m n∈  ។ 

១២០.គណនាលីមីត 3
1.2 2.3 3.4 .... ( 1)lim

n

n n
n→+∞

+ + + + −  ។ 

១២១.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក) 2 2 2
1 1 1lim(1 )(1 )....(1 )
2 3n n→+∞

− − −  

 ខ)
4 4 4

lim( .... )
1 2n

n n n
n n n n→+∞

+ + +
+ + +

 



  េមេរៀនទី២                              ល�ម�តៃនអនគុមន ៍                    ស្រមាប់ថា�ក១២ 
 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                          Page 278 
 

 គ)
2

1 1 1 1lim 1 1 1 ..... 1
2 4 16 2 nn→+∞

     + + + +     
     

 

១២២.ចំេពះ្រគបn∈  េគមាន  

 
0

2 2 2 2...
1 3 3 5 (2 1)(2 3) (2 1)(2 3)

n

n
p

S
n n p p=

= + + + =
× × + + + +∑  

 ក)គណនា nS ជាអនុគមន៍ៃនn េដយេ្រប 2
(2 1)(2 3)p p+ +

 

 ជាទ្រមង
2 1 2 3

a b
p p

+
+ +

  ។ 

 ខ)គណនា lim nn
S

→+∞
  ។ 

១២៣.េដយេ្របីសមភ 1 1
( 1)! ! ( 1)!

k
k k k

= −
+ +

 ចូរគណនាផលបូ 

   1 2 3 ...
2! 3! 4! ( 1)!n

nS
n

= + + + +
+

  រចួទញរ lim nn
S

→+∞
  ។ 

១២៤.គណនាលីមីត  

 ក) 
0

lim
sin

x x

x

e e
x

−

→

−  ខ)
0

1lim
x

x

e x
x→

+ −  

 គ) 
2

20

cos2lim
x

x

e x
x

−

→

−  ឃ) 
sin tan

0
lim

x x

x

e e
x→

−  

 ង)
0

lim
ax bx

x

e e
x→

−  ច) 20

2lim
x x

x

e e
x

−

→

+ −  

 ឆ)
2

0

2lim
sin

x x

x

e e
x→

+ −  ជ)
3

20

( 1)( 1)lim
x x

x

e e
x→

− −  

 ឈ)
sin2

20

cos2lim
tan

x x

x

e x
x→

−  ញ)
2

lim ( 1)x
x

x e
→+∞

−  

១២៥.គណនាលីមីត  

 ក)
0

ln(1 4 )lim
x

x
x→

+  ខ)
0

ln(1 3 )lim
x

x
x→

−  

 គ) 20

ln(2 cos )lim
x

x
x→

−  ឃ) 20

ln(1 sin3 )lim
x

x x
x→

+  

 ង) 20

ln(cos )lim
x

x
x→

 ច) 20

ln(2cos cos2 )lim
sinx

x x
x→

−  
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 ឆ)
0

ln[(1 )(1 2 )]lim
x

x x
x→

+ +  ជ)
0

ln(1 tan )lim
x

x
x→

+  

 ឈ)
0

ln(2 )lim
x

x

e
x→

−  ញ) 20

ln(3 2cos cos2 )lim
x

x x
x→

−  

១២៦.គណនាលីមីតខងេ្រ៖ 

 ក)
0

ln(1 ) ln(1 )lim
x

x x
x→

+ − −  ខ)
2

31

ln( 2 2)lim
3 2x

x x
x x→

− +
− +

 

 គ)
4

ln(tan )lim
4x

x
xπ π→ −

 ឃ)
2

2

ln(sin )lim
( )
2

x

x

x
π π→ −

 

 ង)
2

2 22

ln( 4 5)lim
2x xx

x x
e e− −→

− +
+ −

 ច)
2

ln(4 ) ln2lim
2x

x
x→

− −
−

 

 ឆ) 21

lnlim
1x

x
x→ −

 ជ)
2ln 3ln 2lim

1 lnx e

x x
x→

− +
−

 

 ឈ)
tan2

20

2 cos2lim
x x

x

e x
x→

− +  ញ)
sin sin

20

2lim
x x

x

e e
x

−

→

+ −  

១២៧.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក)
2 sin

0

1lim
x x

x

e
x

+

→

−  ខ)
3 sin4

0
lim

x x

x

e e
x

−

→

−   

 គ)
0

3lim
ax bx cx

x

e e e
x→

+ + −  ឃ)
sin sin

0
lim

x x

x

e e
x

−

→

−   

 ង)
2

40

4 1lim
1

x

xx

e x
e x→

+ −
− −

 ច)
2 4

30

2lim
1

x x

xx

e e
e→

+ −
−

 

 ឆ)
3 2sin 2

30

2lim
x x x

x

e e
x→

+ −  ជ)
22

20

cos4lim
x

x

e x
x→

−   

 ឈ)
3 2

20

2 3 1lim
x x

x

e e
x→

− +  ញ)
2

0

4 5 1lim
x x

x

e e
x

−

→

− +  

១២៨.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក)
1 sin2 cos2

20
lim

1 1

x x x

x

e e
x

+

→

−

+ −
 ខ) 

sin2 tan2

30
lim

x x

x

e e
x→

−   
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 គ)
3sin sin3

30
lim

1 1

x x

x

e e
x→

−

− −
 ឃ)

2

20

1 cos2lim
tan

x

x

e x
x→

−   

 ង)
2

0

( 1)( 1)...( 1)lim
x x nx

nx

e e e
x→

− − −  ច)
22

20

1 cos4lim
1 cos2

x

x

x e x
x x

−

→

+ −
+ −

 

 ឆ) 
21 cos4

20
lim

x x

x

e e
x

−

→

−  ជ)
2 2( 1) ( 1)

1 10
lim

x x

x xx

e e
e e

+ −

+ −→

−
−

  

 ឈ)
2

2 2

2 cos2 1 sin 3

1 10
lim

x x

x xx

e e
e e

− +

+ −→

−
−

 ញ)
cos2 cos4

0
lim

2

x x

x xx

e e
e e−→

−
+ −

  

 ដ)
1 sin2 cos2

20
lim

x x x

x

e e
x

+

→

−  ឋ)
2 2tan cos2 1 sin 3

20
lim

x x x

x

e e
x

+ +

→

−  

១២៩.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក)
2 22 2

0
lim

x x x x

x

e e
x

+ −

→

−  ខ)
21 cos2

20
lim

x x

x

e e
x

+

→

−   

 គ)
2sin

20

1 coslim
x

x

e x
x→

−  ឃ)
cos cos

20
lim

ax bx

x

e e
x→

−   

 ង)
2sin 1 cos2

20
lim

x x

x

e e
x

−

→

−  ច)
cos2 cos cos2

20
lim

x x x

x

e e
x→

−  

 ឆ)
3 2 3 2

2

3 3

1 cos20
lim

x x x x

x xx

e e
e e

+ −

+→

−
−

 ជ)
21 cos2 tan

20
lim

xx

x

e e
x

−

→

−   

 ឈ)
2sin

20

1 cos2 cos4lim
x

x

e x x
x→

−  ញ)
21 sin 3 cos cos3

20
lim

x x x

x

e e
x

+

→

−   

 ដ)
1 3sin2 2 cos4

20
lim

x x

x

e e
x

+ −

→

−  ឋ)
2

2

2

0

1 (1 )lim
1 cos2

x

xx

x e
e x−→

− +
−

 

១៣០.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក)
0

2 3lim
x x

x x→

−  ខ)
0

2lim
x x

x xx

a b
a b→

+ −
−

  

 គ)
0

6 2lim
4 2

x x

x xx→

−
−

 ឃ)
1

0

2 2lim
x x

x

e
x

+

→

−   
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 ង)
0

4 (1 )(1 )lim
x x

x

a b
x→

− + +  ច)
2cos

20

2 2lim
x x

x x→

−  

 ឆ)
tan tan

0

3 3lim
x x

x x

−

→

−  ជ)
cos2 cos4

20

2 2lim
x x

x x→

−   

 ឈ)
3 2

0

1 2 3lim
x x

x x

+ +

→

+ −  ញ)
cos2 1 cos4

20

4 2lim
x x

x x

+

→

−   

 ដ) 20

2lim
x x

x

a a
x

−

→

+ −  ឋ)
2

20

1 2 cos2lim
x

x

x
x→

−  

១៣១.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក)
0

ln(1 2 )lim
x

x
x→

−  ខ)
0

ln(1 2sin3 )lim
x

x
x→

+   

 គ) 20

ln(1 sin2 )lim
x

x x
x→

+  ឃ) 20

ln(3 2cos2 )lim
x

x
x→

−   

 ង) 20

ln(cos6 )lim
x

x
x→

 ច) 20

ln(cos2 ) ln(cos4 )lim
x

x x
x→

+  

 ឆ)
2

20

ln(2 1 )lim
x

x
x→

− +  ជ) 20

ln2 ln(1 cos2 )lim
2 1xx

x
→

− +
−

  

 ឈ)
2

0

ln(1 4 )lim
ln(cos ) ln(cos3 )x

x
x x→

+
−

 ញ)
3

20

ln(cos cos 2 )lim
x

x x
x→

  

 ដ)
0

ln (1 )(1 2 )...(1 )
lim
x

x x nx
x→

+ + +    ឋ)
0

ln(2 )lim
x

x

e
x→

−  

១៣២.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក)
1

2

20

1lim
1

x

x

x x
x x→

 − +
 + + 

 ខ) ( )
1
2

0
lim cos

x

x
x

→
  

 គ)
tan

0

tanlim

x
x x

x

x
x

−

→

 
 
 

 ឃ)
1

1

1

1lim
2

x

x

x
−

→

+ 
 
 
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 ង) 

2
2 2

2
lim

2

x x

x

x
−

→

 
 
 

 ច) ( )
tan2

4

lim tan
x

x
x

π
→

 

 ឆ)

1
sin

2

0
lim

2

x
x x

x

e e
→

 +
 
 

 ជ) ( )
1

2( 2 )

2

lim sin
x

x
x

π

π

−

→
  

 ឈ) ( )
1

2( )

lim cos2
x

x
x

π

π

−

→
 ញ) ( )

1
2

2
0

lim 2
x

x x

x
e e

→
−   

 ដ)
1

cos

2

lim tan
2

x

x

x
π

→

 
 
 

 ឋ) ( )
1
2

0
lim cos cos2 ...cos( )

x

x
x x nx

→
 

១៣៣.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក)
1

2

0

...lim
x x nx x

x

e e e
n→

 + + +
 
 

 ខ)
1

0
lim

2

x x x

x

a b
→

 +
 
 

  

 គ) 1

1

2 1lim
2

x
x

x

x
x

−

→

+ 
 + 

 ឃ) ( )
2

2
lim 1

x
x

x
x

−

→
−   

 ង) 1lim
1

x

x

x
x→∞

− 
 + 

 ច)
3 22

1lim cos
n n

n n

+

→+∞

 
 
 

 

 ឆ)
2

2
1lim
1

n

n

n n
n n→+∞

 + +
 − + 

 ជ)
12 1lim

2 1

n

n

n
n

+

→+∞

+ 
 − 

  

 ឈ) lim
2

n
n n

n

a b
→+∞

 +
  
 

 ញ) 2
( 2)lim

1

x

x

x x
x→∞

+ 
 + 

  

 ដ)
2 1lim

( 1)

x

x

x
x x→∞

 +
 + 

 ឋ) 1lim
1

xex

xx

e
e→+∞

 −
 + 

 

១៣៤.េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 3 2( )f x x ax bx c= + + +  

      កំណត់បីចំនួនពិត  , ,a b c  េដយដឹងថា 
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( )

0

1lim 1
f x

x

e
x→

−
=   និង 

1

ln ( )lim 2
1x

f x
x→

=
−

 ។ 

១៣៥.េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 1 2 ...( )
x x x

na a af x
n

+ + +
=    

      ែដល  1 2, ,..., 0na a a >  ។ ចូរគណនាលីមីត ( )
1

0
lim ( )

x

x
f x

→
  ។ 

១៣៦.កំណត់ចំនួនពិត a  និង b េដីម្បីឲ្
2 23

1
lim

1

x ax x ax

x

e e b
x

+ −

→

−
=

−
  ។ 

១៣៧.េគឲ្យអនុគមន៍ f  េផ��ងផា�ត់
2

( )
2
xx f x x− ≤ ≤  ចំេពះ្រគបx   

 េគតង 2
1

( )
n

n
k

kS f
n=

= ∑  ។ គណនាលីមីត lim nn
S

→+ ∞
។ 

១៣៨.គណនាលីមីត   
   2 2 2 2 2lim( 2 1 4 1 ... 2 1 1)

x
A x x x x x nx n x

→∞
= + + + + + + + + + − +  

១៣៩.េគមានស�ុីត ( )nu  កំណត់េដយ  

    0 11 , 2u u= =   និង 1
2 2

n n
n

u uu +
+

+
=  ែដល  0,1,2,...n =  

 ក)ចូរ្រសយ 1
1 5
2 2n nu u+ = − +   ។ 

 ខ)គណនា nu  ជាអនុគមន៍ៃនn  រចួទញរក lim nn
u

→ + ∞
  ។ 

១៤០.េគមានស�ុីត  ( 1) .... 3 2 1nu n n= + − + + + +  
    គណនាលីមីត lim( )nn

u n
→+∞

−   ។ 

១៤១.េគឲ្យ 2 2
2 1
( 1)k
ka

k k
+

=
+

 តង
1

n

n k
k

S a
=

= ∑ ។រក  lim nn
S

→+ ∞
 ។ 

១៤២.េគឲ្យអនុគមន f  កំណត់េដ ( ) ( )ln 1f x x x= − +  ែដល  0x ≥ ។ 

 ក)ចូរ្រសយថា្ 0 :x ≥  ( )
2 3 2

2 3 2
x x xf x− ≤ ≤  ។ 

 ខ)ចំេពះ្រគបn∈ េគតង  
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3 3 3 3 31

1 2 3 ...
n

n
k

k nS f f f f f
n n n n n=

          
= = + + + +          

           
∑   

    ចូរ្រសយ
2

2 22

( 1)(2 1) ( 1) ( 1)(2 1)
6 64 n

n n n n nS
n nn n

+ + + + +
− ≤ ≤    ។ 

    រចួទញរកលីមីតៃន nS  កលណn → +∞  ។ 

១៤៣.េគឲ្យអនុគមន f  កំណត់េដ ( ) ( )ln 1f x x= +  ែដល  0x ≥ ។ 

 ក)ចូរ្រសយថា្ 0 :x ≥  ( )
2

2
xx f x x− ≤ ≤  ។ 

 ខ)ចំេពះ្រគ n∈ េគតង  

    
2 2 2 2 2

3 3 3 3 3
1

1 2 3 ...
n

n
k

k nS f f f f f
n n n n n=

          
= = + + + +          

          
∑  ។ 

 ចូរ្រសយប��ក់ថ  

        
2

2 5 2
( 1)(2 1) ( 1)(2 1)(3 3 1 ( 1)(2 1)

6 60 6n
n n n n n n n nS

n n n
+ + + + + − + +

− ≤ ≤    ។ 

     រចួទញរកលីមីតៃន nS  កលណn → +∞  ។ 

១៤៤.េគឲ្យអនុគមន f  កំណត់េដ ( ) sinf x x=  ែដល x ∈។ 

 ក.ចូរ្រសយថា្ 0 :x ≥  ( )
3

6
xx f x x− ≤ ≤  ។ 

 ខ.ចំេពះ្រគបn∈ េគតង  

   2 2 2 2 2
1

1 2 3 ...
n

n
k

k nS f f f f f
n n n n n=

          = = + + + +          
          

∑  ។ 

 ចូរ្រសយប��ក់  ( )2
4

11 1
2 24 2n

nn nS
n n n

++ +
− ≤ ≤    ។ 

    រចួទញរកលីមីតៃន nS  កលណn → +∞  ។ 
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១៤៥.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដ ( ) 2 lnf x x x= −  ែដល  0x >  ។ 

 ក)បង �ញ ( ) 0f x >  ចំេពះ្រគ 0x > ។ 

 ខ)បង �ញថាចំេពះ្ 1x > េគបា ln 20 x
x x

< <  រចួទញ lnlim 0
x

x
x→+∞

=   

១៤៦.ចូរគណនាលីមីត 2 2 2 2
1 1 1 1lim ...
1 2 3n

A
n→+∞

 = + + + + 
 

 ។ 

១៤៧.េគឲ្យកេន្សោមផលប 

 2

2

2

sin sin sinsin 1 1 13 3 3...2 2 21 2cos2 3 3 31 2cos 1 2cos 1 2cos
3 3 3

n

n n

n

x x x
xS x x xx

= + + + +
+ + + +

 

 ក.ចូរ្រសយប��ក់សមភ  sin 1 3 1
1 2cos2 4 sin3 sin

a
a a a

 = − +  
។ 

 ខ.េដយេ្របីសមភាពខងេលីចូរ ប 1 3 1
4 sin3 3 sin

3
n

n
n

S xx

 
 

= − 
 
 

 ។ 

 គ.ចូរគណនាលីមីតៃ nS  កលn → +∞។ 

១៤៨.េគឲ្យកេន្សោមផលប 

2 3 1

2

2

tan tan tan tan1 1 12 2 2 2...
cos 2 2 2cos cos cos

2 2 2

n

n n

n

x x x x
S x x xx

+
= + + + +  

 ក)ចូរ្រយប��ក់ សមភាព
tan 2 12
cos sin2 sin

a

a a a
= − ។ 

 ខ)េដយេ្របីសមភាពខងេលីចូរ ប 2 1
sin2 2 sin

2
n

n
n

S xx
= −  ។ 

 គ)ចូរគណនាលីមីតៃ nS  កលn → +∞។ 
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១៤៩.េគឲ្យអនុគមន f  កំណត់េលី(0, )+ ∞  េដយ ( ) ln( )xf x x
e

=   

      ែដល 2.71828...e = ។ 

 ក)ចូរគណន '( )f x រចួចំេពះ្រគ 1,k kx
n n

+ ∈   
 ែដលn∈និងk∈  

    ចូរ្រសយប��ក់  ( ) 1ln ' lnk kf x
n n

+   ≤ ≤   
   

 ។ 

 ខ)េ្របី្រទឹស�ីបទវិសមភាពកំេណីនមានកំណត់េ   f ្រគប់ ,k n∈  

    ចូរទញប��ក់  1 1ln ( 1)ln ln lnk k k kk k
n ne ne n

+ +       ≤ + − ≤       
       

។ 

 គ)ទញឲ្យបានថាចំេព ,k n∈ េគមាន 

     1 1 1 1 ! 1 1 1 1ln ln ln ln lnn
n n n

e n e n n n ne n ne
+ +           − ≤ ≤ −           

           
 

 ឃ)េដយេ្របីលទ�ផលខងេលីចូរទ ! 1lim
n

n

n
n e→+∞

 
=  

 
  ។ 

១៥០.ចូរគណនាលីមីតខងេ្រ 

 30

cos sinlim
x

x x xA
x→

−
=  និង 

2

2 2 20

1 1 sinlim 1
x

xB
x x x→

  = − +  
  

 

១៥១.េគឱ្យស�ុីត ( )nx មួយកំណត់េដ 
3 3

1

1 .ln(1 )
n

n
k

kx k
n n=

 
= + 

 
∑    

 ក.ចូរ្រយប��ក់ថា
2

ln(1 )
2
xx x x− ≤ + ≤  ចំេពះ្រគប 0x ≥  ។ 

 ខ.គណនាលីមីត ( )lim nn
x

→+∞
  ។ 

១៥២.េគឱ្យផលបូក  2 2
1

1 cos( )
n

n
k

kS k
n n

π
=

 =   
∑   



  េមេរៀនទី២                              ល�ម�តៃនអនគុមន ៍                    ស្រមាប់ថា�ក១២ 
 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                          Page 287 
 

  ក. បង �ញថ
2

cos 1
2
xx ≥ −  ចំេពះ្រគប 0x ≥   ។ 

    ខ. គណនាលីមីត lim nn
S

→+∞
  ។                                                                            

១៥៣.េគមានអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 
2sin( )

cos3
xf x
x

=  ែដល 0
6

x π
< <  ។ 

 ក)ចូរ្រសយ 1 1 1( ) ( )
4 cos3 cos

f x
x x

= −  ្រគប់0
6

x π
< <  ។ 

 ខ)គណនា
0

( )
3

n

n k
k

xS f
=

= ∑   និង lim nn
S

→+∞
  ។ 

១៥៤.េគមានអនុគមន៍ 2( ) 2cos cos 1g x x x= − +   ែដល x ∈  

 ក.ចូរកំណត់តៃម�តូចបផុតៃន ( )g x  ។ 

 ខ.តង
0

( )
2

n

n k
k

xS g
=

= ∑   ។ ចូរគណនា lim nn
S

→+∞
  ។ 

១៥៥.េគមានអនុគមន៍
tan

2( )
cos

x
f x

x
=  ែដល  (0, )

2
x π
∈  ។ 

 ក.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដីម្បីបាន 

 ( )
sin2 sin

a bf x
x x

= +   ្រគប (0, )
2

x π
∈  ។ 

 ខ.តង
0
2 ( )

2
n

k
n k

k

xS f
=

= ∑   ។ គណនាលីមីត lim nn
S

→+∞
  ។ 

១៥៦.ក)ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិតមិនអវិជ� xចូរ្រសយប��ក់ថ  

          
3 3 5

sin
6 6 120
x x xx x x− ≤ ≤ − +   

  ខ)េដយេ្របវីិសមភាពខងេលីចូរទញរកល 30

sinlim
x

x x
x→

−  ។ 
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១៥៧.ក)ចំេពះ្រគ 0x ≥  ចូរ្រសយប��ក់ថ  

          ( )
2 2 3

ln 1
2 2 3
x x xx x x− ≤ + ≤ − + ។ 

       ខ)េដយេ្របវីិសមភាពខងេលីចូរទញរកតៃម�ល ( )
20

ln 1
lim
x

x x
x→

− +  ។ 

១៥៨.ក)ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិតមិនអវិជ� xចូរ្រសយប��ក់ថ  

           
2 2 4

1 cos 1
2 2 24
x x xx− ≤ ≤ − +    

        ខ)េដយេ្របវីិសមភាពខងេលីចូរទញ ប��ក់ 0u ≥ េគបាន  

           
2

2sin
3
uu u u− ≤ ≤   ។ 

       គ)េគយក  2 2 2 21 2 3sin sin sin ... sinn
nS

n n n n
= + + + +    

      ចូរ្រសយ 3
1 ( 1)(2 1) 1

2 18 2n
n n n nS

n n n
+ + + +

− ≤ ≤   រចួទញរ lim nn
S

→+∞
 ។ 

១៥៩.ចូរគណនាលីមីត 20

1 1lim
n

n x

x nxA
x→

+ − +
=   ែដល n∈  

១៦០.ចូរគណនាលីមីត
1

lim
1 1n mx

m nA
x x→

 
= − − − 

   ែដល  ,m n∈  ។ 

១៦១.េដយមិនេ្របី្រទឹស� បីទឡូពីតល់ចូរគណនាលីមីតខ 

 20

1lim
x

x

e xA
x→

− −
=  ( )

20

ln 1
lim
x

x x
B

x→

− +
=  

 30

sinlim
x

x xC
x→

−
=  30

tanlim
x

x xD
x→

−
=  

    

2

40

cos 1
2lim

x

xx
E

x→

− −
=  
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១៦២.ចូរគណនាលីមីតខងេ្រក 

 
2

1

0
lim

1

x x

x

eA
x→

 
=  + 

 
1

0
lim

ln(1 )
x

x

xB
x→

 =  + 
 

 
2

1

0
lim

sin
x

x

xC
x→

 =  
 

 ( )
1
2

0
lim cot

x

x
D x x

→
=  

 

4
1

20

coslim
1

2

x

x

xE
x→

 
 

=  
 + 
 

 

១៦៣.ចូរគណនាលីមីត  2
20

1lim
x

L cot x
x→

 = − 
 

 

១៦៤.េគឲ្យផលបូក      

        1!1 2!2 3!3 !...
1! 2! 2! 3! 3! 4! ! ( 1)!n

n nS
n n

= + + + +
+ + + + +

  

 ក.ចូរ្រសយថា្k∈  េគមាន ! ( 1)! !
! ( 1)!

k k k k
k k

= + −
+ +

 ។ 

 ខ.ទញរកផលបូ nS  រចួគណនា !lim
( 1)!

n
n

S n n
n→+∞

 −
  − 

 ។ 

១៦៥.េគឲ្យស�ុីតចំនួនពិ  ( )nu កំណត់េដយ 

 1 1 2 1 1....
2 1! 2! 3 2! 3! 1 ! ( 1)!n

nu
n n n

= ⋅ + ⋅ + + ⋅
+ + + + +

  

   ក.្រសយថា្k∈  េគមាន 

   1 1 1
1 ! ( 1)! ! ( 1)!

k
k k k k k

⋅ = −
+ + + +

  

 ខ.ទញរក nu  រចួគណនា ( )lim nn
u

→+∞
 ។ 
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១៦៦.េគឲ្ 1 1 1 1...
1 2 3nS

n n n n n
= + + + +

+ + + +
 ។ 

 ក.ចូរ្រសយប��ក់
2 1 2

1

n n

n
n n

dx dxS
x x

+

+

< <∫ ∫  ។ 

 ខ.ទញរកលីមីត lim nn
S

→+∞
 ។ 

១៦៧.េគឲ្យអនុគមន f  កំណត់េលី  េដយ ( )
3

2
6 6

3 9 7
x xf x
x x
− −

=
+ +

  

 ក.ចូរ្រសយប��ក  ( )
22

2
3 2' 3

3 9 7
x xf x
x x

 + +
=  + + 

្រគប់x ∈  ។ 

 ខ.ចូរេ្របៀបេធៀចំនួន ( )5log 6f  និង ( )6log 7f ។ 

 គ.េគយក  ( )
( ) ( )

3 2 1(1) 1 (3) 1 ( ) 1....
(1) 2 2 2 3 2 ( ) 2n

ff f f nP n
f f f f n

++ + +
= × × × ×

+ + + +
 ។ 

     ចូរគណនាលីមីតៃ nP  កលn → +∞  ។ 

១១៦៨.េគឲ្យអនុគមន f  កំណត់េលី  េដយ ( ) ( )
( )

3

2

2 1
2 12 1

x
f x

x
−

=
+

  

 ក.ចូរ្រសយប��ក  ( )
( )

2 2

22

(2 1) (2 1)' 3
12 1

x xf x
x

− +
=

+
្រគប់x ∈  ។ 

 ខ.ចូរេ្របៀបេធៀបចំនួ ( )3
2log 7f  និង 3

3

log 2f  
 
 

។ 

 គ.េគយក  3
1 1 1 1 11 1 1 ..... 1

(1) (2) (3) ( )nP
n f f f f n

     
= + + + +     

     
 ។ 

   ចូរគណនលីមីតៃន nP  កលn → +∞  ។ 

១៦៩.ចូរគណនាលីមី ( )
1 1

20

cot ( 1) cotlim
1 cot

n n

n x

x x n x x nL
x x x

+ +

→

− + +
=

−
  ែដល n∈  
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១៧០.ចូរគណនាលីមី 

        
2 2 2 2

20
2 2 2

1 cot cot 2 cot 3 ... cotlim 1 1 11 ...
2 3

n x

x x x nxL
x

n
→

 
 + + + +

= − 
 + + + +
 

   

១៧២.ចូរគណនាលីមីត 
( )2 2 4 4

100

2 sin sin sin
lim
x

x x x x x x
L

x→

− + − +
=  

១៧២.ចូរគណនាលីមីត 
( )2 2 4 4

100

2 tan tan tan
lim
x

x x x x x x
L

x→

− + − +
=   

១៧៣.ចូរគណនាលីមីត្រតង់អនន�ៃនអនុគមន៍ខងេ្ 

 ក.
2

2
2 3lim

1x

x x
x→∞

+ −
+

 ខ.
2

2
4lim

4 3x

x x
x x→∞

−
− +

  

 គ.
( )

2

2
6lim

2 2 2x

x x
x x→∞

+
− +

 ឃ. ( )2lim
x

x x x
→+∞

+ −   

 ង. ( )2lim 2
x

x x x
→−∞

+ +  ច. ( )lim
x

x x x
→+∞

+ −  

 ឆ. ( )2 2lim 4 2 3
x

x x x x
→+∞

+ − − +  ជ. ( )2lim 4 5
x

x x x
→+∞

− − +   

 ឈ. ( )2 2lim 1 3
x

x x x x
→+∞

+ + − −  ញ. 2lim
2 1

x

xx

e
e→+∞

+
+

  

 ដ. 4 9lim
3

x

xx

e
e→−∞

+
+

 ឋ. 2lim
x

xx

e x
x e→+∞

+ +
−

 

 ឌ. 2 1lim
1

x

xx

e x
x e→−∞

+ −
+ −

 ឍ. 1 lnlim
lnx

x x
x x→+ ∞

+ −
+

  

 ណ. ( )
( )

2

2
ln ln 2

lim
lnx

x x
x→+∞

− +  ត.
2

2
2 lnlim

1x

x x x
x→+∞

+ −
+

  

 ថ. ( )2lim 2ln ln 2 2 1
x

x x x
→+∞

 − − +   ទ. ( )lim ln 2 1x

x
x e

→+∞
 − +   

 ធ. ( )2 2lim 2 3x x

x
e e e

→+∞
+ + −  ន. ( )2lim 2 4 12 13x x x

x
e e e

→+∞
− − +   
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 ប. ( )2lim ln ln 4 ln 5
x

x x x
→+∞

− − +  ផ. ( )2lim 4 9x x x

x
e e e

→−∞
+ + −    

 ព. ( )2lim 4 9x x x

x
e e e

→+∞
+ + −  ភ. lnlim

1x

x x
x→+∞

+
−

 

 ម. ( )2
2

ln
lim

1x

x x
x→+∞

+
+

 យ. ( )2
2

1
lim

1

x

xx

e
e→+∞

+

+
  

 រ. 2lnlim
1

x

xx

e x
x e→+∞

+
+ −

 ល.
( )

2

2
1lim

1

x

x

x xe
x→−∞

+ +

+
  

 វ.
( )
1lim

1

x

xx

xe
x e→+∞

−
+

 ស.
( )
2

2
ln 1lim
lnx

x x x
x x→+∞

+ +

+
 

 ហ. 2 2lim 1 cos
x

x
x→∞

  −  
  

 ឡ. sin coslim
x

x x
x→+∞

+   

 អ. sinlim
cosx

x x
x x→+∞

+
+

 

១៧៤.េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( )
2

2
2 3

1

x

x
e xf x
x e

+ −
=

+ +
 ែដលx ∈។  

 ចូរគណន ( )lim
x

f x
→−∞

 និង ( )lim
x

f x
→+ ∞

 ។ 

១៧៥. េគឲ្យអនុគមន f  កំណត់េដយ ( ) 1 ln
1 ln

xf x
x

+
=

−
 ែដល  0x >  និង x e≠   

 ចូរគណនាលីមីត ( ) ( )
0

lim , lim
x x

f x f x
+→+∞ →

 និង ( )lim
x e

f x
→

 ។ 

១៧៦.េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដ ( ) 2 4 9x x xf x e e e= − + −  ែដលx ∈។  

 ចូរគណន ( )lim
x

f x
→−∞

និង ( )lim
x

f x
→+ ∞

។ 

១៧៧.េគឲ្យស�ុីត
1 1 1 1...

1 2 2 3 1na
n n n
 

= + + + + + + + 
 

  គណនាលីមីត lim nn
a

→+∞
 ។ 
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១៧៨.េគឲ្យស�ុ ត  2

1 1 1 1(1 ) (1 ) (1 ) ... (1 )
2 4 16 2 nnP = + + + +  

  ក)គណនា 1(1 )
2 nP−  រចួទញរក nP  ជាអនុគមន៍ៃនn  ។ 

  ខ)គណនាលីមីត lim nn
P

→+∞
 ។ 

១៧៩.េគឱ្យអនុគមន៍ ( ) , 0
1
xf x x

x
= >

+
 

  ក)ចូរ្រសយថ
2

( )
2
xx f x x− ≤ ≤  

  ខ)គណនា 2 2 2 2
1 2 3lim ( ) ( ) ( ) ......... ( )

n

nf f f f
n n n n→+∞

 + + + +  
  ។ 

១៨០.ក. ចូរ្រសយថ
2

ln(1 ) , 0
2
xx x x x− ≤ + ≤ ∀ ≥  

      ខ. តង
2

3 3 3 3
1 4 9ln (1 )(1 )(1 ).........(1 )n

nP
n n n n

 
= + + + + 

 
 ។ 

       ចូរគណនាលីមីត lim nn
P

→+∞
  ។ 

១៨១.គណន
2 2 2 2

3 3 3 3
2 2

1 2 3 ... 2lim tan 1 2 3 ...
2 3 1n

n n
n x n

π
→+∞

+ + + +  ⋅ + + + + + +  
 

១៨២.គណនាលីមីត  ( )3 3 3 3

2 2

1 2 3 ...1 2 3 ...lim cos
( 1)n

nnA
n n n

π
→+∞

 + + + ++ + + +
= ⋅ + 

 

១៨៣.គណនាលីមី 1lim tan
1 2 3x

xA
x x

π
→∞

  =   + +  
  ។ 

១៨៤.គណនាលីមីត  lim(2 1)sin
1x

xA x
x
π

→∞

 = +  + 
 ។ 

១៨៥.គណនាលីមី
cos

lim
x

x
xA

xπ

π
π

π→

+=
−

   ។ 

១៨៦.គណនាលីមី
2 2

30

2lim
sin( )

ax ax

x

e eA
x ax

−

→

+ −
=  ែដល  0a ≠  ។ 
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១៨៧.គណនាលីមីត 

      
3

4 21

3 2lim
2 1x

x xA
x x→

− −
=

− +
និង 

1

1 1lim
( )( 1 1)

n

n k

k kB
k k k k→+∞

=

 + − +
=  

+ + + +  
∑  

១៨៩.គណនាលីមីត 

 
3

3 41

( 1)lim
( 1)( 1)( 1)x

xA
x x x→

−
=

− − −
  និង ( )2 4 34lim 4 8

x
B x x x x

→+∞
= + − −  

១៩០.ចូរគណនាលីមីតខងេ្រក 

    
2

1

2cos
3lim

1x

xx
A

x

π

→

−
=

−
    និង 2

(2 ln )(4 1)lim
2 1

x

xx

x x e xB
x xe→+∞

+ − +
=

+ +
 

១៩១.គណនាលីមី ( ) ( )
20

1 1
lim , ,

n m

x

mx nx
A m n

x→

+ − +
= ∈  ។ 

១៩២.គណនាលីមី 20

1 1lim ; ,
m n

x

mx nxA m n
x→

+ − +
= ∈  ។ 

១៩៣.គណនាលីមី
( ) ( )

20

1 1
lim ; ,

n mm n

x

x x
A m n

x→

+ − +
= ∈  ។ 

១៩៤.គណនាលីមីត ( )( )( ) ( )lim 1 2 3 ...n
x

x x x x n x
→+∞

 + + + + −   ។ 

១៩៥.គណនាលីមីត 30

sinlim
x

x xA
x→

−
=  និង 

3

50

sin
6lim

x

xx x
B

x→

− −
=  ។ 

១៩៦.គណនាលីមីត 20

1lim
x

x

e xA
x→

− −
=  និង 

2

30

1
2lim

x

x

xe x
B

x→

− − −
=  ។ 

១៩៧.គណនាលីមីត 20

1 cos coslim
m n

x

x xA
x→

−
=  ែដល  ,m n∈  ។ 

១៩៨.គណនាលីមីត ( )
1

0

1
lim

x

x

x e
A

x→

+ −
=  ។ 
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១៩៩.គណនាលីមីត 30

2lim
x x

x

e e xA
x

−

→

− −
=  ។ 

២០០.គណនាលីមីត
( )

2

30

ln 1
2lim

x

xx x
A

x→

− − +
=  ។ 

២០១.ចូរគណនាលីមីតខងេ្ ៖ 

 ក)
1

21

( 1)lim
( 1)

n

x

x n x n
x

+

→

− + −
−

 ខ)
1

21

1 1lim
( 1) 1

n
n

x

nxx
x n

+

→

 +
− 

− +  
 

 គ)
1

21

( 1) 1

lim
( 1)

n
n

x

n xx
n

x

+

→

 + −− 
  

−
 ឃ)

1
lim

1

m n

x

x x
x→

−
−

 

 ង) ( ) ( )
20

1 1
lim

n mm n

x

x x
x→

+ − +
    (ែដល  ,m n∈ )។ 

២០២.េគឲ្យអនុគមន៍
3 2

3 2
( 4) (3 5) 2 2( )

3 2
x m x m x my f x

x x x
+ − − − + −

= =
− +

 

  ក/កំណត់ m េដីម្បីឲ្
0

lim ( )
x

f x
→

 ជាចំនួពិត  

  ខ/ គណនាលីមីត 
1

lim ( )
x

f x
→

  និង  
2

lim ( )
x

f x
→

  ។ 

២០៣.េគឲ្យ
2

2 3 4

1 1 1( )
1 1 1

x x xf x
x x x

− + + − +
=

− − + + +
 ។ គណនា

1
lim ( )
x

f x
→

 ។ 

២០៤. អនុគមន៍  f  េផ��ងផា�ត់  2 24 ( ) 4x f x x− ≤ ≤ +  ្រគប់x ∈។ 
 គណនាលីមីត

0
lim ( )
x

f x
→

  ។ 

២០៥.េគមាន
3 2

2
3 ( 1) 3 3( )

4 3
x x a x af x

x x
− + − + −

=
− +

 

 គណនាលីមីត
1

lim ( )
x

f x
→

  និង 
3

lim ( )
x

f x
→

។ 

២០៦.េគមាន
1

1
( 1) 1( )

1

n n

p p
nx n xf x

x x x

+

+

− + +
=

− − +
 ែដល n∈  និង p∈  

 គណនា
1

lim ( )
x

f x
→

  ។ 
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២០៧.កំណត់តៃម�ៃនចំនួនេថរ a េដីម្បីឲ្យលីមីតខងេ្រកមជាលីមីតៃនចំន 
 េហយីកំណត់លីមីតេនះផង ៖ 

 ក)
2

2

4lim
2x

x ax
x→

+ +
−

 ខ)
1

3lim
1x

x a
x→

+ −
−

 

 គ)
0

1 3lim
x

x a
x→

+ +  ឃ)
2

1lim
2x

x a
x→

+ −
−

 

 ង)
2

21

1lim
1x

x ax
x→−

+ −
−

 ច)
3

22

2lim
4x

x ax
x→

+ +
−

 

២០៨.កំណត់តៃម�ៃនចំនួនេថរ aនិង b េដីម្បីឲ្យលីមីតខងេ្រកមជាល 

 ចំនួនេថរេហយីកណត់លីមីតេនះផង ៖ 

 ក)
3

21
lim

( 1)x

x ax b
x→

+ +
−

 ខ)
4 3

3 22

4lim
2 4 8x

x ax bx
x x x→

+ + +
− − +

 

 គ)
4 2

3 22

6lim
3 4x

x x ax b
x x→

+ + +
− +

 ឃ)
3

20

( 1)lim
x

x ax b
x→

+ + +  

 ង)
5

31
lim

3 2x

x ax b
x x→

+ +
− +

 ច)
2

4 22

4lim
8 16x

ax bx
x x→

+ +
− +

 

 ឆ)
3

2lim
( )x a

x ax b
x a→

+ +
−

 ជ)
3

20

(1 2 )lim
x

ax b x
x→

+ − +  

២០៩.កំណត់ aនិង b េដីម្បីឱ្
3

3

6lim 5
3x

ax bx
x→

+ +
=

−
 ។ 

២១០.កំណត់ aនិង b េដីម្បីឱ្
3 2

2

4lim 8
2x

x ax bx
x→

+ + +
=

−
។ 

២១១.ចូរគណនាលីមីតខងេ្រ 

 ក.
5 4 2

31

4 4lim
1x

x x x
x→

− + −
−

 ខ.
4 3 2

32

2 4lim
8x

x x x
x→

− + −
−

  

 គ.
4 3 2

3 23

2 6 9lim
3 3 9x

x x x
x x x→

− − +
− + −

 ឃ.
2

2
6

2sin 3sin 1lim
4sin 1x

x
xπ

→

− +
−

  

 ង.
2

3
2

coslim
1 sinx

x
xπ

→ −
 ច.

2

2
3

3 4sinlim
2cos 3cos 1x

x
x xπ

→

−
− +

 

 ច.
2 2

1

2 3 4 3 5lim
1x

x x x x
x→

+ + − + +
−

 ឆ.
3

2

1 7lim
2x

x x x
x→

+ − − +
−
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 ជ.
( )

2

23

4 7 2 2lim
3x

x x x
x→

− + − −

−
 ឈ.

4 3 2

2

7 2 3lim
2x

x x x
x→

− − − −
−

  

 ញ.
2 2

0

1 1lim
1 1x

x x x x
x x→

+ + − − +
+ − −

 ដ.
3 2

20

1 1lim
x

x
x→

+ −  

២១២.កំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដយដឹងថ
2

31

4lim
1 3x

x ax b
x→

+ +
=

−
  ។ 

២១៣.េគឲ្យអនុគមន f  កំណត់េដយ ( ) 3 2 1f x x ax bx= + + +  ។  

 កំណត់ចំនួនពិត a  និងb េដយដឹង ( )
1

lim 2
1x

f x
x→

=
−

 ។ 

២១៤.កំណត់ចំនួនពិតa េដីម្បីឲ្យ
2 2

20

1 1 3lim
2x

ax x
x→

+ − +
=   ។ 

២១៥.ចូរគណនាលីមីតៃនអនុគមន៍្រតីេកណមា្រតខ 

 ក.
0

sin tanlim
x

x x
x→

+  ខ.
0

2sin sin2lim
x

x x
x→

+   

 គ.
0

2 sin2lim
sinx

x x
x x→

+
+

 ឃ.
0

1 cos sinlim
1 cos sinx

x x
x x→

− −
− +

  

 ង.
2

20

1 cos2lim
x

x x
x→

+ −  ច. 20

1 sin2 cos2lim
x

x x x
x→

+ −  

 ឆ. 20

2 cos2 cos4lim
x

x x
x→

− −  ជ. 30

2sin2 sin4lim
x

x x
x→

−   

 ឈ. 30

3sin sin3lim
x

x x
x→

−  ញ. 30

tan2 sin2lim
x

x x
x→

−   

 ដ. 20

1 cos2 cos4lim
x

x x
x→

−  ឋ.
3

20

1 cos 2lim
x

x
x→

−  

 ឌ. 20

2 1 cos2lim
x

x
x→

− +  ឍ.
2

20

1 cos cos2lim
x

x x
x→

−   

 ណ.
0

1 cos4lim
1 cos6x

x
x→

−
−

 ត.
0

1 sin 1 sinlim
x

x x
x→

+ − −   

 ថ.
0

1 1lim
sinx

x x
x→

+ − −  ទ.
2

20

1 coslim
x

x x
x→

+ −  

 ធ. 20

1 sin2 cos2lim
x

x x x
x→

+ −  ន.
0

1 sin2 cos2lim
1 sin cos2x

x x x
x x x→

+ −
− −

  

 ប.
2 2

20

sinlim
sinx

x x
x x x→

−
−

 ផ.
3 3

3 20

sinlim
sinx

x x
x x x→

−
−
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 ព. 20

1 2lim cos2 3
cos2x

x
x x→

 + − 
 

 ភ. 20

cos2 cos4lim
x

x x
x→

−  

 ម. 
4

0

1 cos 2lim
sin4x

x
x x→

−  យ. 20

1 cos2lim
x

x
x→

−   

 រ. 20

1 sin3 coslim
x

x x x
x→

+ −  ល.
4

20

1 cos cos2lim
x

x x
x→

−   

 វ.
2 3

20

1 cos cos 2lim
x

x x
x→

−  ស. 20

2cos 3 cos2lim
x

x x
x→

− +  

 ហ. 20

2 cos2 coslim
3x

x x
x→

− −  ឡ. 20

cos 2cos2 1lim
x

x x
x→

− −   

 អ.
0

1 3 1lim
sin3 sinx x x x→

 − 
 

 

២១៦.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក) 20

sin3lim
sin 5x

x x
x→

 ខ)
2

3 30

(1 cos )lim
tan sinx

x
x x→

−
−

 

 គ) 20

2 1 coslim
sinx

x
x→

− +  ឃ)
2

2

1 sinlim
( )
2

x

x

x
π π→

−

−
 

 ង) 1lim sin
x

x
x→∞

 ច) 2 1lim (1 cos )
x

x
x→+∞

−  

២១៧.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក) 20

1 sin cos2lim
sinx

x x x
x→

+ −  ខ)
0

sin3lim
2 2x

x
x→ + −

 

 គ)
2

0

sinlim
1 sin cosx

x
x x x→ + −

 ឃ) 30

tan sinlim
x

x x
x→

−  

 ង)
0

1 sin coslim
1 sin cosx

x x
x x→

+ −
− −

 ច) 20

1 cos cos2lim
x

x x
x→

−  

 ឆ) 20

1 cos .cos2lim
x

x x
x→

−  ជ) 40

1 cos(1 cos )lim
x

x
x→

− −  

 ឈ) 2
1

lim(1 )tan
2x

xx π
→

−  ញ)
1

tanlim
1x

x
x
π

→ −
 

២១៨.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក) 30

sin sin2 sin3lim
x

x x x
x→

  ខ)
0

sin(sin )lim
x

x
x→
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 គ)
0

sin2 sin4 sin6lim
x

x x x
x→

+ +   ឃ) 20

1 cos cos2lim
x

x x
x→

−  

 ង)
2

20

(sin sin2 )lim
x

x x
x→

+   ច)
2 3

60

sin (sin 2 )lim
x

x
x→

 

 ឆ)
3 3 3 3

0

sin sin 2 sin 3lim
x

x x x
x→

+ +  ជ)
3 2

60

sin (sin 3 )lim
sinx

x
x→

 

 ឈ)
0

sin sin2 sin3 .....sinlim nx

x x x nx
x→

 ញ)
0

1 2 cos2lim
tanx

x
x x→

− −  

២១៩.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក)
0

sin sin2 sin3 ... sinlim
x

x x x nx
x→

+ + + +   

 ខ)
3

20

cos3 coslim
x

x x
x→

−   គ) 20

1 coslim
x

x
x→

−   

 ឃ) 20

(cos cos2 cos3 .... cos )lim
x

n x x x nx
x→

− + + + +  

 ង) 20

1 cos cos2 cos3lim
x

x x x
x→

−   

 ច) 20

2 2 2 2cos2lim
x

x
x+→

− + +  

 ឆ) 20

1 cos cos2 cos3 ....coslim
x

x x x nx
x→

−  ជ) 40

1 cos(1 cos )lim
x

x
x→

− −  

 ឈ) 30

2sin sin2lim
x

x x
x→

−   ញ)
0

1 (1 sin )lim
n

x

a x
x→

− +  

២២០.គណនាលីមីតខងេ្រក 

 ក) 30

tan sinlim
x

x x
x→

−  ខ)
0

(1 sin ) (1 sin )lim
n p

x

a x b x
x→

+ − +  

 គ) 20

2 1 coslim
x

x
x→

− +  ឃ) 20

cos 1lim
n

x

x nx nx
x→

+ − +  

 ង) 20

cos coslim
x

ax bx
x→

−  ច)
0

1 (1 sin ) (1 sin )lim
n p

x

a x b x
x→

− + +  

 ច) 20

1 coslim
n

x

x
x→

−  ឆ) 20

cos 2cos2 3cos3 6lim
x

x x x
x→

+ + −  

 ជ) 20

1 cos cos2lim
x

x x
x→

−                      
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 ឈ) 20

( 1)cos 2cos2 3cos3 .... cos
2lim

x

n nx x x n nx

x→

++ + + + −
 

 ញ)
0

1 cos4lim
1 cos2x

x
x→

−
−

 ដ)
3

20

7 cos 3 coslim
x

x x
x→

+ − +  

 ឋ) 20

1 coslim
n

x

x
x→

−   

 ឌ) 
3 4

2 20

1 cos 1 cos 1 coslim
1 cos 1 cos 1 cosx

x x x
x x x→

− + + − +

+ + − − +
 

 ឍ)
0

1 coslim
1 cos

m

nx

x
x→

−
−

 

 ណ) 20

1 cos cos2 cos3 ....coslim
x

x x x nx
x→

−  

២២១. ចូរគណនាលីមីតខងេ្ ៖ 

  ក) 30

sin2 .sin4 .sin8lim
x

x x x
x→

 ខ)
2 3

60

sin (sin2 )lim
x

x
x→

 

  គ)
0

sin sin3 sin5lim
x

x x x
x→

+ +  ឃ)
0

sin[sin(sin )]lim
x

x
x→

 

  ង) 3

333

0

3s i n2s i ns i nl i m
x

xxx
x

++
→

 ច)
3 2

50

tan 2 .sin 3lim
sinx

x x
x→

 

  ឆ)
2 3

50

sin 3 sin 2lim
x

x x
x→

  ជ)
0

sin(tan2 ) tan(sin4 )lim
x

x x
x→

+  

២២២.គណនាលីមីតខងេ្ ៖ 

  ក)
4

20

1 coslim
x

x
x→

−  ខ) 20

2cos cos2 3lim
x

x x
x→

+ −  

  គ) 20

cos2 cos4lim
x

x x
x→

−  ឃ) 30

tan sinlim
x

x x
x→

−  

  ង)
3

20

1 cos 2lim
sin 4x

x
x→

−  ច) 30

2sin sin2lim
x

x x
x→

−  

  ឆ) 20

1 cos cos3lim
x

x x
x→

−  ជ) 20

1 3cos2 2cos3lim
x

x x
x→

− +  

  ឈ) 20

1 cos cos2lim
x

x x
x→

−  ញ) 20

1 cos cos2 cos3 ...coslim
x

x x x nx
x→

−  
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២២៣. គណនាលីមីតខងេ្ ៖ 

 ក)
0

1 sin 1 sinlim
x

x x
x→

+ − −  ខ)
0

1 coslim
1 cos2x

x
x→

−
−

 

 គ) 20

cos cos2lim
x

x x
x→

−  ឃ)
0

1 coslim
sin

n

x

x
x x→

−  

 ង) 20

1 2cos 3lim
x

x
x→

+ −  ច) 30

1 3cos 2lim
1 cos 2x

x
x→

+ −
−

 

 ឆ) 20

2 3 cos2lim
x

x
x→

− −  ជ) 
3

20

1 cos2lim
x

x
x→

−  

 ឈ) 40

1 cos(1 cos )lim
x

x
x→

− −  ញ) 20

cos cos2 ... coslim
x

x x nx n
x→

+ + + −  

២២៤. គណនាលីមីតខងេ្ ៖ 

  ក) 21

sinlim
1x

x
x
π

→ −
 ខ) 31

cos
2lim

1x

x

x

π

→ −
 

  គ) 2
1 cos2lim
( )x

x
xπ π→

−
−

 ឃ) ( )2
1

lim 1 .tan
2x

xx π
→

−  

  ង)
2

1 sin
2lim

(sin cos )
4 4

x

x

x xπ→

−

−
 ច) 21

1 sin
2lim

(1 )x

x

x

π

→

−

−
 

  ឆ)
2

lim( 2 )tan
x

x x
π
π

→
−   ជ) 2

2
lim(4 )tan
x

x
x
π

→
−  

  ឈ)
3

2

8 tanlim
2x

x x
x

π
→

− +
−

 ញ)
1

1lim
cos

1
x

x

x
π→

−

+

 

២២៥.គណនាលីមីតខងេ្ ៖ 

  ក) 21

1 coslim
(1 )x

x
x
π

→

+
−

 ខ)
1

1lim
sinx

x

x
π→

−  

  គ)
3

1

1 tanlim
1x

x x
x

π
→

− +
−

 ឃ) 2 2

cos
2lim

x

x

xπ π→ −
 

  ង)
4 3

40

sinlim
x

x x x
x→

+  ច)
0

3sin sin3lim
2sin sin2x

x x
x x→

−
−
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  ឆ)
3

0

1 cos 2lim
sinx

x
x x→

−  ជ)
0

sinlim
tanx

x x
x→

+  

  ឈ) 20

1 cos cos3lim
x

x x
x→

−  ញ)
0

1 cos(sin )lim
sinx

x
x x→

−  

  ដ)
0

sin2lim
1 cosx

x
x→ −

 ឋ)
0

1 cos2lim
tanx

x
x x→

−  

  ឌ)
0

tan sinlim
1 cos(1 cos )x

x x
x→

−
− −

 ឍ) 20

1 2lim 3cos 1
cosx

x
x x→

  − +  
  

 

២២៦.គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខងេ្ ៖ 

 ក) 20

2 1 coslim
sinx

x
x→

− +   ខ)
0

sin tanlim
sin tanx

x x x
x x x→

+ +
− −

 

 គ) 
0

cos (1 )coslim
sin3 3sinx

x x x x
x x→

+ − +
−

 ឃ)
0

cos cos3lim
1 cos2x

x x
x→

−
−

 

 ង)
0

1 coslim
x

x x x
x→

+ − +   ច)
0

1 cos 1 cos5lim
cos cos5x

x x
x x→

+ − +
−

 

 ឆ) 20

2 2 2cos 2lim
x

x
x→

+ + −   ជ)
0

1 cos cos2lim
1 cos2 cosx

x x
x x→

−
−

 

 ឈ)
2

30

1 1 2 cos2lim
x

x x x x
x→

+ − + −  ញ) 20

1 2lim
sin 1 cos 2nx

n
x x→

 − − 
 

២២៧.គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខងេ្ ៖ 

  ក) 2
1

lim(1 )tan
2x

xx π
→

−   ខ) cos coslim
sin( )x a

x a
x a→

−
−

 

  គ)
1

tanlim
1x

x
x
π

→ −
  ឃ)

3

4

1 sin 2lim
tan cosx

x
x txπ

→

−
−

  

  ង) 21

1 sin
2lim

(1 )x

x

x

π

→

−

−
  ច)

1

arctan
4lim

1x

x

x

π

→

−

−
 

  ឆ) 2
2

lim( 2)tan
x

x x
x
π

→
− −   ជ)

1
2

arcsin arccoslim
1 2x

x x
x→

−
−

 

  ឈ) 2 2
2

coslim
4x

x
xπ π→ −

  ញ) 2
1 coslim
( )x

x
xπ π→

+
−

 

២២៨.គណនាលីមីតៃនអនុគមន៍ខងេ្ ៖ 
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  ក) 3
1

lim(1 )tan
1x

x
x

π
→

−
+

  ខ) 22

cot
lim

4x
x
x

π

→ −
 

  គ)
cos sin

4 4lim
x

x x

xπ π→

−

−
  ឃ)

2

1

1lim
cos

1
x

x

x
π→

−

+

 

  ង) 21

cos
2lim

1x

x

x

π

→ −
  ច)

1
lim(1 )

3 1x

xx tna
x
π

→
−

−
 

 ឆ)
3

2

8 sinlim
2x

x x
x

π
→

− +
−

  ជ) 22

1 sin
lim

4 4x
x

x x

π

→

−

− +
 

 ឈ)
2

1

(1 )lim
1 sin

1
x

x

x
π→

−

−
+

      ញ)
1

arccoslim
1x

x
x

π
→−

−
+

 

២២៩.គណនាលីមីខងេ្រក 

         lim sin
3x

xA x
x
π

→∞

  =   +  
  និង ( ) 1lim 2 3 cos

2 1x

xB x
x

π
→∞

 + = +   −  
 

២៣០.ចូរគណនាលីមីតខងេ្រ 

         2
2 1 4lim tan

1 2 1x

x xA
x x x

π
→∞

 + + =   + + −  
  

         
2 1 3lim cot
2 1 2 1x

x x xB
x x

π
→∞

 − + + =   − +  
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