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ជំពកូទ�០១ 

សេង�បេមេរៀននិងរបមន�សំខន់ៗក�ុងសមីករឌីេផរ៉ង់ែស   
 

១-និយមន័យ  

 សមីករឌីេផ រ៉ ង់ែស្យល ជាសមីករែដលមានអនុ ( )y f x=   

  និងេដរវី ( )' , '' ,...., ny y y  ។ 

 េគថាអនុគមន ( )y f x=  ជាចេម�ីយៃនសមីករឌីេផរ៉ងែ លមួយ 

  កលណាអនុគមន y  និងេដរេីវរបស់វេផ��ងផ ា�ត់សមីក 

 លំដប់សមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ យលគឺជាលំដប់េ ដរីេវខ�ស់បំផុតេ 

  សមីករឌីេផ រ៉ ង់ែស្យលេនា 

២-សមីករឌីេផ រ៉ ង់ែស្យលល ដំប១ 

 ២.១.សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្យលង 

  ' ( ) ( ).y E x y E x dx= ⇒ = ∫  

 ២.២.សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្យលលីេនែអ៊អ៉ូម៉ូែសនលំដប១ 

 សមីកររ ' 0 ,y ay a+ = ∈ℜ  េហថាសមីករលីេនែអ៊អូម៉ូ 

  លំដប់ទ១ មានេមគុណេថរ  

 សមីកររ ' 0 ,y ay a+ = ∈ℜ  មានចេម�ីយ ( ) axy f x k e−= =  

  ែដល k  ជាចំនួនពិតណាមួយក៏បា 
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 ២.៣.សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្យលលីេនែអ៊មិនអ៉ូម៉ូែសនលំដប១ 

 សមីកររ ' ( ) , , ( ) 0y ay f x a f x+ = ∈ ≠y  េហថាសមី 

  លីេនែអ៊មិនអូម៉ូែសនលដប់ទ១ មានេមគុណេថរ  

 រេបៀបេដះ្រ 

  សមីកររ( ) : ' ( ) , , ( ) 0E y ay f x a f x+ = ∈ ≠y   

   រកចេម�ីយអូម៉ូែសន  ' 0y ay+ =  គឺ   ax
hy k e−=  

  ែដល k  ជាចំនួនពិតណាមួយក៏បា 

   រកចេម�ីយពិេសស py  របស់សមីករ( )E  

   ចេម�ីយទូេទរបស់សមីករគ h py y y= +  ។ 

 ២.៤.សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្យលអេថរ ផា�ច់លំដ១ 

 សមីកររ ( ) ' ( )f y y g x=  េហថាសមី 

  ឌីេផរង៉់ែស្យលអេថរផ ា�ច់លំដប១ ។ 

 រេបៀបេដះ្រ 

  េដីម្បីេដះ្រសយសមី ( ) ' ( )f y y g x=  

  េគ្រត�វអនុវត�ន៍ដូចតេទ 

   ជំនួស ' dyy
dx

=  ក�ុងសមីករេគបាន 

  ( ). ( )dyf y g x
dx

=   ឬ ( ). ( ).f y dy f x dx=   

  េធ�ីអំងេត្រកលេលីអង�ទំងពីរៃនស 
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     ( ). ( ).f y dy f x dx=∫ ∫  

៣-សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្យលលំដប២ 

 ៣.១.និយមន័យ 

 សមីកររ( ) : '' ' 0 , 0 , , ,E ay by cy a a b c+ + = ≠ ∈y  

  េហថាសមីករលីេនែអ៊អូម៉ូែសនលំដ២មានេមគុណេថរ  

 សមីករដឺេ្រកទីពី 2 0ar br c+ + =  េហថាសមីករសមា�  

  សមីករឌីេផ រ៉ ង់ែស្( ) : '' ' 0 , 0 , , ,E ay by cy a a b c+ + = ≠ ∈y  

 ៣.២.ដំេណះសមីករឌីេផរ៉ង់ែស   យ្លលីេនែអ៊អ៉ូម៉ូែសនលំដ២ 

  សមីកររ( ) : '' ' 0 , 0 , , ,E ay by cy a a b c+ + = ≠ ∈y   

  មានសមីករសមា�  2 0a b cλ λ+ + =  ។ 

 ករណីទី១ 

  0∆ >  សមីករសមា�ល់ម ានប�សពីរជាចំនួនពិតេផ្  1λ និង 2λ   

  ក�ុងករណីេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E កំណត់េដយ  

  1 2( ) x xy f x A e B eλ λ= = +   ែដល  ,A B∈  ។ 

 ករណីទី២ 

  0∆ =  សមីករសមា�ល់ម ានប�សឌុបជាចំនួន 1 2 0λ λ λ= =  

  ក�ុងករណីេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E កំណត់េដយ  

  0( ) ( ) xy f x A x B eλ= = +   ែដល  ,A B∈  ។ 



សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ស្រមថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                           Page 4 
 

 ករណីទី៣ 

  0∆ <  សមីករសមា�ល់ម ានប�សពីរជាចំនួនកុំផ�ិចឆា�ស   

   1 2,i iλ α β λ α β= + = −  ។ ក�ុងករណីេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក 

  ( )E គឺ  ( ) ( cos sin ) xy f x A x B x eαβ β= = +   ែដល  ,A B∈  ។ 

 ៣.៣.សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្យលលីេនែអ៊មិនអ៉ូម៉ូែសនលំដប២ 

 សមីកររ '' ' ( ) , 0 , , , , ( ) 0ay by cy E x a a b c E x+ + = ≠ ∈ ≠y   

  េហថាសមីករលីេនែអ៊មិនអូម៉ូែសនលំដ២ មានេមគុណេថរ  

 រេបៀបេដះ្រ 

  សមីក( ) : '' ' ( ) , 0 , , , , ( ) 0E ay by cy E x a a b c E x+ + = ≠ ∈ ≠y   

   រកចេម�ីយអូម៉ូែសន  '' ' 0ay by cy+ + =  តងេដ hy  

   រកចេម�ីយពិេសស py  របស់សមីករ( )E  

   ចេម�ីយទូេទរបស់សមីករគ h py y y= +  ។ 
 

www.mathtoday.wordpress.com 
 

http://www.mathtoday.wordpress.com/


សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ស្រមថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                             Page 5 
 

ជំពកូទ�០២ 

ក្រមងលំហត់េ្រជសេរសែផ�កសមីករឌីេផរ៉ង់    

 

លំហាត់ទ០១ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2
(1 ): 2 '

(1 )

x x

x
e eE y y

e
−

− =
+

  ។ 

១.ចូរ្រសយថាអនុគម f  កំណត់េលី    ែដលកំណត់េដយ ( ) 1

x

x
ef x

e
=

+
  

 ជាចេម�យមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
២.េដះ្រសយសមី( ) : 2 ' 0F y y− =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ០២ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( )
2

2 2
( 1): ' 2
( 1)

xx eE y y
x
+

− + =
+

  ។ 

១.ចូរ្រសយថាអនុគម f  កំណត់េលី    ែដលកំណត់េដយ ( ) 2 1

xef x
x

=
+

  

 ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
២.េដះ្រសយសមី( ) : ' 2 0F y y− + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ០៣ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ែស្យល( ) 2: ' 2 (3 10 5) xE y y x x e+ = − +   ។ 
១.ចូរកំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បីឲ្យអនុគម f  កំណត់េលី  េដយ   
 ( ) 2( ) xf x ax bx c e= + +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
២.េដ្រសយសមីក( ) : ' 2 0F y y+ =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 
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លំហាត់ទ០៤ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : ' 3 (3sin 5cos ) xE y y x x e+ = +   ។ 

១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a និងb  េដីម្បីឲ្យអនុគម f  កំណត់េលី  េដយ   

 ( ) ( sin cos ) xf x a x b x e= +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.េដះ្រសយសមី( ) : ' 3 0F y y+ =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ០៥ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 3 2: 3 ' 3 24 28E y y x x x+ = + − +   ។ 

១.ចូរកំណត់ចំនួនពិត , ,a b cនិងd   េដីម្បីឲ្យអនុគម f  កំណត់េលី  េដយ   

 ( ) 3 2f x ax bx cx d= + + +  ជាចេម�យមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.េដះ្រសយសមី( ) : 3 ' 0F y y+ =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ០៦ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 3: ' 4 2 4 3xE y y e x−+ = + −   ។ 

១.ចូរកំណត់បីចំននួពិត ,a b និងc  េដីម្បីឲ្យអនុគម f  កំណត់េលី  េដយ   

 ( ) 3xf x ae bx c−= + +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.េដះ្រសយសមី( ) : ' 4 0F y y+ =  រចួទញរកចេម�យទេទរបស( )E ។ 

លំហាត់ទ០៧ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : 3 ' 2 4 ( 2) xE y y x x e− = − + +   ។ 
១.ចូរកំណត់ចំនួនពិត , ,a b cនិងd  េដីម្បីឲ្យអនុគម f  កំណត់េលី  េដយ   
 ( ) ( ) xf x ax b cx d e= + + +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
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២.េដះ្រសយសមី( ) : 3 ' 2 0F y y− =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ០៨ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 3: ' 3 (2 4) xE y y x e− = −   ។ 
១.ចូរកំណត់ចំនួនពិត a និងb េដីម្បីឲ្យអនុគម f  កំណត់េលី  េដយ   
 ( ) 2 3( ) xf x ax bx e= +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
២.េដះ្រសយសរ ( ) : ' 3 0F y y− =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 
៣.រកអនុគមន៍ ( )y h x= ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 
    ែខ្សេក( )C តងអនុគមនh  ប៉ះនឹងអ័ក្សអប់សុី 

លំហាត់ទ០៩ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( )
4

2
(2 4): ' 4

4 5

xx eE y y
x x

−
− =

− +
  ។ 

១.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេបីអនុគម ( ) ( )4xy f x e g x= =  ជាចេម�ីយទូេទរប 

សមីក( )E េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទសមី( ) 2
2 4: '

4 5
xF y

x x
−

=
− +

។  

២.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ១០ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( )
2

2

(2 1): ' 2
1

xx eE y y
x x

−−
+ =

− +
  ។ 

១.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេបីអនុគម ( ) ( )2xy f x e g x−= =  ជាចេម�ីយទេទរបស 

សមីក( )E េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទសមី( )
2

2 1: '
1

xF y
x x

−
=

− +
។  

២.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ១១ 
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េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែល ( )
( )

3

22

sin2: ' 3
1 cos

xe xE y y
x

− =
+

  ។ 

១.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេបីអនុគម ( ) ( )3xy f x e g x= =  ជាចេម�ីយទូេទរប 

សមីក( )E េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទសមី( )
( )22

sin2: '
1 cos

xF y
x

=
+

។  

២.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ១២ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : 2 ' 3 7E y y x− = −   ។ 
១.កំណត់ពីរចំនួនពិតa  និង b េដីម្បីឲ្ ( )f x ax b= +  ជាចេម�យមួយរបស់ 
 សមីករ( )E  ។ 
២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E   
 េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 2 ' 0F y y− =  ។ 
៣.េដះ្រសយសម ( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ១៣ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : ' 5 9sin 7cosE y y x x+ = +   ។ 
១.កំណត់ពីរចំនួនពិតa  និង b េដីម្បីឲ្ ( ) sin cosf x a x b x= +  ជាចេម�ី 
   មួយរបស់សមីករ( )E  ។ 
២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E   
 េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : ' 5 0F y y+ =  ។ 
៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ១៤ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) ( ): 3 ' 2 9 4 xE y y x e−− = −   ។ 
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១.កំណត់ពីរចំនួនពិតa  និង b េដីម្បីឲ្ ( )( ) xf x ax b e−= +  ជាចេម�ី 
   មួយរបស់សមីករ( )E  ។ 
២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E   
 េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 3 ' 0F y y− =  ។ 
៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ១៥ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្ 

 ( ) : ' (2 1) (3 1) xE xy x y x e+ + = +   និង ( ) : ' 2 0F y y+ =   

១.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេបីអនុគ ( )y f x=  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E   

    េនាះអនុគមន g  កំណត់េដយ ( ) ( ) xg x xf x xe= −  ជាចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )F  ។ 

២.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទេទរបស( )E ។ 

លំហាត់ទ១៦ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2 2: ' x
xE y y
e
−

+ =   

១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិតa និងb េដីម្បីឲ្
2

( ) x
ax bxf x

e
+

=   ជាចេម�ីយមួ 

    របស់សមីករ( )E  ។ 

២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី 
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 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : ' 0F y y+ =  ។ 

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ១៧ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) ( ): 3 ' 2 2 2cos sin xE y y x x e− = −   

១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិតa និងb េដីម្បីឲ្ ( )( ) cos sin xf x a x b x e= +    

   ជាចេម�យមួយរបស់សមីករ( )E  ។ 

២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី 

 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 3 ' 2 0F y y− =   

៣.េដះ្យសមីករ( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ១៨ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2: 2 ' 3 2 3 14 15xE y y e x x−+ = + − +   

១.ចូរកំណត់ចំនួនពិត , ,a b cនិងd   េដីម្បីឲ្ 2( ) xf x ae bx cx d−= + + +    
   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី 
 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 2 ' 3 0F y y+ =   
៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ១៩ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : ' 2 2 cosxE y y e x− =   

១.្រសយប ��ក ( ) 2 sin( )
4

xf x e x π
= − ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E ។ 
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២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី 
 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : ' 2 0F y y− =   
៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

 

លំហាត់ទ២០ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2: '
2

x x

x x
e eE y y
e e

−

−

− +
− =

+ +
  

១.្រសយប ��ក 1( )
1

x

x
ef x
e

−
=

+
ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E ។ 

២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី 

 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : ' 0F y y− =   

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

លំហាត់ទ២១ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 2 ' 3 0E y y y+ − =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

ែខ្សេក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 3y x∆ = − +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,3M  ។ 

លំហាត់ទ២២ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 5 ' 4 0E y y y− + =   ។ 
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១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

ែខ្សេក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 5 1y x∆ = −  ្រតង់ចំណុ  ( )0, 1M −  ។ 

លំហាត់ទ២៣ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផង់ែស្យល( ) : '' 6 ' 9 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

ែខ្សេក ( )C  ត f  កត់តមពីរចំណ  ( )0, 1A −  និង ( )1,0B  ។ 

លំហាត់ទ២៤ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : 4 '' 4 ' 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

ែខ្សេក ( )C  ត f  កត់តមពីរចំណ  3 ,0
2

A  
 
 

 និង ( )2,B e  ។ 

លំហាត់ទ២៥ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 4 ' 5 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 
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     ( )0 1f =   និង 0
4

f π  = 
 

 ។ 

លំហាត់ទ២៦ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ែស្យល( ) : '' 2 ' 5 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

     ( )0 1f =   និង 0
8

f π  = 
 

 ។ 

លំហាត់ទ២៧ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 7 ' 10 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

     ( )0 6f = −   និង ( )ln2 4f =  ។ 

លំហាត់ទ២៨ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 2 ' 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដងថ 

    ្រក ( )C  ត f  មានចំណុចរបត់  ( )0,2I  ។ 

លំហាត់ទ២៩ 
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េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 3 ' 2 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  មានចំណុចរបត់  ( )0,3I  ។ 

 

លំហាត់ទ៣០ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 2 ' 0E y y y+ + =   ។ 
១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 
២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 
    អនុគមន៍ f  មានអតិបរមាេធៀបេសe  ្រតង់ 1x = −  ។ 

លំហាត់ទ៣១ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 3 ' 2 0E y y y+ + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    អនុគមន៍ f  មានតៃម�អប្បបរមាេធៀបេស 1−  ្រតង់ 0x =  ។ 

លំហាត់ទ៣២ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2: '' 4 ' 3 3 14 1E y y y x x+ + = + +   ។ 

១.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បីឲ្យពហ ( ) 2P x ax bx c= + +  ជាចេម�ី 

 មួយរបស់សមីក( )E  ។ 
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២.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' 4 ' 3 0F y y y+ + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 

៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 3 2d y x= −  ្រតង់ចំណុ  ( )0, 2M −  ។ 

លំហាត់ទ៣៣ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) ( ): '' 4 ' 4 3 xE y y y x e− + = −   ។ 

១.កំណត់ពីរចំនួនពិត a និង b េដីម្បីឲ្ ( ) ( ) xg x ax b e= +  ជាចេម�ីយមួ 

 របស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' 4 ' 4 0F y y y− + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 

៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 2d y x= − −  ្រតង់ចំណុ  ( )0, 2M −  ។ 

លំហាត់ទ៣៤ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) ( ): '' 4 3 cos 2sinE y y x x+ = +   ។ 

១.កំណត់ពីរចំនួនពិត a និង b េដីម្បីឲ្ ( ) cos sing x a x b x= +  ជាចេម�ី 

 មួយរបស់សមីក( )E  ។ 
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២.ចូរេដ្រសយសមី( ): '' 4 0F y y+ =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 

៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 4 3d y x= +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,3M  ។ 

 

លំហាត់ទ៣៥ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) ( ): '' 2 ' 1 cos sinE y y y x x x− + = − −   ។ 

១.ចូរ្រស ( ) 1 sin
2

g x x x=   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' 2 ' 0F y y y− + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 

៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 2d y x= − −  ្រតង់ចំណុ  ( )0, 2M −  ។ 

លំហាត់ទ៣៦ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( )
3 2

3
2: '' ' 2

( 1)

x x

x
e eE y y y

e
+

− − + =
+

  ។ 

១.ចូរ្រស ( ) 2( 1)

x

x
eg x

e
=

+
  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' ' 2 0F y y y− − + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 
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៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C ត f ប៉ះនឹងបនា �ត( ) 1 13:
8 4

d y x= +  ្រតង់ចំណុ  130,
4

M  
 
 

។ 

លំហាត់ទ៣៧ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : 2 '' 3 ' 5 6 xE y y y x e−− + = − + +   ។ 

១.ចូរកំណត់បីចំននួពិត ,a b  និង c  េដីម្បីឲ្ ( ) xf x ax b ce−= + +   

   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរ្រសយថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនា 

 អនុគមន៍g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សក( ) : 2 '' 3 ' 0F y y y− + =  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

លំហាត់ទ៣៨ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 4: '' 5 ' 6 4 2x xE y y y e e− + = −   ។ 

១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដីម្បីឲ្ 4( ) x xf x ae be= +   

   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរ្រសយថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនា 

 អនុគមន៍g  ជចេម�ីយទេទរបស់សមីក( ) : '' 5 ' 6 0F y y y− + =  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

លំហាត់ទ៣៩ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 2 ' 2 6 2E y y y x− + = +   ។ 
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១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដីម្បីឲ្ ( )f x ax b= +   

   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរ្រសយថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនា 

 អនុគមន៍g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : '' 2 ' 2 0F y y y− + =  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

 

លំហាត់ទ៤០ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2: '' 9 (13 9) xE y y x e+ = −   ។ 

១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដីម្បីឲ្ 2( ) ( ) xf x ax b e= +   

   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.្រសយថ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 

 អនុគមន៍g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : '' 9 0F y y+ =  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

លំហាត់ទ៤១ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : 3 '' 2 ' 8sin 6cosE y y y x x− − = −   ។ 
១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដីម្បីឲ្ ( ) cos sinf x a x b x= +   
   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
២.្រសយថ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 
 អនុគមន៍g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 3 '' 2 ' 0F y y y− − =  ។ 



សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ស្រមថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                             Page 19 
 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

លំហាត់ទ៤២ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2 2: '' 4 ' 4 (12 30 4) xE y y y x x e− + = − +   ។ 
១.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេបីអនុគម 2 ( )xy e g x= ជាចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E   
   អនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) 2: '' 12 30 4F y x x= − +  ។ 
២.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 
៣.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E  េបីេគដឹងថ 
    ែខ្សេក( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 2 3T y x= +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,3M ។ 

 
លំហាត់ទ៤៣ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 3 2: '' 6 ' 9 cosxE y y y e x− + =   ។ 
១.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេបីអនុគម 3 ( )xy e g x= ជាចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E   
   អនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) 2: '' cosF y x=  ។ 
២.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 
៣.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E  េបីេគដឹងថ 
    ែខ្សេក( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 3 2T y x= +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,2M ។ 

លំហាត់ទ៤៤ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស 22 21'' ' (2 1)
4

x xy y y x e +− + = +  ។ 

១.ឧបមាថ :ϕ →   ជាអនុគមន៍មានេដរ ីេវេ។ 

 ចូរ្រសយថា 2 ( )
x

y e xϕ=  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនាះ ( )xϕ   

ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( ) 22: '' (2 1) xF y x e= +   ។ 
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២.េដះ្រសយក( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E ។ 

លំហាត់ទ៤៥ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែ  
១. 22 ( 1)' 2 (2 1) xy y x e −+ = +   
២. 6 6 2'' 4 ' 4 (sin cos ) xy y y x x e− + = +   

លំហាត់ទ៤៦ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស( )
2

2
2 2

2 1: ' ln(1 )
1 1

xxy xE y x e
x x

− + + =  + + 
 ។ 

១.ចំេពះ្រគប 0x ≠  េបី  2
( )

ln(1 )
f xy

x
=

+
 ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  

 េនាះចូរ្រសយថាអនុគ f  ជាចេម�ីយរបស់សមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្ 

    ( )
2

2
1:
1

xdy xF e
dx x

− =  + 
  ។ 

២.អនុគមន៍ g  កំណត់េលី េដយ ( ) 21

xeg x
x

=
+

 ។ គណនាg'( )x  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

លំហាត់ទ៤៧ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផ ែស្យល '' 2 ' 2 2 (sin 2cos )xy y y e x x− + = +   

លំហាត់ទ៤៨ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្យ 

   ( ) 2 2
2 2

2:(1 ) '' 2(1 ) ' (1 )(3 )
(1 )

xxeE x y x y x x y
x

+ − − + − − =
+

  

   ( ) 2 2
2: '' 2 '

(1 )

xxeF y y y
x

− + =
+

   ។ 
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១.ចូរ្រសយថាេ 2
( )

1
f xy

x
=

+
  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  េនា 

    អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )F  ។ 
២.េគតង ( ) ( )xf x e g x=  ្រគបx ∈  ។ ចូរ្រសយអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេ 

    ៃនសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យ ( ) 2 2
2: ''

(1 )
xG y
x

=
+

  ។ 

៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍ gនិង f  រចួទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E  ។ 

លំហាត់ទ៤៩ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ ែស្យលខ 
១. 2' sinxy y xe x− =                          
២. '' 2 ' lnxy y y e x−+ + =   

លំហាត់ទ៥០ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែ  

១. 2 2' 2 cotxy y xe x− =   

២. 3
sin'' 2 '

cos

xxe xy y y
x

− + =   
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ជំពកូទ�០៣ 

ែផ�កដំេណះ្រសយលំហត់េ្រជ  
 

លំហាត់ទ០១ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2
(1 ): 2 '

(1 )

x x

x
e eE y y

e
−

− =
+

  ។ 

១.ចូរ្រសយថាអនុគម f  កំណត់េលី    ែដលកំណត់េដយ ( ) 1

x

x
ef x

e
=

+
  

 ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីរ( )E  ។ 

២.េដះ្រសយសមី( ) : 2 ' 0F y y− =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយថអនុគម f  ជាចេម�យមួយរបស់សមីក( )E  ៖ 

 ( ) 2
(1 ): 2 '

(1 )

x x

x
e eE y y

e
−

− =
+

 

អនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( ) 1

x

x
ef x

e
=

+
 ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )E លុះ្រត 

( )f x  និង ( )'f x  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

( )2
(1 )2 '( ) ( ) 1

(1 )

x x

x
e ef x f x

e
−

− =
+

  

េគមាន ( ) 1

x

x
ef x

e
=

+
 េនាះ 2 2

(1 ) .'( )
(1 ) (1 )

x x x x x

x x
e e e e ef x

e e
+ −

= =
+ +
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យក ( ) 1

x

x
ef x

e
=

+
 និង 2'( )

(1 )

x

x
ef x
e

=
+

 ជំនួសក�ុង( )1  េគបាន  

2 2
2 (1 )

(1 ) 1 (1 )

x x x x

x x x
e e e e
e e e

−
− =

+ + +
  

2 2
2 (1 ) (1 )

(1 ) (1 )

x x x x x

x x
e e e e e

e e
− + −

=
+ +

  

2 2

2 (1 ) (1 )
(1 ) (1 )

x x x x

x x

e e e e
e e

 − + −  =
+ +

  

         2 2
(1 ) (1 )

(1 ) (1 )

x x x x

x x
e e e e

e e
− −

=
+ +

  ពិត 

ដូចេនះ  ( ) 1

x

x
ef x

e
=

+
  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.េដះ្រសយសម ( ) : 2 ' 0F y y− =   

សមីករ2 ' 0y y− =   សមមល  1' 0
2

y y− =   (ែចកអង�ទំងពីរនឹ2  ) 

មានទ្រមង់ទូេ ' 0y ay− =  ែដល  1
2

a =  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទេទៃនសមីក( )F  គឺ 
1
2( )

x
g x ke=   ែដល k  ជាចំនួនេថរ 

ទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយីងទញបាននូវចេម�ីយទូេទរ( )E  គឺ 

ជាអនុគមន៍កំណត់េដ ( ) ( )y f x g x= +  ។ 

ដូចេនះ 
1
2

1

x x

x
ey ke

e
= +

+
  ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួ 
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លំហាត់ទ០២ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( )
2

2 2
( 1): ' 2
( 1)

xx eE y y
x
+

− + =
+

  ។ 

១.ចូរ្រសយថាអនុគម f  កំណត់េលី    ែដលកំណត់េដយ ( ) 2 1

xef x
x

=
+
  

 ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.េដះ្រសយសមី( ) : ' 2 0F y y− + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយថអនុគម f  ជាចេម�យមួយរបសសមីក( )E  ៖ 

 ( )
2

2 2
( 1): ' 2
( 1)

xx eE y y
x
+

− + =
+

   

អនុគមន៍ f  កំណត់េដយ ( ) 2 1

xef x
x

=
+
 ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )E លុះ្រត 

( )f x  និង ( )'f x  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

( )
2

2 2
( 1)'( ) 2 ( ) 1
( 1)

xx ef x f x
x
+

− + =
+

  

េគមាន ( ) 2 1

xef x
x

=
+
 េនាះ

2 2

2 2 2 2
( 1) 2 ( 1)'( )

( 1) ( 1)

x x xe x xe x ef x
x x
+ − −

= =
+ +

  

យក ( ) 2 1

xef x
x

=
+
 និង 

2

2 2
( 1)'( )
( 1)

xx ef x
x
+

=
+

 ជំនួសក�ុង( )1  េគបា ៖ 

2 2

2 2 2 2 2
( 1) 2 ( 1)
( 1) 1 ( 1)

x x xx e e x e
x x x
− +

− + =
+ + +
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2 2 2

2 2 2 2
( 1) 2 ( 1) ( 1)

( 1) ( 1)

x x xx e e x x e
x x

− − + + +
=

+ +
  

2 2 2

2 2 2 2

2 2 2

2 2 2 2

2 2

2 2 2 2

( 1) 2( 1) ( 1)
( 1) ( 1)

2 1 2 2 ( 1)
( 1) ( 1)

2 1 ( 1)
( 1) ( 1)

x x

x x

x x

e x x x e
x x

e x x x x e
x x
e x x x e

x x

 − − + + +  =
+ +

 − + − + + +  =
+ +

 + + +  =
+ +

  

                       
2 2

2 2 2 2
( 1) ( 1)
( 1) ( 1)

x xx e x e
x x
+ +

=
+ +

 ពិត 

ដូចេនះ  ( ) 2 1

xef x
x

=
+
  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.េដះ្រសយសម ( ) : ' 2 0F y y− + =   

សមីករ ' 2 0y y− + =   សមមល  ' 2 0y y− =    

មានទ្រមង់ទូេ ' 0y ay− =  ែដល  2a =  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទេទៃនសមីក( )F  គឺ  2( ) xg x ke=   ែដល k  ជាចំនួនេថរ 

ទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយីងទញបាននូវចេម�ីយទូេទរ( )E  គឺ 

ជាអនុគមន៍កំណត់េដ ( ) ( )y f x g x= +  ។ 

ដូចេនះ  2
2 1

x
xey ke

x
= +

+
  ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួ 
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លំហាត់ទ០៣ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2: ' 2 (3 10 5) xE y y x x e+ = − +   ។ 

១.ចូរកំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c  េដីម្បីឲ្នុគមន៍ f  កំណត់េលី  េដយ   

 ( ) 2( ) xf x ax bx c e= + +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.េដះ្រសយសមី( ) : ' 2 0F y y+ =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណា្រស 

១.កំណត់បីចំនួនពិត  , ,a b c   

( ) 2: ' 2 (3 10 5) xE y y x x e+ = − +    

េដីម្បីឲ្យអនុគម f កំណត់េលី  េដយ ( ) 2( ) xf x ax bx c e= + +  ជាចេម�ី 

មួយរបស់សមីក( )E លុះ្រតែ ( )f x  និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E   

េពលគឺ ( )2'( ) 2 ( ) (3 10 5) 1xf x f x x x e+ = − +   

េគមាន ( ) 2( ) xf x ax bx c e= + +   

េគបាន 2'( ) (2 ) ( )x xf x ax b e ax bx c e= + + + +   

           2'( ) ( 2 ) xf x ax ax bx b c e= + + + +   

យក ( ) 2( ) xf x ax bx c e= + +  និង 2'( ) ( 2 ) xf x ax ax bx b c e= + + + +  

ជំនួសក�ុងសមីក( )1  េគបាន  
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( )2 2 2( 2 ) 2( ) 3 10 5x x xax ax bx b c e ax bx c e x x e+ + + + + + + = − +   

 ( ) ( )2 2 22 2 2 2 3 10 5x xax ax bx b c ax bx c e x x e+ + + + + + + = − +   

                   ( )2 23 (2 3 ) ( 3 ) 3 10 5x xax a b x b c e x x e + + + + = − +    

េគទញបា
3 3
2 3 10

3 5

a
a b

b c

=
 + = −
 + =

   សមមូល 
1

4
3

a
b
c

=
 = −
 =

  

ដូចេនះ  1, 4 , 3a b c= = − =  ។ 

២.េដះ្រសយសម ( ) : ' 2 0F y y+ =  ៖ 

សមីករមានទ្រមង់ទូ ' 0y ay− =  ែដល 2a = −  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )F  គឺជអនុគមន៍g  កំណត់េដយ 

( ) 2xg x ke−=   ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 

ទាញរកចេម�យទូេទរប( )E ៖ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយីងទញបានចេម�ីយទូេទរ( )E  គឺជ 

អនុគមន៍កំណត់េដយ ( ) ( )y f x g x= +   ។ 

ចំេពះ 1, 4 , 3a b c= = − =  េនាះ ( ) ( )2 4 3 xf x x x e= − +  និង ( ) 2xg x ke−=  

ដូចេនះ  ( )2 24 3 x xy x x e ke−= − + +  ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 
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លំហាត់ទ០៤ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : ' 3 (3sin 5cos ) xE y y x x e+ = +   ។ 

១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a និងb  េដីម្បីឲ្យអនុគម f  កំណត់េលី  េដយ   

 ( ) ( sin cos ) xf x a x b x e= +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.េដះ្រសយសមី( ) : ' 3 0F y y+ =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ពីរចំនួនពិត  &a b   ៖ 

( ) : ' 3 (3sin 5cos ) xE y y x x e+ = +      

េដីម្បីឲ្យអនុគម f កំណត់េលី  េដយ ( ) ( sin cos ) xf x a x b x e= +  
ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E លុះ្រតែ ( )f x  និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹ 

សមីក( )E  េពលគឺ ( )'( ) 3 ( ) (3sin 5cos ) 1xf x f x x x e+ = +   

េគមាន ( ) ( sin cos ) xf x a x b x e= +  

េគបាន '( ) ( cos sin ) ( sin cos )x xf x a x b x e a x b x e= − + +   

           '( ) ( )sin ( )cos xf x a b x a b x e= − + +     

យក ( ) ( sin cos ) xf x a x b x e= +  និង '( ) ( )sin ( )cos xf x a b x a b x e= − + +    
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ជំនួសក�ុងសមីក( )1  េគបាន  

( ) ( )( )sin ( )cos 3 sin cos 3sin 5cosx x xa b x a b x e a x b x e x x e− + + + + = +                        

( ) ( ) ( )4 sin 4 cos 3sin 5cosx xa b x a b x e x x e − + + = +     

                            ( ) ( )4 sin 4 cos 3sin 5cosa b x a b x x x− + + = +   

េគទញបា 4 3
4 5

a b
a b

− =


+ =
   សមមល  1

1
a
b
=


=
  

ដូចេនះ  1, 1a b= =  ។ 

២.េដះ្រសយសម ( ) : ' 3 0F y y+ =  ៖ 

សមីករមានទ្រមង់ទូ ' 0y ay− =  ែដល 3a = −  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន g  កំណត់េដយ 

( ) 3xg x ke−=   ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 

ទាញរកចេម�យទូេទរប( )E ៖ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយីងទញបានចេម�ីយទូេទរ( )E  គឺជ 

អនុគមន៍កំណត់េដយ ( ) ( )y f x g x= +   ។ 

ចំេពះ 1, 1a b= =  េនាះ ( ) ( )sin cos xf x x x e= +  និង ( ) 3xg x ke−=  

ដូចេនះ  ( ) 3sin cos x xy x x e ke−= + +  ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 
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លំហាត់ទ០៥ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 3 2: 3 ' 3 24 28E y y x x x+ = + − +   ។ 

១.ចូរកំណត់ចំនួនពិត , ,a b cនិងd   េដីម្បីឲ្យអនុគម f  កំណត់េលី  េដយ   

 ( ) 3 2f x ax bx cx d= + + +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.េដះ្រសយសមី( ) : 3 ' 0F y y+ =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ចំនួនពិត  , , ,a b c d   ៖ 

( ) 3 2: 3 ' 3 24 28E y y x x x+ = + − +      

េដីម្បីឲ្យអនុគម f កំណត់េលី  េដយ ( ) 3 2f x ax bx cx d= + + +  
ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E លុះ្រតែ ( )f x  និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹ 

សមីក( )E  េពលគឺ ( )3 23 '( ) ( ) 3 24 28 1f x f x x x x+ = + − +   

េគមាន ( ) 3 2f x ax bx cx d= + + +  

េគបាន 2'( ) 3 2f x ax bx c= + +   

យក ( ) 3 2f x ax bx cx d= + + +  និង 2'( ) 3 2f x ax bx c= + +  
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ជំនួសក�ុងសមីក( )1  េគបាន  

( ) ( )2 3 2 3 23 3 2 3 24 28ax bx c ax bx cx d x x x+ + + + + + = + − +  
2 3 2 3 29 6 3 3 24 28ax bx c ax bx cx d x x x+ + + + + + = + − +   

( ) ( )3 2 3 29 6 (3 ) 3 24 28ax a b x b c x c d x x x+ + + + + + = + − +   

េដយផ�ឹមេមគុណតមដឺេ្រក្រត�វគា�  

1
9 3
6 24
3 28

a
a b
b c
c d

=
 + =


+ = −
 + =

   សមមល 

1
6

12
8

a
b
c
d

=
 = −


=
 = −

  

ដូចេនះ  1, 6, 12 , 8a b c d= = − = = −  ។ 

២.េដ្រសយសមី ( ) : 3 ' 0F y y+ =  ៖ 

សមីករ3 ' 0y y+ =   សមមល  1' 0
3

y y+ =   

សមីករមានទ្រមង់ទូ ' 0y ay− =  ែដល 1
3

a = −  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនគមន៍ g  កំណត់េដយ 

( )
1
3

x
g x ke

−
=   ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 

ទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយីងទញបានចេម�ីយទូេទរ( )E  គឺជ 

អនុគមន៍កំណត់េដយ ( ) ( )y f x g x= +   ។  

ចំេពះ 1, 6, 12 , 8a b c d= = − = = −  េនាះេគបា 
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( ) ( )33 26 12 8 2f x x x x x= − + − = −  និង ( )
1
3

x
g x ke

−
=  

ដូចេនះ  ( )
1

3 32
x

y x ke
−

= − +  ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 
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លំហាត់ទ០៦ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 3: ' 4 2 4 3xE y y e x−+ = + −   ។ 

១.ចូរកំណត់បីចំនួនពិត ,a b និងc  េដីម្បីឲ្យអនុគម f  កំណត់េលី  េដយ   

 ( ) 3xf x ae bx c−= + +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.េដះ្រសយសមី( ) : ' 4 0F y y+ =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ចំនួនពិត  , ,a b c   ៖ 

( ) 3: ' 4 2 4 3xE y y e x−+ = + −        

េដីម្បីឲ្យអនុគម f កំណត់េលី  េដយ ( ) 3xf x ae bx c−= + +  
ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E លុះ្រតែ ( )f x  និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹ 

សមីក( )E  េពលគឺ ( )3'( ) 4 ( ) 2 4 3 1xf x f x e x−+ = + −   

េគមាន ( ) 3xf x ae bx c−= + +  េគបាន 3'( ) 3 xf x ae b−= − +   

យក ( ) 3xf x ae bx c−= + +  និង 3'( ) 3 xf x ae b−= − +  

ជំនួសក�ុងសមីក( )1  េគបាន  
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( )3 3 33 4 2 4 3x x xae b ae bx c e x− − −− + + + + = + −   

              3 34 ( 4 ) 2 4 3x xae bx b c e x− −+ + + = + −   

េដយផ�ឹមេមគុណ្រត�វគា�េ
2

4 4
4 3

a
b

b c

=
 =
 + = −

 សមមល 
2
1

1

a
b
c

=
 =
 = −

 

ដូចេនះ  2 , 1 , 1a b c= = = −  ។ 

២.េដះ្រសយសម ( ) : ' 4 0F y y+ =  ៖ 

សមីករ ' 4 0y y+ =   មានទ្រមង់ទូេ ' 0y ay− =  ែដល 4a = −  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន g  កំណត់េដយ 

( ) 4 xg x ke−=   ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 

ទាញរកចេម�យទូេទរប( )E ៖ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយីងទញបានចេម�ីយទូេទរ( )E  គឺជ 

អនុគមន៍កំណត់េដយ ( ) ( )y f x g x= +   ។  

ចំេពះ 2 , 1 , 1a b c= = = −  េនាះេគបា 

( ) 32 1xf x e x−= + −  និង ( ) 4 xg x ke−=  

ដូចេនះ  3 42 1x xy e x ke− −= + − +  ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 
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លំហាត់ទ០៧ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : 3 ' 2 4 ( 2) xE y y x x e− = − + +   ។ 
១.ចូរកំណត់ចំនួនពិត , ,a b cនិងd  េដីម្បីឲ្យអនុគម f  កំណត់េលី  េដយ   
 ( ) ( ) xf x ax b cx d e= + + +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
២.េដះ្រសយសមី( ) : 3 ' 2 0F y y− =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ចំនួនពិត  , , ,a b c d   ៖ 

( ) : 3 ' 2 4 ( 2) xE y y x x e− = − + +        
េដីម្បីឲអនុគមន៍ f កំណត់េលី  េដយ ( ) ( ) xf x ax b cx d e= + + +  
ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E លុះ្រតែ ( )f x  និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹ 
សមីក( )E  េពលគឺ ( )3 '( ) 2 ( ) 4 ( 2) 1xf x f x x x e− = − + +   
េគមាន ( ) ( ) xf x ax b cx d e= + + +  
េគបាន '( ) ( ) ( )x x xf x a ce cx d e a cx c d e= + + + = + + +   
យក ( ) ( ) xf x ax b cx d e= + + +  និង '( ) ( ) xf x a cx c d e= + + +  
ជំនួសក�ុងសមីក( )1  េគបាន  
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3 (3 3 3 ) 2 2 (2 2 ) 4 ( 2)x x xa cx c d e ax b cx d e x x e+ + + − − − + = − + +   

( 2 3 2 ) ( 3 ) 4 ( 2)x xax a b cx c d e x x e− + − + + + = − + +   

េដយផ�ឹមេមគុណ្រត�វគា�េ

2 4
3 2 0

1
3 2

a
a b

c
c d

− = −
 − =


=
 + =

 សមមល 

2
3
1

1

a
b
c
d

=
 =


=
 = −

 

ដូចេនះ  2 , 3 , 1, 1a b c d= = = = −  ។ 

 

២.េដះ្រសយសម ( ) : 3 ' 2 0F y y− =  ៖ 

សមីករ3 ' 2 0y y− =   សមមល  2' 0
3

y y− =   

មានទ្រមង់ទូេ ' 0y ay− =  ែដល 2
3

a =  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន g  កំណត់េដយ 

( )
2
3

x
g x ke=   ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 

ទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយីងទញបានចេម�ីយទូេទរ( )E  គឺជ 

អនុគមន៍កំណត់េដយ ( ) ( )y f x g x= +   ។  

ចំេពះ 2 , 3 , 1 , 1a b c d= = = = −  េនាះេគបា 

( ) 2 3 ( 1) xf x x x e= + + −  និង ( )
2
3

x
g x ke=  
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ដូចេនះ 
2
32 3 ( 1)

xxy x x e ke= + + − +  ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 
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លំហាត់ទ០៨ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែល ( ) 3: ' 3 (2 4) xE y y x e− = −   ។ 
១.ចូរកំណត់ចំនួនពិត a និងb េដីម្បីឲ្យអនុគម f  កំណត់េលី  េដយ   
 ( ) 2 3( ) xf x ax bx e= +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
២.េដះ្រសយសមី( ) : ' 3 0F y y− =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 
៣.រកអនុគមន៍ ( )y h x= ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 
    ែខ្សេក( )C តងអនុគមនh  ប៉ះនឹងអ័ក្សអប់សុី 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ចំនួនពិត  , ,a b c   ៖ 

( ) 3: ' 3 (2 4) xE y y x e− = −        
េដីម្បីឲ្យអនុគម f កំណត់េលី  េដយ ( ) 2 3( ) xf x ax bx e= +  
ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E លុះ្រតែ ( )f x  និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹ 
សមីក( )E  េពលគឺ ( ) ( )3'( ) 3 ( ) 2 4 1xf x f x x e− = −   

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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េគមាន ( ) 2 3( ) xf x ax bx e= +  

េគបាន ( ) ( )3 2 3'( ) 2 3x xf x ax b e ax bx e= + + +   
           ( )2 3'( ) 3 2 3 xf x ax ax bx b e= + + +  

យក ( ) 2 3( ) xf x ax bx e= +  និង ( )2 3'( ) 3 2 3 xf x ax ax bx b e= + + +  

ជំនួសក�ុងសមីក( )1  េគបាន  

( ) ( ) ( )2 3 2 3 33 2 3 3 2 4x x xax ax bx b e ax bx e x e+ + + − + = −   

                                            ( ) ( )3 32 2 4x xax b e x e+ = −   

េដយផ�ឹមេមគុណ្រត�វគា�េ  2 2
4

a
b

=


= −
 សមមល  1

4
a
b
=


= −

 

ដូចេនះ  1 , 4a b= = −  ។ 

២.េដះ្រសយសម ( ) : ' 3 0F y y− =  ៖ 

សមីករ ' 3 0y y− =   មានទ្រមង់ទូេ ' 0y ay− =  ែដល 3a =  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន g  កំណត់េដយ 

( ) 3xg x ke=   ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 

ទាញរកចេម�យទូេទរប( )E ៖ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយីងទញបានចេម�ីយទូេទរ( )E  គឺជ 

អនុគមន៍កំណត់េដយ ( ) ( )y f x g x= +   ។  

ចំេពះ 1 , 4a b= = −  េនាះេគប ( ) ( )2 34 xf x x x e= −  និង ( ) 3xg x ke=  

ដូចេនះ  ( ) ( )2 3 3 2 34 4x x xy x x e ke x x k e= − + = − +  ែដល k  ជាចំនួនេថរ 

៣.រកអនុគមន៍ ( )y h x= ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 
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េគមាន ( ) ( )2 34 xy h x x x k e= = − +   

សមីករអប់សុីសចំណុច្រ បសព�( )C  ជាមួយអ័ក្សអប់សុី 

0y =   សមមល ( )2 34 0xx x k e− + =  ឬ ( )2 4 0 *x x k− + =   

េដីម្បីឲ្យែខ្ស ( )C តងអនុគមនh  ប៉ះនឹងអ័ក្សអប់សុីសលុះ្រតែតស 

( )*  មានប�សឌុបេពលគ ' 4 0k∆ = − =  សមមល  4k =  ។ 

ដូចេនះ  ( ) ( ) ( )22 3 34 4 2x xy h x x x e x e= = − + = −  ។ 
www.mathtoday.wordpress.com 

 
 
 

 

លំហាត់ទ០៩ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( )
4

2
(2 4): ' 4

4 5

xx eE y y
x x

−
− =

− +
  ។ 

១.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេបីអនុគម ( ) ( )4xy f x e g x= =  ជាចេម�ីយទូេទរប 

សមីក( )E េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទសមី( ) 2
2 4: '

4 5
xF y

x x
−

=
− +

។  

២.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយប ��ថេបអនុគមន ( ) ( )4xy f x e g x= = ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  

    េនាះអនុគមន g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) :F   

េគមាន( )
4

2
(2 4): ' 4

4 5

xx eE y y
x x

−
− =

− +
  និង ( ) 2

2 4: '
4 5

xF y
x x

−
=

− +
។  

អនុគមន៍ ( ) ( )4xy f x e g x= = ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 
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( )f x  និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  
( ) ( )

4

2

2 4
'( ) 4 ( ) 1

4 5

xx e
f x f x

x x
−

− =
− +

  

េគមា ( ) ( )4xf x e g x=   
េនាះ   4 4 4'( ) 4 ( ) '( ) 4 ( ) '( )x x xf x e g x e g x e g x g x= + = +    

យក ( ) ( )4xf x e g x= និង ( ) 4' 4 ( ) '( )xf x e g x g x= +   ជួសក�ុង( )1  េគបាន 

   ( ) 4
4 4

2

2 4
4 ( ) '( ) 4 ( )

4 5

x
x x x e

e g x g x e g x
x x

−
+ − =   − +

  

( ) 4
4 4 4

2

2 4
4 ( ) '( ) 4 ( )

4 5

x
x x x x e

e g x e g x e g x
x x

−
+ − =

− +
  

                                ( ) 4
4

2

2 4
'( )

4 5

x
x x e

e g x
x x

−
=

− +
 ឬ 2

2 4'( )
4 5

xg x
x x

−
=

− +
  

ទំនាក់ទំនងេនះប��ក់ថាអនុគម  g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )F  ។ 

ដូចេនះេបីអនុគមន៍  ( ) ( )4xy f x e g x= =  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  

េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទសមី( ) 2
2 4: '

4 5
xF y

x x
−

=
− +

។ 

២.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

េគមាន( ) 2
2 4: '

4 5
xF y

x x
−

=
− +

 

េគទញបា 2
(2 4)

4 5
x dxy

x x
−

=
− +∫   

តង 2 4 5u x x= − +  េនា ( )2 4du x dx= −   

េគបាន ln| |duy u C
u

= = +∫   េដយ ( )22 4 5 2 1 0u x x x= − + = − + >   
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ដូចេនះ  ( ) ( )2ln 4 5y g x x x C= = − + +   ែដលC  ជាចំនួនេថរណាមួ 

េហីយចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )E  គឺ  ( ) ( )4xy f x e g x= =   

ដូចេនះ  ( ) ( )4 2ln 4 5xy f x e x x C = = − + +   ែដលC  ជាចំនួនេថរ  
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លំហាត់ទ១០ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( )
2

2

(2 1): ' 2
1

xx eE y y
x x

−−
+ =

− +
  ។ 

១.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេបីអនុគម ( ) ( )2xy f x e g x−= =  ជាចេម�ីយទូេទរប 

សមីក( )E េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទសមី( )
2

2 1: '
1

xF y
x x

−
=

− +
។  

២.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយប ��ថេបអនុគមន ( ) ( )2xy f x e g x−= = ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  

    េនាះអនុគមន g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) :F   
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សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ស្រមថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                         Page 41 
 

េគមាន( )
2

2

(2 1): ' 2
1

xx eE y y
x x

−−
+ =

− +
  និង ( )

2

2 1: '
1

xF y
x x

−
=

− +
។  

អនុគមន៍ ( ) ( )2xy f x e g x−= = ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 

( )f x  និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  
( ) ( )

2

2

2 1
'( ) 2 ( ) 1

1

xx e
f x f x

x x

−−
+ =

− +
  

េគមា ( ) ( )2xf x e g x−=   
េនាះ   2 2 2'( ) 2 ( ) '( ) 2 ( ) '( )x x xf x e g x e g x e g x g x− − −= − + = − +    

យក ( ) ( )2xf x e g x−= និង ( ) 2' 2 ( ) '( )xf x e g x g x−= − +  ជួសក�ុង( )1 េគបាន 

   ( ) 2
2 2

2

2 1
2 ( ) '( ) 2 ( )

1

x
x x x e

e g x g x e g x
x x

−
− − −

− + + =  
− +

  

( ) 2
2 2 2

2

2 1
2 ( ) '( ) 2 ( )

1

x
x x x x e

e g x e g x e g x
x x

−
− − − −

− + + =
− +

  

                                ( ) 2
2

2

2 1
'( )

1

x
x x e

e g x
x x

−
− −

=
− +

 ឬ 
2

2 1'( )
1

xg x
x x

−
=

− +
  

ទំនាក់ទំនងេនះប��ក់ថាអនុគម  g  ជាចេម�ីយទូេទរបសមីក( )F  ។ 

ដូចេនះេបីអនុគមន៍  ( ) ( )2xy f x e g x−= =  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  

េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទសមី( )
2

2 1: '
1

xF y
x x

−
=

− +
។ 

២.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

េគមាន( )
2

2 1: '
1

xF y
x x

−
=

− +
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េគទញបា
2

2 1
1

xy dx
x x

−
=

− +
∫   

តង 2 1u x x= − +  េនា ( )2 1du x dx= −   

េគបាន 2duy u C
u

= = +∫   េដយ 2 1u x x= − +   

ដូចេនះ  ( ) 22 1y g x x x C= = − + +   ែដលC  ជាចំនួនេថរណាមួ 

េហីយចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )E  គឺ  ( ) ( )2xy f x e g x−= =   

ដូចេនះ  ( ) 2 22 1xy f x e x x C−  = = − + +
 

 ែដលC  ជាចំនួនេថរ  
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លំហាត់ទ១១ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( )
( )

3

22

sin2: ' 3
1 cos

xe xE y y
x

− =
+

  ។ 

១.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេបីអនុគម ( ) ( )3xy f x e g x= =  ជាចេម�ីយទូេទរប 

សមីក( )E េនាះនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយទូេទសមី( )
( )22

sin2: '
1 cos

xF y
x

=
+

។  

២.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

http://www.mathtoday.wordpress.com/


សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ស្រមថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                         Page 43 
 

១.្រសយប ��ថេបអនុគមន ( ) ( )3xy f x e g x= = ជាចេម�យទូេទរបសមីក( )E  

    េនាះអនុគមន g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) :F   

េគមាន( )
( )

3

22

sin2: ' 3
1 cos

xe xE y y
x

− =
+

  និង ( )
( )22

sin2: '
1 cos

xF y
x

=
+

។  

អនុគមន៍ ( ) ( )3xy f x e g x= = ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 

( )f x  និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E េពលគឺ 

( )
( )

3

22

sin2'( ) 3 ( ) 1
1 cos

xe xf x f x
x

− =
+

  

េគមា ( ) ( )3xy f x e g x= =   
េនាះ   3 3 3'( ) 3 ( ) '( ) 3 ( ) '( )x x xf x e g x e g x e g x g x= + = +    

យក ( ) ( )3xy f x e g x= = និង ( ) 3' 3 ( ) '( )xf x e g x g x= +  ជួសក�ុង( )1 េគបា 

  
( )

3
3 3

22

sin23 ( ) '( ) 3 ( )
1 cos

x
x x e xe g x g x e g x

x
+ − =  

+
  

( )
3

3 3 3
22

sin23 ( ) '( ) 3 ( )
1 cos

x
x x x e xe g x e g x e g x

x
+ − =

+
  

                               
( )

3
3

22

sin2'( )
1 cos

x
x e xe g x

x
=

+
 ឬ 

( )22

sin2'( )
1 cos

xg x
x

=
+

  

ទំនាក់ទំនងេនះប� ក់ថាអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )F  ។ 

ដូចេនះេបីអនុគមន៍  ( ) ( )3xy f x e g x= =  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  

េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទសមី( )
( )22

sin2: '
1 cos

xF y
x

=
+

។ 
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២.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

េគមាន( )
( )22

sin2: '
1 cos

xF y
x

=
+

 

េគទញបា
( )22

sin2
1 cos

xy dx
x

=
+

∫   

តង 21 cosu x= +  េនា 2sin cos sin2du x x dx x dx= − = −   

េគបាន 2
1duy C
uu

= − = +∫   េដយ 21 cosu x= +   

ដូចេនះ  ( ) 2
1

1 cos
y g x C

x
= = +

+
  ែដលC  ជាចំនួនេថរណាមួ 

េហីយចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )E  គឺ  ( ) ( )3xy f x e g x= =   

ដូចេនះ  ( )
3

3
21 cos

x
xey f x Ce

x
= = +

+
 ែដលC  ជាចំនួនេថរ  

www.mathtoday.wordpress.com 
 

លំហាត់ទ១២ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : 2 ' 3 7E y y x− = −   ។ 
១.កំណត់ពីរចំនួនពិតa  និង b េដីម្បីឲ្ ( )f x ax b= +  ជាចេម�ីយមួយរបស 
 សមីករ( )E  ។ 
២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E   
 េនាះអនុគមន g  ជាចេម�យទេទរបស់សមីក( ) : 2 ' 0F y y− =  ។ 
៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 
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១.កំណត់ពីរចំនួនពិតa  និង b ៖ 

េគមា ( ) : 2 ' 3 7E y y x− = −  

េដីម្បីឲ ( )f x ax b= + ជាចេម�ីយមួយរបស់( )E លុះ្រតែ ( )f x  និង '( )f x   
េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ ( )2 '( ) ( ) 3 7 1f x f x x− = −   
េដយ ( )f x ax b= +  េនាះ '( )f x a=  េហតុេនះសមីក( )1  អចសរេសរជ 

( )2 3 7a ax b x− + = −   ឬ ( )2 3 7ax a b x− + − = −   

េគទញ 3
2 7

a
a b
− =


− = −
  សមមល  3 , 1a b= − =  ។ 

ដូចេនះ  3 , 1a b= − =   ។ 

២.្រសយប ��ក់ថេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E   

 េនាះអនុគមន g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) :F   

េគមា( ) : 2 ' 3 7E y y x− = −   និង  ( ) : 2 ' 0F y y− =   
េបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនា ( ) ( )y f x g x= +  
និង ' '( ) '( )y f x g x= +  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

2 '( ) '( ) ( ) ( ) 3 7f x g x f x g x x+ − + = −         

( )2 '( ) ( ) 2 '( ) ( ) 3 7 2f x f x g x g x x− + − = −         

យកសមីក( )1  ជំនួសក�ុងសមីក( )2  េគបាន  

3 7 2 '( ) ( ) 3 7x g x g x x− + − = −    សមមល 2 '( ) ( ) 0g x g x− =  េនាះប��ក  

ថាអនុគមន៍g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 2 ' 0F y y− =  ។ 

ដូចេនះេបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនាះអនុគមន g   

ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 2 ' 0F y y− =  ។ 
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៣.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទេទរបស ( )E ៖ 

េគមា( ) : 2 ' 0F y y− =  សមមល  1' 0
2

y y− =  មានទ្រមង់ទូ ' 0y ay− =   

ែដល  1
2

a = ។ដូចេនះចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )F គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) 2
x

y g x ke= =   ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយីងទញបានចេម�ីយទូេទរ( )E គឺជ 

អនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  េដយ ( ) 3 1f x ax b x= + = − + និង ( ) 2
x

g x ke=    

ដូចេនះ  23 1
x

y x ke= − +  ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួ 
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លំហាត់ទ១៣ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : ' 5 9sin 7cosE y y x x+ = +   ។ 
១.កំណត់ពីរចំនួនពិតa  និង b េដីម្បីឲ្ ( ) sin cosf x a x b x= +  ជាចេម�ី 
   មួយរបស់សមីករ( )E  ។ 
២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E   
 េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : ' 5 0F y y+ =  ។ 
៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 
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១.កំណត់ពីរចំនួនពិតa  និង b ៖ 

េគមា ( ) : ' 5 9sin 7cosE y y x x+ = +  

េដីម្បីឲ ( ) sin cosf x a x b x= + ជាចេម�ីយមួយរបស់( )E លុះ្រតែ ( )f x  និង 
 '( )f x េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E េពលគ ( )'( ) 5 ( ) 9sin 7cos 1f x f x x x+ = +   
េដយ ( ) sin cosf x a x b x= +  េនាះ '( ) cos sinf x a x b x= −   
េហតុេនះសមីក( )1  អចសរេសរជ 

cos sin 5 sin 5 cos 9sin 7cosa x b x a x b x x x− + + = +    
( ) ( )5 sin 5 cos 9sin 7cosa b x a b x x x− + + = +   

េគទញ 5 9
5 7

a b
a b

− =


+ =
  សមមល  2 , 1a b= =  ។ 

ដូចេនះ  2 , 1a b= =   ។ 

២.្រសយប ��ក់ថេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E   

 េនាះអនុគមន g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) :F   

េគមា( ) : ' 5 9sin 7cosE y y x x+ = +   និង  ( ) : ' 5 0F y y+ =   
េបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនា ( ) ( )y f x g x= +  
និង ' '( ) '( )y f x g x= +  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

'( ) '( ) ( ) ( ) 9sin 7cosf x g x f x g x x x+ + + = +         

( )'( ) 5 ( ) '( ) 5 ( ) 9sin 7cos 2f x f x g x g x x x+ + + = +         

យកសមីក( )1  ជំនួសក�ុងសមីក( )2  េគបាន  

9sin 7cos '( ) 5 ( ) 9sin 7cosx x g x g x x x+ + + = +     

សមមល  '( ) 5 ( ) 0g x g x+ =  េនាះប��ក់ថាអនុគមន g  ជាចេម�ីទូេទ 
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របស់សមីក( ) : ' 5 0F y y+ =  ។ 

ដូចេនះេបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនាះអនុគមន g   

ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : ' 5 0F y y+ =  ។ 

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

េគមា( ) : ' 5 0F y y+ =  មានទ្រមង់ទូ ' 0y ay− =  ែដល  5a = − ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )F គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) 5xy g x ke−= =   ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយីងទញបានចេម�ីយទូេទរ( )E គឺជ 

អនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  េដយ ( ) 2sin cosf x x x= + និង ( ) 5xg x ke−=    

ដូចេនះ  52sin cos xy x x ke−= + +  ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួ 
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លំហាត់ទ១៤ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) ( ): 3 ' 2 9 4 xE y y x e−− = −   ។ 
១.កំណត់ពីរចំនួនពិតa  និង b េដីម្បីឲ្ ( )( ) xf x ax b e−= +  ជាចេម�ី 
   មួយរបស់សមីករ( )E  ។ 
២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E   
 េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 3 ' 0F y y− =  ។ 
៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ពីរចំនួនពិតa  និង b ៖ 

េគមា ( ) ( ): 3 ' 2 9 4 xE y y x e−− = −  

េដីម្បីឲ ( )( ) xf x ax b e−= + ជាចេម�ីយមួយរបស់( )E លុះ្រតែ ( )f x  និង 
 '( )f x េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E េពលគ ( ) ( )3 '( ) ( ) 2 9 4 1xf x f x x e−− = −   
េដយ ( )( ) xf x ax b e−= +  េនាះ ( )'( ) x xf x ae ax b e− −= − +   
េហតុេនះសមីក( )1  អចសរេសរជ 

( ) ( )3 3( ) 2 9 4x x x xae ax b e ax b e x e− − − −− + − + = −   

( ) ( )4 3 4 8 18x xax a b e x e− −− + − = − +   

េគទញ 4 8
3 4 18

a
a b
− = −


− =
  សមមល  2 , 3a b= = −  ។ 

ដូចេនះ  2 , 3a b= = −   ។ 

២.្រសយប ��ក់ថេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E   

 េនាះអនុគមន g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) :F   

េគមា( ) ( ): 3 ' 2 9 4 xE y y x e−− = −   និង  ( ) : 3 ' 0F y y− =   
េបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនា ( ) ( )y f x g x= +  
និង ' '( ) '( )y f x g x= +  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

( )3 '( ) '( ) ( ) ( ) 2 9 4 xf x g x f x g x x e−+ − + = −         

( ) ( )3 '( ) ( ) 3 '( ) ( ) 2 9 4 2xf x f x g x g x x e−− + − = −         

យកសមីក( )1  ជំនួសក�ុងសមីក( )2  េគបាន  

( ) ( )2 9 4 3 '( ) ( ) 2 9 4x xx e g x g x x e− −− + − = −     
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សមមល 3 '( ) ( ) 0g x g x− =  េនាះប��ក់ថាអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេ 

របស់សមីក( ) : 3 ' 0F y y− =  ។ 

ដូចេនះេបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនាះអនុគមន g   

ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 3 ' 0F y y− =  ។ 

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

េគមា( ) : 3 ' 0F y y− = សមមល  1' 0
3

y y− =   មានទ្រមង់ទូ ' 0y ay− =  ែដល 

1
3

a = ។ដូចេនះចេម�ីយទេទរបស់សមី ក( )F គឺជាអនគមន៍កំណត់ 

េដយ ( )
1
3

x
y g x ke= =   ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយីងទញបានចេម�ីយទូេទរ( )E គឺជ 

អនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  េដយ ( ) ( )2 3 xf x x e−= − និង ( )
1
3

x
g x ke=    

ដូចេនះ  ( )
1
32 3

xxy x e ke−= − +  ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួ 

www.mathtoday.wordpress.com 

លំហាត់ទ១៥ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស៖ 

 ( ) : ' (2 1) (3 1) xE xy x y x e+ + = +   និង ( ) : ' 2 0F y y+ =   

១.ចូរ្រសយប ��ក់ថាេបីអនុគ ( )y f x=  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E   

    េនាះអនុគមន g  កំណត់េដយ ( ) ( ) xg x xf x xe= −  ជាចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )F  ។ 

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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២.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយប ��ក់ថេបអនុគ ( )y f x=  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E   

    េនាះអនុគមន gជាចេម�យទូេទរបស់សមីក( )F  ៖ 

េគមាន( ) : ' (2 1) (3 1) xE xy x y x e+ + = +   និង ( ) : ' 2 0F y y+ =  

េបី  ( )y f x=  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនា ( )f x និង '( )f x  េផ��ងផា�ត  

នឹងសមីក( )E  គឺ  ( )'( ) (2 1) ( ) (3 1) 1xxf x x f x x e+ + = +   

ម្យោ៉ងេទៀតេគ ( ) ( ) xg x xf x xe= −  េនា '( ) ( ) '( ) x xg x f x xf x e xe= + − −   

េគបាន  '( ) 2 ( ) ( ) '( ) 2 ( ) 2x x xg x g x f x xf x e xe xf x xe+ = + − − + −   

            ( )'( ) 2 ( ) '( ) (2 1) ( ) (3 1) 2xg x g x xf x x f x x e+ = + + − +   

យក( )1  ជួសក�ុង( )2  េគបាន '( ) 2 ( ) (3 1) (3 1) 0x xg x g x x e x e+ = + − + =   

ទំនាក់ទំនងេនះប��ក់  g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )F  ។ 

២.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

េគមាន( ) : ' 2 0F y y+ =  ជាសមីករលីេនែអ៊អូម៉ូែហ្សនលំដប់ទី 

ដូចេនះចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) 2xy g x ke−= =   ែដល k  ជាចំនួនេថរណាមួ 

ម្យងេទៀតតម ( ) ( ) xg x xf x xe= −  េគទញ ( )( ) x g xf x e
x

= +   ែដល 0x ≠   
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ដូចេនះ 
2

( )
x

x ef x e k
x

−

= +  ( :k  ចំនួនេថរ)ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E ។ 

www.mathtoday.wordpress.com 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

លំហាត់ទ១៦ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស ( ) 2 2: ' x
xE y y
e
−

+ =   

១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិតa និងb េដីម្បីឲ្
2

( ) x
ax bxf x

e
+

=   ជាចេម�យមួយ 

    របស់សមីករ( )E  ។ 

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី 

 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : ' 0F y y+ =  ។ 

៣.េដ្រសយសមីក( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ពីរចំនួនពិតa និងb  

េដីម្បីឲ្
2

( ) x
ax bxf x

e
+

=   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E លុះ្រត ( )f x   

និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ ( )2 2'( ) ( ) 1x
xf x f x
e
−

+ =   

េគមាន ( )
2

2( ) x
x

ax bxf x ax bx e
e

−+
= = +    

េគបាន ( ) ( )
2

2 2'( ) 2 x x
x

ax ax bx bf x ax b e ax bx e
e

− − − + − +
= + − + =   

ទំនាក់ទំន( )1 េទជ 
2 22 2 2

x x x
ax ax bx b ax bx x

e e e
− + − + + −

+ =   

សមមល 2 2 2ax b x+ = −   េនាះេគទ 1, 2a b= = −  ។ 

ដូចេនះ  1, 2a b= = −  ។ 

២.្រសយប ��ក់ថអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី 

 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) : ' 0F y y+ =  ៖ 

.េបីអនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនាះវ្រត� 

េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  គឺ
2 2'( ) '( ) ( ) ( ) x

xf x g x f x g x
e
−

+ + + =   
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ឬ   ( )2 2'( ) ( ) '( ) ( ) 2x
xf x f x g x g x
e
−

+ + + =         

យក( )1  ជួសក�ុង( )2  េគបាន 2 2 2 2'( ) ( )x x
x xg x g x
e e
− −

+ + =   

សមមល  '( ) ( ) 0g x g x+ =  េនាះប��ក់  g  ជាចេម�ីយទូេទរប( )F  ។ 

.េបីអនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )F  េនាះ ( )'( ) ( ) 0 3g x g x+ =   

បូកសមីក( )1  និង( )3  អង�និងអង�េគបាន  

2 2'( ) '( ) ( ) ( ) x
xf x g x f x g x
e
−

+ + + =        េនាះេគប ( ) ( )y f x g x= +   

ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

ដូចេនះអនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 

អនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : ' 0F y y+ =  ។ 

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

សមីករ( ) : ' 0F y y+ =  មានចេម�ីយទូេទជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) xy g x ke−= =   ែដល k  ជាចនួនេថរ។ េហីយចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )E   

គឺ 
2 22 2( ) ( ) x

x x
x x x x ky f x g x ke

e e
−− − +

= + = + =  ែដល k  ជាចំនួនេថរ 

លំហាត់ទ១៧ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស ( ) ( ): 3 ' 2 2 2cos sin xE y y x x e− = −   

១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិតa និងb េដីម្បីឲ្ ( )( ) cos sin xf x a x b x e= +    

   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
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២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី 

 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 3 ' 2 0F y y− =   

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ពីរចំនួនពិតa និងb  

េដីម្បីឲ ( )( ) cos sin xf x a x b x e= +   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  

លុះ្រត ( )f x  និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមី ក( )E  េពលគឺ  

( ) ( )3 '( ) 2 ( ) 2 2cos sin 1xf x f x x x e− = −   

េគមាន ( )( ) cos sin xf x a x b x e= +    

េគបាន '( ) ( sin cos ) ( cos sin )x xf x a x b x e a x b x e= − + + +   

           '( ) ( )cos ( )sin xf x a b x a b x e= + + − +     

ទំនាក់ទំន( )1 េទជ៖ 

( ) ( )3 ( )cos ( )sin 2 cos sin 2 2cos sinx x xa b x a b x e a x b x e x x e+ + − + − + = −     

( ) ( ) ( )3 cos 3 sin 4cos 2sinx xa b x a b x e x x e + + − + = −    

េដយផ�ឹមេលខេមគុណ្រត�វគា�េគប  

3 4
3 2

a b
a b
+ =


− + = −

  សមមល  1 , 1a b= =  ។ ដូចេនះ  1, 1a b= =  ។ 

២.្រសយប ��ក់ថអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី 
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 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) : 3 ' 2 0F y y− =  ៖ 

.េបីអនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនាះវ្រត� 

េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ 

( )3 '( ) '( ) 2 ( ) ( ) 2 2cos sin xf x g x f x g x x x e+ − + = −         

ឬ   ( ) ( )3 '( ) 2 ( ) 3 '( ) 2 ( ) 2 2cos sin 2xf x f x g x g x x x e− + − = −         

យក( )1  ជួសក�ុង( )2  េគបាន

( ) ( )2 2cos sin 3 '( ) 2 ( ) 2 2cos sinx xx x e g x g x x x e− + − = −   

សមមល 3 '( ) 2 ( ) 0g x g x− =  េនាះប��ក់  g  ជាចេម�ីយទូេទរប( )F  ។ 

.េបីអនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )F  េនាះ ( )3 '( ) 2 ( ) 0 3g x g x− =   

បូកសមីក( )1  និង( )3  អង�និងអង�េគបាន  

( )3 '( ) '( ) 2 ( ) ( ) 2 2cos sin xf x g x f x g x x x e+ − + = −        
េនាះេគប ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

ដូចេនះអនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 

អនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 3 ' 2 0F y y− =  ។ 

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេរបស់( )E ៖ 

សមីករ( ) : 3 ' 2 0F y y− = សមមល 2' 0
3

y y− =   



សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ស្រមថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                         Page 57 
 

 មានចេម�ីយទូេទជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

2
3( )

x
y g x ke= =   ែដល k  ជាចំនួនេថរ។ េហីយចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E   

គឺ  ( )
2
3( ) ( ) cos sin

xxy f x g x x x e ke= + = + +  ែដល k  ជាចំនួនេថរ 

www.mathtoday.wordpress.com 
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េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស ( ) 2: 2 ' 3 2 3 14 15xE y y e x x−+ = + − +   
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១.ចូរកំណត់ចំនួនពិត , ,a b cនិងd   េដីម្បីឲ្ 2( ) xf x ae bx cx d−= + + +    

   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី 

 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 2 ' 3 0F y y+ =   

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ចំនួនពិត , ,a b cនិងd    

េដីម្បីឲ្ 2( ) xf x ae bx cx d−= + + +   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  

លុះ្រត ( )f x  និង '( )f x  េផ��ងផា�ត់ នឹងសមី ក( )E  េពលគឺ  

( )22 '( ) 3 ( ) 2 3 14 15 1xf x f x e x x−+ = + − +   

េគមាន 2( ) xf x ae bx cx d−= + + +   េគបាន '( ) 2xf x ae bx c−= − + +   

ទំនាក់ទំន( )1 េទជ៖ 

( ) ( )2 22 2 3 2 3 14 15x x xae bx c ae bx cx d e x x− − −− + + + + + + = + − +   

2 23 (4 3 ) (2 3 ) 2 3 14 15x xae bx b c x c d e x x− −+ + + + + = + − +   

េដយផ�ឹមេលខេមគុណ្រត�វគា�េគប  2, 1, 6, 9a b c d= = = − =  ។ 

ដូចេនះ  2, 1, 6, 9a b c d= = = − =  ។ 

 

២.្រសយប ��ក់ថអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី 
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 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) : 2 ' 3 0F y y+ =  ៖ 

.េបីអនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនាះវ្រត� 

េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ 

22 '( ) '( ) 3 ( ) ( ) 2 3 14 15xf x g x f x g x e x x−+ + + = + − +         

ឬ   ( )22 '( ) 3 ( ) 2 '( ) 3 ( ) 2 3 14 15 2xf x f x g x g x e x x−+ + + = + − +         

យក( )1  ជួសក�ុង( )2  េគបាន
2 22 3 14 15 2 '( ) 3 ( ) 2 3 14 15x xe x x g x g x e x x− −+ − + + + = + − +   

សមមល 2 '( ) 3 ( ) 0g x g x+ =  េនាះប��ក់  g  ជាចេម�ីយទូេទរប( )F  ។ 

.េបីអនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )F  េនាះ ( )2 '( ) 3 ( ) 0 3g x g x+ =   

បូកសមីក( )1  និង( )3  អង�និងអង�េគបាន  

22 '( ) '( ) 3 ( ) ( ) 2 3 14 15xf x g x f x g x e x x−+ + + = + − +        
េនាះេគប ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

ដូចេនះអនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 

អនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 2 ' 3 0F y y+ =  ។ 

 

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 
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សមីករ ( ) : 2 ' 3 0F y y+ = សមមល 3' 0
2

y y+ =   

 មានចេម�ីយទូេទជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

3
2( )

x
y g x ke

−
= =   ែដល k  ជាចំនួនេថរ 

 ចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )E  គឺ  ( ) ( )y f x g x= +   

េដយ ( )22( ) 2 6 9 2 3x xf x e x x e x− −= + − + = + −  និង
3
2( )

x
g x ke

−
=  

ដូចេនះ 
3

2 2( ) ( ) 2 ( 3)
xxy f x g x e x ke

−−= + = + − + ែដល k  ជាចំនួនេថរ 
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េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ែស្យ ( ) : ' 2 2 cosxE y y e x− =   

១.្រសយប ��ក ( ) 2 sin( )
4

xf x e x π
= − ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E ។ 

២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី 

 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : ' 2 0F y y− =   

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយប ��ក ( ) 2 sin( )
4

xf x e x π
= − ជាចេម�យមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន 2 2( ) 2 sin( ) 2 sin cos
4 2 2

x xf x e x e x xπ  
= − = −  

 
 

            ( )( ) sin cosxf x e x x= −   
េគបាន ( )'( ) sin cos (cos sin ) 2 sinx x xf x e x x e x x e x= − + + =   
យក ( )f x  និង '( )f x  ជំនួសក�ុង( )E  េគបាន  

   ( )2 sin 2 sin cos 2 cosx x xe x x x e e x− − =   

2 sin 2 sin 2 cos 2 cosx x x xe x e x e x e x− + =   
                               2 cos 2 cosx xe x e x=   េផ��ងផា�ត  

ដូចេនះ  ( ) 2 sin( )
4

xf x e x π
= −  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.្រសយប ��ក់ថអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមីក 

 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) : ' 2 0F y y− =  ៖ 

 
េគមា f  ជាចេម�ីយមួយរបស( )E  េនាះ ( )'( ) 2 ( ) 2 cos 1xf x f x e x− =   
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.េបីអនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនាះវ្រត� 

េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ 

'( ) '( ) 2 ( ) ( ) 2 cosxf x g x f x g x e x+ − + =         

ឬ   ( )'( ) 2 ( ) '( ) 2 ( ) 2 cos 2xf x f x g x g x e x− + − =         

យក( )1  ជួសក�ុង( )2  េគបាន2 cos '( ) 2 ( ) 2 cosx xe x g x g x e x+ − =   

សមមល  '( ) 2 ( ) 0g x g x− =  េនាះប��ក់  g  ជាចេម�ីយទូេទរប( )F  ។ 
.េបីអនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )F  េនាះ ( )'( ) 2 ( ) 0 3g x g x− =   
បូកសមីក( )1  និង( )3  អង�និងអង�េគបាន  

'( ) '( ) 2 ( ) ( ) 2 cosxf x g x f x g x e x+ − + =        េនាះេគប ( ) ( )y f x g x= +  
ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 
ដូចេនះអនុគមន៍ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 
អនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : ' 2 0F y y− =  ។ 

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

សមីករ( ) : ' 2 0F y y− =  មានចេម�ីយទូេទជាអនុគមន៍កំណត់េដ 
2( ) xy g x ke= =   ែដល k  ជាចំនួនេថរ 

 ចេម�ីយទេទរបស់សមីក( )E  គឺ  ( ) ( )y f x g x= +   

េដយ ( ) 2 sin
4

xf x e x π = − 
 

 និង 2( ) xg x ke=  

ដូចេនះ  2( ) ( ) 2 sin( )
4

x xy f x g x e x keπ −= + = − + ែដល k  ជាចំនួនេថរ 
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លំហាត់ទ២០ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស ( ) 2: '
2

x x

x x
e eE y y
e e

−

−

− +
− =

+ +
  

១.្រសយប ��ក 1( )
1

x

x
ef x
e

−
=

+
ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E ។ 

២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី 
 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជចេម�ីយទេទរបស់សមីក( ) : ' 0F y y− =   
៣.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយប ��ក 1( )
1

x

x
ef x
e

−
=

+
ជាចេម�យមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) 2: '
2

x x

x x
e eE y y
e e

−

−

− +
− =

+ +
 

 េដយ 1 ( 1) 2 2( ) 1
1 1 1

x x

x x x
e ef x
e e e

− + −
= = = −

+ + +
េនា 2

2'( )
( 1)

x

x
ef x

e
=

+
  

េគបាន 2 2
2 1 2 ( 1)( 1)'( ) ( )

( 1) ( 1) ( 1)

x x x x x

x x x
e e e e ef x f x

e e e
− − − +

− = − =
+ + +

  

                            
2 2

2 2
2 1 (2 1) 2

2 1 ( 2 1) 2

x x x x x x x

x x x x x x x
e e e e e e e

e e e e e e e

− −

− −

− + − + − +
= = =

+ + + + + +
  

           ( )2'( ) ( ) 1
2

x x

x x
e ef x f x
e e

−

−

− +
− =

+ +
  

តមទំនាក់ទំ( )1  ប�� ក់ថ ( )f x  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E   

ដូចេនះ  1( )
1

x

x
ef x
e

−
=

+
 ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.្រសយប ��ក់ថអនុគម ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី 

 ( )E  លុះ្រតែតអនុគម g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) : ' 2 0F y y− =  ៖ 
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.េបីអនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនាះវ្រត� 
េផ��ងផា�ត់ នឹងសមីក( )E  េពលគឺ 

2'( ) '( ) ( ) ( )
2

x x

x x
e ef x g x f x g x
e e

−

−

− +
+ − + =       + +

  

ឬ   ( )2'( ) ( ) '( ) ( ) 2
2

x x

x x
e ef x f x g x g x
e e

−

−

− +
− + − =       + +

  

យក( )1  ជួសក�ុង( )2  េគបាន 

 2 2'( ) ( )
2 2

x x x x

x x x x
e e e eg x g x
e e e e

− −

− −

− + − +
+ − =

+ + + +
  

សមមល  '( ) ( ) 0g x g x− =  េនាះប��ក់  g  ជាចេម�ីយទូេទរប( )F  ។ 
.េបីអនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )F  េនាះ ( )'( ) ( ) 0 3g x g x− =   
បូកសមីក( )1  និង( )3  អង�និងអង�េគបា ៖ 

2'( ) '( ) ( ) ( )
2

x x

x x
e ef x g x f x g x
e e

−

−

− +
+ − + =       + +

 េនាះេគប ( ) ( )y f x g x= +  

ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 
ដូចេនះអនុគមន៍  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 
អនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : ' 0F y y− =  ។ 

៣.េដះ្រសយសមី( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរប ( )E ៖ 

សមីករ( ) : ' 0F y y− =  មានចេម�ីយទូេទជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) xy g x ke= =   ែដល k  ជាចំនួនេថរ។ ចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  គឺ 

( ) ( )y f x g x= +   េដយ 1( )
1

x

x
ef x
e

−
=

+
 និង 2( ) xg x ke=  

ដូចេនះ  1
1

x
x

x
ey ke
e

−
= +

+
ែដល k  ជាចំនួនេថរ 
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លំហាត់ ទ២១ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 2 ' 3 0E y y y+ − =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

ែខ្សេក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 3y x∆ = − +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,3M  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េដះ្រសយសម( )E  ៖ 

( ) : '' 2 ' 3 0E y y y+ − =   មានសមីករស មា� 2 2 3 0λ λ+ − =   

េដយ 0a b c+ + =  េនាះេគទញប� 1 21 , 3c
a

λ λ= = = −  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  គឺ 3x xy Ae Be−= +  ។ 

ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 

២.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) 3x xf x Ae Be−= +  េនាះ 3'( ) 3x xf x Ae Be−= −   

េដយែខ្សេ ( )C ត f ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 3y x∆ = − + ្រតង់ចំណុ  ( )0,3M  

េនាះេគបា '(0) 1
(0) 3

f
f

= −


=
  សមមល 

( )
( )

3 1 1
3 2

A B
A B

 − = −


+ =
   

យក( ) ( )2 1 : 4 4B− =  េនាះ 1B =  េហីយត ( )2 : 3 3 1 2A B= − = − =  ។ 

ដូចេនះ  ( ) 32 x xf x e e−= +   ។ 
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លំហាត់ ទ២២ 

េគឲ្យសមីកឌីេផរង៉់ែស្យល( ) : '' 5 ' 4 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

ែខ្សេក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 5 1y x∆ = −  ្រតង់ចំណុ  ( )0, 1M −  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េដះ្រសយសម( )E  ៖ 

( ) : '' 5 ' 4 0E y y y− + =   មានសមីករស មា� 2 5 4 0λ λ− + =   

េដយ 0a b c+ + =  េនាះេគទញប� 1 21 , 4c
a

λ λ= = =  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  គឺ 4x xy Ae Be= +  ។ 

ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 

២.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) 4x xf x Ae Be= +  េនាះ 4'( ) 4x xf x Ae Be= +   

េដយែខ្សេ ( )C ត f ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 5 1y x∆ = − ្រតង់ចំណុ  ( )0, 1M −  

េនាះេគបា '(0) 5
(0) 1

f
f

=


= −
  សមមល 

( )
( )

4 5 1
1 2

A B
A B

 + =


+ = −
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យក( ) ( )2 1 : 3 6B− − = −  េនាះ 2B =  
េហីយត( )2 : 1 1 2 3A B= − − = − − = −  ។ 

ដូចេនះ  ( ) 43 2x xf x e e= − +   ។ 

លំហាត់ ទ២៣ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 6 ' 9 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

ែខ្សេក ( )C  ត f  កត់តមពីរណុច ( )0, 1A −  និង ( )1,0B  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េដះ្រសយសម( )E  ៖ 

( ) : '' 6 ' 9 0E y y y− + =   មានសមីករស មា� 2 6 9 0λ λ− + =   

សមមល ( )23 0λ − =  មានប�សឌុប 1 2 3λ λ= =  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  គឺ 3( ) xy Ax B e= +  ។ 

ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 

២.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) ( ) 3xf x Ax B e= +   េដយែខ្សេ( )C  ត f  កត់តមពីរចំណ  

( )0, 1A −  និង ( )1,0B  េនាះ ( )
(0) 1
1 0

f
f

= −
 =

  សមមល  3

1
( ) 0
B
A B e
= −


+ =
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សមមល  1
1

B
A B
= −


= − =

  ។ 

ដូចេនះ  ( ) ( ) 31 xf x x e= −  ។ 
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លំហាត់ ទ២៤ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : 4 '' 4 ' 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

ែខ្សេក ( )C  ត f  កត់តមពីរចំណ
3 ,0
2

A  
 
 

 និង ( )2,B e  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េដះ្រសយសម( )E  ៖ 

( ) : 4 '' 4 ' 0E y y y− + =   មានសមីករស មា� 24 4 1 0λ λ− + =   

សមមល ( )22 1 0λ − =  មានប�សឌុប 1 2
1
2

λ λ= =  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  គឺ 2( )
x

y Ax B e= +  ។ 

ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 

២.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) ( ) 3xf x Ax B e= +   េដយែខ្សេ( )C  ត f  កត់តមពីរចំណ  

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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3 ,0
2

A  
 
 

 និង ( )2,B e  េនាះ
( )

3( ) 0
2
2

f

f e

 =

 =

  សមមល 
9
23( ) 0

2
(2 )

A B e

A B e e


+ =


 + =

  

សមមល  3 2 0
2 1

A B
A B
+ =


+ =

   បនា �ប់ពីេដះ្រសយ 2 , 3A B= = −   

ដូចេនះ  ( ) ( ) 22 3
x

f x x e= −  ។ 

លំហាត់ ទ២៥ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 4 ' 5 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

     ( )0 1f =   និង 0
4

f π  = 
 

 ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េដះ្រសយសម( )E  ៖ 

( ) : '' 4 ' 5 0E y y y− + =   មានសមីករស មា� 2 4 5 0λ λ− + =   

2' 4 5 1 i∆ = − = − =   េគទញប�ស 1 22 , 2i iλ λ= − = +   េនាះ 2
1

α
β
=


=
  

ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  គឺ 2( cos sin ) xy A x B x e= +  ។ 

ែដល A  និង B  ជាចំនួនេរ។ 

២.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 



សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ស្រមថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                          Page 70 
 

េគមាន ( ) ( ) 2cos sin xf x A x B x e= +   េដ ( )0 1f =   និង 0
4

f π  = 
 

 

េគបាន
2

(0) 1
2 2( ) ( ) 0

4 2 2

f A

f A B e
ππ

= =



= + =

  សមមល  1 , 1A B= = −  ។ 

ដូចេនះ  ( ) ( ) 2cos sin xf x x x e= −  ។ 

 

លំហាត់ ទ២៦ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 2 ' 5 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

     ( )0 1f =   និង 0
8

f π  = 
 

 ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េដះ្រសយសម( )E  ៖ 

( ) : '' 2 ' 5 0E y y y− + =   មានសមីករស មា� 2 2 5 0λ λ− + =   

2' 1 5 4 4i∆ = − = − =   េគទញបស  1 21 2 , 1 2i iλ λ= − = +   េនាះ 1
2

α
β
=


=
  

ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  គឺ ( cos2 sin2 ) xy A x B x e= +  ។ 

ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 
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២.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) ( )cos2 sin2 xf x A x B x e= +   េដ ( )0 1f =   និង 0
8

f π  = 
 

 

េគបាន
8

(0) 1
2 2( ) ( ) 0

8 2 2

f A

f A B e
ππ

= =



= + =

  សមមល  1 , 1A B= = −  ។ 

ដូចេនះ  ( ) ( )cos2 sin2 xf x x x e= −  ។ 

 

លំហាត់ ទ២៧ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 7 ' 10 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

     ( )0 6f = −   និង ( )ln2 4f =  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េដះ្រសយសម( )E  ៖ 

( ) : '' 7 ' 10 0E y y y− + =   មានសមីករស មា� 2 7 10 0λ λ− + =   

' 49 40 9∆ = − =   េគទញប�ស 1 2
7 3 7 32 , 5

2 2
λ λ− +

= = = =   

ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  គឺ 2 5x xy Ae Be= +  ។ 

ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 
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២.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) 2 5x xf x Ae Be= +   េដ ( )0 6f = −   និង ( )ln2 4f =  

េគបាន 2ln2 5ln2

6
4

A B
Ae Be
+ = −


+ =

  សមមល  6
4 32 4
A B

A B
+ = −


+ =

  

បនា �ប់ពីេដះ្រសយេ 7, 1A B= − =   

ដូចេនះ  ( ) 2 57 x xf x e e= − +  ។ 

 

 

លំហាត់ ទ២៨ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 2 ' 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  មានចំណុចរបត់  ( )0,2I  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េដះ្រសយសម( )E  ៖ 

( ) : '' 2 ' 0E y y y− + =   មានសមីករស មា� 2 2 1 0λ λ− + =   

' 1 1 0∆ = − =   េគទញប�សឌុប 1 2
' 1b

a
λ λ= = − =   

ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  គឺ ( ) xy Ax B e= +  ។ 

ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 
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២.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) ( ) xf x Ax B e= +   
េគបាន ( ) ( )'( ) x x xf x Ae Ax B e Ax A B e= + + = + +   
និង       ( ) ( )''( ) 2x x xf x Ae Ax A B e Ax A B e= + + + = + +   

េដយ្រ ( )C  ត f  មានចំណុចរបត់  ( )0,2I  េនាះ ''(0) 0
(0) 2

f
f

=


=
  

បាន ''(0) 2 0
(0) 2

f A B
f B

= + =


= =
  សមមល  1 , 2A B= − =  ។ 

ដូចេនះ  ( ) ( )2 xf x x e= − +  ។ 

លំហាត់ ទ២៩ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 3 ' 2 0E y y y− + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  មានចំណុចរបត់  ( )0,3I  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េដះ្រសយសម( )E  ៖ 

( ) : '' 3 ' 2 0E y y y− + =   មានសមីករស មា� 2 3 2 0λ λ− + =   

0a b c+ + =   េគទញប�ស 1 21, 2c
a

λ λ= = =   

ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  គឺ 2x xy Ae Be= +  ។ 

ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 
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២.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) 2x xf x Ae Be= +   

េគបាន 2'( ) 2x xf x Ae Be= +  និង 2''( ) 4x xf x Ae Be= +   

េដយ្រក ( )C  ត f  មានចំណុចរបត់  ( )0,3I  េនាះ ''(0) 0
(0) 3

f
f

=


=
  

បាន ''(0) 4 0
(0) 3

f A B
f A B

= + =


= + =
  សមមល  4 , 1A B= = −  ។ 

ដូចេនះ  ( ) 24 x xf x e e= −  ។ 

លំហាត់ ទ៣០ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 2 ' 0E y y y+ + =   ។ 
១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 
២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 
    អនុគមន៍ f  មានអតបរមាេធៀបេស�e  ្រតង់ 1x = −  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េដះ្រសយសម( )E  ៖ 

( ) : '' 2 ' 0E y y y+ + =   មានសមីករស មា� 2 2 1 0λ λ+ + =   

' 1 1 0∆ = − =   េគទញប�សឌុប 1 2 1λ λ= = −   ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  
គឺ ( ) xy Ax B e−= +  ។ 
ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 

២.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) ( ) xf x Ax B e−= +    
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េគបាន ( ) ( )'( ) x x xf x Ae Ax B e Ax A B e− − −= − + = − + −   
និង ( ) ( )''( ) 2x x xf x Ae Ax A B e Ax A B e− − −= − − − + − = − +   

អនុគមន៍ f  មានអតិបរមាេធៀបេសe  ្រតង់ 1x = −  េនា
'( 1) 0
''( 1) 0
( 1)

f
f
f e

− =
 − <
 − =

  

សមមល 
( )
( )
( )

2 0
3 0
A B e

A B e
A B e e

 − =

− + <

 − + =

  បនា �ប់ពីេដះ្រសយេ 1, 2A B= =  ។ 

ដូចេនះ  ( ) ( )2 xf x x e−= +  ។ 

លំហាត់ ទ៣១ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : '' 3 ' 2 0E y y y+ + =   ។ 

១.ចូរេដះ្រសយសម( )E  ។ 

២.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    អនុគមន៍ f  មានតៃម�អប្បបរមាេធៀបេស 1−  ្រតង់ 0x =  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េដះ្យសមីក( )E  ៖ 

( ) : '' 3 ' 2 0E y y y+ + =   មានសមីករស មា� 2 3 2 0λ λ+ + =   

0a b c− + =   េគទញប�ស 1 21, 2c
a

λ λ=− = − = −   

ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  គឺ 2x xy Ae Be− −= +  ។ 

ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 
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២.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) 2x xf x Ae Be− −= +    
េគបាន 2'( ) 2x xf x Ae Be− −= − −  និង 2''( ) 4x xf x Ae Be− −= +   

អនុគមន៍ f  មានអប្បបរមាេធៀបេស 1−  ្រតង់ 0x =  េនា
'(0) 0
''(0) 0
(0) 1

f
f
f

=
 >
 = −

  

សមមល 
2 0

4 0
1

A B
A B
A B

− − =
 + >
 + = −

  បនា �ប់ពីេដះ្រសយេ 2, 1A B= − =  ។ 

ដូចេនះ  ( ) 22 x xf x e e− −= − +  ។ 

លំហាត់ ទ៣២ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2: '' 4 ' 3 3 14 1E y y y x x+ + = + +   ។ 

១.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បីឲ្យពហ ( ) 2P x ax bx c= + +  ជាចេម�ី 

 មួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' 4 ' 3 0F y y y+ + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 

៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 3 2d y x= −  ្រតង់ចំណុ  ( )0, 2M −  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c  ៖ 
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េដីម្បីឲ្យពហ ( ) 2P x ax bx c= + + ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E លុះ្រត 

( ) ( ), 'P x P x  និង ( )''P x  េផ��ងផា �ត់នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

( ) ( ) ( ) ( )2'' 4 ' 3 3 14 1 1P x P x P x x x+ + = + +   

េគមា ( ) 2P x ax bx c= + +  េនាះ ( )' 2P x ax b= +  និង ( )'' 2P x a=   

ទំនក់ទំនង( )1 េទជ ( ) ( )2 22 4 2 3 3 14 1a ax b ax bx c x x+ + + + + = + +   

សមមល  ( ) ( )2 23 8 3 2 4 3 3 14 1ax a b x a b c x x+ + + + + = + +   

េគទញ
3 3
8 3 14
2 4 3 1

a
a b
a b c

=
 + =
 + + =

  សមមល  1 , 2 , 3a b c= = = −  ។ 

ដូចេនះ  1 , 2 , 3a b c= = = −  ។ 

២.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមីក( )E  ៖ 

   ( ): '' 4 ' 3 0F y y y+ + =  មានសមីករស មា� 2 4 3 0λ λ+ + =   

េដb a c= +  េនាះេគទញប� 1 21 , 3c
a

λ λ= − = − = −  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដយ 

( ) 3x xy g x Ae Be− −= = +   ែដល A  និងB  ជាចំនួនេថរ 

ម្យោ៉ងេទៀតចេម�ីយទូេទរបស់សម( )E  គឺ ( )( )y g x P x= +   

េដ ( ) 3x xg x Ae Be− −= +   និង ( ) 2 2 3P x x x= + −    

ដូចេនះ  3 2 2 3x xy Ae Be x x− −= + + + −  ែដល A  និងB  ជាចំនួនេថរ 

៣.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 
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េគមាន ( ) 3 2 2 3x xf x Ae Be x x− −= + + + −  

េនាះ   ( ) 3' 3 2 2x xf x Ae Be x− −= − − + +   

េដយ្រ ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 3 2d y x= −  ្រតង់ចំណុ  ( )0, 2M −   

េនាះេគបា ( )
'(0) 3
0 2

f
f

=
 = −

  សមមល  3 2 3
3 2

A B
A B
− − + =


+ − = −
  

សមមល  3 1
1

A B
A B

− − =


+ =
  េនាះ 2 , 1A B= = −  ។ 

ដូចេនះ  ( ) 3 22 2 3x xf x e e x x− −= − + + −  ។ 
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លំហាត់ ទ៣៣ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) ( ): '' 4 ' 4 3 xE y y y x e− + = −   ។ 

១.កំណត់ពីរចំនួនពិត a និង b េដីម្បីឲ្ ( ) ( ) xg x ax b e= +  ជាចេម�ីយមួ 

 របស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' 4 ' 4 0F y y y− + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 

៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 2d y x= − −  ្រតងចំណុច ( )0, 2M −  ។ 

ដំេណាះ្រ 

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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១.កំណត់ពីរចំនួនពិត &a b  ៖ 

េដីម្បីឲ ( ) ( ) xg x ax b e= + ជាចេម�ីយមួយរបស់សមី ក( )E លុះ្រត 

( ) ( ), 'g x g x  និង ( )''g x  េផ��ងផា �ត់នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

( ) ( ) ( ) ( ) ( )'' 4 ' 4 3 1xg x g x g x x e− + = −   
មា ( ) ( ) xg x ax b e= +  េនាះ ( ) ( ) ( )' x x xg x ae ax b e ax a b e= + + = + +   
និង ( ) ( ) ( )'' 2x x xg x ae ax a b e ax a b e= + + + = + +   
ទំនាក់ទំន( )1 េទជ៖ 
( ) ( ) ( ) ( )2 4 4 3x x x xax a b e ax a b e ax b e x e+ + − + + + + = −         

                                         ( ) ( )2 3x xax a b e x e− + = −   
េគទញប 1a =  និង 2 3a b− + = −  េនាះ 3 2 1b = − + = −  ។ 

ដូចេនះ  1 , 1a b= = −  ។ 

២.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមីក( )E  ៖ 

   ( ): '' 4 ' 4 0F y y y− + =  មានសមីករស មា� 2 4 4 0λ λ− + =   

' 4 4 0∆ = − =  មានប�សឌុប  1 2
' 2b

a
λ λ= = − =  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដយ 

( ) ( ) 2xy h x Ax B e= = +   ែដល A  និងB  ជាចំនួនេថរ 

ម្យោ៉ងេទៀតចេម�ីយទូេទរបស់សម( )E  គឺ ( )( )y g x h x= +   

េដ ( ) ( )1 xg x x e= −   និង ( ) ( ) 2xh x Ax B e= +    

ដូចេនះ  ( ) ( ) 21 x xy x e Ax B e= − + +  ែដល A  និងB  ជាចំនួនេថរ 
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៣.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) ( ) ( ) 21 x xf x x e Ax B e= − + +  

េនាះ   ( ) ( ) ( )2 2' 1 2x x x xf x e x e Ae Ax B e= + − + + +   

          ( ) ( ) 2' 2 2x xf x xe Ax A B e= + + +   

េដយ្រ ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 2d y x= − −  ្រតង់ចំណុ  ( )0, 2M −   

េនាះេគបា ( )
'(0) 1
0 2

f
f

= −
 = −

  សមមល  2 1
1 2

A B
B

+ = −

− + = −

  េនាះ 1 , 1A B= = −  ។ 

ដូចេនះ  ( ) ( ) ( ) ( )( )2 21 1 1x x x xf x x e x e x e e= − + − = − +  ។ 

www.mathtoday.wordpress.com 
 
 
 

លំហាត់ ទ៣៤ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) ( ): '' 4 3 cos 2sinE y y x x+ = +   ។ 

១.កំណត់ពីរចំនួនពិត a និង b េដីម្បីឲ្ ( ) cos sing x a x b x= +  ជាចេម�ី 

 មួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' 4 0F y y+ =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 

៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 4 3d y x= +  ្រតង់ចណុច ( )0,3M  ។ 

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ពីរចំនួនពិត &a b  ៖ 

េដីម្បីឲ ( ) cos sing x a x b x= + ជាចេម�ីយមួយរបស់សមី ក( )E លុះ្រត 

( ) ( ), 'g x g x  និង ( )''g x  េផ��ងផា ត់នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

( ) ( ) ( ) ( )'' 4 3 cos 2sin 1g x g x x x+ = +   
មា ( ) cos sing x a x b x= +   
េនាះ ( )' sin cosg x a x b x= − + និង ( )'' cos sing x a x b x= − −   
ទំនាក់ទំន( )1 េទជ៖ 

( ) ( ) ( )cos sin 4 cos sin 3 cos 2sina x b x a x b x x x− − + + = +   

                                3 cos 3 sin 3cos 6sina x b x x x+ = +   
េគទញបាន3 3a =  និង 3 6b =   េនា 1a =  និង 2b =  ។ 
ដូចេនះ  1 , 2a b= =  ។ 

២.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមីក( )E  ៖ 

   ( ): '' 4 0F y y+ =  មានសមីករស មា� 2 4 0λ + =   

េគទញប�ស 1 22 , 2i iλ λ= − =  េនាះ 0 , 2α β= =   

ដូចេនះចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដយ 

( ) cos2 sin2y h x A x B x= = +   ែដល A  និងB  ជាចំនួនេថរ 

ម្យោ៉ងេទៀតចេម�ីយទូេទរបស់សម( )E  គឺ ( )( )y g x h x= +   

េដ ( ) cos 2sing x x x= +   និង ( ) cos2 sin2h x A x B x= +    

ដូចេនះ  cos 2sin cos2 sin2y x x A x B x= + + +  ែដលAនិងBចំនួនេថរ។ 
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៣.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) cos 2sin cos2 sin2f x x x A x B x= + + +  

េនាះ   ( )' sin 2cos 2 sin2 2 cos2f x x x A x B x= − + − +            

េដយ្រ ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 4 3d y x= +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,3M   

េនាះេគបា ( )
'(0) 4
0 3

f
f

=
 =

  សមមល  2 2 4
1 3

B
A

+ =


+ =
  េនាះ 2 , 1A B= =  ។ 

ដូចេនះ  ( ) cos 2sin 2cos2 sin2f x x x x x= + + +  ។ 

www.mathtoday.wordpress.com 
 
 
 
 

លំហាត់ ទ៣៥ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) ( ): '' 2 ' 1 cos sinE y y y x x x− + = − −   ។ 

១.ចូរ្រស ( ) 1 sin
2

g x x x=   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' 2 ' 0F y y y− + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 

៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 2d y x= − −  ្រតង់ចំណុ  ( )0, 2M −  ។ 

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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ដំេណាះ្រ 

១.្រស ( ) 1 sin
2

g x x x=   ជាចេម�យមយរបស់សមីក( )E  ៖ 

េគមាន ( ) 1 sin
2

g x x x=  េនាះ 1 1'( ) sin cos
2 2

g x x x x= +   

និង     
1 1 1 1''( ) cos cos sin cos sin
2 2 2 2

g x x x x x x x x= + − = −   

េគបាន ( ) 1 1''( ) 2 '( ) cos sin sin cos sin
2 2

g x g x g x x x x x x x x x− + = − − − +   

          ( ) ( )''( ) 2 '( ) 1 cos sing x g x g x x x x− + = − −   

ទំនាក់ទំនងេនះប� �ក់ ( ) 1 sin
2

g x x x=  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E ។ 

២.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមី ( )E  ៖ 

( ): '' 2 ' 0F y y y− + =  មានសមីករស មា 2 2 1 0λ λ− + =   

សមមល ( )21 0λ − =  មានប�សឌុប 1 2 1λ λ= =  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) ( ) , ,xh x Ax B e A B= +  ជាចំនួនេថរ 

ម្យោ៉ងេទៀតចេម�ីយទូេទរបស់សម( )E  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) ( ) ( )1 sin
2

xy g x h x x x Ax B e= + = + +   ែដល , :A B  ជាចំនួនេថរ 

៣.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) ( )1 sin
2

xf x x x Ax B e= + +   
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េនាះេគបា ( )1 1'( ) sin cos
2 2

xf x x x x Ax A B e= + + + +  ។ 

េដយ្រ ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 2d y x= − −  ្រតង់ចំណុ  ( )0, 2M −  

េនាះេគបា ( )
'(0) 1
0 2

f
f

= −
 = −

  សមមល  1
2

A B
B
+ = −


= −

  េនាះ 1 , 2A B= = −  ។ 

ដូចេនះ  ( ) ( )1 sin 2
2

xf x x x x e= + −  ។ 

www.mathtoday.wordpress.com 
 

 

 

 

 

 

លំហាត់ ទ៣៦ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( )
3 2

3
2: '' ' 2

( 1)

x x

x
e eE y y y

e
+

− − + =
+

  ។ 

១.ចូរ្រស ( ) 2( 1)

x

x
eg x

e
=

+
  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' ' 2 0F y y y− − + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 

៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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    ្រក ( )C តង f ប៉ះនឹងបនា �ត( ) 1 13:
8 4

d y x= +  ្រតង់ចំណុ  130,
4

M  
 
 

។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រស ( ) 2( 1)

x

x
eg x

e
=

+
  ជាចេម�យមួយរបស់សមីក( )E  ៖ 

េគមាន ( ) ( 1) 1 1 1
22( 1) 2( 1) 2( 1)

x x

x x x
e eg x

e e e
+ −

= = = −
+ + +

 

 េនាះ 2 2 2
1 1 ( 1) 1 1 1 1 1'( )
2 2 2 2( 1) ( 1) 1 ( 1)

x x

x x x x
e eg x

e e e e
+ −

= = = −
+ + + +

  

និង      2 3
1''( )
2 ( 1) ( 1)

x x

x x
e eg x

e e
= − +

+ +
  

េគបាន 2 3 2
1 1''( ) '( ) 2 ( )
2 2( 1) ( 1) ( 1) 1

x x x x

x x x x
e e e eg x g x g x

e e e e
− − + = − − +

+ + + +
  

        
2

3
( 1)''( ) '( ) 2 ( )

( 1)

x x x

x
e e eg x g x g x

e
− + +

− − + =
+

  

        
3 2

3
2''( ) '( ) 2 ( )

( 1)

x x

x
e eg x g x g x

e
+

− − + =
+

  

ទំនាក់ទំនងេនះប� �ក់ ( ) 1 sin
2

g x x x=  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E ។ 

២.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមី ( )E  ៖ 

( ): '' ' 2 0F y y y− − + =  មានសមីករស មា 2 2 0λ λ− − + =   

េដយ  0a b c+ + =  មានប�សឌុប 1 21 , 2λ λ= = −  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) 2 , ,x xh x Ae Be A B−= +  ជាចំនួនេថរ 
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ម្យោ៉ងេទៀតចេម�ីយទូេទរបស់សម( )E  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) ( ) 2

2( 1)

x
x x

x
ey g x h x Ae Be

e
−= + = + +

+
  ែដល , :A B  ជាចំនួនេថរ 

៣.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ៖ 

េគមាន ( ) 2

2( 1)

x
x x

x
ef x Ae Be

e
−= + +

+
  

េនាះេគបា 2
2'( ) 2

2( 1)

x
x x

x
ef x Ae Be

e
−= + −

+
 ។ 

េដយ្រ ( )C ត f ប៉ះនឹងបនា �ត( ) 1 13:
8 4

d y x= + ្រតង់ចំណុ  130,
4

M  
 
 

  

េនាះេគប
( )

1'(0)
8
130
4

f

f

 =

 =


 សមមល 

1 12
8 8
1 13
4 4

A B

A B

 + − =

 + + =


  េនាះ 2 , 1A B= =   

ដូចេនះ  ( ) 22
2( 1)

x
x x

x
ef x e e

e
−= + +

+
 ។ 

www.mathtoday.wordpress.com 

លំហាត់ ទ៣៧ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : 2 '' 3 ' 5 6 xE y y y x e−− + = − + +   ។ 

១.ចូរកំណត់បីចំននួពិត ,a b  និង c  េដីម្បីឲ្ ( ) xf x ax b ce−= + +   

   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរ្រសយថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនា 

 អនុគមន៍g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 2 '' 3 ' 0F y y y− + =  ។ 

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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៣.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់បីចំនួនពិត ,a b  និង c  ៖ 

េដីម្បីឲ្ ( ) xf x ax b ce−= + +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  លុះ្រតែ 

េផ��ងផា �ត់នងសមីក( )E  េពលគឺ  

( )2 ''( ) 3 '( ) ( ) 5 6 1xf x f x f x x e−− + = − + +   

េគមាន ( ) xf x ax b ce−= + +  េនាះ '( ) xf x a ce−= −  និង ''( ) xf x c e−=   

ទំនាក់ទំន( )1  េទជ2 3( ) ( ) 5 6x x x xce a ce ax b ce x e− − − −− − + + + = − + +   

សមមល  ( 3 ) 6 5 6x xax a b ce x e− −+ − + + = − + +   

េគទញ
1

3 5
6 6

a
a b

c

= −
− + =
 =

  សមមល  1 , 2 , 1a b c= − = =  ។ 

ដូចេនះ  1 , 2 , 1a b c= − = =  ។ 

 

២.្រសយថេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  េនា 

 អនុគមន៍ g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) : 2 '' 3 ' 0F y y y− + =  ៖ 

េគមាន( ) :2 '' 3 ' 5 6 xE y y y x e−− + = − + +  និង ( ) : 2 '' 3 ' 0F y y y− + =  
េបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនា ( ) ( )y f x g x= +  

( ) ( )' ' 'y f x g x= +  និង '' ''( ) ''( )y f x g x= +  ្រត�វេផ��ងផា�ត់នឹងសមី ( )E   
េគបា2 ''( ) ''( ) 3 '( ) '( ) ( ) ( ) 5 6 xf x g x f x g x f x g x x e−+ − + + + = − + +             
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( )2 ''( ) 3 '( ) ( ) 2 ''( ) 3 '( ) ( ) 5 6 2xf x f x f x g x g x g x x e−− + + − + = − + +         
យក( )1  ជួសក�ុង( )2  េគបាន  

5 6 2 ''( ) 3 '( ) ( ) 5 6x xx e g x g x g x x e− −− + + + − + = − + +     
េគទញ2 ''( ) 3 '( ) ( ) 0g x g x g x− + =  េនាះប� �ក់ថាអនុគម g  ជាចេម�ី 
ទូេទរបស់សមីក( )F  ។ 
ដូចេនះេបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនាះអនុគមន g  
ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 2 '' 3 ' 0F y y y− + =  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  ៖ 

( ) : 2 '' 3 ' 0F y y y− + =  មានសមីករស មា� 22 3 1 0λ λ− + =   

េដយ 0a b c+ + =  េនាះ 1 2
11 ,
2

c
a

λ λ= = =  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( )
1
2

xxy g x Ae Be= = +  ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 
េហីយចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) ( )y f x g x= +  េដយ ( ) 2 xf x x e−= − + +  និង ( )
1
2

xxg x Ae Be= +  

ដូចេនះ 
1
22

xx xy x e Ae Be−= − + + + +  ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 

លំហាត់ ទ៣៨ 

េគឲ្សមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យ ( ) 4: '' 5 ' 6 4 2x xE y y y e e− + = −   ។ 

១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដីម្បីឲ្ 4( ) x xf x ae be= +   

   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.ចូរ្រសយថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនា 
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 អនុគមន៍g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : '' 5 ' 6 0F y y y− + =  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ពីចំនួនពិត a  និង b ៖ 

េដីម្បីឲ្ 4( ) x xf x ae be= +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  លុះ្រតែ 

េផ��ងផា �ត់នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

( )4''( ) 5 '( ) 6 ( ) 4 2 1x xf x f x f x e e− + = −   

មា 4( ) x xf x ae be= + េនា 4'( ) 4x xf x ae be= + និង 4''( ) 16x xf x ae be= +   

ទំនាក់ទំន( )1  េទជា 

( ) ( )4 4 4 416 5 4 6 4 2x x x x x x x xae be ae be ae be e e+ − + + + = −   

                                                4 42 2 4 2x x x xae be e e+ = −   

េគទញ 2 4
2 2
a
b
=


= −

  សមមល  2 , 1a b= = −  ។ 

ដូចេនះ  2 , 1a b= = −  ។ 

២.្រសយថេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  េនា 

 អនុគមន៍ g  ជាចេម�យទេទរបស់សមីក( ) : '' 5 ' 6 0F y y y− + =  ៖ 

េគមាន( ) 4: '' 5 ' 6 4 2x xE y y y e e− + = −  និង ( ) : '' 5 ' 6 0F y y y− + =  
េបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនា ( ) ( )y f x g x= +  

( ) ( )' ' 'y f x g x= +  និង '' ''( ) ''( )y f x g x= +  ្រត�វេផ��ងផា�ត់នឹងសមី ( )E   
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េគបា 42 ''( ) ''( ) 5 '( ) '( ) 6 ( ) ( ) 4 2x xf x g x f x g x f x g x e e+ − + + + = −             

( )4''( ) 5 '( ) 6 ( ) ''( ) 5 '( ) 6 ( ) 4 2 2x xf x f x f x g x g x g x e e− + + − + = −         
យក( )1  ជួសក�ុង( )2  េគបាន  

4 44 2 ''( ) 5 '( ) 6 ( ) 4 2x x x xe e g x g x g x e e− + − + = −     
េគទញ ''( ) 5 '( ) 6 ( ) 0g x g x g x− + =  េនាះប� �ក់ថាអនុគម g  ជាចេម�ី 
ទូេទរបស់សមីក( )F  ។ 
ដូចេនះេបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនាះអនុគមន g  
ជាចេម�ីយទេទរបស់សមីក( ) : '' 5 ' 6 0F y y y− + =  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  ៖ 

( ) : '' 5 ' 6 0F y y y− + =  មានសមីករស មា� 2 5 6 0λ λ− + =   
សមមល  ( )( )2 3 0λ λ− − =  េនា 1 22 , 3λ λ= =  ។ 
ដូចេនះចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) 2 3x xy g x Ae Be= = +  ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 
េហីយចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) ( )y f x g x= +  េដយ ( ) 42 x xf x e e= −  និង ( ) 2 3x xg x Ae Be= +  
ដូចេនះ  4 2 32 x x x xy e e Ae Be= − + +  ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 

 

លំហាត់ ទ៣៩ 

េគឲ្យសមីករឌីរង៉់ែស្យល( ) : '' 2 ' 2 6 2E y y y x− + = +   ។ 

១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដីម្បីឲ្ ( )f x ax b= +   

   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
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២.ចូរ្រសយថាេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនា 

 អនុគមន៍g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : '' 2 ' 2 0F y y y− + =  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

ដំេណាះ្យ 

១.កំណត់ពីចំនួនពិត a  និង b ៖ 

េដីម្បីឲ្ ( )f x ax b= +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  លុះ្រតែ 

េផ��ងផា �ត់នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

( )''( ) 2 '( ) 2 ( ) 6 2 1f x f x f x x− + = +   

មា ( )f x ax b= + េនា '( )f x a= និង ''( ) 0f x =   

ទំនាក់ទំន( )1  េទជ ( ) ( )0 2 2 6 2a ax b x− + + = +   

                                       2 2 2 6 2ax a b x− + = +   

េគទញ 2 6
2 2 2
a

a b
=


− + =

  សមមល  3 , 4a b= =  ។ 

ដូចេនះ  3 , 4a b= =  ។ 

 

២.្រសយថេ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  េនា 

 អនុគមន៍ g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) : '' 2 ' 2 0F y y y− + =  ៖ 

េគមាន( ) : '' 2 ' 2 6 2E y y y x− + = +  និង ( ) : '' 2 ' 2 0F y y y− + =  
េបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនា ( ) ( )y f x g x= +  
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( ) ( )' ' 'y f x g x= +  និង '' ''( ) ''( )y f x g x= +  ្រត�វេផ��ងផា�ត់នឹងសមី ( )E   
េគបា2 ''( ) ''( ) 2 '( ) '( ) 2 ( ) ( ) 6 2f x g x f x g x f x g x x+ − + + + = +             

( )''( ) 2 '( ) 2 ( ) ''( ) 2 '( ) 2 ( ) 6 2 2f x f x f x g x g x g x x− + + − + = +         
យក( )1  ជួសក�ុង( )3  េគបាន  

6 2 ''( ) 2 '( ) 2 ( ) 6 2x g x g x g x x+ + − + = +     
េគទញ ''( ) 2 '( ) 2 ( ) 0g x g x g x− + =  េនាះប� �ក់ថាអនុគម g  ជាចេម�ី 
ទូេទរបស់សមីក( )F  ។ 
ដូចេនះេបី  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនាះអនុគមន g  
ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : '' 2 ' 2 0F y y y− + =  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  ៖ 

( ) : '' 2 ' 2 0F y y y− + =  មានសមីករស មា� 2 2 2 0λ λ− + =   
2' 1 2 1 i∆ = − = − =  េនាះ 1 21 , 1i iλ λ= − = +  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )F  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) ( )cos sin xy g x A x B x e= = +  ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 
េហីយចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  គឺជាអនុគមន៍កំណត់េដ 

( ) ( )y f x g x= +  េដ ( ) 3 4f x x= + និង ( ) ( )cos sin xg x A x B x e= +  
ដូចេនះ  ( )3 4 cos sin xy x A x B x e= + + +  ែដល A  និង B  ជាចំនួនេថរ 

 

លំហាត់ ទ៤០ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2: '' 9 (13 9) xE y y x e+ = −   ។ 

១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដីម្បីឲ្ 2( ) ( ) xf x ax b e= +   
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   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

២.្រសយថ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 

 អនុគមន៍g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : '' 9 0F y y+ =  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ពីចំនួនពិត a  និង b ៖ 

េដីម្បីឲ្ 2( ) ( ) xf x ax b e= +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  លុះ្រតែ 

េផ��ងផា �ត់នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

( ) ( )2''( ) 9 ( ) 13 9 1xf x f x x e+ = −   

េគមា 2( ) ( ) xf x ax b e= +  

េនា ( ) ( )2 2 2'( ) 2 2 2x x xf x ae ax b e ax a b e= + + = + +  

និង ( ) ( )2 2 2''( ) 2 2 2 2 4 4 4x x xf x ae ax a b e ax a b e= + + + = + +   

ទំនាក់ទំន( )1  េទជ( ) ( ) ( )2 2 24 4 4 9 13 9x x xax a b e ax b e x e+ + + + = −   

                                                ( ) ( )2 213 4 13 13 9x xax a b e x e+ + = −   

េគទញ 13 13
4 13 9

a
a b

=


+ = −
  សមមល  1 , 1a b= = −  ។ 

ដូចេនះ  1 , 1a b= = −  ។ 

២.្រយថ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 

 អនុគមន៍ g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) : '' 9 0F y y+ =  ៖ 



សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ស្រមថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                          Page 94 
 

.េបីអនុគមន៍ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនាះវ្រ 
េផ��ងផា �ត់នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

( ) 2''( ) ''( ) 9 ( ) ( ) 13 9 xf x g x f x g x x e+ + + = −         

( ) ( )2''( ) 9 '( ) ''( ) 9 ( ) 13 9 2xf x f x g x g x x e+ + + = −         
យកសមីក( )1  ជួសក�ុងសមីក( )2  េគបាន  

( ) ( )2 213 9 ''( ) 9 ( ) 13 9x xx e g x g x x e− + + = −   ឬ ''( ) 9 ( ) 0g x g x+ =   
េនាះេគទញបានអនុគ g  ជាចេម�ីយទូេទៃនសមី( )F  ។ 
.េបីអនុគមន៍g  ជាចេម�ីយទូេទៃនសមី( )F  េនាះ ( )''( ) 9 ( ) 0 3g x g x+ =   
បូកសមីក( )1 និង( )3  េគបាន 

( ) 2''( ) ''( ) 9 ( ) ( ) 13 9 xf x g x f x g x x e+ + + = −        េនាះេគទញថាអនុគ 

( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 
ដូចេនះ  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រតែតអនុគម 
g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : '' 9 0F y y+ =  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  ៖ 

( ) : '' 9 0F y y+ =  មានសមីករស មា 2 9 0λ + =  មានប� 1 23 , 3i iλ λ= − =   
ដូចេនះចេម�ីយទូេទសមីក( )F គឺ cos3 sin3 , , :y A x B x A B= +  េថរ។ 

េហីយចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  គឺជាអនុគមន ( ) ( )y f x g x= +   

េដយ ( ) ( ) 21 xf x x e= −  និង ( ) cos3 sin3g x A x B x= +   

ដូចេនះ  ( ) 21 cos3 sin3xy x e A x B x= − + +  ែដល &A B  ជាចំនួនេថរ 

 

លំហាត់ ទ៤១ 
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េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) : 3 '' 2 ' 8sin 6cosE y y y x x− − = −   ។ 
១.ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a  និង b េដីម្បីឲ្ ( ) cos sinf x a x b x= +   
   ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
២.្រសយថ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 
 អនុគមន៍g  ជាចេម�ីទូេទរបស់សមីក( ) : 3 '' 2 ' 0F y y y− − =  ។ 
៣.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.កំណត់ពីចំនួនពិត a  និង b ៖ 

េដីម្បីឲ្ ( ) cos sinf x a x b x= +  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  លុះ្រតែ 
េផ��ងផា �ត់នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

( )3 ''( ) 2 '( ) ( ) 8sin 6cos 1f x f x f x x x− − = −   
េគមា ( ) cos sinf x a x b x= +  
េនា '( ) sin cosf x a x b x= − +  និង ''( ) cos sinf x a x b x= − −   
ទំនាក់ទំន( )1  េទជា 
( ) ( ) ( )3 cos sin 2 sin cos cos sin 8sin 6cosa x b x a x b x a x b x x x− − − − + − + = −

( ) ( )4 2 cos 2 4 sin 8sin 6cosa b x a b x x x− − + − = −    

េគទញ 4 2 6
2 4 8

a b
a b
− − = −


− =
  សមមល  2 , 1a b= = −  ។ 

ដូចេនះ  2 , 1a b= = −  ។ 

២.្រសយថ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រត 

 អនុគមន៍ g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) : 3 '' 2 ' 0F y y y− − =  ៖ 

.េបីអនុគមន៍ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនាះវ្រ 
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េផ��ងផា �ត់នឹងសមីក( )E  េពលគឺ  

3 ''( ) ''( ) 2 '( ) '( ) ( ) ( ) 8sin 6cosf x g x f x g x f x g x x x+ − + − + = −             

( ) ( )3 ''( ) 2 '( ) 3 ''( ) 2 '( ) ( ) 8sin 6cos 2f x f x f x g x g x g x x x − − + − − = −    យក

សមីក( )1  ជួសក�ុងសមីក( )2  េគបាន  

( )8sin 6cos 3 ''( ) 2 '( ) ( ) 8sin 6cos 2x x g x g x g x x x− + − − = −    
ឬ ( )3 ''( ) 2 '( ) 0g x g x g x− − =   
េនាះេគទញបានអនុគ g  ជាចេម�ីយទូេទៃនសមី( )F  ។ 
.េបីអនុគមន៍g  ជាចេម�ីយទូេទៃនសមី( )F  េនាះ

( )3 ''( ) 2 '( ) ( ) 0 3g x g x g x− − =   
បូកសមីក( )1 និង( )3  េគបាន 

3 ''( ) ''( ) 2 '( ) '( ) ( ) ( ) 8sin 6cosf x g x f x g x f x g x x x+ − + − + = −            
េនាះេគទញថាអនុគ ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 
ដូចេនះ  ( ) ( )y f x g x= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  លុះ្រតែតអនុគម 

g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : 3 '' 2 ' 0F y y y− − =  ។ 

៣.េដះ្រសមីក( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  ៖ 

( ) : 3 '' 2 ' 0F y y y− − =  មានសមីករស មា�ល 23 2 1 0λ λ− − =   

0a b c+ + =  េនាះេគទញប 1 2
11 ,
3

λ λ= = −   

ដូចេនះចេម�ីយទូេទសមីរ( )F គឺ
1
3 , , :

xxy Ae Be A B
−

= +  េថរ។ 
េហីយចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  គឺជាអនុគមន ( ) ( )y f x g x= +   

េដយ ( ) 2cos sinf x x x= −  និង ( )
1
3

xxg x Ae Be
−

= +   

ដូចេនះ 
1
32cos sin

xxy x x Ae Be
−

= − + +  ែដល &A B  ជាចំនួនេថរ 
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លំហាត់ ទ៤២ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 2 2: '' 4 ' 4 (12 30 4) xE y y y x x e− + = − +   ។ 
១.ចូរ្រសយប��ក់ថាេបីអនុគម  2 ( )xy e g x= ជាចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E   
   អនុគមន៍ g  ជាេម�ីយទូេទរបស់សមីក( ) 2: '' 12 30 4F y x x= − +  ។ 
២.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 
៣.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E  េបីេគដឹងថ 
    ែខ្សេក( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 2 3T y x= +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,3M ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយប ��ក់ថេបអនុគម 2 ( )xy e g x= ជាចេម�យទូេទៃនសមី( )E   

   អនុគមន៍ g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) 2: '' 12 30 4F y x x= − +  ៖ 

  ( ) 2 2: '' 4 ' 4 (12 30 4) xE y y y x x e− + = − +  
េគមាន 2 ( )xy e g x=   

េនាះ ( ) ( ) ( ) ( )2 2 2' 2 ' 2 'x x xy e g x e g x e g x g x = + = +    

េហីយ  ( ) ( ) ( ) ( )2 2'' 2 2 ' 2 ' ''x xy e g x g x e g x g x   = + + +      
          ( ) ( ) ( )2'' 4 4 ' ''xy e g x g x g x = + +    

េបីអនុគមន៍ 2 ( )xy e g x= ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )E  េនាះវ្រត�វេផ��ងផា�ត  
សមីក( )E  េពលគឺ  

( ) ( ) ( ) ( )2 2 2 2 24 ( ) 4 '( ) ''( ) 4 2 ' 4 12 30 4x x x xe g x g x g x e g x g x e g x x x e + + − + + = − +    

េដយស្រម�លអង�ទំងពីរៃនសមីករ 2xe  េគបាន  

( ) 24 4 '( ) ''( ) 8 ( ) 4 '( ) 4 ( ) 12 30 4g x g x g x g x g x g x x x+ + − − + = − +   
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ឬ ( ) 2'' 12 30 4g x x x= − +   ទំនាក់ទំនងេនះប� �ក់ថាអនុគម g  ជាចេម�ី 

ទូេទរបស់សមីក( )F  ។  

២.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  ៖ 

េគមាន( ) 2: '' 12 30 4F y x x= − +   

េគទញបា ( )2' 12 30 4y x x dx= − +∫   

                  3 2
1' 4 15 4y x x x C= − + +   

េគទញបា ( )3 2
14 15 4y x x x C dx= − + +∫   

ដូចេនះ  4 3 2
1 25 2y x x x C x C= − + + +   ែដល  1 2,C C  ជាចំនួនេថរ 

េហយីចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  កំណត់េដយ  

( ) ( )2 2 4 3 2
1 25 2x xy e g x e x x x C x C= = − + + +  ែដល  1 2,C C  ជាចំនួនេថរ 

៣.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E  ៖ 

េគមា ( ) ( )2 4 3 2
1 25 2xf x e x x x C x C= − + + +  េនាះេគបានេដរីេវ  

( ) ( ) ( )2 4 3 2 2 3 2
1 2 1' 2 5 2 4 15 4x xf x e x x x C x C e x x x C= − + + + + − + +   

( ) ( )2 4 3 2
1 2 1' 2 6 11 2 4 2xf x e x x x C x x C C= − − + + + +   

េដយែខ្សេ ( )C  ត f  ប៉ះនឹង ( ) : 2 3T y x= +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,3M  

េនាះេគប
( )
( )
' 0 2
0 3

f
f

 =


=
  សមមល  2 1

2

2 2
3

C C
C

+ =


=
 េនាះ 1 24 , 3C C= − =   

ដូចេនះ  ( ) ( )2 4 3 25 2 4 3xf x e x x x x= − + − +  ។ 
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លំហាត់ ទ៤៣ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្( ) 3 2: '' 6 ' 9 cosxE y y y e x− + =   ។ 
១.ចូរ្រសយប��ក់ថាេបីអនុគម  3 ( )xy e g x= ជាចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E   
   អនុគមន៍ g  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) 2: '' cosF y x=  ។ 
២.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីទូេទរបស់សមីក( )E  ។ 
៣.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E  េបីេគដឹងថ 
    ែខ្សេក( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 3 2T y x= +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,2M ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយប ��ក់ថេបអនុគម 3 ( )xy e g x= ជាចេម�យទូេទៃនសមី( )E   

   អនុគមន៍ g  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( ) 2: '' cosF y x=  ៖ 

  ( ) 3 2: '' 6 ' 9 cosxE y y y e x− + =  
េគមាន 3 ( )xy e g x=   

េនាះ ( ) ( ) ( ) ( )3 3 3' 3 ' 3 'x x xy e g x e g x e g x g x = + = +    

េហីយ  ( ) ( ) ( ) ( )3 3'' 3 3 ' 3 ' ''x xy e g x g x e g x g x   = + + +      
          ( ) ( ) ( )2'' 9 6 ' ''xy e g x g x g x = + +    

េបីអនុគមន៍ 3 ( )xy e g x= ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )E  េនាះវ្រត�វេងផា �ត់នឹ 
សមីក( )E  េពលគឺ  

( ) ( ) ( )3 2 2 3 29 ( ) 6 '( ) ''( ) 6 3 ' 9 cosx x x xe g x g x g x e g x g x e g x e x + + − + + =      

េដយស្រម�លអង�ទំងពីរៃនសមីករ 3xe  េគបាន  

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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( ) 29 6 '( ) ''( ) 18 ( ) 6 '( ) 9 ( ) cosg x g x g x g x g x g x x+ + − − + =   

ឬ ( ) 2'' cosg x x=   េនាះអនុគមន g  ជាចេម�ីទូេទរបស់សមីក( )F  ។  

២.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  ៖ 

េគមាន( ) 2 1 1: '' cos cos2
2 2

F y x x= = +   

េគទញបា ( )1' 1 cos2
2

y x dx= +∫   

                  1
1 1' sin2
2 2

y x x C = + + 
 

  

េគទញបា 1 2
1 1 sin2
2 2

y x x dx C x C = + + + 
 ∫   

ដូចេនះ 
2

1 2
1 1 cos2
2 2 4

xy x C x C 
= − + + 

 
  ែដល  1 2,C C  ជាចំនួនេថរ 

េហីយចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  កំណត់េដយ  

( )
2

3 3
1 2

1 1 cos2
2 2 4

x x xy e g x e x C x C
  

= = − + +  
  

  

ែដល  1 2,C C  ជាចំននេថរ។ 

៣.កំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�យពិេសសមួយរបស់សមីក( )E  ៖ 

េគមា ( )
2

3
1 2

1 1 cos2
2 2 4

x xf x e x C x C
  

= − + +  
  

 េនាះេគបានេដរីេវ  

( )
2

3 3
1 2 1

1 1' 3 cos2 sin2
4 8 2 4

x xx xf x e x C x C e x C   = − + + + + +   
  

  

េដយែខ្សេ ( )C  ត f  ប៉ះនឹង ( ) : 3 2T y x= +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,2M  

េនាះេគប
( )
( )
' 0 3
0 2

f
f

 =


=
  សមមល  2 1

2

3 3
2

C C
C

+ =


=
 េនាះ 1 23, 2C C= − =   
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ដូចេនះ  ( )
2

3 1 1 cos2 3 2
2 2 4

x xf x e x x
  

= − − +  
  

 ។ 

www.mathtoday.wordpress.com 
លំហាត់ ទ៤៤ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស
22 21'' ' (2 1)

4
x xy y y x e +− + = +  ។ 

១.ឧបមាថ :ϕ →   ជាអនុគមន៍មានេដរី េវេ។ 

 ចូរ្រសយថា 2 ( )
x

y e xϕ=  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  េនាះ ( )xϕ   

ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( ) 22: '' (2 1) xF y x e= +   ។ 

២.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E ។ 

ដំេណាះ្រ 

្រសយថ 2 ( )
x

y e xϕ=  ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  េនាះ ( )xϕ   

ជាចេម�យទូេទរបស់សមីក( ) 22: '' (2 1) xF y x e= +   ៖ 

េគមាន( ) 22 21: '' ' (2 1)
4

x xE y y y x e +− + = +   

េបី 2 ( )
x

y e xϕ=  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនាះ , ' , ''y y y  ្រត�វេផ��ងផា�  

នឹងសមីករ( )E  ។ 

េគមាន 2 ( )
x

y e xϕ=   េនាះ 21' ( ) '( )
2

x

y x x eϕ ϕ = +  
  

េហីយ  2 21 1 1'' '( ) ''( ) ( ) '( )
2 2 2

x x

y x x e x x eϕ ϕ ϕ ϕ   = + + +      
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         21'' ( ) '( ) ''( )
4

x

y x x x eϕ ϕ ϕ = + +  
  ។ 

យក , ' , ''y y y  ជំនួសក�ុងសមីក( )E  េគទទួលបាន  
2

22 2 2 21 1 1( ) '( ) ''( ) ( ) '( ) ( ) (2 1)
4 2 4

x x x xx
x x x e x x e x e x eϕ ϕ ϕ ϕ ϕ ϕ

+   + + − + + = +      
  

បនា �ប់ពីប្រង�មេគប
22''( ) (2 1) xx x eϕ = +  ។ 

ទំនាក់ទំនងេនះប� �ក់ ( )xϕ ជាចេម�ីយសមីក( ) 22: '' (2 1) xF y x e= +  ។ 

២.េដះ្រសយសម( )F  រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមី( )E ៖ 

េយីងមាន( ) 22: '' (2 1) xF y x e= +   

េយីងទញបា
2 2 22 2' (2 1) 2x x xy x e dx x e dx e dx= + = +∫ ∫ ∫   

តង 22 x

u x
dv xe
=


=

   េនាះ  2 22 x x

du dx

v xe dx e

=


= = ∫
  

េគបាន 2 2 22
12 x x xx e dx xe e dx C= − +∫ ∫   េនាះ 2

1' xy xe C= +   

េគទញ 2 2

1 1 2
1( )
2

x xy xe C dx e C x C= + = + +∫   

ដូចេនះ  2

1 2
1( )
2

xx e C x Cϕ = + +    

ម្យោ៉ងេទៀតចេម�ីយទូេទរបស់សម( )E  គឺ 2 ( )
x

y e xϕ=  (ស្រមាយខងេ 

ដូចេនះ  22
1 2

1
2

x
xy e e C x C = + + 

 
 ជាចេម�ីយទូេទរបស់សក( )E  ។ 

ែដល  1 2,C C  ជាចំនួនេថរ 
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លំហាត់ ទ៤៥ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែ  
១. 22 ( 1)' 2 (2 1) xy y x e −+ = +   
២. 6 6 2'' 4 ' 4 (sin cos ) xy y y x x e− + = +   

ដំេណាះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែ   

១. 22 ( 1)' 2 (2 1) xy y x e −+ = +   
តង 2 ( )xy e f x−= ជាចេម�ីយរបស់សមីករេ yនិង 'y  េផ��ងផា �ត់សមីក 
េគមាន 2 2' 2 ( ) '( )x xy e f x e f x− −= − +  េនាះសមីករក�យ  ៖ 

 22 2 2 2 ( 1)2 ( ) '( ) 2 ( ) (2 1)x x x xe f x e f x e f x x e− − − −− + + = +   
                                         22 2 2 1'( ) (2 1)x x xe f x x e− − += +   
េគទញ ( )2 2 22 1 2 1 1( ) (2 1) 2 1x x xf x x e dx x e dx e dx+ + += + = +∫ ∫ ∫   

តង 2 12 x

u x
dv xe dx+

=


=
  េនាះ 2 21 12 x x

du dx

v xe dx e+ +

=


= = ∫
  

េគបាន ( )2 2 22 1 1 12 2x x xx e dx xe C e dx+ + += + −∫ ∫   

យក( )2  ជួសក�ុង( )1  េគបាន 2 1( ) xf x xe C+= +  ែដលC  ជាចំនួនេថរ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទរបស់សមីករគ
2 1 2( ) ,x xy xe C e+ −= + Cជាចំនួនេថរ 

២. 6 6 2'' 4 ' 4 (sin cos ) xy y y x x e− + = +   

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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េគមា ( ) ( )36 6 2 2 2 2 2 2sin cos sin cos 3sin cos sin cosx x x x x x x x+ = + − +   

                             23 3 1 cos4 5 31 sin 2 1 cos4
4 4 2 8 8

xx x− = − = − = + 
 

  

េគបាន 25 3'' 4 ' 4 cos4
8 8

xy y y x e − + = + 
 

  

តង 2 ( )xy e g x=  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមីករេ , ', ''y y y  េផ��ងផា �ត 

និងសមីករ 

េគមាន 2' 2 ( ) '( ) xy g x g x e= +    និង 2'' 4 ( ) 4 '( ) ''( ) xy g x g x g x e= + +     

សមីករអចសរេសរេទ 

 2 25 34 ( ) 4 '( ) ''( ) 8 ( ) 4 '( ) 4 ( ) cos4
8 8

x xg x g x g x g x g x g x e x e + + − − + = +    
 

  

ឬ 5 3''( ) cos4
8 8

g x x= +   

េនាះេគទ 1
5 3 5 3'( ) cos4 sin4
8 8 8 32

g x x dx x x C = + = + + 
 ∫   

េហីយ  1
5 3( ) sin4
8 32

g x x x C dx = + + 
 ∫   

         2
1 2

5 3( ) cos4
16 128

g x x x C x C= − + +   

ដូចេនះ  2 2
1 2

5 3 cos4
16 128

xy x x C x C e = − + + 
 

 ែដល 1 2,C C  េថរ។ 
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លំហាត់ ទ៤៦ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស( )
2

2
2 2

2 1: ' ln(1 )
1 1

xxy xE y x e
x x

− + + =  + + 
 ។ 

១.ចំេពះ្រគប 0x ≠  េបី  2
( )

ln(1 )
f xy

x
=

+
 ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  

 េនាះចូរ្រសយថាអនុគ f  ជាចេម�ីយរបស់សមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្ 

    ( )
2

2
1:
1

xdy xF e
dx x

− =  + 
  ។ 

២.អនុគមន៍g  កំណត់េលី េដយ ( ) 21

xeg x
x

=
+

 ។ គណនាg'( )x  ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.េគមាន 2
( )

ln(1 )
f xy

x
=

+
 េនាះ 2( ) ln(1 )f x y x= +   

 េគបាន ( )2 2
2 2

2 2'( ) ' ln(1 ) ' ln(1 ) 1
1 1

xy xyf x y x y x
x x

= + + = + +
+ +

  

 េដយេគម ( )
2

2
2 2

2 1' ln(1 ) 2
1 1

xxy xy x e
x x

− + + =  + + 
  

 េនាះេគទ
2

2
1'( )
1

xxf x e
x

− =  + 
  ឬ  

2

2
( ) 1

1
xdf x x e

dx x
− =  + 

 

 ស្រមាយេនះប��ក់ថាចំេពះ ្ 0x ≠  េបី  2
( )

ln(1 )
f xy

x
=

+
 ជាចេម�ីយទូេ 
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 របស់សមីក( )E េនាះអនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយរបស់សមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្ 

     ( )
2

2
1:
1

xdy xF e
dx x

− =  + 
  ។ 

២.គណន g'( )x  

 អនុគមន៍g  កំណត់េលី េដយ ( ) 21

xeg x
x

=
+

  

 េយីងបាន
22 2

2 2 2 2 2
(1 ) 2 (1 2 ) 1'( )

(1 ) (1 ) 1

x x x
xe x xe x x e xg x e

x x x
+ − − + − = = =  + + + 

  

 ដូចេនះ 
2

2
1'( )
1

xxg x e
x

− =  + 
 ។ 

៣.េដះ្រសយសម( )F រួចទាញរកចេម�យទូេទរបស់សមី( )E  

 េគមាន( )
2

2
1:
1

xdy xF e
dx x

− =  + 
 ឬ ( ) '( )df x g x

dx
=   

 េគទញ ( ) '( ) ( )f x g x dx g x C= = +∫  ែដល C  ជាចំនួនេថ ។ 

 ដូចេនះ  2( )
1

xef x C
x

= +
+

 ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )F  ។ 

 េហីយ 
2

2 2 2 2
1
ln(1 ) (1 )ln(1 ) ln(1 )

x

x
e C e Cxy

x x x x

+
+= = +

+ + + +
 ជាចេម�ីយទូេ 

 របស់សមីករ( )E  ។ 
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លំហាត់ ទ៤៧ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែ  '' 2 ' 2 2 (sin 2cos )xy y y e x x− + = +  

ដំេណាះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែ   

'' 2 ' 2 2 (sin 2cos )xy y y e x x− + = +  

តង xy e z=  ជាចេម�យទូេទរបស់សមីករេ , ' , ''y y y េផ��ងផា �ត់សមីក 

េគមាន ' ( ') xy z z e= +  និង '' ( 2 ' '') xy z z z e= + +  េនាះសមីករក�យ  

( 2 ' '' 2 2 ' 2 ) 2 (sin 2cos )x xz z z z z z e e x x+ + − − + = +   

ឬ ( )'' 2sin 4cos 1z z x x+ = +   

តង ( cos sin )pz x a x b x= +  ជាចេម�ីយពិេសសរស់មួយេនា pz និង ''pz ្រត� 

េផ��ងផា �ត់នឹងសមីក( )1 គឺ ( )'' 2sin 4cos 2p pz z x x+ = +  ។ 

េគមាន ' cos sin ( sin cos )pz a x b x x a x b x= + + − +   
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និង '' sin cos sin cos ( cos sin )pz a x b x a x b x x a x b x= − + − + + − −   

       '' 2 sin 2 cos ( cos sin )pz a x b x x a x b x= − + − +   

       '' 2 sin 2 cosp pz a x b x z= − + −  ឬ ( )'' 2 sin 2 cos 3p pz z a x b x+ = − +  

ត(2) & (3) េគបាន 2 2
2 4

a
b
− =


=
  េនាះ 1 , 2a b= − =  ។ 

េគបានចេម�ីយពិេសសគឺ ( cos 2sin )pz x x x= − +  ។ 

ចេម�ីយអូម៉ូែហ្សនៃនសមីក( )1 គឺ hz  ែដល  '' 0h hz z+ =   មានសមីករស មា 

2 1 0λ + =   មានប�សជាចំនួនកុំផ�ិ iλ = ±   េនាះ 0, 1α β= =  ។ 

េគបានចេម�ីយអូម៉ូែហ្ស cos sin , ,hz A x B x A B= +  ជាចនួនេថរ។ 

ចេម�ីយទូេទៃ( )1  គឺ ( )cos (2 )sinp hz z z A x x x B x= + = − + +  ។ 

ដូចេនះចេម�ីយទូេទរបស់សមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្យលខងេដី 

( )cos (2 )sinxy e A x x x B x= − + +    ែដល  , :A B  ជាចំនួនេថរ 
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លំហាត់ ទ៤៨ 

េគឲ្យសមីករឌីេ ផរ៉ង់ែស្យ 

   ( ) 2 2
2 2

2:(1 ) '' 2(1 ) ' (1 )(3 )
(1 )

xxeE x y x y x x y
x

+ − − + − − =
+

  

   ( ) 2 2
2: '' 2 '

(1 )

xxeF y y y
x

− + =
+

   ។ 

១.ចូរ្រសយថាេ 2
( )

1
f xy

x
=

+
  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  េនា 

    អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )F  ។ 
២.េគតង ( ) ( )xf x e g x=  ្រគបx ∈  ។ ចូរ្រសយអនុគមន g  ជាចេម�ីយទូេ 

    ៃនសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យ ( ) 2 2
2: ''

(1 )
xG y
x

=
+

  ។ 

៣.ចូរកំណត់អនុគមន៍gនិង f  រចួទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយថេ 2
( )

1
f xy

x
=

+
  ជាចេម�យទូេទរបស់សមីក( )E  េនាះអនុគមន f   

   ជាចេម�យទូេទរបស់សមី( )F  ៖ 

េគមា 2
( )

1
f xy

x
=

+
  េនាះេគទ 2( ) (1 )f x x y= +   
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េគបាន 2'( ) 2 (1 ) 'f x xy x y= + +   
េហីយ  2 2''( ) 2 2 ' 2 ' (1 ) '' 2 4 ' (1 ) ''f x y xy xy x y y xy x y= + + + + = + + +   
េគបាន ( )2 2''( ) 2 '( ) ( ) (1 ) '' 2(1 ) ' (1 )(3 ) 1f x f x f x x y x y x x y− + = + − − + − −   
េដយ y  ជាចេម�ីយរបស( )E  េនា , ', ''y y y  េផ��ងផា �ត់នឹងសមីក( )E េពលគ 

( )2 2
2 2

2(1 ) '' 2(1 ) ' (1 )(3 ) 2
(1 )

xxex y x y x x y
x

+ − − + − − =
+

 

ត( ) ( )1 & 2  េគទញបា ( )2 2
2''( ) 2 '( ) ( ) 3

(1 )

xxef x f x f x
x

− + =
+

  

ទំនាក់ទំន( )3  ប�� ក់ថាអនុគមន f  ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )F  ។ 

២. ្រសយថអនុគម g  ជាចេម�យទូេទៃនសមីករឌីេផរ៉ង់ែស  ( )G  ៖ 

េគមាន( ) 2 2
2: ''

(1 )
xG y
x

=
+

   

េបី  ( ) ( )xf x e g x=  ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )F  េនាះ ( ), '( ), ''( )f x f x f x  ្រត� 
េផ��ងផា �ត់នឹងសមីក( )F  ។ 
េគមាន '( ) ( ) '( ) xf x g x g x e= +    និង ''( ) ( ) 2 '( ) ''( ) xf x g x g x g x e= + +     
យក ( ), '( ), ''( )f x f x f x  ជួសក�ុងសមីក( )F េគបាន  

2 2
2( ) 2 '( ) ''( ) 2 ( ) 2 '( ) ( )

(1 )

x
x xeg x g x g x g x g x g x e

x
+ + − − + =   +

  

                                                            2 2
2''( )

(1 )

x
x xeg x e

x
=

+
  

                                                               ( )2 2
2''( ) 4

(1 )
xg x
x

=
+

  

តំទំនាក់ទំ( )4  ប�� ក់ថាអនុគមន g  ជាចេម�ីយសមីក( )G  ។ 

៣.កំណត់អនុគមន៍ g និង f  រួចទាញរកចេម�យទូេទៃនសមី( )E ៖ 
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ត(4)េគបាន
2

12 2 2 2 2
2 (1 )' 1'( )

(1 ) (1 ) 1
xdx xg x dx C
x x x

+
= = = − +

+ + +∫ ∫   

េហីយ  1 1 22
1( ) ( ) arctan

1
g x C dx x C x C

x
= − + = − + +

+∫  ។ 

ដូចេនះ  1 2( ) arctang x x C x C= − + +   ែដល  1 2,C C  ជាចំនួនេថរពីរ 
េដ ( ) ( )xf x e g x=  េនាះ ( )1 2( ) arctan xf x x C x C e= − + +   ។ 

េហីយចេម�ីយទូេទៃ ( )E គឺ
( )1 2

2

arctan
1

xx C x C e
y

x
− + +

=
+

  ។ 

www.mathtoday.wordpress.com 

 

លំហាត់ ទ៤៩ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យលខ  
១. 2' sinxy y xe x− =                          
២. '' 2 ' lnxy y y e x−+ + =   

ដំេណាះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យលខ  

    ១. 2' sinxy y xe x− =      

តង ( )xy e f x=  េនាះ ' ( ) '( )x xy e f x e f x= +   

សមីករេទ 2( ) '( ) ( ) sinx x x xe f x e f x e f x xe x+ − =   

                                             2'( ) sinx xe f x xe x=           

េគទញ
2

2 1( ) sin sin2 cos2
4 2 8
x xf x x x dx x x C= = − − +∫   
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ដូចេនះ 
2 1sin2 cos2

4 2 8
xx xy x x C e 

= − − + 
 

  ែដល  :C  ចំនួនេថរ។             

 ២. '' 2 ' lnxy y y e x−+ + =  តង ( )xy e g x−=  េនាះ ' '( ) ( ) xy g x g x e−= −    និង 

'' ''( ) 2 '( ) ( ) xy g x g x g x e−= − +    េហីយសមីករអចសរេសរ 

''( ) 2 '( ) ( ) 2 '( ) 2 ( ) ( ) lnx xg x g x g x g x g x g x e e x− −− + + − + =     

ឬ ''( ) lnx xg x e e x− −=  េនាះ 1'( ) ln lng x x dx x x x C= = − +∫   

េហីយ 
2 2

1 1 2
3( ) ( ln ) ln

2 4
x xg x x x x C dx x C x C= − + = − + +∫   

ដូចេនះ 
2 2

1 2
3ln

2 4
xx xy x C x C e 

= − + + 
 

  ែដល  1 2,C C  ជាចំនួនេថរ 

លំហាត់ ទ៥០ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែ  

១. 2 2' 2 cotxy y xe x− =   

២. 3
sin'' 2 '

cos

xxe xy y y
x

− + =   

ដំេណាះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែ   

១. 2 2' 2 cotxy y xe x− =   

តង 2 ( )xy e f x=  េនាះ 2 2' 2 ( ) '( )x xy e f x e f x= +   េហីយសមីករេទ 
2 2 2 2 22 ( ) '( ) 2 ( ) cotx x x xe f x e f x e f x xe x+ − =  ឬ 2'( ) cotf x x x=   
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េគទញ
2

2( ) cot cot ln(sin )
2
xf x x x dx x x x C= = − − + +∫   

ដូចេនះ 
2

2 cot ln(sin )
2

x xy e x x x C 
= − − + + 

 
 ែដលC  ជាចំនួនេថរ 

 ២. 3
sin'' 2 '

cos

xxe xy y y
x

− + =  ត ( ) xy g x e=  េនាះ ' '( ) ( ) xy g x g x e= +        និង 

'' ''( ) 2 '( ) ( ) xy g x g x g x e= + +    េហីយសមីករអចសរេសរជ 

3
sin''( ) 2 '( ) ( ) 2 '( ) ( ) ( )

cos

x
x x x xe xg x g x g x e g x g x e g x e

x
+ + − + + =         

3
sin''( ) 2 '( ) ( ) 2 '( ) 2 ( ) ( )

cos

x
x xe xg x g x g x g x g x g x e

x
+ + − − + =     

                                                                3
sin''( )

cos
x xg x

x
=   

េគទញបា 13 2
sin 1'( ) tan

2cos 2cos
x x xg x dx x C

x x
= = − +∫   

េហីយ  12
1( ) ( tan )
22cos

xg x x C dx
x

= − +∫   

          1 2
1( ) tan ln|cos |
2

g x x x x C x C= + + +   

ដូចេនះ 1 2
1 tan ln|cos |
2

xy e x x x C x C = + + + 
 

ែដល 1 2, :C C  េថរ។  

www.mathtoday.wordpress.com 
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ជំពកូទ�០៤ 

លំហតសមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្េ្រជសេរ សស្រមប ក់ិច�ក 

 
០១.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស្យលខងេ 

  ក) ' 5 0y y− =   ខ) ' 4 0y y+ =   

  គ)2 ' 3 0y y− =   ឃ)3 ' 4 0y y+ =   

  ង) ' ln2 0y y− + =    

០២.េដះ្រសយសមី2 ' 4 0y y− =  េដយដឹង ( )' 0 4y =  ។ 

០៣.េដះ្រសយសមី3 ' 9 0y y+ =  េដយដឹង ( )' 0 6y =  ។ 

០៤.េដះ្រសយសមី ' ln2 0y y− = េដយដឹង ( )' 2 16y =   ។ 

០៥. េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស្យលខ 

 ក. ' 2 0y y− =     េបីេគដឹងថា ( )0 3y =  

 ខ. 2 ' 0y y+ =  េបីេគដឹងថា ( )0 4y = −  

 គ. ' 3 6y y− =      េបីេគដឹងថា ( )0 2y =  

០៦.ក)េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ( )1 : ' 4 0E y y− =  

      ខ)េគឱ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( )2
9: ' 4 2
2

E y y x− = −   

          ចូរកំណត់ពីរចំនួនពិត a  នងិ b  េដីម្បីឱ្យអនុគមន ( )g x ax b= +   

          ជចេម�ីយមួយរបស់សមីករ( )2E  ។ 
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    គ)ចូរ្រសយថាអនុគម ( )f x  ជចេម�ីយសមីករ( )2E លុះ្រត  

        អនុគមន៍ ( ) ( ) ( )h x f x g x= − ជចេម�ីយសមីករ( )1E   

        រចួទញរចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )2E  ។ 

០៧. េគឱ្យសមីករសមីករឌីេផរ៉ង់ែស ( ) 2: ' 2 2 10 12E y y x x+ = + +  

  ក)កំណត់អនុគមន៍ពហុធាដឺេ្រកទីព ( )g x ជចេម�ីយមួយៃនសមីក          

  ខ)បង �ញថាអនុគមន ( )f x  ជចេម�ីយសមីករ( )E  លុះ្រត  

         ( ) ( )y f x g x= − ជចេម�ីយសមីករ ( )' : ' 2 0E y y+ =  ។ 

  គ)េដះ្រសយសមី( )'E  រចួទញរចេម�ីយសមីករ( )E ។ 

០៨.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស  ( ) ( )2: ' 4 2 5E y y x− = −   

 ក)កំណត់បីចនំួនពតិ , ,a b c  េដីម្បីឲ ( ) 2g x ax bx c= + +  ជាចេម�ីយមួ 

     របស់សមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  ( )E  ។ 

 ខ)ចូរ្រសយថាេ ( ) ( )y g x h x= +  ជាចេម�យទូេទរបស់សមីក ( )E   

 េនាះអនុគមនhជាចេម�ីយសមីក ( ) : ' 4 0F y y− =  ។ 

 គ)េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

០៩.េគឱ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែ ល  ( ) 2: ' 4 4 10 6E y y x x− = − + −   

 ក.កំណត់ចំនួនពិត ,a bនិង c  េដីម្បីឱ្យអនុគមន ( ) 2
Py x ax bx c= + +  

 ជចេម�ីយេដយែឡកមួយរបស់សមីក ( )E  ។ 

 ខ.ចូរបង �ញថាអនុគមន ( ) ( )P hy y x y x= +  ជចេម�ីយទូេទរបស់សមីក 

    ឌីេផរង៉់ែស្យល ( )E  េនាះអនុគមន៍ ( )hy x ជចេម�ីយរបស់សមីករអូម៉ូែសន 
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     ( )' : ' 4 0E y y− =  ។ 

 គ.េដះ្រ( )'E រចួទញរចេម�ីយទូេទរបស់សមីក ( )E ។ 

១០.េដះ្រសយសមីករខង 

  ក. '' 5 ' 6 0y y y− + =   ខ. '' 4 ' 4 0y y y− + =  

  គ. '' 4 ' 13 0y y y− + =  

១១. េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស្យលខ ៖ 

 ក. '' 5 ' 6 0y y y− + =  េបីេគដឹងថា ( )' 0 5y =  និង  ( )0 2y =  

 ខ. '' 2 ' 2 0y y y− + =  េបីេគដឹងថា ( )' 0 2y =  និង  ( )0 1y =  

 គ. '' 4 ' 4 0y y y− + =  េបីេគដឹងថា ( )' 0 7y =  និង  ( )0 2y =  

១២.េដះ្រសយសមីករឌេីផែស្យលខងេ្ ៖ 

 ក. '' 3 ' 2 0y y y− + =                  ច. '' ' 2 0y y y+ − =  

 ខ. '' ' 2 0y y y− − =  ឆ. '' 4 0y y− =   

 គ. '' 2 ' 5 0y y y+ + =  ជ. '' 4 0y y+ =  

 ឃ. 2 '' 2 ' 0y y y+ + =  ឈ. '' 2 ' 0y y+ =  

 ង. '' 4 ' 4 0y y y+ + =                   ញ. '' ' 0.25 0y y y− + =  

១៣.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ 

 ក. '' 3 ' 2 4y y y+ + =  ច. 2 '' 3 ' 8y y y− + =  

 ខ. '' 4 2 3y y x− = +  ឆ. '' 4 ' 3 8 4y y y x− + = −  

 គ. 2''y y x+ =  ជ. 2'' 2 ' 2 2 2y y y x x− + = − +  
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 ឃ. 2'' 4 ' 4 (2 3)y y y x− + = −  ឈ. 24 '' 12 ' 9 (3 2)y y y x− + = +  

 ង. '' 9 cosy y x− =  ញ. 3'' ' 2y y y x+ − =  

១៤.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ ( ) : '' 3 ' 2 0E y y y− + =   

  េដយដឹងថ ( ) ( )0 1 , ' 0 0y y= =  ។ 

១៥.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ( ) : '' 2 ' 5 0E y y y− + =   

 េបីេគដឹងថា  (0) 1y =  និង '(0) 5y =   ។ 

១៦.១)រកចេម�ីយទូេទៃនសមីក '' 4 0 ( )y y E+ =   ។ 

 ២)រកអនុគមន៍  g  ែដលជាចេម�ីយមួយៃន( )E  េបីេគដឹងថា 2( )
4 3

g π
=   

   និង 1'( )
4 3

g π
=  ។ 

១៧.ក)េដះ្រសយសមី ( ) ( ) ( ) ( )'' 5 ' 6 0g x g x g x E− + =  

  ខ)កំណត់ចេម�ីយ ( )g x មួយៃនសមីក( )E  ែដល  ( )0 0g = និង ( )' 0 1g =   

១៨.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស្យល២ខងេ្រក 

 ក) '' 3 ' 2 0y y y− + =  ខ) '' 4 ' 3 0y y y+ + =  

 គ) '' 4 ' 4 0y y y− + =  ឃ)4 '' 12 ' 9 0y y y− + =  

 ង) '' 6 ' 13 0y y y− + =  ច) '' 2 ' 10 0y y y+ + =  

១៩.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  

 2( ) : ' 3 ' 2 52 146 4029E y y y x x− + = − +  

 ក)កំណត់ពហុធាដឺេ្រកទីពី ( )P x  ជាចេម�ីយមួយៃនសមីក( )E  
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 ខ)បង �ញថាអនុគមន ( )y f x= ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )E  លុះ 

  ្រតែ ( ) ( )y f x P x= −  ជាចេម�ីយសមីក( ) : '' 3 ' 2 0F y y y− + =  

 គ)េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E ។ 

២០.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស   ( ) : '' 4 ' 4 7cos sinE y y y x x+ + = −  

 ក)កំណត់ពីរចំននួពិត A  និង B  េដីម្បីឲ្ ( ) cos sing x A x B x= +   

  ជាចេម�ីយមួយៃនសមីក( )E  ។ 

 ខ)បង �ញថាអនុគមន ( )y f x= ជាចេម�ីយបស់សមីក( )E  លុះ្រត 

       ( ) ( )y f x g x= −  ជាចេម�ីយសមីក( ) : '' 4 ' 4 0F y y y+ + =  

 គ)េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E ។ 

២១.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  

 2( ) : '' 2 ' 2E y y y ax bx c− + = + +  

 ក)កំណត់បីចនំួនពតិ ,a b  និង c  េដីម្បីឲពហុធា 2( ) 2 2g x x x= − +   

  ជាចេម�ីយមួយៃនសមីក( )E  ។ 

 ខ)បង �ញថាអនុគមន ( )y f x= ជាចេម�ីរបស់សមីក( )E  លុះ្រត 

       ( ) ( )y f x g x= −  ជាចេម�ីយសមីក( ) : '' 2 ' 2 0F y y y− + =  

 គ)េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E ។ 

២២.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  2( ) : '' 5 ' 6 (2 3)E y y y x− + = −  

 ក)កំណត់ចំននួពិត ,a b  និង c  េដីម្បីឲ្ 2( )g x ax bx c= + +   

  ជាចេម�ីយមួយៃនសមីក( )E  ។ 
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 ខ)បង �ញថាអនុគមន ( ) ( )y g x h x= + ជាចេម�ីយរបស់សមីរ( )E  

 េនាះអនុគមន៍h  ជាចេម�ីយសមីក( ) : '' 5 ' 6 0F y y y− + =  

 គ)េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E ។ 

២៣.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( ) : '' 4 ' 3 12E y y y x− + =  

 ក)កំណត់ពីរចំននួពិត a  និង b  េដីម្បីឲ្ ( )g x ax b= +   

  ជាចេម�ីយមួយៃនសមីក( )E  ។ 

 ខ)បង �ញថាអនុគមន ( ) ( )y g x h x= + ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )E  

 េនាះអនុគមន៍h  ជាចេម�ីយសមីក( ) : '' 4 ' 3 0F y y y− + =  

 គ)េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E ។ 

២៤.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ '' ' 2 0y y y− − = េដយដឹង 

 (0) 3y = និង '(0) 0y =  ។ 

២៥.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ '' 2 ' 5 0y y y− + = េដយដឹង 

 (0) 1y = និង '(0) 3y =  ។ 

២៦.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ '' 6 ' 9 0y y y− + = េដយដឹង 

 (0) 2y = និង '(0) 4y =  ។ 

២៧.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ '' 4 ' 4 0y y y− + = េដយដឹងថា្( )c   

       តង ( )y f x=  ប៉ះនឹងបនា �ត់ 2 3y x= + ្រង់ (0,3)A ។ 

២៨.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ '' ' 2 0y y y+ − = េដយដឹងថា្( )c   

       តង ( )y f x=  ប៉ះនឹងបនា �ត់ 1 2y x= − ្រតង (0,1)A ។ 
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២៩.េដះ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យល  

 ក) 2'' 3 ' 2 2y y y x+ + =  ខ) '' sin cosy y x x− = +  

 គ) '' 4 4 9 xy y y e+ + =  ឃ) '' 2 ' 2 4 1y y y x− + = +  

 ង) '' 6 ' 5 12 xy y y e−− + =  ច) 2'' 4 8 xy y e+ =  

៣០.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( ) : '' 4 (3 1) 0xE y y x e− + + =  

 ក)កំណត់ពីរចំននួពិត A  និង B  េដីម្បីឲ្ ( ) ( ) xg x Ax B e= +   

  ជាចេម�ីយមួយៃនសមីក( )E  ។ 

 ខ)បង �ញថាអនុគមន ( )y f x= ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )E  លុះ្រត 

       ( ) ( )y f x g x= −  ជាចេម�ីយសមីក( ) : '' 4 0F y y− =  

 គ)េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមី( )E ។ 

៣១.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  2( ) : '' 2 4E y y x x+ = − +   

     ក)កំណត់បីចំនួនពិត , ,a b c  េដីម្បីឲ្ 2
1y ax bx c= + +  ជាចេម�ីយមួ 

         របស់សមីករ( )E  ។ 

     ខ)បង �ញថាេប 1 2y y y= +  ជាចេម�ីយរបស់( )E  េនាះអនុគមន៍ 2y   

          ជាចេម�ីយរបស់សមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( ) : '' 0F y y+ =  ។ 

      គ)េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស( )E  ។ 

៣២.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  2( ) : '' 2 ' 2 2E y y y x x+ + = + −  ។ 

 ក.រកចេម�ីយ  hy  ៃនសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យ  '' 2 ' 0y y y+ + =   ។ 
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 ខ.កំណត់  , ,CA B  េដីម្បីឲ 2
py Ax Bx C= + +  ជាចេម�ីយៃនសមីក( )E   

 គ.បង �ញថ h py y y= +  ជចេម�ីយៃនសមីករ( )E  ។ 

៣៣.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស  

    2
1( ) : '' ' 6 6 2 4E y y y x x− − + = − +    និង 2( ) : '' ' 6 0E y y y− − + =   

     ក.េដះ្រសយសមី 2( )E  ។ 

 ខ.រកពហុធ 2( )P x ax bx c= + +  ជាចេម�ីយមួយៃនសមីក 1( )E ។ 

          ទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមីក 1( )E  ។ 

៣៤.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  2( ) : '' 3 ' 2 2 2 2E y y y x x− + = − −  

 ក. កំណត់បីចំនួនពតិ , ,a b c  េដីម្បីឲ្យពហុ 2( )P x ax bx c= + +   

 ជាចេម�ីយ មួយរបស់សមីរ ( )E  ។ 

 ខ. ចូរបង �ញថាអនុគម ( ) ( )y f x P x= +  ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )E  

     េបីអនុគមន៍  f  ជាចេម�ីយសមីក( ) : '' 3 ' 2 0F y y y− + =  ។ 

 គ.េដះ្រសយសមី( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E ។ 

៣៥.េគឱ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  ( ) 2: '' 4 ' 4 4 24 34E y y y x x− + = − +   

 ក.កំណត់ចំនួនពិត ,a bនិង c  េដីម្បីឱ្យអនុគមន ( ) 2
Py x ax bx c= + +  

 ជាេម�ីយេដែឡកមួយរបស់សមីករ ( )E  ។ 

 ខ.បង �ញថាអនុគមន ( ) ( )P hy y x y x= +  ជាេម�ីយទូេទរបស់ ( )E   

 េនាះអនុគមន៍ ( )hy x ជាចំេលីយរបស់សមីក ( )' : '' 4 ' 4 0E y y y− + =    

 គ.េដះ្រសយសម ( )'E រចួទញរកេម�ីយទូេទរបស( )E ។ 



សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ស្រមថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                          Page 122 
 

 

៣៦.េគឲ្សមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យ  2
1( ) : '' 5 ' 6 6 10 2E y y y x x− + = − +   ។ 

 ក.េដះ្រសយសមី 2( ) : '' 5 ' 6 0E y y y− + =   ។ 

 ខ.រកពហុធា 2( )p x ax bx c= + +  ែដលជាចេម�ីយមួយៃនសមីក 1( )E      

          រចួទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមីក 1( )E  ។ 

៣៧.េគឲ្យសមីក '' 4 ' 5 0 ( )y y y E− + =   ។ 

 ក.រកចេម�ីយទូេទ hy  ៃនសមីករ( )E  ។ 

 ខ.េគដឹងថា cos sinpy a x b x= +  ជាចេម�ីពិេសសៃនសមីក 

    '' 4 ' 5 4 cos 12sin ( )y y y x x F− + = − ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិx  ។ 

    រកចំនួនពិត a  និង b  េហីយទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )F  ។  

៣៨.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  2( ) : '' 2 ' 6 7E y y y x x− + = − +  

 ក.កំណត់េលខេមគុណ , ,a b c  ៃនពហុធដឺេ្រកទីពីរ 2( )P x ax bx c= + +   

          ែដលជាចេម�ីយមួយរបស់( )E  ។ 

 ខ.្រសយប ��ក់ថាអនុគម ( ) ( )y h x P x= + ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមីក 

    ( )E លុះ្រតែតអនុគមhជាចេម�ីយសមីក( ) : '' 2 ' 0F y y y− + =  ។ 

 គ.េដះ្រសយសមី( )F រចួទញរកចេម�ីយរបស់សមីក( )E  ។ 

៣៩.ក.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ ( ) : '' 3 ' 2 0E y y y− + = ។ 

     ខ.រកចេម�ីយពិេសសមួយៃនសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  ( )E ែដលេផ��ងផា �ត 

          ( )0 1y =  និង ( ) 2' 1 2y e=   ។ 
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៤០.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  ( ) : y'' 2y' 2y 2017exE − + =   

 ក)កំណត់ចំននួពិតA េដីម្បីឲ្យអនុគម gកំណត់េលី  េដយ ( ) xg x Ae=   

     ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក ( )E ។ 

 ខ)េដះ្រសយសម( ) : '' 2 ' 2 0F y y y− + =   

      (ត ( )h x ជាចេម�ីយរបស់វ 

 គ)ចូរ្រសយប ��ក់ ( ) ( ) ( )f x g x h x= + ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី ( )E ។ 

 ឃ)រកចេម�ីយមួយៃន( )E េដយដឹងថាែខ្សេកងតងចេម�ីយរបស់វ 

         បនា �ត់ ( ) : 2 3d y x= +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,3A  ។ 

៤១.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  2( ) : '' 4 ' 4 6( 2) xE y y y x e− + = −   
 ក)ចូរ្រសយថា 2 ( )xy e f x= ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនា 
     អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សក( ) : '' 6( 2)F y x= −  ។ 
 ខ)េដះ្រសយសម f  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E ។ 
 គ)រកអនុគមន៍ gជាចេម�ីយពិេសសរបស( )E េដយដឹង (3) '(3) 0g g= =  ។ 
៤២.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ '' ' 6 0y y y+ − =  ។ 
      េបី ( ) ( )0 2 , ' 0 1y y= = −  ។ 

៤៣.ក.េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ែ( ) : '' 2 ' 3 0E y y y+ − =   ។ 

      ខ.រកចេម�ីយពិេសសមយួៃនសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  ( )E ែដលេផ��ងផា �ត 

         (0) 1y =  និង '(1)y e=  ។( e  ជាចំនួនពិតែដ ln 1e =   ) 
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៤៤.ក.រកចេម�ីយទូេទៃនសមីក '' 4 0 ( )y y E+ =   ។ 

 ខ.រកអនុគមន៍  g  ែដលជាចេម�ីយមួយៃន( )E  េបីេគដឹងថា៖ 

     2( )
4 3

g π
=  និង 1'( )

4 3
g π

=  ។ 

៤៥.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( ) 2: '' 2 xE y y x e+ =  

  ក.ចូរ្រសយថាអនុគម g កំណត់េដយ 2( ) ( 1) xg x x e= − ជាចេម�ី 

     មយួរបស់សមីក( )E  ។ 

  ខ.រកចេម�ីយទូេទរបស់សមីក ( )E  ។ 

៤៦.េគឲ្យសមីក '' 4 ' 5 0 ( )y y y E− + =   ។ 

  ក.រកចេម�ីយទូេទ hy  ៃនសមីករ( )E  ។ 

  ខ.េគដឹងថា cos sinpy a x b x= +  ជាចេម�ីយពិេសសៃនសមីក 

        '' 4 ' 5 4 cos 12sin ( )y y y x x F− + = −  ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិx  ។  

        រកចំនួនពិត a  និង b  េហីយទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )F  ។  

៤៧.េគេអយសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  2
1( ) : '' ' 6 6 2 4E y y y x x− − + = − +   ។ 

  ក.េដះ្រសយសមី 2( ) : '' ' 6 0E y y y− − + =   ។ 

  ខ.រកពហុធា 2( )p x ax bx c= + +  ែដលជាចេម�ីយមួយៃនសមីក 1( )E  ។  

     ទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមីក 1( )E  ។ 

៤៨.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស  ( ) : '' 2 ' 10 0E y y y− + =  ។ 

  ក.េដះ្រសយសម ( )E  ។ 
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  ខ.រកអនុគមន៍ ( )y f x=  ជាចេម�ីយពិេសសរបស( )E េដយដឹងថា្( )C  

          តងនុគមន៍ ( )y f x= ប៉ះនឹងបនា �ត 4 1y x= +  ្រតង ( )0,1A  ។ 

 

៤៩.ក.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ ( ) :6 '' 5 ' 0E y y y− + =  ។ 

  ខ.រកចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E ែដល ( )0 5y =  និង ( )' 0 2y =   

៥០.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  2( ) : '' 4 ' 4 6( 2) xE y y y x e− + = −   

 ក.្រសយថា 2 ( )xy e f x= ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E េនាះអនុគមន f   

      ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( ) : '' 6( 2)F y x= −  ។ 

 ខ.េដះ្រសយសម f  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E ។ 

 គ.រកអនុគមន៍ gជាចេម�ីយពិេសសរបស( )E េដយដឹង (3) '(3) 0g g= =  ។ 

៥១.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែ ល ( ) 2: '' 2 xE y y x e+ =  

 ក.ចូរ្រសយថាអនុគម g កំណត់េដយ 2( ) ( 1) xg x x e= − ជាចេម�ី 

       មយួរបស់សមីក( )E  ។ 

 ខ.រកចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  ។ 

៥២.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែ ល( ) : '' 2 ' 10 0+ + =E y y y  ។ 

 ក.េដះ្រសយសម( )E  ។ 

 ខ.រកអនុគមន៍ ( )y f x=  ជាចេម�ីយពិេសសរបស( )E េដយដឹងថា្( )C  

   តងអនុគមន ( )y f x= ប៉ះនឹងបនា �ត 2 3= +y x  ្រតង ( )0,3A  ។ 

៥៣.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( ): 4 '' 3sin 3cosE y y x x+ = −  
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 ក.េដះ្រសយសមី( ) : 4 '' 0F y y+ =  ។ 

 ខ.កំណត់ពីរចំនួនពតិ aនិងb េដយដឹងថ ( ) cos sing x a x b x= + ជាចេម�ី 

   មួយៃន ( )F  ។ 

 គ.ចូរ្រសយថាអនុគ ( ) ( )y f x g x= + ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  

      លុះ្រតែតអនុគមន f  ជាចេម�ីយរបស់សមីក ( )F  ។ 

 ឃ.រកចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )E  ។ 

៥៤.េគឱ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  ( ) 2: '' 3 ' 2 2 6 2E y y y x x− + = − +  
 ក)កំណត់អនុគមន៍ពហុធាដឺេ្រកទីពី ( )g x  ជចេម�ីយមួយៃនសមីក  
 ខ)បង �ញថាអនុគមន ( )f x  ជចេម�ីយសមីករ( )E  លុះ្រត  
     ( ) ( )y f x g x= − ជាចំេលីយសមីក( )' : '' 3 ' 2 0E y y y− + =  ។ 
 គ)េដះ្រសយសមី( )'E  រចួទញរកេម�ីយសមីករ( )E ។ 
៥៥.េគឱ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( ) : '' ' 2 7cos sin+ − = −E y y y x x  
 ក)កំណត់ចំននួពិត a  និង bអនុគមន៍  ( ) cos sing x a x b x= +   
    ជាេម�ីយមួយៃនសមីករ( )E  ។ 
 ខ)បង �ញថាអនុគមន ( )f x  ជចេម�ីយសមីករ( )E  លុះ្រត  

    ( ) ( )y f x g x= − ជចេម�ីយសមីករ( )' : '' ' 2 0E y y y+ − =  ។ 
 គ)េដះ្រសយសមី( )'E  រចួទញរកចំេលីយសមីក( )E ។ 
៥៦.កំណត់អនុគមន៍  ( )y f x= ជាចំេលីយសមីរឌីេផរង៉់ែស្យ 
   ( ) : '' 4 ' 3 0E y y y− + =  េបីេគដឹងថា្រក( )C  តង f ប៉ះេទនឹងបនា�ត  
 ( ) : 2T y x=  ្រតង់គល់O  ។ 
៥៧.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  ( ) : '' 2 ' 0E y y y− + =  ។ 
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 ក)កំណត់ពហុធាដឺេ្រកទីពីg  ែដលជាចេម�ីេយពិេសសៃនសមីក ( )E   
 ខ)តងh  ជាអនុគមន៍ែដល ( ) ( ) ( )h x f x g x= −  ។  
 េបី h  ជាចេម�ីយសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  ( ) : '' 2 ' 0F y y y− + =  េនាះបង �ញ 
 f  ជាចេម�ីយទូេទ ( )E  ។ 
 គ)េដះ្រសយសមី ( )F  រចួទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមីក( )E  ។ 

៥៨.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( )
2 2

2 2
3 4 5: '

2 10 21
x xy yE y

x xy y
− +

=
− +

  

 ក.ចូរ្រសយថាេបីអនុគម y u x=  ជាចេម�ីយរបស់សមីក( )E  េនា 

       អនុគមន៍u  ជាចេម�ីយសមីករអេថរ ផា� 

      
2

2 3
2 10 21 3( ) :

1 2 5 7
u uF du dx

xu u u
− +

=
− + −

   ។ 

 ខ.េដះ្រសយសម( )F  រចួទញរកចេម�ីយរបស( )E ។ 

៥៩.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ
2(1 )(cos sin )'

2 2 sin 2
y x xy
y y x

+ −
=

+
 ។ 

៦០.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( ) : '' ' 2 (6 2) xE y y y x e+ − = +  ។ 

 ក.ចូរ្រសយ 2( ) xg x x e=  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E ។ 

 ខ.េដះ្រសយសមី ( ) : '' ' 2 0F y y y+ − =  ។ 

 គ.ទញរកចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E ។ 

៦១.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  2( ) : '' 2 ' 2 ( 2) xE y y y x e− + = +  

 ក.ចូរ្រសយ 2 x
py x e=  ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 

 ខ.េដះ្រសយសមី ( ) : '' 2 ' 2 0F y y y− + = រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 
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    សមីក ( )E  ។ 

៦២.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ 

 ( ) : ' 2 (7cos sin ) xE y y x x e+ = +  េដយដឹងថា្រកបៃនចេម�ីរបស់ស 

 កត់តមចំណុ  (0,5)A ។ 

៦៣.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ
2( )( )'

(4 )
x y x yy
y x y
− +

=
−

   

៦៤.ចូរេដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ
2

2

(2 3)( 1)
(2 1) 3 4

dy x y y
dx y x x

− + +
=

+ − +
។ 

៦៥.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( ) 2: '' 4 ' 3 3 20 27E y y y x x− + = − +   ។ 

ក.កំណត់បីចំននួពិត , ,a b c  េដីម្បីឲ្យពហ ( ) 2P x ax bx c= + +  ជាចេម�ី 

 មួយរបស់សមីក( )E  ។ 

ខ.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' 4 ' 3 0F y y y− + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 

គ.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 2d y x= +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,2M  ។ 

៦៦.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( ) ( ): '' 4 ' 4 2 6 xE y y y x e+ + = +   ។ 

ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិ a និង b េដីម្បីឲ្ ( ) ( ) xg x ax b e= +  ជាចេម�ីយមួ 

 របស់សមីក( )E  ។ 
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ខ.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' 4 ' 4 0F y y y+ + =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 

 សមីករ( )E  ។ 

គ.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 

    ្រក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 2d y x= −  ្រតង់ចំណុ  ( )0, 2M −  ។ 

៦៧.េគឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្ ( ) : '' cos2 sin2E y y x x+ = +   ។ 
 ក.កំណត់ពីរចំនួនពតិ a និង b េដីម្បីឲ្ ( ) cos2 sin2g x a x b x= +   
 ជាចេម�ីយមួយរបស់សមីក( )E  ។ 
 ខ.ចូរេដះ្រសយសម( ): '' 4 0F y y+ =  រចួទញរកចេម�ីយទូេទរប 
  សមីករ( )E  ។ 
 គ.ចូរកំណត់អនុគមន៍ f  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស់សមីក( )E េដយដឹង 
    ្រក ( )C  ត f  ប៉ះនឹងបនា �ត( ) : 2 3d y x= +  ្រតង់ចំណុ  ( )0,3M  ។ 
៦៨.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស 

 ក)
5

2'' 10 ' 25
( 1)

xey y y
x

− + =
+

  

 ខ)
( )

2

24 '' 4 '
1

x

x

ey y y
e

+ + =
+

  

៦៩.េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ '' 2 ' lnxy y y e x−+ + =  ។ 

៧០.េដះ្រសយសរឌីេផរង៉់ែស្យល '' sin cosy y x x+ = +   

www.mathtoday.wordpress.com 
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ជំពកូទ�០៥ 

វីធីស�ស�េដះ្សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្មួយចំនួន 

 
១.រេបៀបេដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យល    ( )' dyy f x

dx
= =   

 េគមាន ( )' dyy f x
dx

= =  េនាះេគបាន ( )dy f x dx=  

 េធ�ីអំងេត្រកលេលីអង�ទំងពីរេគ ( )dy f x dx=∫ ∫    

                                                           ( ) ( )y f x dx F x C= = +∫   

 ដូេច�ះ  ( )' dyy f x
dx

= =  នាំ ឲ្ ( )( )y f x dx F x C= = +∫   ។ 

 ( ែដល :C ចំនួនេថរណាមួយ ) 

 ឧទាហរណ  េដះ្រសយសមីករឌេីផែស្យ 2
2 2'

2 5
xy

x x
+

=
+ +

  ។ 

 េគបាន 2
2 2'

2 5
xy

x x
+

=
+ +

 េនាះ 2
2 2

2 5
xy dx

x x
+

=
+ +∫   

                                             
( )

2

2

2

( 2 5)'
( 2 5)

ln 2 5

x xy dx
x x

y x x C

+ +
=

+ +

= + + +

∫   

 ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីករគឺជាអនុគមន 

  ( )2ln 2 5y x x C= + + +  ែដល :C ចំនួនេថរ។ 
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២.រេបៀបេដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យល    ( ) ( )dyf y g x
dx

=   

 េគមាន ( ) ( )dyf y g x
dx

=  េនាះ ( ) ( )f y dy g x dx=   

 េធ�ីអំងេត្រកលេលីអង�ទំងពីរេគ ( ) ( )f y dy g x dx=∫ ∫  

 ឬ ( ) ( )F y G x C= +   ែដល  :C  ជាចំនួនេថរ 

 ឧទាហរណ  េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស 23
1

x

x
dy ey
dx e

=
+

 ។ 

 េគបាន 23
1

x

x
dy ey
dx e

=
+

 េនាះ 23
1

x

x
ey dy dx

e
=

+
  

 េធ�ីអំងេត្រកលេលីអង�ទំងពីរេ 23
1

x

x
ey dy dx

e
=

+∫ ∫   

                                                            ( )3 ln 1xy e C= + +   

 ដូចេនះ  ( )3 ln 1xy e C= + +  ែដល  :C  ជាចំនួនេថរ 

៣.រេបៀបេដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យល    ( )'y ay f x+ =  ែដល ( ) 0f x ≠   

 ∗ វិធីស�ស�ទ១ 

 េគមាន ( ) ( )'y ay f x E+ =  

 តង ( )axy e g x−=  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )1  េនាះវ្រត�វេផ��ង ផា�ត 

 សមីក( )E  ។ េគមាន ( )axy e g x−=  េនាះ ( )' '( )ax axy ae g x e g x− −= − +   

 សមីក( )E  េទជ ( ) '( ) ( ) ( )ax ax axae g x e g x ae g x f x− −− + + =   

                                                                ( )'( )axe g x f x=   
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េគទញបាន ( ) ( )axg x e f x dx−= ∫   ។ 

ដូចេនះេគបានចេម�ីយទូេទគ ( )ax axy e e f x dx− −= ∫   ។ 

∗ វិធីស�ស�ទ២ 

 េគមាន ( ) ( )'y ay f x E+ =  

 តង py  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស( )E  េនាះវ្រត�វេផ��ង ផា�ត់នឹងស 

 េពលគឺ ( ) ( )' 'p py ay f x E+ =   

 ដកសមីក( )E  នឹង( )'E  អង�និងអង�េគបាន  

 ( )( ' ') ( ) 0 ''p py y a y y E− + − =   តង h py y y= −   េនាះ ' ' 'h py y y= −   

 សមីក( )''E  េទជ ' 0h hy ay+ =  េនាះេគបា ax
hy ke−=  ែដល :k  េថរ 

 តម h py y y= −  េគទញ h py y y= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

 ដូចេនះ  p hy y y= +  ែដល  py  េហថាចេម�ីយពិេសសន hy  េហថាចេម� 

 អូម៉ូែហ្សន  

∗ រេបៀបរកចេម�យពិេសស py  ៖ 

 សមីករ( ) ( ): 'E y ay f x+ =  ែដល  ( ) 0f x ≠   

  េបីកេន្សោ 2
0 1 2

0
( ) ...

n
n k

n k
k

f x b b x b x b x b x
=

= + + + + = ∑  

      េគ្រត�វត 2
0 1 2

0
...

n
n k

p n k
k

y a a x a x a x a x
=

= + + + + = ∑  ។ 

  េបីកេន្សោ ( ) cos( ) sin( )f x A x B xλ λ= +  
      េគ្រត�វត cos( ) sin( )py C x D xλ λ= +  ។ 
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  េបីកេន្សោ ( )2
0 1 2

0
( ) ...

n
x n x k

n k
k

f x e b b x b x b x e b xα α

=

= + + + + = ∑  

    េគ្រត�វត ( )2
0 1 2

0
...

n
x n x k

p n k
k

y e a a x a x a x e a xaa

=

= + + + + = ∑  ។ 

  េបីកេន្សោ ( ) cos( ) sin( ) xf x A x B x eαλ λ= +    
   េគ្រត�វត cos( ) sin( ) x

py C x D x eαλ λ= +    ។ 

៤.រេបៀបេដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យល    ( )'' 'ay by cy f x+ + =   

 េគមាន ( ) ( )'' 'ay by cy f x E+ + =  

 តង py  ជាចេម�ីយពិេសសមួយរបស( )E  េនាវ្រត�វេផ��ងផា�ត់នឹងសម  

 េពលគឺ ( ) ( )'' ' 'p p pay by cy f x E+ + =   

 ដកសមីក( )E  នឹង( )'E  អង�និងអង�េគបាន  

 ( ) ( )'' '' ( ' ') ( ) 0 ''p p pa y y b y y c y y E− + − + − =    

 តង h py y y= −   េនាះ ' ' 'h py y y= −  និង '' '' ''h py y y= −   

 សមីក( )''E  េទជ '' ' 0h h hay by cy+ + =  មានសមីករសមា  

 2 0ar br c+ + =  ។ 
 ករណីទី១ 
  0∆ >  សមីករសមា�ល់មានឬសពីរជាចំនួនពិត េផ្  1 2,r r  
  ក�ុងករណីេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីករកំណត់េដ 
  1 2r x r x

hy A e B e= +   ែដល  , :A B  ចំននួេថរ។ 
 ករណីទី២ 

  0∆ =  សមីករសមា�ល់មានឬសឌុបជាចំនួ ន 1 2 0r r r= =  
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  ក�ុងករណីេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីករកំណត់េដ 
  0( ) r x

hy A x B e= +   ែដល  , :A B  ចំននួេថរ។ 
 ករណីទី៣ 
  0∆ <  សមីករសមា�ល់មានឬសពីរជាចំនួនកុំ ផ� ិចឆា�ស  
   1 2,r i r iα β α β= + = −  ។ ក�ុងករណីេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីក 
  កំណត់េដយ  
  ( cos sin ) x

hy A x B x eαβ β= +   ែដល  , :A B  ចំននួេថរ។ 
 តម h py y y= −  េគទញ h py y y= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )E  ។ 

 ដូចេនះ  p hy y y= +  ែដល  py  េហថាចេម�ីយពិេសសង hy  េហថាចេម� 

 អូម៉ូែហ្សន  

 ដូចេនះេយងអាចសេង�បរេបៀបេដះ្រសយេដយខ�ីខ 

  សមីក( ) : '' ' ( ) , 0, , , , ( ) 0E ay by cy f x a a b c f x+ + = ≠ ∈ ≠y   
   រកចេម�ីយអូម៉ូែសន  '' ' 0ay by cy+ + =  តងេដ hy ។ 
   រកចេម�ីយពិេសស py  របស់សមីករ( )E  
   ចេម�ីយទូេទរបស់សមីករគ h py y y= +  ។ 

∗ រេបៀបរកចេម�យពិេសស py  ៖ 

 សមីករ( ) ( ): 'E y ay f x+ =  ែដល  ( ) 0f x ≠   

  េបីកេន្សោ 2
0 1 2

0
( ) ...

n
n k

n k
k

f x b b x b x b x b x
=

= + + + + = ∑  

      េគ្រត�វត 2
0 1 2

0
...

n
n k

p n k
k

y a a x a x a x a x
=

= + + + + = ∑  ។ 
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  េបីកេន្សោ ( ) cos( ) sin( )f x A x B xλ λ= +  
      េគ្រត�វត cos( ) sin( )py C x D xλ λ= +  ។ 

  េបីកេន្សោ ( )2
0 1 2

0
( ) ...

n
x n x k

n k
k

f x e b b x b x b x e b xα α

=

= + + + + = ∑  

    េគ្រត�វត ( )2
0 1 2

0
...

n
x n x k

p n k
k

y e a a x a x a x e a xaa

=

= + + + + = ∑  ។ 

  េបីកេន្សោ ( ) cos( ) sin( ) xf x A x B x eαλ λ= +    
   េគ្រត�វត cos( ) sin( ) x

py C x D x eαλ λ= +    ។ 

៥.រេបៀបេដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យល    ' , {0}yy f x
x

 = ∈ − 
 

y   

េដីម្បីេដះ្រសយសមករ ឌីេផរ៉ង់ែស្យលលំដប់ទីមួយម 

' , {0}yy f x
x

 = ∈ − 
 

y  ែដល f  ជាអនុគមន៍ជាប់េលីែដនកំណត់សមី 

េយងីអចបែម�ងវឲ្យេទជាសមីករមា នអេថរផា�ច 

េដយយ ( )y x v x=   េនាះ ' ( ) '( )y v x xv x= +   

សមីក ' yy f
x

 =  
 

  ក�យេទ  ( ) '( ) ( ( ))v x xv x f v x+ =   

ឬ ( ) [ ( )] ( )dv xx f v x v x
dx

= −   ឬ 1 1( )
[ ( )] ( )

dv x dx
f v x v x x

=
−

  

េគទញ  1 1( )
[ ( )] ( )

dv x dx
f v x v x x

=
−∫ ∫   ។ 

ឧទហរណ ១ 

េដះ្រសយសមី 2 2 2( 2 3 ) ( 2 ) 0x xy y dx x xy dy+ + − + =  
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េគបាន
2 2

2
2 3

2
dy x xy y
dx x xy

+ +
=

+
   េដយត 'dyy ux u u x

dx
= ⇒ = +  

េគបាន
2 2 2 2 2

2 2
2 3 1 2 3'

1 22
x x u u x u uu u x

ux x u
+ + + +

+ = =
++

 េដយ ' duu
dx

=  

េគបាន
21 2 3

1 2
du u uu x
dx u

+ +
+ =

+
 ឬ  

2 21 2 3 1
1 2 1 2

du u u u ux u
dx u u

+ + + +
= − =

+ +
 

នាំ ឱ្យ  2
2 1

1
u dxdu

xu u
+

=
+ +

 

         2

2

2 1
1

ln| 1| ln| | ln| | ln| |

u dxdu
xu u

u u x C Cx

+
=

+ +
+ + = + =

∫ ∫  

េគទញ 2 1u u Cx+ + =  ែត  yy ux u
x

= ⇒ =  

េគបាន 
2

2 1y y Cx
xx

+ + =   នាំ ឱ  2 2( 1) 0 ,C x xy y C− − − = ∈y   ។ 

 ឧទហរណ ២ 

េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ែស 2 2'xyy x xy y= − +   ។ 

ចេម�ីយសមីករគឺ   ln|1 | ln| |,y y cx c
x x
+ − = − ∈y    ។ 

៦.រេបៀបេដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់  អូម៉ូែហ្សទ្រម ង ' ( , )y f x y=  

សមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យ  ' ( , )y f x y=  ែដល  ( , )f x y  ជាអនុគមន៍អូម៉ែហ្ស 
េហថាសមីករអូម៉ូែស 

( , )f x y  ជាអនុគមន៍អូម៉ូែសនលុះ្រត ( , ) ( , )nf x y f x yλ λ λ=  ។ 
ដំេណាះ្រសយសមី ' ( , )y f x y=  

.េគ្រត�វត y u x=  េនាះ ' dy duy u x
dx dx

= = +   
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.សមីករអចសរេសរ ( , )duu x f x ux
dx

+ =  ឬ ( , )dux f x ux u
u

= −  

.េដះសមីករថ�ីេនះរ ចួជំនួ yu
x

=  ។ 

ឧទហរណ៍ េដះ្រសយសម ករ ឌីេផរ៉ង
2 2

' x yy
xy
+

=  

តង y u x=  េនាះ ' dy duy u x
dx dx

= = +  

សមីករអចសរេសរ
2 2 2 2

2
1du x x u uu x

dx uux
+ +

+ = = . 

ឬ 
21 1du ux u

dx u u
+

= − =  េគទញ dxudu
x

=  

េធ�ីអំងេត្រកលេលអង�ទំង . dxu du
x

=∫ ∫  

21 ln| |
2

u x C= +  េដយ yu
x

=  េនាះ ( )2 22 ln| |y x x C= +   ។ 

៧.រេបៀបេដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់  អូម៉ូែហ្សទ្រម ងទ្រម ង ' x yy
px qy
α β+

=
+

  

 េដះ្រសយសមី ' x yy
px qy
α β+

=
+

 ែដល  0q pα β− ≠  ។ 

 េគ្រត�វត y u x=  េនា ' dy duy u x
dx dx

= = +  

 សមីករអចសរេស du x ux uu x
dx px qux p qu

α β α β+ +
+ = =

+ +
 

                               
2( )du p u qux

dx p qu
α β+ − −

=
+

 

                                 2
1. .

( )
p qu du dx

xp u quα β
+

=
+ − −

 

 េធ�ីអំងេត្រកលេលអង�ទំង 2 .
( )

p qu dxdu
xp u quα β

+
=

+ − −∫ ∫  ។ 
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 ឧទហរណ៍ េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ែ 2' x yy
x y
−

=
−

 

 តង y ux=  េនាះ ' .du duy u x
dx dx

= = +  

 សមីករអចសរេស 2 2.
1

du x ux uu x
dx x ux u

− −
+ = =

− −
 

                               
22 2 2.

1 1
du u u ux u
dx u u

− − +
= − =

− −
 

 េគទញ 2
1 1. .

2 2
u du dx

xu u
−

= −
− +

 ។  

 េធ�ីអំងេត្រកលេលអង�ទំងពីរេ 2
1 .

2 2
u dxdu

xu u
−

= −
− +∫ ∫  

 2
1

1 ln( 2 2) ln| |
2

u u x C− + = − +  ឬ   2
2ln( 2 2) ln Cu u

x
− + =  

 េគទញ 2
22 2 Cu u

x
− + =   េដយ  yu

x
=  

 េគបាន
2

2 2
2 2y y C
xx x

− + =   នាំ ឲ្ 2 22 2x xy y C− + =  ែដល C  េថរ  

៨.រេបៀបេដះ្រសមកីឌីេផរ៉ង់ែ  ស្យអូម៉ូែសនទ្រម ង់ ' x yy
px qy r
α β γ+ +

=
+ +

  

 េដះ្រសយសមី ' x yy
px qy r
α β γ+ +

=
+ +

 

 .ករណីទី១   0q pα β− =   
 េដីម្បីេដះ្រសយេគ្រតz px qy r= + +  ។ 

 .ករណីទី២   0q pα β− ≠   

  -្រត�វរកពីរចំនួនពិតλ  និង µ  ែដល  0
0p q r

αλ βµ γ
λ µ
+ + =


+ + =

 

  -តង y Y µ= +  និង x X λ= +  េនាះសមីករអចសរ 
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( ) ( )( )'
( ) ( )

( )'
( )

X YY
p X q Y r

X YY
pX qY p q r

α λ β µ γµ
λ µ

α β αλ βµ γ
λ µ

+ + + +
+ =

+ + + +
+ + + +

=
+ + + +

 

               ' X YY
pX qY
α β+

=
+

 េដះ្រសយដូចសមខងេល ។ 

ឧទហរណ ១   េដះ្រសយសមី 2 4 3'
2 1

x yy
x y
+ +

=
+ +

 

តង 2 1z x y= + +  េគបាន ' 1 2 'z y= +  ឬ ' 1'
2

zy −
=  

សមីករអចសរេស ' 1 2 1
2

z z
z

− +
=  ឬ 4 2 5 2' 1z zz

z z
+ +

= + =  

េដយ ' dzz
dx

=  េគបាន 5 2dz z
dx z

+
=  នាំ ឲ្ .

5 2
z dz dx

z
=

+
 

េធ�ីអំងេត្រកលេលអង�ទំង .
5 2

z dz dx
z

=
+∫ ∫  

េដយ 1 2(1 )
5 2 5 5 2

z
z z

= −
+ +

 

េគបាន1 2(1 ).
5 5 2

dz dx
z

− =
+∫ ∫  

          1
1 2( ln|5 2|) ln| |
5 5

z z x C− + = +  

              5 2ln|5 2| 25ln| |z z x C− + = +   ែដល  125C C=  
េដយ 2 1z x y= + +  េនា5( 2 1) 2ln|5 10 7| 25ln| |x y x y x C+ + − + + = +  
ឧទហរណ ២ 

េដះ្រសយសមី 5 2 8' (*)
2 3
x yy
x y
− −

=
− −

 

រកពីរចំននួពិត λ  និង µ   ែដល  5 2 8 0
2 3 0
λ µ
λ µ
− − =


− − =

 េគទញ 2λ =  , 1µ =   
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តង 1y Y Yµ= + = +  និង 2x X Xλ= + = +  

សមីករ(*)អចសរេសរ 5( 2) 2( 1) 8 5 2' (**)
2( 2) ( 1) 3 2

X Y X YY
X Y X Y
+ − + − −

= =
+ − − − −

 

តងY u X=  េនាះ ' .dY duY u X
dX dX

= = +  

សមីករ(**) អចសរេសរ 

 5 2 5 2.
2 2

du X uX uu X
dX X uX u

− −
+ = =

− −
 

 
25 2 4 5.

2 2
du u u uX u
dX u u

− − +
= − =

− −
 

  2
2 .

4 5
u dXdu

Xu u
−

= −
− +

 

េធ�ីអំងេត្រកលេលអង�ទំងពីរេគបា 

   

2

2
1

2
1

2
12

2 .
4 5

1 ln| 4 5| ln| |
2
ln| 4 5| 2ln| | 2

ln| 4 5| ln| | , 2 ln| |

u dXdu
Xu u

u u X C

u u X C
Cu u C C
X

−
= −

− +

− + = − +

− + = − +

− + = =

∫ ∫

 

េគទញ 2
24 5 Cu u

X
− + =   េដយ 1

2
Y yu
X x

−
= =

−
  និង 2X x= −  

េគបាន
2 2

2 2
( 1) 4( 2)( 1) 5( 2)

( 2) ( 2)
y x y x C

x x
− − − − + −

=
− −

 

ដូចេនះ  2 25( 2) 4( 2)( 1) ( 1)x x y y C− − − − + − =   ែដល Cជាចំនួនេថ។ 

៩.សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្យលទ្រ   '
' ' '
ax by cy f

a x b y c
+ + 

=  + + 
 

- េបី det ' ' 0
' '

a b
ab a b

a b
= = − =  
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េដីម្បីេដះ្រសយសមីករេនះេគ្រU ax by= +   ។ 

-េបី det ' ' 0
' '

a b
ab a b

a b
= = − ≠   

េដីម្បីេដះ្រសយសមីករេនះេគ្រ 0 0,x X x y Y y= + = +    

សមីករអចសរេស 0 0

0 0

( ) ( )'
'( ) '( ) '
a X x b Y y cY f

a X x b Y y c
 + + + +

=  + + + + 
 

                     ឬ    0 0

0 0

( )'
' ' ( ' ' ')
aX bY ax by cY f

a X b Y a x b y c
 + + + +

=  + + + + 
 

េបី 0 0

0 0

0
' ' ' 0

ax by c
a x b y c

+ + =


+ + =
 េនាះេគអចរកេឃីញតៃម 0x និង 0y  

ក�ុងករណីេនះសមីករក�យ  '
' '

aX bYY f
a X b Y

+ =  + 
 

េដយត . ' '.Y U X Y U U X= ⇒ = +  េនាះសមីករអចសរ ៖ 
.'.

' ' . ' '
aX bU X a bUU U X f f
a X b U x a b U

+ +   + = =   + +   
 េដយ ' dUU

dX
=  

េគបាន .
' '

dU a bUU X f
dX a b U

+ + =  + 
 ឬ 

' '

dU dX
a bU Xf U
a b U

=
+  − + 

  ។ 

១០.រេបៀបេដះ្រសយសរឌីេផរ៉ង់ែ  ស្យលស �ែលលីេនែអ៊លំដប់ទី 

សមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យ ល ស�ែលលីេនែអ៊លំដប់មួយជាសមីករែដលម 

ទូេទជ ( ) ' ( ) ( ) (i)u x y v x y w x+ =   ែដល  ( ) 0u x ≠  ។ 

េគអចបែម�ងសមីករេនះេដយែចកអង�សងខ ( ) 0u x ≠ េគបា 
( ) ( )'
( ) ( )

v x w xy y
u x u x

+ =   េហយីេដយត ( )( )
( )

v xp x
u x

=  និង
( )( )
( )

w xq x
u x

=   
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សមីករក�យេទ  ' ( ) ( ) (ii)y p x y q x+ =   ។ 

ជាបន�េយីងនិងបង �ញពីរេបេដីម្បីេដះ្រសយសមករ ឌីេផរ៉ង 

លំដប់ទីម យមានទ្រ ' ( ) ( ) (ii)y p x y q x+ =   ។ 

តមវិធីកត�  ងេត្រក 

   (The method of integrating factors) 

-គុណអង�ទំងពីរៃនសមីក( )ii  នឹង ( )P xe  ែដល  ( ) ( )P x p x dx= ∫   

េយងីបាន ( ) ( ) ( )'e ( ) ( )P x P x P xy p x e y q x e+ =   

សមមល  ( ) ( )( )P x P xd e y q x e
dx

  =    ( ( )P x  េហថាកត �អំងេត 

េធ�ីអំងេត្រកលេលអង�ទំងពីរេគទទួល 
( ) ( )( )P x P xe y q x e dx C= +∫    

េនាះ ( ) ( ) ( )( )P x P x P xy e q x e dx Ce− −= +∫   ែដលC∈  ។ 

វិធនេដះ្    េដីម្បីេដះ្រសយសម ' ( ). ( )y p x y q x+ =  េគ្រត�វ  

  គុណអង�ទងពីរនឹងកត�អំងេត្រ  ( ).P x dxu e∫=  

  េធ�ីអំងេត្រកលេលអង�ទំងពីរៃនសមី 
  េដះ្រសយរកអនុគម y  ។ 
ឧទហរណ ១  េដះ្រសយសមី 3 22' 2 3 x xy xy x e −+ =  

 -រកកត�អំងេត្រ  22 .x dx xe e∫ =  

 -គុណអង�ទំងពីរៃនសមីករនឹ
2xe  េគបាន  
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   2 2 32' 2 3x x xy e xe y x e+ =  ឬ 2 32( )' 3x xye x e=  

 េគទញបា 2 3 323 .x x xye x e dx e C= = +∫  

 ដូចេនះ  3 2 2.x x xy e C e− −= +   ែដល C  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏ប 
ឧទហរណ ២  េដ្រសយសមីក 2' 2 4 9xy y x x+ = +  

 សមីករអចសរេស 2' 4 9 (*)y y x
x

+ = +  

 -រកកត�អំងេត្រ  2
2. 2ln| | ln 2dx x xxe e e x∫ = = =  

 -គុណអង�ទំងពីរៃនសមីក(*)នឹង 2x  េគបាន  
   2 3 2' 2 4 9x y xy x x+ = +  ឬ 2 3 2( )' 4 9x y x x= +  

 េគទញបា 2 3 2 4 3(4 9 ). 3x y x x dx x x C= + = + +∫  

 ដូចេនះ  2
23 Cy x x

x
= + +   ែដល C  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏បា 

ឧទហរណ ៣ េដះ្រសយសមី 2 4
2 1'

1 1
xy y
x x

+ =
+ +

 

 -រកកត�អំងេត្រ  22
2 . ln(1 ) 21 1

x dx xxe e x++∫ = = +  

 -គុណអង�ទំងពីរៃនសមីករនឹ 21 x+  េគបាន  

   
2

2
4

1(1 ) ' 2
1

xx y xy
x

+
+ + =

+
 ឬ 

2
2

4
1((1 ) )'
1

xx y
x

+
+ =

+
 

 េគទញបា
2

2
4

1(1 ) .
1

xx y dx
x

+
+ =

+∫  

 េដយ
2 22

4
2

1(1 ).1 1 1. arctan11 2 2( ) 2

dxx xxdx C
x xx

x

+  + −
= = + +  − +

∫ ∫  

 ដូចេនះ 
2

22

1 1arctan
1(1 ) 2 2

x Cy
xx x

 −
= +  ++  
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 ែដល C  ជាចំនួនេថរណាមួយក៏បា 
តមវិធី ស�ស�បែ្រមប្រម�លចំនួ 

  (The method of variation of constants) 

េដីម្បីកំណត់ចេម�ីយទូេទៃនសមីក( ) : ' ( ) ( )E y p x y q x+ =    

-ជាដំបូងេយីងេដះ្រសយសមីករអូម 

  ' ( ) 0y p x y+ =  សមមល  ( )dy p x y
dx

= −   ឬ ( )dy p x dx
y
= −   

េធ�ីអំងេត្រកេលសមីករចុងេ្រកយ 

( )dy p x dx
y
= −∫ ∫   ឬ ln ( ) ln| |y p x dx C= − +∫   

េគទញ ( )dxp xy C e−∫=   ែដល  0C ≠  ។ 

-ឥឡូវេនះេយងីយក ( )C C x=  េនា ( )dx( ) p xy C x e−∫=  

េធ�ីេដរេីវេគបាន ( ) ( )' '( ) ( ) ( )p x dx p x dxy C x e C x p x e− −∫ ∫= −   

ឬ ( )' '( ) ( )p x dxy C x e p x y−∫= −   ឬ ( )' ( ) '(x) p x dxy p x y C e−∫+ =   

េដយ ' ( ) ( )y p x y q x+ =  េនាះេគទ ( )'( ) ( )p x dxC x e q x−∫ =   

េនាះ ( )dx( ) ( ) p xC x q x e dx C− ∫= + 
 

∫   

ដូចេនះ  ( )dx ( )dx( ) p x p xy q x e dx C e− −  ∫ ∫= +  
  

∫ ជាចេម�ីយសមីក 
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េបីេគយក ( ) ( )P x p x dx= ∫  េគបានចេម�ីយទ្រមង 

( ) ( ) ( )( )P x P x P xy e q x e dx Ce− −= +∫   ែដលC∈  ។ 

ឧទហរណ ៤  េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ 23' 2 4( 1) xy xy x e−+ = +  ។ 

េគមាន ( ) 2p x x=  និង
23( ) 4( 1) xq x x e−= +   

តមរូបមន ( ) ( ) ( )( )P x P x P xy e q x e dx Ce− −= +∫   ែដលC∈   

េដ 2( ) ( ) 2P x p x dx xdx x= = =∫ ∫   

េគបា 2 2 2 234( 1)x x x xy e x e e dx Ce− − − = + + ∫   

            
2 2

2 2

3

4

(4 4)

( 4 )

x x

x x

e x dx Ce

x x e Ce

− −

− −

= + +

= + +

∫   

ដូចេនះ 24( 4 ) ,xy x x C e C−= + + ∈y  ។ 

១១.រេបៀបេដះ្យសមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្យលមិនលីេនែអ៊លំដប់ទីមួយទ្  

 ( ) ( ) ( )( ) ( ) *
df y dy f y P x Q x

dy dx
⋅ + =   

ែដល  ( )f y  ជាអនុគមន៍មានេដរីេវ  y  េហយី ( ) & Q(x)P x  ជាអនុគមន 

ជាប់ៃx  េលីែដនកំណត់D ⊆    ។ 

េបីេគតង ( ) ( )v x f y x=     េនាះ ( )dv df y dy
dx dy dx

=  េនាះសមីក( )*   

អចសរេសរជ ( ) ( )dv P x v Q x
dx

+ =  ជាសមីករលីេនែអ៊អូម៉ូែសនលំដប១ 
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ឧទាហរណ  េដះ្រសយសមី 1 4 sinydy e x
dx

−+ =  ។ 

ដំេណ្រស 

សមីករែដលឲ្យសមមូ 4siny ydye e x
dx

+ =   

យក ( ) yv x e=  េនាះ ydv dye
dx dx

=   

សមីករេទ 4sindv v x
dx

+ =   

បនា�ប់ពីេដះ្រសយ  ( ) 2(sin cos ) xv x x x ce−= − +   

ដូចេនះចេម�ីយទូេទៃនសមីករគ ( )( ) ln ( ) ln 2 sin cos xy x v x x x ce− = = − +    

ែដលc∈  ។ 

១២.សមីករែប៊នូលី The Bernoulli equation) 

  សមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យលែដលមានទ្  ' ( ) ( ) ( )ndyy f x y g x y i
dx

= = +   

ែដល {0,1}n∈ −  េហយី ( ) & ( )f x g x  ជាអនុគមន៍ជាប់េលីែD  េហ 

សមីករែប៊នូលី  

ករបែម�ងសមីក ' ( ) ( ) ( )ndyy f x y g x y i
dx

= = +  

-េបី 0y ≠  េនាះេគែចកអង�សងខងៃនសមី( )i  នឹង ny  េគបា៖ 

( )' ( )n n
y yf x g x
y y

= +   ឬ ( )1' ( ) (ii)n ny y f x y g x− −= +   
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យក ( ) 1 ( )nv x y x−=  េនាះ ' (1 ) ' ndv v n y y
dx

−= = −   ឬ 1'
1

n dvy y
n dx

− =
−

  

សមីក( )ii  អចសរេសរជ 1 ( ) ( )
1

dv f x v g x
n dx

= +
−

  

ឬ ' (1 ) ( ) (1 ) ( )v n f x v n g x− − = −  ជាសមីករលីេនែអ៊លំដប១។ 

ឧទាហរណ ១ េដះ្រសយសមី 3 3'y xy x y+ =  

គុណអង�ទំងពីរនឹង 32y−−  េគបាន 3 2 32 ' 2 2y y xy x− −− − = −  
តង 2z y−=   េនាះ 3' 2 'z y y−= −  

េគបាន 3' 2 2 (*)z x z x− = −  

-រកកត�អំងេត្រ  22 .x dx xe e− −∫ =  
-គុណអង�ទំងពីរៃន(*) នឹង 

2xe−  េគបាន 
 2 2 23' 2 2x x xz e xe z x e− − −− = −  
ឬ   2 23( )' 2x xze x e− −= −   នាំ ឲ្ 2 232 .x xze x e dx− −= −∫  

យក 232 .xI x e dx−= −∫   តង 2t x= −  េនាះ 2dt xdx= −  

េគបាន .tI te dt= ∫   តង t

u t
dv e dt
=


=

  េនាះ t

du dt
v e

=


=
 

 ( 1)t t tI uv vdu te e dt t e C= − = − = − +∫ ∫   េដយ 2t x= −  

េហតុេនះ  22( 1) xI x e C−= − + +  
េគបាន 2 22( 1)x xze x e C− −= − + +  េនាះ 22 1 . xz x C e= − − +  

េដយ 2z y−=  នាំ ឲ្
22

1 1
1 . x

y
z x C e

= ± = ±
− − +

  ។ 

ឧទាហរណ ២  េដះ្រសយសមី 3'y y xy+ =  ។ 
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ចេម�យ 
1
221 ,

2
xy x ce c

−
 = − + + ∈ 
 

y   ។  

១៣.សមីកររី កកទ(The Riccati equation)  

សមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យលែដលមានទ្រមង់ទូ  

2' ( ) ( ) ( ) ( )dyy f x y g x y h x i
dx

= = + +   េហ Riccati equation ។ 

ែដល , ,f g h  ជាអនុគមន៍ជាប់េនេលីែដនកំD ⊆   ៃនសមីករ 

លក�ណៈសមា�ល់ែដលសមីកររីកកទីក�យេទជាសមីករឌីេផរ៉ង់     

លំដប់ទ១ ្របសិនេបីេគស�ល់ចេម�ីយមួយរបស់  

េដយែឡកេបេយងីសន�តថ ( )xφ  ជាចេម�ីយម យរបស់វេហីយ 

អនុគមន៍ ( )z z x=  ែដល ( ) ( ) ( )y x x z xφ= +  និង
( )dy x dz

dx dx dx
φ

= +   

េដ ( )xφ  ជាចេម�ីយម យរបស់សមីករេនាះេគ 

( ) 2 ( ) ( )d f x g x h x
dx
f ff = + +   េដ ( )dy x dz

dx dx dx
φ

= +  

េគទ ( ) 2 2( ) ( ) ( ) ( ) ( )dy dzf x g x h x f x y g x y h x
dx dx

ff = + + + = + +    

េគបាន 2 2 ( ) ( )dz y f x y g x
dx

ff  = − + −      

េដ y zφ= +  េនាះz y φ= −    

េហយី  2 2 ( )( ) ( 2 )y y y z zφ φ φ φ− = − + = +   

េគបាន ( 2 ) ( ) ( )dz z z f x zg x
dx

f= + +   
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ឬ 22 ( ) ( ) ( )dz f x g x z f x z
dx

f= + +    ជាសមីករែប៊នូលី 

ឧទាហរណ  េដះ្រសយសមី 2 21' (2 )y y x y x
x

= − + + −  េបី (1) 2y =     

ដំេណះ្រ 

( )2 21' (2 ) 1y y x y x
x

= − + + −    

េយងីសេង�តេឃញីថាអនុគមនφ  កំណត់េដយ ( )x xφ =  ជាចេម�ីយម  

របស់សមីក( )1  េ្រព ( )2 21' (2 ) 2x x
x

φ φ φ= − + + −    

េយងីយក ( ) ( )y x z xφ= +  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមីក( )1   

េគបានz y φ= −  េនាះ ' ' 'z y φ= −   ។ 

យក(1) (2)−  េគបាន 2 2 1' ' ( ) (2 )( )y y x y
x

φ φ φ− = − − + + −   

ឬ 2 21 1' (z 2 ) (2 ) (2 2 )z z x z x z z
x x

φ φ= − + + + = + − −  េដ xφ =   

េនាះ ( )21' 3z z z
x

= −   

ែចកអង�សងខងសមីក(3) នឹង 2z  េគបាន ( )2 11' 1 4z z z
x

− −− = −   

ត 1v z−=  េនាះ 2' 'v z z−= −  េហយីសមីក( )4  េទជ 
1' 1v v
x

− − = −   ឬ 'xv v x+ =   ឬ ( )'xv x=  េនាះ 21
2

xv xdx x C= = +∫   

េគទញ 1 ,
2

Cv x C
x

= + ∈    េដ 1v z−= េនា 2
1 2

2
xz

v x C
= =

+
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េហយីz y φ= − េនាះ
2

2 2
2 ( 2 2 )

2 2
x x x Cy z x

x C x C
φ + +

= + = + =
+ +

  

ចំេព 1x =  េនាះ ( ) 3 21 2
1 2

Cy
C

+
= =

+
 េគទញ 1

2
C =   

ដូចេនះចេម�ីយសមីករគ
2

2
( 3)

1
x xy

x
+

=
+

  ែដល {0}x ∈ −  ។ 

១៤.សមកីរឌីេផ រ៉ ង់ ែស្យលសរុប និង ហ�កទ់រ័អាំងេ 

ក.សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្យលសរ 

ឧបមាថាមានសមីក ( , ) ( , ) 0 (1)P x y dx Q x y dy+ =   

េបីេគមាន ( , ) ( , )P x y Q x y
y x

∂ ∂
=

∂ ∂
  

េនាះសមីក(1)អចសរេសរេ្រកមទ្ ៖ 
( , ) 0dU x y =  ែដលេគេហថាសមីករឌីេផរ៉ង់ែ ស្យលសរ 

ចេម�ីយទូេទរបស់សមីក(1)  គឺជាអនុគមន៍ ( , ) ,U x y C C= ∈y  ។ 

ឧទាហរណ   េដះ្រសយសមីករខ ៖ 
         2 2 2 3(3 6 ) (6 4 ) 0x xy dx x y y dy+ + + =  
សមីករមានទ្រ ( , ) ( , ) 0P x y dx Q x y dy+ =  
ែដល 2 2 2 3( , ) 3 6 & ( , ) 6 4P x y x xy Q x y x y y= + = +   

េយងីមា 12P xy
y

∂
=

∂
  និ  12Q xy

x
∂

=
∂

  េនាះ 12P Q xy
y x

∂ ∂
= =

∂ ∂
  

េនាះសមីករអចសរេស ( , ) 0dU x y =  (សមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យលសរុ ) 

នាំ ឲ ( , ) ,U x y C C= ∈y  ។ 

េដយេគម U UdU dx dy
x y

∂ ∂
= +
∂ ∂

  េនាះេគទញប 
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( )2 23 6 1U x xy
x

∂
= +

∂
  និង ( )2 36 4 2U x y y

y
∂

= +
∂

  

តម(1)េគទញប 2 2(3 6 )dx C(y)U dx x xy
x

∂
= + +

∂∫ ∫   

ឬ 3 2 2( , ) 3 ( )U x y x x y C y= + +   េនាះ 26 '( ) (3)U x y C y
y

∂
= +

∂
  

តម(2)និង(3)េគទ 2 2 36 '( ) 6 4x y C y x y y+ = +   

េគបាន 3 4( ) 4 ,C y y dx y k k= = + ∈∫ y   

េហតុេនះ  3 2 2 4( , ) 3U x y x x y y k= + + +   េដ ( , ) ,U x y C C= ∈y  
េគបាន 3 2 2 43x x y y k C+ + + =   យក C kλ = −   
ដូចេនះេគបានចេម�ីយសមីក 3 2 2 43x x y y λ+ + =   (ទ្រមង់អំព�ីសុី 

ខ.ហ ក់ទរ័ អាំងេត្រ 

ឧបមាថាមានសមីក ( , ) ( , ) 0 (1)P x y dx Q x y dy+ =  

េបីេគមាន ( , ) ( , )P x y Q x y
y x

∂ ∂
≠

∂ ∂
  េនាះេគនឹងអចរកអនុគមន ( , )x yµ µ=  

មយួែដលកំនត់ឱ្យ ( , ) ( , ) ( , )x y P x y dx Q x y dy dUµ + =    
េគថ ( , )x yµ µ= ជាហ�ក់  ទរ័អំងេត្រកល ែដលឱ្យ 

( , ) ( , ) ( , ) ( , )x y P x y x y Q x y
y x
µ µ∂ ∂

=      ∂ ∂
 ។ 

ចំេពះអនុគមន ( , )x yµ µ= េគអចរកតមពីរករ  ៖ 

1.   1 ( )P P F x
Q y x

∂ ∂ 
− = ∂ ∂ 

 េនាះ  ( )xµ µ=  

2.  1 ( )P P G y
P y x

∂ ∂ 
− = ∂ ∂ 

េនាះ  ( )yµ µ=  
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១៥.សមកីរឌីេផ រ៉ ង់ ែសលទ្រម ង់
2 2

2 2
dy ax bxy cy
dx px qxy ry

+ +
=

+ +
  

េដីម្បីេដះ្រសយសមីករទ្រមង់េនះេ 

-តង y ux=   េនាះ dy dux u
dx dx

= +   

សមីករអចបែម�ងេទ
2 2 2 2

2 2 2 2
du ax bux cu xx u
dx px qux ru x

+ +
+ =

+ +
  

ឬ 
2 2 3

2 2
( ) ( )du a bu cu a b p u c q u rux u

dx p qu ru p qu ru
+ + + − + − −

= − =
+ + + +

  

េគទញ
2

2 3
1

( ) ( )
p qu ru du dx

xa b p u c q u ru
+ +

=
+ − + − −

  

-េធ�ីអំងេ្រកលេលីអង�ទំងពីរេគប 
2

2 3
1 ln| | , *

( ) ( )
p qu ru du dx cx c

xa b p u c q u ru
+ +

= = ∈
+ − + − −∫ ∫   ។ 

ឧទាហរណ  េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ែ 

                
2 2

2 2
8 5
7 5

dy x xy y
dx x xy y

− +
=

− +
  ។ 

-តង y ux=   េនាះ dy dux u
dx dx

= +   

សមីករអចបែម�ងេទ
2 2 2 2

2 2 2 2
8 5
7 5

du x x u x ux u
dx x x u x u

− +
+ =

− +
  

ឬ 
2 2 3

2 2
8 5 8 12 6
7 5 7 5

du u u u u ux u
dx u u u u

− + − + −
= − =

− + − +
  

ឬ 
2

2 3
7 5 1

8 12 6
u u du dx

xu u u
− +

=
− + −

  

ឬ  
2

3
7 5 1

(2 )
u u du dx

xu
− +

=
−
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េគបាន
2

3
7 5 1

(2 )
u u du dx

xu
− +

=
−∫ ∫    

តង 2z u= −  េនាះ 2u z= −  និង du dz= −   

េគបាន
2

3
7 5(2 ) (2 ) ( ) ln| |z z dz cx

z
− − + −

− =∫   ែដល *c∈   

           

2

3

2

3

7 10 5 4 4 ln| |

1 ln| |

z z z dz cx
z

z z dz cx
z

− + + − +
− =

+ +
− =

∫

∫
  

         3
2

1 1( ) ln| |z dz cx
z z

−− + + =∫   

 ឬ 2
1 1ln|z| ln| |

2
cx

z z
 − − − = 
 

 េដ 2 2 yz u
x

= − = − េ្រព y ux=   

េគបាន
2

2ln|2 | ln| |
2 2(2 )

y x x cx
x x y x y

− − − − =
− −

  ែដល  *c∈  ។ 

១៦.សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែសលទ្រម ង់   

     
( )

( )

1
0 0 1

1
0 1

0

....

....

n
n k k

n n nk
k n

n n n n
n k k n

k
k

a x y a x a x y a ydy
dx b x b x y b yb x y

−
−

=
−

−

=

+ + +
= =

+ + +

∑

∑
  

េដីម្បីេដះ្រសយសមីករទ្រមង់េនះេ 

-តង y ux=   េនាះ dy dux u
dx dx

= +   

សមីករអចបែម�ងេទ
( )

( )
0 0

0 0

( )

( )

n n
n k k k

k k
k k

n n
n k k k

k k
k k

a x ux a uduu x
dx b x ux b u

−

= =

−

= =

  
+ = =

  

∑ ∑

∑ ∑
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េគទញ
( ) ( )

( )
0 0

0

n n
k k

k k
k k

n
k

k
k

a u u b udux
dx b u

= =

=

−
=
∑ ∑

∑
  

ឬ    
( )

( ) ( )
0

0 0

1
n

k
k

k
n n

k k
k k

k k

b u
du dx

xa u u b u
=

= =

=
−

∑

∑ ∑
  

េគបាន
( )

( ) ( )
0

0 0

1 ln| | , c *

n
k

k
k

n n
k k

k k
k k

b u
du dx cx

xa u u b u
=

= =

= = ∈
−

∑
∫ ∫
∑ ∑

  ។ 

ឧទាហរណ  េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ 

               
2 2

2 2
3 2

2 3
dy x xy y
dx x xy y

− −
=

+ +
   ។ 

តង y ux=   េនាះ dy dux u
dx dx

= +   

សមីករអចបែងេទជ
2 2 2 2

2 2 2 2
3 2

2 3
du x x u x uu x
dx x x u x u

− −
+ =

+ +
  

ឬ  
2 2 3 3 2

2 2 2
3 2 3 3 3 3 3( 1)

1 2 3 1 2 3 3 2 1
du u u u u u u u ux u
dx u u u u u u

− − − − − + + −
= − = = −

+ + + + + +
  

េគបាន
2

3 2
3 2 1 1

3( 1)
u u du dx

xu u u
+ +

− =
+ + −

  

េធ�ីអំងេត្រកលេលអង�ទំងពីរេគ 
2

3 2

3 2

3 2

3 2 1 1
3( 1)

1 ( 1) 1
3 1

u u du dx
xu u u

d u u u dx
xu u u

+ +
− =

+ + −

+ + −
− =

+ + −

∫ ∫

∫ ∫
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        3 21 ln| 1| ln| |
3

u u u cx− + + − =  

េគទញ 3 2
3

1ln| 1| ln
( )

u u u
cx

+ + − =    

ឬ 3 2
31 ku u u

x
+ + − =     ែដល  3

1k
c

= ±     

េដយ y ux=  េនាះ yu
x

=   

េគបាន
3 2

3 2 31y y y k
xx x x

+ + − =   ឬ 3 2 2 3 ,y y x yx x k k+ + − = ∈y  ។ 

១៧.សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែសលលំដប ទីពីរមនេមគុណមិនេ ៖ 

ក)និយមន័យ១ 

េគឲ្យសមីរលីេនែអ៊លំដប់ទីពីរ ( ) ( ): '' ( ) ' ( )E y g x y h x y f x+ + =   
ែដល  ( ) ( )( ), &g x h x f x  ជាអនុគមន៍ជាប់េលីចេនា D ⊆   ។ 
-េបី ( )f x  មិនែមនជាអនុគមន៍សូន្យ េ( )E  េហថាសមីករលីេន 
មិនអូម៉ូែសនលំដប់ទពីរ។ 
-េបី ( )f x  ជាអនុគមន៍សូន្យ េ( )E  េហថាសមីករលីេនែអ៊អូម៉ូ 
លំដប់ទីពីរ 

ខ)និយមន័យ២ 

អនុគមន៍ទំ ងឡា ( )py x  ែដលេផ��ងផា�ត់ជាមួយនឹងសមី ( )E  េនេល 
ែដនកំណត់D  េហយីែដលគា�នជាប់ចំនួនេថរពីរេនក�ុងេនាះ  េហថា 
េដយែឡកParticular)ៃនសមីក( )E  េលីែដនD  ។ 

គ)សំេណ ១ 
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ចេម�ីយទូេទៃនសមីក( ) ( ): '' ( ) ' ( )E y g x y h x y f x+ + = គឺជាអនុគមន 
ែដលមានទ្រមង ( )1 2 1 2( , , ) , , ( )H py x c c x c c y xφ= +  ។ 
ែដល 1 2( , , )H x c cφ  ជាចេម�ីយទូេទៃនសមីករអូម៉ូែ 

'' ( ) ' ( ) 0y g x y h x y+ + =   េហយី ( )py x  ជាចេម�ីយេដយែឡកៃនសមី 
មិនអូម៉ូែសន( ) ( ): '' ( ) ' ( )E y g x y h x y f x+ + = ។ 

ឃ)សំេណ ២ 

ចេម�ីយេដយែឡ ( )py x  ៃនសមីករមិនអូម៉ូែន៖ 

( )1 2'' ( ) ' ( ) ( )y g x y h x y f x f x+ + = + ែដល  1 2( ), ( ), ( ), ( )g x h x f x f x   
ជាអនុគមន៍ជាប់េលីែD  គឺឲ្យេដយផលប 1 2( ) ( ) ( )py x y x y x= +   
ែដល 1( )y x  ជាចេម�ីយេដយែឡក ( )1'' ( ) ' ( )y g x y h x y f x+ + = និង 

2( )y x  ជាចេម�ីយេដយែឡក ( )2'' ( ) ' ( )y g x y h x y f x+ + = ។ 

ង)ចេម�យេដយែឡ (វិ ធីស�ស�បែ្រមប្រម� លបា៉រ៉ែ  

េនក�ុងែផ�កេនះ េយីងនិងបង �ញអំពីវិធី ស�ស�ទូេទេដីម្បីកំណត់ច 
េដយែឡកនិងករទញរករូបមន�ចេម�ីយអំងេត្រកលចំេព 
េដយែឡកៃនសមីក '' ( ) ' ( ) ( )y g x y h x y f x+ + =   ។ 

ច)សំេណ ៣ 

សន�តថាចេម�ីយលីេនែអឯករជ្យពីរៃនសមីករអូម៉ូែ 

'' ( ) ' ( ) 0y g x y h x y+ + =  ឲ្យេដយអនុគម 1 2( ) & ( )x xφ φ  េលីែដនD ⊆    
េនាះចេម�ីយេដយែ ( )py x  ៃនសមីក '' ( ) ' ( ) ( )y g x y h x y f x+ + =    
គឺ  1 1 2 2( ) ( ) ( ) ( ) ( )py x w x x w x xφ φ= +   ែដល  1 2( ) & ( )w x w x  មានទ្រម 
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2
1

1 2

( ) ( )( )
, ( )

f x xw x dx
W x

f
ff

= −
  

∫   និង 1
2

1 2

( ) ( )( )
, ( )

f x xw x dx
W x

f
ff

= −
  

∫    

េនក�ុងេនះ 1 2, ( )W xφ φ    េហថWronskian   ែដលកំណត់េដយ 
1 2

1 2 1 2 1 2
1 2

( ) ( )
, ( ) ( ) '( ) '( ) ( )

'( ) '( )
x x

W x x x x x
x x

φ φ
φ φ φ φ φ φ

φ φ
= = −    ។ 

ស្រមាយប �� 
តមករសន�តចេម�ីយលីេនែឯករជ្យពីរៃនសមីករអូម៉ូែ 

'' ( ) ' ( ) 0y g x y h x y+ + =  ឲ្យេដយអនុគម 1 2( ) & ( )x xφ φ  េលីែដនD ⊆    
េយងីេធ�ីករបេង�ី 1 1 2 2( ) ( ) ( ) ( ) ( )py x w x x w x xφ φ= + ជាចេម�ីយេដយែ 
ៃនសមីករលីេនែអ៊មិនអូម៉ូែសន '' ( ) ' ( ) ( )y g x y h x y f x+ + =   េនាះេគប 

'' ( ) ' ( ) ( ) (*)p p py g x y h x y f x+ + =    
េដយ 1 1 2 2py w wφ φ= +   េនាះ 1 1 1 1 2 2 2 2' ' ' ' 'py w w w wφ φ φ φ= + + +   

េដយេ្រជីសេរីស  1 1 2 2' ' 0 ( )w w iφ φ+ =  េនា 1 1 2 2' ' 'py w wφ φ= +   
េហយីេគបាន 1 1 1 1 2 2 2 2'' ' ' '' ' ' ''py w w w wφ φ φ φ= + + +   
យកជំនសួក�ុង(*) េគទទលួបាន 

( ) ( )1 1 1 1 2 2 2 2 1 1 2 2 1 1 2 2' ' '' ' ' '' ( ) ' ' ( ) ( )w w w w g x w w h x w w f xffffffff       + + + + + + + =

 
ទំនាក់ទំនងេនះអចសរេសរេ្រកមទ្រ 

( )1 1 1 1 2 2 2 2 1 1 1 1'' ( ) ' ( ) '' ( ) ' ( ) ' ' ' 'w g x h x w g x h x w w f xffffffff       + + + + + + + =      

េដ 1 2( ) & ( )x xφ φ ជាចេម�ីយេដយែឡក '' ( ) ' ( ) 0y g x y h x y+ + =  

េនាះេគមាន 1 1 1

2 2 2

'' ( ) ' ( ) 0
'' ( ) ' ( ) 0

g x h x
g x h x

φ φ φ
φ φ φ

+ + =


+ + =
 

េគទញប ( )1 1 2 2' ' ' ' ( )w w f x iiff + =   
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ត( ) & ( )i ii  េគទញបា 1 1 2 2

1 1 2 2

' ' 0 ( )
' ' ' ' ( ) ( )

w w i
w w f x ii

ff
ff
+ =


+ =

  

យក 1 2
1 2 1 2 1 2

1 2
, ( ) ' '

' '
W x

φ φ
φ φ φ φ φ φ

φ φ
= = −     

េដែទមីណង់េលខេមគុណរបស់្របពន�័សមីករែដលេគកមណត់េ
Wronskian  ។ 

េហយី ( )1

2
' 2

2

0
( )'wD f x

f x
f

f
f

= = −  និង 2

1
' 1

1

0
( )

' ( )wD f x
f x

f
f

f
= =  

េបី 1 2
1 2 1 2 1 2

1 2
, ( ) ' ' 0

' '
W x

φ φ
φ φ φ φ φ φ

φ φ
= = − ≠    េគបាន  

1 ' 2
1

1 2 1 2

( ) ( )' ,
, ( ) , ( )
wD x f xw

W x W x
f

ffff  
= = −

      
 2 ' 1

2
1 2 1 2

( ) ( )'
, ( ) , ( )
wD x f xw

W x W x
f

ffff  
= =

      
 

ដូចេនះ 2
1

1 2

( ) ( )( )
, ( )

f x xw x dx
W x

f
ff

= −
  

∫   និង 1
2

1 2

( ) ( )( )
, ( )

f x xw x dx
W x

f
ff

= −
  

∫    

១៨.រេបៀបេដះ្រសយសមីករ 

ទ្រមងទូេទៃនសមីករអឺែ 2 " ' 0 , 0x y axy by x+ + = ≠  

រេបៀបេដះ្រ 

យក my x= េគបាន 2 2 1( 1) 0m m mx m m x axmx bx− −− + + =  េដយ 0x ≠  
េនាះសមីករេទ 2( 1) 0 ( 1) 0m m am b m a m b− + + = ⇔ + − + =  

ករណទី១ មានបសជាចំនួនពិតពីរេផ្សងគា�េគ  1 2
1 2

m my c x c x= +  

ករណទី២ មានបសឌុប េគបាន 2 ln| |my x x= េនាចេម�ីយទូេទគឺ៖ 

1 2( ln| |)my x c c x= +  

ករណទី៣ មានប�សជាចំនួនកុំផ�ិចឆា�ស់គ  ា�េនាះេ 



សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ស្រមថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                        Page 159 
 

cos( ln| |) sin( ln| |)y x A v x B v xµ= +   

ឧទាហរណ   េដះ្រសយសមី 

១.  2 " 2 ' 12 0x y xy y+ − =  
២.  2 " 3 ' 4 0x y xy y− + =  
៣.  2 " 5 ' 13 0x y xy y+ + =  

ដំេណះ្រ 

១.សមីករសមា�ល  ( 1) 2 12 0m m m− + − = មានប� 24 , 3m m= − =  
 ដូចេនះ ចេម�ីយទូេទគឺ 4 3

1 2y c x c x−= +  
២.សមីករសមា�ល  ( 1) 3 4 0m m m− − + =  មានប�សឌុប 1 2 2m m= =   
ដូចេនះ ចេម�ីយទូេទគឺ 2

1 2( ln| |)y x c c x= +  
៣.សមីករសមា�ល  ( 1) 5 13 0m m m− + + = មានប�ស 2 3m i= − ±  
ដូចេនះ ចេម�ីយទូេទគឺ 2

1 2cos(3ln| |) sin(3ln| |)y x c x c x−= +   

១៩.សមកីរកូសុី អឺែលលំដប់ទីព 

    (The second-order  Cauchy-Euler equation ) 

ក)និយមន័យ    សមីករ កូសុី អឺែល លំដប់ទីពីរមានទ្រមេទ  

    ( ) ( )2: '' 'E x y pxy qy f x+ + =   

    ែដល  ,p q∈   េហយី f  ជាអនុគមន៍ជាប់េលីែដD ⊆   ។ 

ខ)វិធនេដះ្រសយ 

  េដីម្បីេដះ្រសយសមីករកូសុី អឺែលលំដប់ទីពីរ េយីងអចបេង 

ឯករជ្z  េហយីបែម�ងសមីករកូសុី អឺែលេទជាសម កីរឌេីផរ៉ង់ 
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លីេនែអ៊មិនអូម៉ូែសនលំដប់ទីពីរែដលមានេមគុណេថ 

ខ)សំេណ      

)a  ចំេព 0x >  សមីករកូសុី អឺែល ( )
2

2
2 ( )d y dyx px qy x f x

dxdx
+ + =  អ 

សរេសរេទជាទ្រម ( )
2

2 (1 ) ( ) zdy dyp qy z f e
dzdz

+ − + = −   

ែដលអេថរឯករជ្យថz  ឲ្យេដយទំនាក់ទ ln( )
( ) ( )

zx e z x
y x y z

 = − ⇔ = −


=
  

)b  ចំេព 0x <  សមីករកូសុី អឺែល ( )
2

2
2 ( )d y dyx px qy x f x

dxdx
+ + =  អ 

សរេសរេទជាទ្រម ( )
2

2 ( 1) ( ) zdy dyp qy z f e
dzdz

+ − + =   

ែដលអេថរឯករជ្យថz  ឲ្យេដយទំនាក់ទ ln
( ) ( )

zx e z x
y x y z

 = ⇔ =


=
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េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស 

១. '' 2 '
xey y y

x
− + =    

២.
3

2 3 2 3( ) ( ) 0axax y dx y y dy
y

+ − + − =   ែដល  *a∈   

      ( កត�អំងេត្រក  3( , )

x
yex y

y
ϕ =   )។ 

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស 

   ១. '' 2 '
xey y y

x
− + =   

តង ( )xy e f x=  ជចេម�ីយទូេទរបស់សមីករេនាះេគ , ', ''y y y  ្រត� 
េផ��ងផា�ត់នឹងសមីករ  
េគមាន ' ( ) '( )xy e f x f x= +   និង '' ( ) 2 '( ) ''( )xy e f x f x f x= + +   

សមីករខងេលីអចសរេសរេទ 

( )( ) 2 '( ) ''( ) 2 ( ) '( )
x

x x x ee f x f x f x e f x f x e f x
x

+ + − + + =         

ឬ ''( )
x

x ee f x
x

=   េនាះេគទ 1'( ) lndxf x x C
x

= = +∫   

េហយី  1 1 2( ) (ln ) lnf x x C dx x x x C x C= + = − + +∫   

ដូចេនះ  ( )1 2lnxy e x x x C x C= − + +  ែដល  1 2,C C  ជាចំនួនេថរ 

 

   ២.
3

2 3 2 3( ) ( ) 0axax y dx y y dy
y

+ − + − =   ែដល  *a∈   
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េយងីគុណអង�ទំងពីរៃនសមីករនឹងកត �អំងេត្រ 3( , )

x
yex y

y
ϕ =   

េគបាន
2 3

3 41 1 0
x x
y yax ax xe dx e dy

yy y
   

+ − + − =   
   

  

តង
2 3

3 4( , ) 1 & ( , ) 1
x x
y yax ax xP x y e Q x y e

yy y
   

= + = − + −   
   

 

េយងីមាន
2 3

4 5 2
3 x

yP ax ax x e
y y y y

 ∂
= − + + ∂  

  

េហយីនិង 
2 3

4 5 2
3 x

yQ ax ax x e
x y y y

 ∂
= − + + ∂  

 េនាះេគបា P Q
y x

∂ ∂
=

∂ ∂
  

នាំ ឲ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យលខងេលីជាសមីករឌីេផ  រ៉ង់ែស្យមា 

អនុគមន៍  1( , )u f x y C= =   ែដល  0u udu dx dy
x y
∂ ∂

= + =
∂ ∂

( 1 :C  ចំនួនេថរ) 

េគទញបា
( )

( )

2

3

3

4

( , ) 1 1

( , ) 1 2

x
y

x
y

u axP x y e
x y

u ax xQ x y e
y yy

  ∂
= = +  ∂  


 ∂ = = − + −  ∂  

  

ត( )1  េគបាន
2

2
3( 1) ( ) ( )

x x
y yaxu e x Ax Bx C e y

y
ϕ= + ∂ = + + +∫   

េធ�ីេដរេីវេធៀបនឹងx  េលីអង�ទំងពីរៃនសមីករេគបា 
2

2
3

1( 1) (2 ) ( )
x x x
y y yax e Ax B e Ax Bx C e

yy
+ = + + + +   
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េគទញបា

3

2 0

1

A a
y y

BA
y

CB
y


=


 + =



+ =


 េនាះ 2
2, , 2a aA B C y a
yy

= = − = +   

េគបាន
2

2
2( 2 ) ( )

x
yax au x y a e C y

yy
= − + + +   

េនាះ ( )
3

4 1 '( ) 3
x
yu ax x e C y

y yy
 ∂

= − + − + ∂  
  

ត( )2  និង ( )3  េគទញបា '( ) 0C y =  េនាះ 2( )C y C=   ចំនួនេថរ។ 

េគទញបា
2

2 12
2( 2 )

x
yax au x y a e C C

yy
= − + + + =   យក 1 2C C C= −   

ដូចេនះ 
2

2
2( 2 )

x
yax a x y a e C

yy
− + + =  ជាចេម�ីយរបស់សមីក 

លំហត់ទ០២ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ 
2 3 3 2 2 3 4( ) ( ) 0x y xy dx x x y xy y dy+ − + − + =  

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់   

   2 3 3 2 2 3 4( ) ( ) 0x y xy dx x x y xy y dy+ − + − + =   

សមីករេនះអចសរេស
2 3

3 2 2 3 4
dy x y xy
dx x x y xy y

+
=

+ − +
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តង xy
u

=  េនាះx uy=  េហយី dx udy ydu= +   

េគបាន
2 3 4 2

3 3 2 4 4 4 3 2
dy u y uy u uy

udy ydu u y u y uy y u u y uy y
+ +

= =
+ + − + + − +

  

ឬ        
3 2

2
udy ydu u u y uy y

dy u uy
+ + − +

=
+

  

            2
( 1)du y uu y u

dy u uy
−

+ = −
+

  ឬ   2
1du u

dy u uy
−

=
+

  

េគទញបា 2(1 ) dyu uy u
du

− − = ឬ ( )2( 1) 1dyu uy u
du

− + = −   

គុណអង�ទំងពីរៃ( )1  នឹង ue  េគបាន  
2( 1) u u udyu e ue y u e

du
− + = −   ឬ 2( 1) u ud y u e u e

du
 − = −    

េគទញ 2 2( 1) ( 2 2)u u uy u e u e du u u e C− = − = − − + +∫   

េដ xu
y

=  េនាះ
2

2
21 2

xy
yxy x xy e e C

x yy
  − = − − + +  

   
  

ដូចេនះ 
2

2
2 2

x
yx x x y e C

yy
 

− + − + = 
 

  ែដល C  ជាចំននេថរ។ 

លំហត់ទ០៣ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ 

4 3 2 2 3 2( 2 ) ( 2 ) 0x x y x y y dx xy x y dy− + + − + =   

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់   ៖ 

   4 3 2 2 3 2( 2 ) ( 2 ) 0x x y x y y dx xy x y dy− + + − + =  
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េគទញបា
4 3 2 2 3

2
2

( 2 )
dy x x y x y y
dx xy x y

− + +
=

+
  

តង y ux=   េនាះ dy duu
dx dx

= +   

េគបា 
4 4 2 4 3 3 2 3

2 2 2
2 2

( 2 ) 2
du x ux u x u x x ux u x uu x
dx ux x ux ux u

− + + − + +
+ = =

+ +
  

     2
(1 )

2
du x ux
dx ux u

−
=

+
  ឬ 2( 1) 2dxu ux u

du
− + = −   

គុណអង�ទំងពីរនឹង ue  េគបាន 2( 1) 2u u udxu e ue x u e
du

− + = −   

2( 1) 2u ud u e x u e
du

 − = −    

នាំ ឲ្ 2 2( 1) 2 2( 2 2)u u uu e x u e du u u e C− = − = − − + +∫   

ឬ ( )2( 1) 2 2 2 uu x u u e C − + − + =   េដ yu
x

=   

ដូចេនះ 
2

2
22 2 ( )

y
xy y y x e C

xx
  

− + + − =  
  

  ែដល C  ជាចំនួនេថរ 

លំហត់ទ០៤ 

េដះសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យ  

១. 2' ( 1)
1

xexy x y
x

−

+ + =
+

  

២.( ) ( )2 4 3 3 4 0x y y dx x xy y dy+ − + + =     

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីកររង់៉ែស្យល  

១. 2' ( 1)
1

xexy x y
x

−

+ + =
+
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គុណអង�ទំងពីរនឹង xe  េយងីបាន 2
1' ( 1)

1
x xxe y x e y

x
+ + =

+
  

ឬ ( ) 2
1

1
xd xe y

dx x
=

+
 េនាះេគទ 2 arctan

1
x dxxe y x C

x
= = +

+∫   

ដូចេនះ  arctan
x
x Cy

xe
+

=   ែដល C  ជាចំនួនេថរ  

២.( ) ( )2 4 3 3 4 0x y y dx x xy y dy+ − + + =    

េគទញ 
2 4

3 3 4
dy x y y
dx x xy y

+
=

+ +
   

ត xy
u

=   េនាះx uy=   េហយី  ( )dx d uy ydu udy= = +   

សមីករេទ
2 3 4 2

3 3 4 4 3
dy u y y u y

ydu udy u y uy y u uy y
+ +

= =
+ + + + +

  

ច្រមាស់សមាម
3

2
ydu udy u uy y

dy u y
+ + +

=
+

  

                           2
du yy u u
dy u y

+ = +
+

  

េគទញ 2
1du

dy u y
=

+
  ឬ 2dy u y

du
= +  ឬ   2dy y u

du
− =   

ជាសមីករលីេនែអ៊មិនអូម៉ូែសន 

គុណអង�ទំងពីរនឹង ue−  េគបាន 2u u udye e y u e
du

− − −− =   

ឬ 2( )u ud e y u e
du

− −=  េនាះេគទញប 2u ue y u e du− −= ∫    

ឬ 2u uy e u e du−= ∫   

បនា�ប់េពះេដះ្រសយអំងេត្ រកលេដយែផ�៖ 
2 2( 2 2)u uu e du u u e C− −= − + + +∫   
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េគទញ 2( 2 2) ,uy u u C e C= − + + + ∈y   េដយ xu
y

=   

ដូចេនះ 
2

2
2 2

x
yx xy Ce

yy
 

= − + + + 
 

   ឬ   
2

2
2 2

x
yx x y C e

yy
+ + + =   ។ 

លំហត់ទ០៥ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ 

១. 2 2
2( 2 2) '

( 1)x
xx x y x y

e
− + + =

+
   

២. 3 4 4 2 3 4 5( ) ( ) 0x y xy dx x x y xy y dy+ − + − + =   

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់   

   ១. 2 2
2( 2 2) '

( 1)x
xx x y x y

e
− + + =

+
   

 គុណអង�ទំងពីរៃនសមីករនឹ xe  េគបាន  

 2 2
2( 2 2) '

( 1)

x
x x

x
xex x e y x e y

e
− + + =

+
  

    2
2( 2 2)

( 1)

x
x

x
d xex x e y
dx e

 − + =  +
  

 េគទញ 2
2( 2 2)

( 1)

x
x

x
xex x e y dx

e
− + =

+∫   

 តង
2( 1)

x

x

u x
e dxdv
e

=



= + ∫
  េនាះ

2
1

( 1) 1

x

x x

du dx
e dxv

e e

=



= = − + + ∫
  

 េគបាន 2( 2 2)
1 1

x
x x
x dxx x e y

e e
− + = − +

+ +∫    
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 េដ ln(1 )
1 1

x
x

x x
dx e dx e C

e e

−
−

−= = − + +
+ +∫ ∫  

 េនា 2( 2 2) ln(1 )
1

x x
x
xx x e y e C

e
−− + = − − + +

+
   

 ដូចេនះ  2 2 2
ln(1 )

( 2 2)( 1) 2 2 2 2

x x x

x
xe e e Cy

x x e x x x x

− − −+
= − − +

− + + − + − +
 ។ 

ែដល  :C  ជាចំនួនេថរ  
២. 3 4 4 2 3 4 5( ) ( ) 0x y xy dx x x y xy y dy+ − + − + =   

េគទ 
3 4

4 2 3 4 5
dy x y xy
dx x x y xy y

+
=

+ − +
  

តង xu
y

=   េនាះx uy=  េហយី dx udy ydu= +   

េគបាន
3 4 5 3

4 4 2 5 5 5 4 2
dy u y uy u uy

udy ydu u y u y uy y u u y uy y
+ +

= =
+ + − + + − +

  

េគទញ
4 2

3
udy ydu u u y uy y

dy u uy
+ + − +

=
+

  

             3
( 1)du y uu y u

dy u uy
−

+ = −
+

   

ឬ                 3
1du u

dy u uy
−

= −
+

  

ឬ 3( 1) dyu uy u
du

− + = −   

គុណអង�ទំងពីរនឹង ue  េគបាន 3( 1) u u udyu e ue y u e
du

− + = −  

េគទញ 3( 1) u ud u e y u e
du

 − = −   នាំ ឲ្ 3( 1) u uu e y u e dx− = −∫   

េដយ 3 3 2
1( 3 6 6)u uu e du u u u e C= − + − +∫   

េគបាន 3 2( 1) ( 3 6 6)u uu e y u u u e C− = − − + − +  ែត  xu
y

=   
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ដូចេនះ 
3 2

3 23 6 6
x
yx x x x y e C

yy y
 

− + + − − = 
 

  ែដល C  ចំនួនេថរ។ 

 

 

លំហត់ទ០៦ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ 

១.
3 1

2 2' (2 1) (2 1)
x

xx y x y x e
−

+ − = +   
២. 2 4 3 3 4( ) ( ) 0x y y dx x xy y dy+ − + + =    

េគដឹងថាកត�អំ ្រកលគ 4
1( , )

x
yx y e

y
ϕ

−
= −   ។ 

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់   

១.
3 1

2 2' (2 1) (2 1)
x

xx y x y x e
−

+ − = +   

គុណអង�ទំងពីរៃនសមីករនឹ
1
xe   េគបាន  

2
1 1

2 2(2 1) (2 1) xx xx e y x e y x e+ − = +   
2

1
2 2(2 1) xxd x e y x e

dx
 

= + 
 

  

2 2
1

2 2(2 1) x xxx e y x e dx xe C= + = +∫   

ដូចេនះ 
2

1
2

x

x

xe Cy
x e

+
=    ែដល C  ជាចំនួនេថរ 
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២. 2 4 3 3 4( ) ( ) 0x y y dx x xy y dy+ − + + =    

េគដឹងថាកត�អំងេត្ រក 4
1( , )

x
yx y e

y
ϕ

−
= −    

គុណអង�ទំងពីរៃនសមីករន 4
1( , )

x
yx y e

y
ϕ

−
= −   េនាះសមីករក�យ  

( )
2 3

3 41 1 0
x x
y yx x xe dx e dy i

yy y
− −   

− − + + + =   
   

  

តង
2

3( , ) 1
x
yxP x y e

y
− 

= − − 
 

  និង ( )
3

4, 1
x
yx xQ x y e

yy
− 

= + + 
 

  

េគមាន
2 2 3 2

4 2 3 5 4 2
3 31 ( )

x x x
y y yP x x x x x xe e e

y y y y y y y
− − − ∂

= + − − = − + − ∂  
  

និង 
2 3 3 2

4 4 5 4 2
3 1 1 31

x x x
y y yQ x x x x x xe e e

x y y yy y y y y
− − −     ∂

= + − + + = − + −     ∂      
  

េគទ P Q
y x

∂ ∂
=

∂ ∂
េនាះសមីក( )i ជាសមីករពិតនាំឲ្យមានអន 

( , )u f x y=  ែដលេផ��ងផា�ត់  
2 3

3 41 1 0
x x
y yu u x x xdu dx dy e dx e dy

x y yy y
− −   ∂ ∂

= + = − − + + + =   ∂ ∂    
  

េនាះេគបា ( )
2

3 1 1
x
yu x e

x y
− ∂

= − − ∂  
  និង   ( )

3

4 1 2
x
yu x x e

y yy
− ∂

= + + ∂  
   

ត( )1 េគទញ
2

3( 1)
x
yxu e x

y
−

= − − ∂∫  ត

2

1 3

1

1

x
y

xu
y

dv e x
−


= − −




= ∂
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េនាះ
1 3

1

2

x
y

xdu x
y

v ye
−

 = − ∂



= −

  

េគបាន
2

2 2
2( )

x x
y yx xu y e e x

y y
− −

= + − ∂∫   

ត
2 2

2

2

x
y

xu
y

dv e x
−

 =



= ∂

  េនាះ
2 2

2

2

x
y

du x
y

v ye
−

 = ∂



= −

 

2 2

2 2
2 2 2( ) ( ) 2 ( )

x x x x x x
y y y y y yx x x xu y e e e x y e e e C y

y y yy y
− − − − − −

= + + − ∂ = + + + +∫

( )
2

2
2 2

x
yx xu y e C y

yy
− 

= + + + + 
 

  

េនាះ
2 3 2

3 2 4 3 2
2 2 2 21 '( )

x
yu x x x x x x e C y

y yy y y y y
− ∂

= − − + + + + + + ∂  
  

      ( )
3

4 1 '( ) 3
x
yu x x e C y

y yy
− ∂

= + + + ∂  
 

ត( ) ( )2 & 3  េគទញ ( )' 0C y =  េនាះ ( ) 0C y C=  (អនុគមន៍េថរ) 

េគទញបា
2

0 12
2 2

x
yx xu y e C C

yy
− 

= + + + + = 
 

 េ្រព 0du =   

ដូចេនះ 
2

2
2 2

x
yx x y e C

yy
− 

+ + + = 
 

 ឬ   
2

2
2 2

x
yx x y C e

yy
+ + + =    

ែដល  1 0C C C= −  ជាចំណយនេថរ 

លំហត់ទ០៧ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស្យលខ 
១. 2' sinxy y xe x− =                          
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២. '' 2 ' lnxy y y e x−+ + =   

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស្យលខ 

    ១. 2' sinxy y xe x− =      

តង ( )xy e f x=  េនាះ ' ( ) '( )x xy e f x e f x= +   

សមីករេទ 2( ) '( ) ( ) sinx x x xe f x e f x e f x xe x+ − =   

                                            2'( ) sinx xe f x xe x=           

េគទញ
2

2 1( ) sin sin2 cos2
4 2 8
x xf x x x dx x x C= = − − +∫   

ដូចេនះ 
2 1sin2 cos2

4 2 8
xx xy x x C e 

= − − + 
 

  ែដល  :C  ចំនួនេថរ។             

 ២. '' 2 ' lnxy y y e x−+ + =  តង ( )xy e g x−=  េនាះ ' '( ) ( ) xy g x g x e−= −    និង 

'' ''( ) 2 '( ) ( ) xy g x g x g x e−= − +    េហយីសមីករអចសរេសរ 

''( ) 2 '( ) ( ) 2 '( ) 2 ( ) ( ) lnx xg x g x g x g x g x g x e e x− −− + + − + =     

ឬ ''( ) lnx xg x e e x− −=  េនាះ 1'( ) ln lng x x dx x x x C= = − +∫   

េហយី 
2 2

1 1 2
3( ) ( ln ) ln

2 4
x xg x x x x C dx x C x C= − + = − + +∫   

ដូចេនះ 
2 2

1 2
3ln

2 4
xx xy x C x C e 

= − + + 
 

  ែដល  1 2,C C  ជាចំនួនេថរ 

លំហត់ទ០៨ 
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េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ
2

'' 4 ' 4
xey y y

x
 

− + =  
 

  

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ ( )
2

'' 4 ' 4 1
xey y y

x
 

− + =  
 

  

តង 2xy z e=   ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមីករេ , ' , ''y y y  ្រត�វេផ��ងផា�  
នឹងសមីក( )1  ។  
េគមាន 2' ( ' 2 ) xy z z e= +  និង 2'' ( '' 4 ' 4 ) xy z z z e= + +   
សមីក( )1  ក�យេទជ  

2
2 2 2

2( '' 4 ' 4 ) 4( ' 2 ) 4
x

x x x ez z z e z z e ze
x

+ + − + + =   

          ( )
2

2
2'' 4 ' 4 4 ' 8 4
x

x ez z z z z z e
x

+ + − − + =   

                                                     2
1''z
x

=   

េគទញ 12
1' dxz C
xx

= = − +∫    ែដល  1C  ជាចំនួនេថរណាមួ 

េគទញ 1 1 2
1 ln| |z C dx x C x C
x

 = − + = − + + 
 ∫  ែដល  2C ចំនួនេថរ។ 

េដយ 2xy ze=   េនាះ 2
1 2ln| | xy x C x C e= − + +    ។ 

ដូចេនះ  2
1 2ln| | xy x C x C e= − + +    ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមីក 

ែដល  1 2,C C  ជាចំនួនេថរណាមួ 

លំហត់ទ០៩ 
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េដ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្  

១.
2 2

2 2
3 4 5

2 10 21
dy x xy y
dx x xy y

− +
=

− +
              

២.
2

2'' 4 ' 4
1

xxey y y
x

− + =
+

  

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស 

១.
2 2

2 2
3 4 5

2 10 21
dy x xy y
dx x xy y

− +
=

− +
     តង y ux=  េនាះ dy xduu

dx dx
= +   

េគបាន
2 2 2 2

2 2 2 2
3 4 5

2 10 21
du x x u x uu x
dx x x u x u

− +
+ =

− +
  

                

2

2

2 3

2

3 4 5
2 10 21
3 6 15 21

2 10 21

du u ux u
dx u u
du u u ux
dx u u

− +
= −

− +
− + −

=
− +

  

េគទញ
2

2 3
2 10 21 3

1 2 5 7
u u dxdu

xu u u
− +

= −
+ − +

  

េគបាន
2

3 2
21 10 2 3

7 5 2 1
u u dxdu

xu u u
− +

= −
− + +∫ ∫   

           3 2
1ln|7 5 2 1| 3ln| | ln| |u u u x C− + + = − +   េដយ y ux=   

េនាះ
3 2

1
3 2 3

7 5 2ln 1 ln Cy y y
xx x x

− + + =           

េគទញ
3 2

3 2 3
7 5 2 1y y y C

xx x x
− + + =  ែដល  1C C= ±  ជាចំនួនេថរ 

ដូចេនះ  3 2 2 32 5 7x x y xy y C+ − + =   ។ 

២.
2

2'' 4 ' 4
1

xxey y y
x

− + =
+

 តង 2 ( )xy e f x=  េនាះ 2' 2 ( ) '( ) xy f x f x e= +     

និង 2'' 4 ( ) 4 '( ) ''( ) xy f x f x f x e= + +    េនាះសមីករបែម�ងេទ៖ 
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2
2

24 ( ) 4 '( ) ''( ) 8 ( ) 4 '( ) 4 ( )
1

x
x xef x f x f x f x f x f x e

x
+ + − − + =   +

  

េគទញ 2
12

1'( ) ln( 1)
21

xdxf x x C
x

= = + +
+∫   

េហយី  2
1

1( ) ln( 1)
2

f x x C dx = + +  ∫   

         
2

2
1 2( ) ln( 1) arctan

2
xf x x x x C x C= + − + + +   

ដូចេនះ 
2

2 2
1 2ln( 1) arctan

2
xxy x x x C x C e 

= + − + + + 
 

 ។ 

ែដល  1 2,C C  ជាចំនួនេថរ  

លំហត់ទ១០ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ងល  3'' 2 ' sinxy y y e x− + =  ។ 

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ 3'' 2 ' sinxy y y e x− + =   
តង xy ue=  េនាះ ' ( ' ) xy u u e= +  និង '' ( '' 2 ' ) xy u u u e= + +   
សមីករេទ 3'' sinx xu e e x=  េនាះេគទញបា 

 3
1

1 3 1' sin (3sin sin3 ) cos cos3
4 4 12

u x dx x x dx x x C= = − = − + +∫ ∫   

េហយី  1
3 1( cos cos3 )
4 12

u x x C dx= − + +∫   

         1 2
3 1sin sin3
4 36

u x x C x C= − + + +   

ដូចេនះ  1 2
3 1sin sin3
4 36

xy x x C x C e = − + + + 
 

 ែដល 1 2,C C  េថរ។ 

លំហត់ទ១១ 
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េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស្យលខ 

១. 2' 2 2 1y xy x+ = +   

២.
1

2 3'
x

xx y y x e
−

− =   

៣.
4 4

3
dy x y
dx xy

+
=   

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែស្យលខ 

១. 2' 2 2 1y xy x+ = +   

គុណអង�ទំងពីរៃនសមីករនឹ
2xe  េគបាន  

 2 2 22' 2 (2 1)x x xy e xe y x e+ = +   

              2 22( ) (2 1)x xd ye x e
dx

= +   

េគទញ 2 2 22(2 1)x x xye x e dx xe C= + = +∫   

ដូចេនះ  2xy x C e−= +   ែដល  :C  ចំនួនេថរ ។ 

២.
1

2 3'
x

xx y y x e
−

− =   

គុណអង�ទំងពីរនឹង
1

2
1 xe
x

  េនាះេគបា
1 1

2
1' xx xy e e y xe
x

− =   

 
1

xxd ye xe
dx

 
= 

 
  េនាះ

1

( 1)x xxye xe dx x e C= = − +∫   

ដូចេនះ 
1 1

( 1)
x

x xy x e C e
− −

= − +  ែដល  :C  ចំនួនេថរ ។ 
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៣.
4 4

3
dy x y
dx xy

+
=   តង y ux=  េនាះ dy duu x

dx dx
= +   

េគបាន 
4 4 4

4 3
du x u xu x
dx x u

+
+ =   ឬ 

4

3 3
1 1du ux u

dx u u
+

= − =   

េគទញ 3 dxu du
x

=   េនាះ 3 dxu du
x

=∫ ∫   

ឬ 41 ln| |
4

u x C= +   េដយ y ux=  ឬ yu
x

=   

ដូចេនះ 
41 ln| |

4
y x C
x

  = + 
 

  ែដល :C  ចំនួនេថរ ។ 

 

លំហត់ទ១២ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ 
១. 2 2' 2 cotxy y xe x− =   

២. 3
sin'' 2 '

cos

xxe xy y y
x

− + =   

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់ែ 
១. 2 2' 2 cotxy y xe x− =   
តង 2 ( )xy e f x=  េនាះ 2 2' 2 ( ) '( )x xy e f x e f x= +   េហយីសមីករេទ 

2 2 2 2 22 ( ) '( ) 2 ( ) cotx x x xe f x e f x e f x xe x+ − =  ឬ 2'( ) cotf x x x=   

េគទញ
2

2( ) cot cot ln(sin )
2
xf x x x dx x x x C= = − − + +∫   
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ដូចេនះ 
2

2 cot ln(sin )
2

x xy e x x x C 
= − − + + 

 
 ែដលC  ជាចំនួនេថរ 

 ២. 3
sin'' 2 '

cos

xxe xy y y
x

− + =  ត ( ) xy g x e=  េនាះ ' '( ) ( ) xy g x g x e= +        និង 

'' ''( ) 2 '( ) ( ) xy g x g x g x e= + +    េហយីសមីករអចសរេសរជ 

3
sin''( ) 2 '( ) ( ) 2 '( ) ( ) ( )

cos

x
x x x xe xg x g x g x e g x g x e g x e

x
+ + − + + =         

3
sin''( ) 2 '( ) ( ) 2 '( ) 2 ( ) ( )

cos

x
x xe xg x g x g x g x g x g x e

x
+ + − − + =     

                                                           
3

3

sin''( )
cos
sin''( )

cos

x
x xe xe g x

x
x xg x

x

=

=
  

េគទញបា 13 2
sin 1'( ) tan

2cos 2cos
x x xg x dx x C

x x
= = − +∫   

េហយី  12
1( ) ( tan )
22cos

xg x x C dx
x

= − +∫   

         1 2
1( ) tan ln|cos |
2

g x x x x C x C= + + +   

ដូចេនះ 1 2
1 tan ln|cos |
2

xy e x x x C x C = + + + 
 

ែដល 1 2, :C C  េថរ។  

លំហត់ទ១៣ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់ចំេព 0x ≠  េដយទំនាក់ទំនង 

( ) ( ) ( )22 2' ( ) 1x f x f x xf x x= + −     

ក.កំណត់្រគ�សរអនុគមន៍ចេម� f ែដលេផ��ងផា�ត់ទំនាក់ទំ ( )1  ។ 
ខ.កំណត់អនុគមន៍ចេម�ីយ f មួយែដល្រកបវកត់តម (1,2)។ 

ដំេណះ្រ 
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១.កំណត់្រគសរអនុគមន៍ចេម� f ែដលេផ��ងផា�ត ់ទំនាក់ទំ ( )1   

    េយងីមាន ( ) ( ) ( )22 2' ( ) 1x f x f x xf x x= + −    
     ែចកអង�ទំងពីរៃ( )1  នឹង 2 0x ≠  េគបាន 

     ( ) ( ) ( )
2( )' 1 2

f xf xf x
x x

 = + −  
  

     តង ( )f xu
x

=   េនាះ ( )'( ) d ux duf x u x
dx dx

= = +   

     សមីក( )2  េទជ 2 1duu x u u
dx

+ = + −   

     សមមល  2 1dux u
dx

= −  ឬ 2 1
du dx

xu
=

−
  

 េធ�ីអំងេត្រកលេលីអង�ទំងពីរេ 2 1
du dx

xu
=

−∫ ∫   

     េនាះ1 1ln ln| | ln| | ln| |
2 1

u x c c x
u
−

= + =
+

  ែដល  *c∈   

     ឬ    21ln 2ln| | ln( )
1

u cx cx
u
−

= =
+

  

 េគទញ 2 2 21
1

u c x x
u

λ−
= ± =

+
  ែដល  2 , *cλ λ= ± ∈   

                2 21u x u xλ λ− = +  នាំ ឲ្
2

2
1
1

xu
x

λ
λ

+
=

−
  ែត  ( )f xu

x
=   

 េនាះ
2

2
(1 )( )
1

x xf x
x
λ
λ
+

=
−

  ែដល  *λ ∈  ។ 

 េផ��ងផា�ត់   

 េគមាន
2

2
(1 )( )
1

x xf x
x
λ
λ
+

=
−

  េនាះ
2

2
( ) 1

1
f x x

x x
λ
λ

+
=

−
  

    េធ�ីេដរេីវេលីអង�ទំងពីរៃនសមីករេនះេគប 
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2 2

2 2 2 2 2
'( ) ( ) 2 (1 ) 2 (1 ) 4

(1 ) (1 )
xf x f x x x x x x

x x x
λ λ λ λ λ

λ λ
− − + +

= =
− −

  

 េគទញ 2 2 2
'( ) ( ) 4

(1 )
xf x f x x

x x
λ
λ

−
=

−
  

 គុណអង�ទំងពីរនឹង 0x ≠  េគបាន
2 2

2 2 2
'( ) ( ) 4

(1 )
x f x xf x x

x x
λ
λ

−
=

−
  

 េដយ
2 22 2

2 2 2
4 1 ( )1 1

(1 ) 1
x x f x

xx x
λ λ
λ λ

 +  = − = −   − −   
  

 េគបាន
22 22

2 2

( )'( ) ( ) ( ) 1
f x xx f x xf x f x

xx x
− −    = − =  

  

 េនាះ 2 2'( ) ( ) ( )xf x f x xf x x= + −    ពិត 

 ដូចេនះ 
2

2
(1 )( )
1

x xf x
x
λ
λ
+

=
−

  ែដល  *λ ∈  ជាចេម�ីយ្រត�វរ 

លំហត់ទ១៤ 

េគមានអនុគមន f ែដល
xey

x
= ។ 

១.េផ��ងផា ត់ថអនុគមន៍ f ជាចេម�ីយៃនសមីករឌីេផរ៉ង់ែស ៖ 
    ( )' 1 0xy x y− − =  ។ 

ទញរកចេម�ីយទូេទៃនសមី ( ) ( )
( )2 2

2 4 5
' 1

2 2

xe x
xy x y

x x x
+

− − =
+ +

។ 

២.េផ��ងផា�ត់ អនុគមន៍ f ជាចេម�ីយៃនសមីករឌីផឹរ៉ង់ែស  " 2 ' 0xy y xy+ − =  

ដំេណះ្រ 

១)េផ��ងផា�ត់ថអនុគម  f  ជាចេម�យៃសមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ ' ( 1) 0xy x y− − =   
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េគមា 
xey

x
=   

េនា  2 2 2
( )'( ) ( )'( ) ( 1)'

x x x x xe x x e e x e x ey
x x x
− − −

= = =   

េយងីបា 

2
( 1) ( 1) ( 1)' ( 1) ( 1) 0

x x x xx e e x e x exy x y x x
x x xx

   − − −
− − = − − = − =  

   
 

្រគប 0x ≠   

ស្រមាយេនះប ��ក់ថាអនុគ
xey

x
=  ជាចេម�ីយសមីករេផរង់៉ែស្យ 

' ( 1) 0xy x y− − = ។ 

ទញរកចេម�ីយៃនសមីក ( )2 2
2 (4 5)' ( 1) 1
( 2 2)

xe xxy x y
x x x

+
− − =

+ +
  

ត ( ) ( ) ( )g x f x h x=  ជាចេម�ីយទូេទរបស់សមី( )1  ែដល ( )
xef x

x
=  

ជាចេម�ីយៃ ' ( 1) 0xy x y− − = ។ 
េយងីបា '( ) '( ) ( ) ( ) '( )g x f x h x f x h x= +  ។ 
យក ( ) ( ) ( )g x f x h x= និង '( ) '( ) ( ) ( ) '( )g x f x h x f x h x= +  
េផ��ងផា�ត់នឹងសមីក (1)  េយងីបាន 

2 2
2 (4 5)'( ) ( ) ( ) '( ) ( 1) ( ) ( )
( 2 2)

xe xx f x h x f x h x x f x h x
x x x

+
+ − − =   + +

  

( )

2 2

2 2

2 (4 5)'( ) ( ) ( ) '( ) ( 1) ( ) ( )
( 2 2)

2 (4 5)'( ) ( 1) ( ) ( ) ( ) '( ) 2
( 2 2)

x

x

e xxf x h x xf x h x x f x h x
x x x
e xxf x x f x h x xf x h x

x x x

+
+ − − =

+ +

+
− − + =   + +

  

េដ ( )
xef x

x
=  ជាចេម�ីយៃ ' ( 1) 0xy x y− − = េនា '( ) ( 1) ( ) 0xf x x f x− − =   
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សមីករេទ ( ) 2 2
2 (4 5)0 ( ) '( )
( 2 2)

x xe e xh x x h x
x x x x

  +
+ =  + + 

 ឬ 

2 2
2 (4 5)'( )
( 2 2)

x
x e xe h x

x x x
+

=
+ +

 

េគទ 2 2
2(4 5)'( )
( 2 2)

xh x
x x x

+
=

+ +
 េនា 2 2

2(4 5)( )
( 2 2)

x dxh x
x x x

+
=

+ +∫   

សរេសរជារងកណូ  2 2 2 2
2(4 5) (2 2)
( 2 2) 2 2

x A B C x D
xx x x x x x

+ + +
= + +

+ + + +
  

ត្រម�វភាគែបងរួមរួចលុបេចលេ 

( )2 2 2 22(4 5) ( 2 2) ( 2 2) (2 2) 3x Ax x x B x x Cx x Dx+ = + + + + + + + +   
ចំេព 0x =  េគបា 10 2B=  េនា 5B =  ។ 
េដយសមា�ល់េឃីញថាសម  2 22 2 ( 1) 1 0x x x+ + = + + =  មានឬ 1x i= − +  
ឬ 1x i= − −   
េយងីយក 1x i= − +  ជំនួសក�ុង(3) េយងីបា ៖ 

2 22( 4 4 5) ( 1 ) ( 2 2 2) ( 1 )i C i i D i− + + = − + − + + + − +   

2 8 4 2i C iD+ = −    េគទញប 1
2

C =  និង 4D = −   

យក 1x = −  ជួសក�ុង(3) េយងីបា 2 A B D= − + +   
េនា 2 5 4 2 1A B D= + − = − − = −   

េគបា 11, 5, , 4
2

A B C D= − = = = −   

េហតុេនះ 2 2 2 2 2
2(4 5) 1 5 1 2 2 4

2( 2 2) 2 2 ( 1) 1
x x

xx x x x x x x
+ +

= − + + −
+ + + + + +

 

េយងីទ 
2

2 2 2
1 ( 2 2)' ( 1)'( ) 5 4
2 ( 2 2) ( 1) 1

dx dx x x x dxh x dx
x x x x x

+ + +
= − + + −

+ + + +∫ ∫ ∫ ∫   

                       25 1ln| | ln( 2 2) 4arctan( 1)
2

x x x x C
x

= − − + + + − + +   
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ដូចេនះចេម�ីយៃនសមីករគ 
25 1( ) ( ) ( ) ln| | ln( 2 2) 4arctan( 1)

2

xeg x f x h x x x x x C
x x
 = = − − + + + − + +  

  

២)េផ��ងផា�ត់ថអនុគម  f  ជាចេម�យៃនសមីករឌីេផរ៉ង់ែស   '' 2 ' 0xy y xy+ − =   

េយងីមា ( )
xey f x

x
= =  ជាចេម�ីយសមីករឌីេផរ៉ង់ែស  ( )' ( 1) 0 4xy x y− − =   

េធ�ីេដរេីវេលីអង�ទំងពីរៃ(4) េគបា ' '' ( 1) ' 0y xy y x y+ − − − =   

សមមល '' 2 ' ( ' ) 0xy y xy y+ − + =  េដ ' ( 1) 0xy x y− − =  

េនា 'xy y xy+ =  ។ 

េគទ '' 2 ' 0xy y xy+ − =  េនាះតមទំនាក់ទំនងេនះប��ក់ថាអនុ  f  
ជាចេម�ីយៃនសមីករឌីេផរ៉ង់ែស  '' 2 ' 0xy y xy+ − =  ។ 

លំហត់ទ១៥ 

េដះ្រសយសមីករឌេីផរ៉ង់៖ 

 
2 3

2 2
2 0x xy dx xy y dy

y y
   

+ − + + =   
   

 ។  

ដំេណះ្រ 

េដះ្រសយសមីករឌីេផរ៉ង់   

េគមាន 
2 3

2 2
2 0x xy dx xy y dy

y y
   

+ − + + =   
   

  

               
2 3 3 3 4

2 0x y x xy ydx dy
y y
+ + +

− =   

េគទញ 
2 4

3 3 4
dy x y y
dx x xy y

+
=

+ +
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ត xy
u

=   េនាះx uy=   េហយី  ( )dx d uy ydu udy= = +   

សមីករេទ
2 3 4 2

3 3 4 4 3
dy u y y u y

ydu udy u y uy y u uy y
+ +

= =
+ + + + +

  

ច្រមាស់សមាម
3

2
ydu udy u uy y

dy u y
+ + +

=
+

  

                           2
du yy u u
dy u y

+ = +
+

  

េគទញ 2
1du

dy u y
=

+
   

ឬ 2dy u y
du

= +  ឬ   2dy y u
du

− =   ជាសមីករលីេនែអ៊មិនអូម៉ូែសន 

គុណអង�ទំងពីរនឹង ue−  េគបាន 2u u udye e y u e
du

− − −− =   

ឬ 2( )u ud e y u e
du

− −=   េនាះេគទញប 2u ue y u e du− −= ∫    

ឬ 2u uy e u e du−= ∫   

បនា�ប់េពះេដះ្រសយអំងេត្ រកលេដយែផ�
2 2( 2 2)u uu e du u u e C− −= − + + +∫   

េគទញ 2( 2 2) ,uy u u C e C= − + + + ∈y   េដយ xu
y

=   

ដូចេនះ 
2

2
2 2

x
yx xy Ce

yy
 

= − + + + 
 

 ឬ 
2

2
2 2

x
yx x y C e

yy
+ + + =   ។ 

សមា�ល      ( )
2 3

2 2
2 0x xy dx xy y dy i

y y
   

+ − + + =   
   

 

កត�អំងេត្រកលៃនសមីករខង  2
1( , )

x
yx y e

y
ϕ

−
= −    
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គុណអង�ទំងពីរៃនសមីក( )i និង 2
1( , )

x
yx y e

y
ϕ

−
= −   េនាះសមីករក�យ  

( )
2 3

3 41 1 0
x x
y yx x xe dx e dy ii

yy y
− −   

− − + + + =   
   

  

តង
2

3( , ) 1
x
yxP x y e

y
− 

= − − 
 

  និង ( )
3

4, 1
x
yx xQ x y e

yy
− 

= + + 
 

  

េគមាន
2 2 3 2

4 2 3 5 4 2
3 31 ( )

x x x
y y yP x x x x x xe e e

y y y y y y y
− − − ∂

= + − − = − + − ∂  
  

និង 
2 3 3 2

4 4 5 4 2
3 1 1 31

x x x
y y yQ x x x x x xe e e

x y y yy y y y y
− − −     ∂

= + − + + = − + −     ∂      
  

េគទ P Q
y x

∂ ∂
=

∂ ∂
េនាះសមីក( )ii ជាសមីករពិតនាំឲ្យមានអន ( , )u f x y= ែដ

ល 
2 3

3 41 1 0
x x
y yu u x x xdu dx dy e dx e dy

x y yy y
− −   ∂ ∂

= + = − − + + + =   ∂ ∂    
  

េនាះេគបា ( )
2

3 1 1
x
yu x e

x y
− ∂

= − − ∂  
  និង   ( )

3

4 1 2
x
yu x x e

y yy
− ∂

= + + ∂  
   

ត( )1 េគទញ
2

3( 1)
x
yxu e x

y
−

= − − ∂∫  ត

2

1 3

1

1

x
y

xu
y

dv e x
−


= − −




= ∂

   

េនាះ
1 3

1

2

x
y

xdu x
y

v ye
−

 = − ∂



= −

  

េគបាន
2

2 2
2( )

x x
y yx xu y e e x

y y
− −

= + − ∂∫   
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ត
2 2

2

2

x
y

xu
y

dv e x
−

 =



= ∂

  េនាះ
2 2

2

2

x
y

du x
y

v ye
−

 = ∂



= −

 

េគបាន
2 2

2 2
2 2 2( ) ( ) 2 ( )

x x x x x x
y y y y y yx x x xu y e e e x y e e e C y

y y yy y
− − − − − −

= + + − ∂ = + + + +∫  

         ( )
2

2
2 2

x
yx xu y e C y

yy
− 

= + + + + 
 

  

េនាះ
2 3 2

3 2 4 3 2
2 2 2 21 '( )

x
yu x x x x x x e C y

y yy y y y y
− ∂

= − − + + + + + + ∂  
  

      ( )
3

4 1 '( ) 3
x
yu x x e C y

y yy
− ∂

= + + + ∂  
 

ត( ) ( )2 & 3  េគទញ  ( )' 0C y =  េនាះ ( ) 0C y C=  (អនុគមន៍េថរ) 

េគទញបា
2

0 12
2 2

x
yx xu y e C C

yy
− 

= + + + + = 
 

 េ្រព 0du =   

ដូចេនះ 
2

2
2 2

x
yx x y e C

yy
− 

+ + + = 
 

 ឬ   
2

2
2 2

x
yx x y C e

yy
+ + + =    

ែដល  1 0C C C= −  ។ 
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លហំត់អនុវត 

១.ចូរេដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ែ 

 ក) 2' (2 1) cosx xy x y e x−+ − =   ខ) cos' sin tanxy y x e x+ =   

 គ) 43' 4 sinxy x y e x−+ =   ឃ) ' tan (2 1)cosy y x x x+ = +   

 ង) 2 2 5 3( 1) ' 2 2x y xy x x x+ − = + +   ច) 2
1'

1 1

x x

x
e ey y

e x
+

− =
+ +

  

 ឆ) 2 3( 1) ' (2 1) 4 2x x y x y x x+ + + + = +   ជ) 2' 2 4 9xy y x x+ = +  

ឈ)
1

3

2
e ln'

xy xy
xx

+ =   ញ) 2' 2 sinxy xy e x−+ =  

 ដ) 21' 3y y x
x

+ =  ឋ)
3

2
4

' 3
1

xxey x
x

−

+ =
+

 

២.េដះ្យសមីករឌីេផរ៉ង់ែស្យ  

 ក. 2 3'y y x y− =   ខ. 2' xy y e y
x

+ =   



សមីករឌីេផ រ៉ ង់ ែស្ស្រមថ �ក់ទ១២ 

 

 
 

អ�កេរៀបេរៀង  ល�ម ផល�នុ                                                                                        Page 188 
 

 គ. 22 ' x yxyy + =   ឃ. 2' sin 0y y y x+ + =   

 ង.
3

2
' 0

2 2 1
y yy
x x

− + =
−

  ច. ( )
1
33' , 1 3yy xy y

x
+ = =  

៣.េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ែស្យលខង 

 ក. 2 2' (2 1) 1y y x y x x= − + + + +   

 ខ.
2

2
1'

4
yy

x
= − −   ែដល  2( )x

x
φ =  ជាចេម�ីយពិេសស 

 

៤.េដះ្រសយសមីRiccati 

ក. 2 2 1' 2 1, (0)
2

y y xy x y= − + + =  ែដលមានចេម�ីយពិេសស ( )x xφ =  

ខ. 2
2

1 1' , (1) 2y y y y
x x

= − − =  ែដលមានចេម�ីយពិេស 1( )x
x

φ =  

គ. 2
2

1 1' , (1) 1y y y y
x x

   = − − =   
   

 ែដលមានចេម�ីយពិេសស 1( )x
x

φ =  

៥.េដះ្រសយសម 
 ក. 3 2 2 2( 3 2) (3 ) 0x xy dx x y y dy− + − − =  
 ខ. 3 2 2 3 3 2 2 3(4 3 2 ) (2 3 8 ) 0x x y xy dx x y x y y dy+ + + + + =  
 គ. 2 2(2 sin cos ) ( cos 2 sin ) 0x y y x dx x y y x dy+ + + =   

 ឃ.
3 3

2 2(3 ln ) ( 3 ln ) 0y xx y dx y x dy
x y

+ + + =   

 ង.(2 3 ) (3 4 )dy 0x y dx x y+ + + =   
 ច. 2 2 2(2 2 ) ( 4 3 ) 0x y dx x xy y dy+ + + + =   
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 ឆ. 2 2 2(3 10 ) (5 12 6 ) 0x xy dx x y y dy+ + + − =   
 ជ.(sin sin ) ( cos cos )dy 0y y x dx x y x− + + =   
 ឈ.(lnsin tan ) ( cos lncos ) 0y y x dx x y x dy− + + =   

 ញ.( ) ( ln ) 0y yye dx xe x dy
x

+ + + =   

៦.េដះ្រសយសម 

 ក.( ln ) ( ) 0
x

x ee y y dx x dy
y

+ + + =   

 ខ. 2 3 3 2(3 ) ( 3 ) 0y x y xx e y e dx x e y e dy+ + + =   
 
៧.េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ែស្យលខ 

 ក. 4 3
3 8

dy x y
dx x y

+
= −

+
  

 ខ.
2 2

2 2
3 4 3
2 6 12

dy y xy x
dx x xy y

− −
=

− −
  

 គ.
3 2 2 3

3 2 2 3
4 6 6
2 6 3 8

dy x x y xy y
dx x x y xy y

− + −
=

− + −
  

 ឃ.
3 2 2

3 2 3
4 6 6
2 6 4

dy x x y xy
dx x x y y

− − +
=

− +
  

 ង.
4 3 4

3 2 2 4
5 6

4 9 5
dy x xy y
dx xy x y y

+ −
= −

− + +
  

៨.េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ែស្យលខ ៖ 
ក. 3' 2y xy x+ =  ខ. 2'' 2 ' 2 8y y y x− + =  

គ. 2
2 1' 1xy y

x
−

− =  ឃ. 3'' 2 ' xy y y e− + =  

ង. ' cos sin cosy y x x x+ =  ច. '' ' 2 sin2y y y x+ − =  
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ឆ. 2' lnxy y xy x+ =  ជ. '' 4 (2 3) xy y x e+ = +  
ឈ. ' cosy y x+ =  ញ. 2'' cosxy y e x− =  

៩.េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ ៖ 

ក. 3'
2 6 5

x yy
x y

+
=

+ +
   

ខ. 3 2 7'
3

x yy
x y
+ −

=
+ −

   

គ. ( ) ( 2 ) 0x y dx x y dy+ + + =             
ឃ. 2 2( 2 ) 2 0x y x dx xydy+ + + =              

 ង. 
2 2

3 4
2 3 0xdx y x dy

y y
−

+ =                      

១០.េដះ្រសយសមឌីេផរង់៉ែស្យ 

 ក. 
2

4 2

1
1 1

x ydydx
x y

+
=

+ +
  

 ខ. ( )24 sin cos .
1

ydx e y y dy
x

= +
+

 

 គ. 5 2 4 2(2 1)(1 ) 4x y dx y x x dy+ + = + +  
 ឃ. ( )7 4 3 41 1x y dx y x dy+ = +   
 ង. tany xdx dy=  
១១.េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ 

 ក. 2 1'
5

x yy
x y
− −

=
+ −

  

 ខ. 6'
2

x yy
x y
+ −

=
− +

 

 គ. 2 4'
2 4 1
x yy
x y
+ +

=
+ +
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 ឃ. 4 2 3'
2 1
x yy
x y
− +

=
− +

 

 ង. 2 1'
5

x yy
x y
− −

=
+ −

  

 ច. 6'
2

x yy
x y
+ −

=
− +

 

១២.េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ែស្យល កូសុី អឺែលខងេ្រ 0 :x >   
  ក. 2 '' ' 3 0x y xy y− − =   
  ខ. 2 '' 2 ' 6 0x y xy y+ − =   
  គ. 2 3'' 3 ' 2x y xy y x+ + =   
  ឃ. 2 2'' 4 ' 6 12x y xy y x− + = −   

 
១៣.េដះ្រសយសម កីរឌេីផរ៉ង់ែស្យល កូសុី អឺែលខងេ្រ 0 :x >   

  ក. 2
3

4'' 7 ' 9x y xy y
x

+ + =   

  ខ. 2 4 2' 4 ' 6x y xy y x x− + = −   
  គ. 2 2'' 3 ' 5 lnx y xy y x x− − =   
  ឃ. 2 5'' 2 ' 2 lnx y xy y x x− + =   
  ង. 2 '' ' cos(ln ) , (1) 2 , '(1) 3x y xy y x y y+ + = = =   
១៤. េដះ្រសយសមី 0x∀ ≠  
 ក. 2 " 3 ' 7 0x y xy y− + =  
 ខ. 24 " 8 ' 3 0x y xy y+ − =  
 គ. 2 " 2 0x y y− =  
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