
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 

∗
∗
∗



សិក្សោអនុគមេលក រីតេននិងសង ់្ រកប ថ�ក១២ 
 

 អ�កេរៀបេរៀង  លមឹ ផល�នុ                                                                                 Page 1 

 

 

ជំពូកទ០ី១  
 

របូមន�សំខាន់ គរួកតស់មា �ល 

 

១.ល�ម�តៃនអនគុមនេ៍លាការ�តេន 

 ក.រូបមន�សំខន់ៗ 

 ) lim ln
x

a x
→+∞

= +∞   ) lim ln , 0n

x
b x x n

→+∞
= +∞ >   

 ln) lim 0 , 0nx

xc n
x→+∞

= >   
0

) lim ln
x

d x
+→

= − ∞   

 
0

ln) lim , 0nx

xe n
x+→

= −∞ >   
0

) lim ln 0 , 0n

x
f x x n

+→
= >  ។  

 ខ.រូបមន�េផ្សងៗេទៀត 

 
0

ln(1 )) lim 1
x

xa
x→

+
=   

0

ln(1 )) lim 1 , 0
x

axb a
ax→

+
= ≠    

២.េដរ�េវៃនអនគុមនេ៍លាការ�តេន 

 រូបមន�សំខន់ៗ 

 ) lna y x=   េនាះ  1'y
x

=   

 ) lnnb y x=   េនាះ  ( ) 1' ln nny x
x

−
=   

 ( )) lnc y ax b= +   េនាះ ' ay
ax b

=
+

  

 ) ln ( )d y u x=   េនាះ '( )'
( )

u xy
u x

=   ។ 
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៣.�សម�ការន�ងសម�ការ 

 )a  ln x k=   សមមូល ,kx e k= ∈   ។ 
 ) lnb x k>   សមមូល kx e>   ឬ ( ),kx e∈ + ∞  ែដល k∈  ។ 

 ) lnc x k<   សមមូល 0 kx e< <   ឬ ( )0 , kx e∈  ែដល k∈  ។ 

 

៣.លក�ណៈន�ងរបូមន�េលាការ�តេនែព 

 ( )) ln ln lna a b ab+ =   ្រគប់ 0 , 0a b> >  ។ 

 ) ln ln ln ab a b
b

 − =  
 

  ្រគប់ 0 , 0a b> >  ។ 

 ( )) ln lnbc a b a=          ្រគប់ 0 ,a b> ∈  ។ 

 ln) b b ad a e=                 ្រគប់ 0 ,a b> ∈  ។ 
 

            

 
 

( ) : xC y e=

2 3 4 5-1

2

3

-1

-2

-3

0 1

1

x

y

( ) : lnC y x=

( )' : lnC y x= −
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ជំពូកទ០ី២  

 

ក្រមងលំហាត់អនុគមេលាការ�តេន 
 

លំហាត ទ០១ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី ( )0,+ ∞  េដយ ( ) 2 lnf x x x x= − + +   

( )C  ជា្រកបតំ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១.គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 ។ 

២.ចំេពះ្រគប 0x >  ចូរ្រសយប ��ក់ '( ) lnf x x=   ។ 
៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រចួគូសតរងអេថរៃន  f  ។ 
៤.ចូរសរេសរសមីករបន ា�( )T ប៉ះនងឹ( )C ្រតង់ចំណុចម ានអប់សx e=  ។ 

៥.ចូរគណនា 1( )
2

f  និង  (2)f  រចួសង់ែខ្សេក( )C  និងបនា�ត ( )T  ។ 

៦.គណនាៃផ�្រក ( )S a  ៃនែផ�កប�ង់ខ័ណ� េដយ( )C  និង ( )T  និងបនា�ត ់ឈរពី 

    x a=  និង x e=   ែដល 0 a e< <  ។ ទញររកលីមីត ( )
0

lim
a

S a
+→

 ។ 

លំហាត ទ០២ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី ( )0,+ ∞  េដយ 3ln( ) 1 xf x
x

= +   

( )C  ជា្រកបតំ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

និង ( )
0

lim
x

f x
+→

រចួទញប��ក់ន ូវសមីករអសុីមតូតឈរ   

   និងសមីករអសុីមតូតេដកៃន្( )C  ។ 

២.ចំេពះ្រគប 0x >  ចូរ្រសយប ��ក់ 2
3(1 ln )'( ) xf x

x
−

=   ។ 

៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រចួគូសតរងអេថរភាព f  ។ 
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៤.ចូរសរេសរសមីករបន ា�( )T ប៉ះនងឹ( )C ្រង់ចំណុចមានអប់សុ 1x =  ។ 

៥.ចូរគណនា 1( )
2

f  និង  (2)f  រចួសង់ែខ្សេក( )C  និងបនា�ត ( )T  ។ 

៦.គណនាៃផ�្រក ( )S b  ៃនែផ�កប�ង់ខ័ណ� េដយែខ្សេ ( )C  និង ( ) : 1d y =  
និងបនា�ត ់ឈរពីរ 1x =  និង x b=  ែដល 1b >  ។  
កំណត់តៃម� b េដីម្បីឲ្ ( ) 6S b =  ។ 

លំហាត ទ០៣ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី ( )0,+ ∞  េដយ 2
4 ln( ) 2 1 xf x

x
 = − 
 

  

( )C  ជា្រកបតំ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

និង ( )
0

lim
x

f x
+→

រចួទញប��ក់ន ូវសមីករអសុីមតូតឈរ   

   និងសមីករអសុីមតូតេដកៃន្( )C  ។ 

២.ចំេពះ្រគប 0x >  ចូរ្រសយប ��ក់ 3
8(2ln 1)'( ) xf x

x
−

=   ។ 

៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រចួគូសតរងអេថរភាព f  ។ 
៤.ចូរសរេសរសមីករបន ា�( )T ប៉ះនងឹ( )C ្រតង់ចំណុចម ានអប់ស 1x =  ។ 
៥.ចូរគណនា (2)f  និង  (4)f  រចួសង់ែខ្សេក( )C  និងបនា�ត ( )T  ។ 
៦.គណនាៃផ�្រកឡាៃនែផ�កប�ង់ខ័ណ�េ ( )C  និង ( ) : 2d y =  និងបនា�ត ់ឈរពី 
   1x =  និង x e=  ។ 

លំហាត ទ០៤ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី ( )0,+ ∞  េដយ 3
10ln( ) 1 xf x

x
= +   

( )C  ជា្រកបតំ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

និង ( )
0

lim
x

f x
+→

រចួទញប��ក់ន ូវសមីករអសុីមតូតឈរ   
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   និងសមីករអសុីមតូតេដកៃន្( )C  ។ 

២.ចំេពះ្រគប 0x >  ចូរ្រសយប ��ក 4
10(1 3ln )'( ) xf x

x
−

=   ។ 

៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រចួគូសតរងអេថរភាព f  ។ 
៤.ចូរគណនា (2)f  រចួសង់ែខ្សេក( )C  ។ 
៥.គណនាៃផ�្រក ( )S b  ៃនែផ�កប�ង់ខ័ណ� េដយ( )C  និង ( ) : 1d y =      

   និងបនា�ត ់ឈរពីរ 1x =  និង x b=  ែដល 1b >  ។ រក ( )lim
b

S b
→+∞

 ។ 

លំហាត ទ០៥ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី ( )0,+ ∞  េដយ 3 1 2ln( ) 2
2 2

xy f x x
x

−
= = − +   

មាន្រកបតំ( )C  េនក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ ( , , )O i j
→ →

 ។ 

១.ចូរគណនា ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 ។ 

   ទញប��ក់សមីករអសុីមតូតឈរៃន ( )C  ។ 

២. )a ចូរ្រសយប ��ក់ថាបនា ( ) 3: 2
2

d y x= −   ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  

    កលណx → +∞  ។ 

    )b ចូរសិក្សោទីតំងេធៀបរវងប ( )d  េធៀបេទនឹងែខ្សេ ( )C  ។ 

៣. )a ចំេពះ្រគ 0x >  ចូរ្រសយប ��ក់
2

2
3( 1) 2ln'( )

2
x xf x

x
− +

=  ។ 

    )b ចំេពះ្រគ 0x >  េគយក 2( ) 3( 1) 2lng x x x= − +  ។ គណនា '( )g x   

        រចួបង �ញថ g  ជាអនុគមន៍េកីនជានិច�េលីចេនា ( )0,+ ∞  ។ 

    )c គណនា (1)g  រចួទញប��ក់ស�  �ៃន ( )g x  េលីចេនា�ះ ( )0,1  និង ( )1,+ ∞   
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    )d  គូសតរងអេថរភាព f  ។ 

៤.េគយក 1 0.4
e
≈ ។គណនាតៃម�ៃន '( )f e  រចួទញរកសមីករបនា  ( )T ប៉ះ 

    នឹងែខ្សេក ( )C ្រតង់x e=  ។ 

៥.គណនា 1( ) , (2)f f
e

 និង  ( )f e  រចួសង់ែខ្េក ( )C  និងបនា�ត់ ( )d  និង ( )T   

    ក�ុងត្រម�យែតមួយ ។ (េគយក ln2 0.7 , 1.6e= =   និង  2.72e =   ) 

លំហាត ទ០៦ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ  ( ) 2 ln
1

xf x x
x

 = +  − 
 មាន្រកបត( )C   

ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រចួគណនាលីមីតេនចុងែដនកំណត់របស់ 

   ទញប��ក់ន ូវសមីករៃនអសុីមតូតឈរពីររបស់ែខ្ ( )C  ។ 

២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាបន ( )d មានសមីក y x= ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C ។ 

    សិក្សោទីតំងេធៀបរវ( )C និងបនា�ត ( )d េលីចេនា� ( ),0−∞ និង(1, )+ ∞   
៣.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx  ៃនចេនា� ( ),0−∞ និង(1, )+ ∞  ចូរ្រសយប ��ក់ 

    ( 1)( 2)'( )
( 1)

x xf x
x x
+ −

=
−

  រចួសង់តរងអេថរភា f  ។ 

៤.រកអប់សុីសៃនចំណុចទំងឡ ាយស�ិតេនេលីែខ ( )C េដយដឹងថាបនា  

  ប៉ះេទនឹងែខ្សេ ( )C ្រតង់ចំណុចទំងេនាះមា នេមគុណ្របាបទិសេ
2
3
។ 

៥.ចូរ្រសយប ��ក់ថាចំណ  1(1, )
2

I  ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ( )C  ។ 

៦.គណនា ( 2)f −  និង  (3)f  រចួសង់បនា�ត ( )d និង្រក( )C ក�ុងត្រម�យរួមគា  
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លំហាត ទ០៧ 

េគឲ្យនុគមន៍ f កំណត់េដយ 2 1( ) ln
3 1

xf x x
x
− = −  + 

 មាន្រកបត( )C   

ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រចួគណនាលីមីតេនចុងែដនកំណត់របស់ 

   ទញប� ក់នូវសមីករៃនអសុីមតូតឈរពីររបស់ែខ្សេ( )C  ។ 

២.្រសយប ��ក់ថាបន ( )d មានសមីក 2
3
xy = ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀបរវ( )C និងបនា�ត ( )d េលីចេនា� ( ), 1−∞ − និង(1, )+ ∞ ។ 

៣.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx  ៃនចេនា� ( ), 1−∞ − និង(1, )+ ∞  ចូរ្រសយប ��ក់ 

    2( 2)( 2)'( )
3( 1)( 1)

x xf x
x x
+ −

=
+ −

  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៤.រកអប់សុីសៃនចំណុចទំងឡ ាយស�ិតេនេលីែខ ( )C េដយដឹងថាបនា  

  ប៉ះេទនឹងែខ្សេ ( )C ្រតង់ចំណុចទំងេនាះមា នេមគុណ្របាបទិ
5

12
។ 

៥.ចូរ្រសយប ��ក់ថាOជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ( )C  ។ 

៦.គណនា ( 3)f −  និង  (3)f  រចួសង់បនា�ត ( )d និង្រក( )C ក�ុងត្រម�រមួគា�  

លំហាត ទ០៨ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ 3 1( ) 2 ln
2 3

xf x x
x
− = − +  − 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រចួគណនាលីមីតេនចុងនកំណត់របស់វ 

   ទញប��ក់ន ូវសមីករៃនអសុីមតូតឈរពីររបស់ែខ្ស( )C  ។ 

២.ចូរ្រសយថាបន  ( )d មានសមីក 2y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C ។ 
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សិក្សោទីតំងេធៀបរវ( )C និងបនា�ត ( )d េលីចេនា� ( ),1−∞ និង(3, )+ ∞ ។ 

៣.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx  ៃនចេនា� ( ),1−∞ និង(3, )+ ∞  ចូរ្រសយប ��ក់ 

    ( 4)'( )
( 1)( 3)

x xf x
x x

−
=

− −
  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៤.រកអប់សុីសៃនចំណុចទំងឡ ាយស�ិតេនេលីែខ ( )C េដយដឹងថាបនា  

  ប៉ះេទនឹងែខ្សេ ( )C ្រតង់ចំណុចទំងេនាះមា នេមគុណ្របាបទិ
5
8
។ 

៥.ចូរ្រសយប ��ក់ថាចំ  (2,0)I ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ( )C  ។ 

៦.គណនា ( 1)f −  និង  (5)f  រចួសង់បនា�ត ( )d និង្រក( )C ក�ុងត្រម�យរួមគា  

    (េគយក ln2 0.69=  និង  ln3 1.10=  )។ 

លំហាត ទ០៩ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 3( ) 3 ln(2 1)
2

xf x x e= + − +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 3 3 1( ) 3 ln2 ln 1
2 2 2 2 x

xf x
e

 = − − − + 
 

  

    គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 3d y x= + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣. ្រសយថាបន  ( )2
3: 2 ln2
2 2

xd y = − − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្( )C   

    កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប ��ក់ 1'( )
2 1

x

x
ef x

e
−

=
+

    

    រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 
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៥. ចូរគណនា ( 1)f − និង  (1)f   រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ។ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ ( ) 2 2ln( 1)xf x x e= + − +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

លំហាត ទ១០ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 1( ) 2 2ln(1 )xf x x
e

= − + − +   

    គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 2d y x= + ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ស( )C   
    កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣. ចូរ្រសយថាបន ( )2 : 2d y x= − +   ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ស( )C   
    កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្ប់ចំនួនពតិx ចូរ្រសយប ��ក់ 1 1'( )
1 1

x x

x x
e ef x
e e

− −
= − =

+ +
    

    រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.្រសយ ( ) ( )f x f x− =  ្រគបx ∈  រចួទញថា្( )C មានអក្សឆ�ុះមួ 

    ែដលេគនិងប�� ក់។ 

៦.ចូរគណនា ( 1)f − និង  (1)f   រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ។ 

លំហាត ទ១១ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ ( ) 1 2ln( 3)xf x x e= − − + +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 3( ) 1 2ln(1 )xf x x
e

= − + +   

    គណនាលីមត ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 
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២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 1 2ln3d y x= − − + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣. ចូរ្រសយថាបន  ( )2 : 1d y x= −   ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ស( )C   
    កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេព្រគប់ចំនួនពិx ចូរ្រសយប ��ក់ 3'( )
3

x

x
ef x
e

−
=

+
    

    រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.្រសយ (2ln3 ) ( )f x f x− =  ្រគបx ∈  រចួទញថា្( )C មនបនា�ត  
     ( ) : ln3x∆ =  ជាអ័ក្សឆ�ុះ 

៦.ចូរគណនា (0)f និង  (2)f   រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ។ 

លំហាត ទ១២ 

េគឲ្យអនគមន៍ f កំណត់េលី(0, )+ ∞  េដយ 21( ) 4 5 3ln
2

f x x x x= − + +   

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរគណន lim ( )
x

f x
→ +∞

 និង
0

lim ( )
x

f x
+→

 រចួទញរកសមីករអសុីមតូតឈរ 

    ៃន្រក ( )C  ។ 

២.ចំេពះ្រគ 0x > ចូរ្រសយ ( 1)( 3)'( ) x xf x
x

− −
=   ។ 

    គូសតរងអេថភា f ។ 

៣.កំណត់សមីករបន ា�( )T ែកងនឹងបនា�ត់ ( ) : 4 2 1 0d x y+ − = េហយីប៉ះេទ 

    នឹងែខ្សេក( )C   
៤.ចូរសង់បនា�ត ( )T និង ( )d  និងែខ្សេក( )C  ក�ុងត្រម�យរួមគា    

៥.្រគប 0x >  ចូរ្រស 
3

2( ) 2 2 3 ln
6
xF x x x x x= − + +  ជា្រពីមីទីវមួយ 
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( )f x  រចួទញរកៃផ�្រកឡាខ័ណ� ( )C និងអក្( )ox និងបនា�ត  1,x = 3x = ។ 

លំហាត ទ១៣ 

ឲ្យអនគមន៍ f កំណត់េលី(0, )+ ∞  េដយ 21( ) 7 8 10ln
2

f x x x x= − + +   

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរគណន lim ( )
x

f x
→ +∞

 និង
0

lim ( )
x

f x
+→

 រចួទញរកសមីករអសុីមតូតឈរ 

    ៃន្រក ( )C  ។ 

២.ចំេពះ្រគ 0x > ចូរ្រសយ ( 2)( 5)'( ) x xf x
x

− −
=   ។ 

    គូសតរងអេថភា f ។ 

៣.កំណត់សមីករបន ា�( )T ប៉ះេទនងែខ្សេក( )C ្រតង 1x =  ។ 

៤.ចូរសង់បនា�ត ( )T និងែខ្សេក( )C  ក�ុងត្រម�យរួមគា    

៥.ចំេពះ្រគ 0x > ្រស
3 27( ) 2 10 ln

6 2
x xF x x x x= − − + ជា្រពីមីវមួយ    

  ៃន ( )f x រចួទញរកៃផ�្រកឡាខ័ណ� ( )C និងអក្( )ox និងបនា�ត ់ឈ 2,x =  

   និង  5x = ។ 

លំហាត ទ១៤ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )2( ) ln 2 2f x x x= − +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរ្រសយថាអនុគ f កំណត់ជានិច�េល រចួចូរគណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

  

   និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.គណនាេដរីេវ  '( )f x  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៣. ្រសយថាបន  ( ) : 1d x =  ជាអ័ក្សបែម�ងឆ�ុះៃនែខ្សេ( )C  ។ 
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៤.កំណត់សមីករបន ា�ត់ពី( )1T  និង ( )2T  ែដលប៉ះេទនឹងែខ្សេ( )C ្រតង 
    ចំណុចមានអប់សុីសេរៀងគ  1 0x =  និង  2 2x =  ។ បង �ញ( ) ( )1 2T T⊥ ។  
៥. ចូរសង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1T  និង( )2T ក�ុងត្រម�យរួមគ  ។ 

៦.េដយេ្របីែខ្ស( )C ចូរសង់ែខ្សេក( )'C តងឲ្យអនុគម gកំណត់េដ 

   ( )2( ) ln 2 2g x x x= + +   ែដល x ∈  ។ 

លំហាត ទ១៥ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )2( ) ln 4 5f x x x= + +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរ្រសយថាអនុគ f កំណត់ជានិច�េល រចួចូរគណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

  

   និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.គណនាេដរីេវ  '( )f x  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៣. ្រសយថាបន  ( ) : 2d x = −  ជាអ័ក្សបែម�ងឆ�ុះៃនែខ្សេ( )C  ។ 

៤.កំណត់សមីករបន ា�ត់ពី( )1T  និង ( )2T  ែដលប៉ះេទនឹងែខ្សេ( )C ្រតង 
    ចំណុចមានអប់សុីសេរៀងគ  1 0x =  និង  2 4x = −  ។  
៥. ចូរសង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1T  និង( )2T ក�ុងត្រម�យរួមគ  ។ 

៦.េដយេ្របីែខ្ស( )C ចូរសង់ែខ្សេក( )'C តងឲ្យអនុគម gកំណត់េដ 

   ( )2( ) ln 4 5g x x x= − +   ែដល x ∈  ។ 

លំហាត ទ១៦ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )2( ) ln 4 5x xf x e e= − +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរ្រសយថាអនុគ f កំណត់ជានិច�េល រចួចូរគណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 



សិក្សោអនុគមេលក រីតេននិងសង ់្ រកប ថ�ក១២ 
 

 អ�កេរៀបេរៀង  លមឹ ផល�នុ                                                                               Page 13 

 

២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាបនា ( )1 : ln5d y =  ជាអសុីមតូតេដកែខ្សេក( )C   
កលណx → −∞។ សិក្សោទីតំងេធៀបរវងែខ( )C ជាមួយបន ា�( )1d ។  

៣.ចូរបង �ញថាអនុគមន f  អចសរេសរ 2
4 5( ) 2 ln 1 x xf x x
e e

 = + − + 
 

  

រចួទញថាបនា ( )2 : 2d y x= ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្( )C េបីx → +∞។ 

សិក្សោទីតំងេធៀបរវងែខ( )C ជាមួយបន ា�( )2d ។ 

៤.គណនាេដរីេវ  '( )f x  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.គណនា ( 1), (1)f f−  និង  (2)f រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត ( )1d  និង( )2d  

    ក�ុងត្រម�យរួមគ  ។ 

៦.េដយេ្របីែខ្សេ( )C ចូរកំណត់ចំនួនពិតkេដីម្បីឲ្យសមីក 

    ( )2ln 4 5x xe e k− + =  មានប�សពី 1x និង 2x  ែដល 1 2
5ln ln5
4

x x< < <  ។ 

លំហាត ទ១៧ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 2 3ln
4

x

x
ef x x
e

 +
= − −  + 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 2d y x= − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថាបន ( )2 : 2 3ln4d y x= − + ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប ��ក់
( )22

'( )
( 1)( 4)

x

x x

e
f x

e e
−

=
+ +
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    សង់តរងអេថរភាព f  ។  

៥. សង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហាត ទ១៨ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 1 4 ln
3

x

x
ef x x
e

 +
= − −  + 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 1d y x= − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថាបន ( )2 : 1 4 ln3d y x= − + ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់េក 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប ��ក់
2 4 3'( )

( 1)( 3)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
    

៥.សិក្សោស ៃន  2( ) 4 3x xg x e e= − +  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៦. សង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហាត ទ១៩ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 3 6ln
2 1

x

x
ef x x
e

 +
= + +  + 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបន  ( )1 : 3 6ln2d y x= + − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
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   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថាបន ( )2 : 3d y x= + ជាអសុីមតូតេតរបស់ែខ្សេក 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប ��ក់ ( 1)(2 1)'( )
( 1)(2 1)

x x

x x
e ef x
e e

− −
=

+ +
    

៥.សិក្សោស ��ៃ ( ) ( 1)(2 1)x xg x e e= − −  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៦. សង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហាត ទ២០ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 2 6ln( )
2

x

x
ef x x
e

+
= − −

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។  

២.ចូរ្រយថាបន ា�ត( )1 : 2d y x= − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 

   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថាបន ( )2 : 2 6ln2d y x= − + ជាសីុមតូតេ្រទតរបស់ែខ្សេ 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប ��ក់
2 3 2'( )

( 1)( 2)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
    

៥.ចូរសិក្សស� �ៃន 2( ) 3 2x xg x e e= − +  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៦. សង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  
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លំហាត ទ២១ 

េគឲ្យអនុគន៍ f កំណត់េលី េដយ 2 1( ) 1 3ln
2

x

x
ef x x

e
 +

= + −  + 
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 1 3ln2d y x= + − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថាបន ( )2 : 1 3ln2d y x= + + ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប ��ក់
22( 1)'( )

( 2)(2 1)

x

x x
ef x

e e
−

=
+ +

    

     រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥. សង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហាត ទ២២ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 6( ) 2 ln( 3)
3

x
xf x x e

e
= + − + +

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 1 2( ) 4 ln3 ln( 1)
3 3

x
x

x
ef x x e

e
= + − − + −

+
  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រចួបង �ញថាបនា ( )1 : 4 ln3d y x= + −  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 3 6( ) 2 ln(1 )
3x xf x

e e
= − + +

+
 ។ 
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គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រចួបង �ញថាបនា ( )2 : 2d y =  ជាអសុីមតូតេដកៃនែ 

េកង( )C  កលណx → +∞  ។  

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប ��ក់ 2
3(3 )'( )
( 3)

x

x
ef x

e
−

=
+

 ។ 

    សង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៤.សរេសរសមីករបន ា� ( )T ប៉ះនឹងែខ្សេក( )C ្រតង 0x =  ។ 

៥.គណន ( 1)f −  និង (1)f រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត ( ) ( )1,T d និង( )2d ។ 

លំហាត ទ២៣ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 4( ) 3 4 5ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= − − + + +

+
 

មន្រកបតំ( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 4( ) 3 5ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= − + + −

+
  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រចួបង �ញថាបនា ( )1 : 3d y x= −  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 1 4( ) 2 4 5ln(1 )
1x xf x x

e e
= − + + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រចួបង �ញថាបនា ( )2 : 2 4d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។ ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )2d   
៣.គណនារង �ស់មុំរវងបន  ( )1d និង ( )2d  ។ 

៤.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប ��ក់ 2
( 3)(2 1)'( )

( 1)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ។ 

    សង់តរងអេថរភាព f  ។ 
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៥.សរេសរសមីករបន ា� ( )T ប៉ះនឹងែខ្សេក( )C ្រតង 0x =  ។ 

៦.ចូរសង់្រប( )C និងបនា�ត ( ) ( )1,T d និង( )2d ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហាត ទ២៤ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 12( ) 3 6 ln( 2)
2

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 12( ) 3 6 ln2 ln 1
2 2

x x

x
e ef x x

e
 

= + − − + −  + 
  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រចួបង �ញថាបនា ( )1 : 3 6 ln2d y x= + −  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d  

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 2 24( ) 2 6 ln(1 )
2x xf x x

e e
= − − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រចួបង ញថាបន ា�( )2 : 2 6d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។  

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប ��ក់
2

2
2( 7 6)'( )

( 2)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ។ 

៤.សិក្សោស �� 2( ) 7 6x xg x e e= − +  សង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.ចូរសង់្រក( )C និងបនា�ត ( )1d និង( )2d ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លហំត ទ់២៥ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 2( ) 2 6ln
1

x

x
ef x x
e

 +
= − +  + 

  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 2( ) 2 6ln2 6ln
2 2

x

x
ef x x
e

 +
= − + +  + 
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គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រចួបង �ញបនា�ត ( )1 : 2 6ln2d y x= − +  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 1( ) 2 6ln 1
1xf x x

e
 = − + + + 

 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រចួបង �ញថាបនា ( )2 : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )2d ។ 

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប ��ក់
2 3 2'( )

( 1)( 2)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
 ។ 

៤.សិក្សោស �� 2( ) 3 2x xg x e e= − +  សង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.ចូរសង់្រក( )C និងបនា�ត ( )1d និង( )2d ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហាត ទ២៦ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី(0, )+∞  េដយ 2
2ln( ) 3 2ln xf x x

x
= − +  

មាន្រ( )C  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១)គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 រចួទញប��ក់សមីករ  

 អសុីមតូតឈរៃន្រ( )C  ។ 

២)ចូរ្រសយថាចំេពះ 0x >  េគបាន
2

3
2(1 2ln )'( ) x xf x

x
− −

=  ។ 

៣)េគត 2( ) 1 2lng x x x= − −   ចំេពះ្រគ 0x >  ។ 

   ក.ចូរ្រសយ '( ) 0g x < ជានិច�ចំេពះ្រ 0x >  ។ 

 ខ.គណនា (1)g  ។ចូរសិក្សោស �� ( )g x ចំេព ( )0,1x ∈ និង ( )1,x ∈ +∞ ។ 

៤)េ្របីលទ�ផលខងេលីចូរទញប��ក់ស�   '( )f x េលីចេនា�ះ (0, )+∞  ។ 
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     គូសតរងអេថរភាពៃនអនុគ f  ។ 

៥)គណនាតៃម� 1( ) , (2)
2

f f  និង  (4)f  ។ េគឲ្យ ln2 0.7=  ។ 

    ចូរសង់្រក ( )C ក�ុងត្រម�យេអតូនរម ា៉( , , )o i j
→ →

 ។ 

៦)្រគប 0x >  ចូរ្រស 2 1( ) 5 2( ) lnF x x x x
x x

= − − +   ជា្រពីមីទីវមួយ 

    ( )f x  រចួទញរកៃផ�្រកឡាែផ�កប�ង់កំណត់េដយែខ( )C និងអក្( )ox   

    និងបនា�ត ់ឈរពីរ 1x =   និង x e=   ។ 

លំហាត ទ២៧ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+∞  េដយ 1 ln( ) 2( 2) xf x x
x

−
= − +   

មាន្រ( )C ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )o i j
→ →

។ 

១)គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 រចួប�� ក់អសុីមតូតឈ។ 

២)្រសយថាបន ( ) : 2 4y x∆ = − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  

 េបីx → +∞។សិក្សោទីតំងេធៀបរវងប ( )∆ ជាមួយែខ្សេ( )C ។ 

៣)ចូរ្រសយថាចំេពះ 0x >  េគបាន
2

2
2( 1) ln'( ) x xf x

x
− +

=  ។ 

៤)េគត 2( ) 2( 1) lng x x x= − +   ចំេពះ្រគ 0x >  ។ 

   ក)ចូរ្រសយ '( ) 0g x > ជានិច�ចំេពះ្រ 0x >  ។ 

   ខ)គណនា (1)g  ចូរសិក្សោស �� ( )g x ចេំព ( )0,1x ∈ និង ( )1,x ∈ +∞ ។ 

៥)េដយេ្របីលទ�ផលសំណួរ ៣ចូរទញប��ក់ស�  �ៃ '( )f x េលីចេនា�  
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     (0, )+∞  រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគ f  ។ 

៦)គណនាតៃម 1( )f
e
និង (2)f  រចួទញប��ក់សមីក  ( ) 0f x = មានប� 

    ពីរα និងβ  ែដល 1 1 2
e

α β< < < <  ។ េគឲ្យ 1ln2 0.7 , 0.4e−= =  ។ 

    ចូរសង់្រក ( )C ក�ុងត្រម�យេអតូនរម ា៉ល , ,O i j
→ → 

 
 

  ។  

លំហាត ទ២៨ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+ ∞ េដយ 2
1 2ln( )

4
xf x x

x
−

= +   ។ 

េគតង( )C  ជា្រកបត f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រក ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 រចួប�� ក់សមីករអសុីមតូតឈរ( )C ។ 

២.ចូរ្រសយថាបន ( ) :d y x=  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ខ+∞។ 

    សិក្សោទីតំងេធៀបរវងប ( )d និងែខ្សេក( )C េលីចេនា� ( )0,+∞ ។ 

៣.្រគប 0x >  ចូរ្រសយ
3

3
1 ln'( ) x xf x
x

− +
=   ។ 

៤.េគត ( ) 3 1 lng x x x= − +  ្រគប់ 0x >  ។ 

 ក)គណន '( )g x  រចួទញថ g  ជាអនុគមន៍េកីនជានិច�េល( )0,+∞ ។ 

 ខ)កំណត់ស��ៃន  ( )g x េលីចេនា� ( )0,1 និង( )1,+∞ ។ 

៥.គូសតរងអេថរភាព f  ។ គណនា (0.5)f  និង  (2)f  រចួសង់ ( )C  ។ 

    េគឲ្យ ln2 0.69=   និង  ln(0.5) 0.69= −  ។ 
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លំហាត ទ២៩ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 8( ) 3 4 2ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= − − + +

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 8( ) 3 4 2ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ − ∞

 រចួបង �ញថាបនា ( )1 : 3 4d y x= +  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 1 8( ) 4 2ln(1 )
1x xf x x

e e
= − − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រចួបង �ញថាបនា ( )2 : 4d y x= −  ជអសុីមតូតេ្រ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។ 

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយ
2

2
4 3'( )

( 1)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ។ 

៤.សិក្សោស ��ៃ 2( ) 4 3x xg x e e= − +   រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.គណនា ( 2), ( 1), (1)f f f− −  និង (2)f រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត ( )1d   

    និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគ  ។ 

លំហាត ទ៣០ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 12( ) 2 1 ln( 2)
2

x
xf x x e

e
= − − + +

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 1 6( ) 2 5 ln2 ln( 1)
2 1

x
x

x
ef x x e

e
= + − − + −

+
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គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រចួបង �ញថាបនា ( )1 : 2 5 ln2d y x= + −  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 2 12( ) 1 ln(1 )
2x xf x x

e e
= − − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រចួបង �ញថាបនា ( )2 : 1d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។ 

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយ
2

2
6 8'( )

( 2)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ។ 

៤.សិក្សោស ��ៃ 2( ) 6 8x xg x e e= − +   រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.គណន ( 1)f −  និង (2)f រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត ( )1d និង( )2d ។ 

លំហាត ទ៣១ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 4( ) 3 2 3ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= + − + +

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 4( ) 3 6 3ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រចួបង �ញថាបនា ( )1 : 3 6d y x= +  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 1 4( ) 2 3ln(1 )
1x xf x

e e
= − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រចួបង �ញថាបនា ( )2 : 2d y =  ជាអសុីមតូតេដកៃនែ 

េកង( )C  កលណx → +∞  ។  

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប ��ក់ 2
3'( )

( 1)

x

x
ef x

e
−

=
+

 ។ 
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    សង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៤.សរេសរសមីករបន ា� ( )T ប៉ះនឹងែខ្សេក( )C ្រតង 0x =  ។ 

៥.គណន ( 1)f −  និង (1)f រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត ( ) ( )1,T d និង( )2d ។ 

លំហាត ទ៣២ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+∞  េដយ 1 ln( ) 2 3 xf x x
x

−
= − + −   

 មាន្រ( )C  ។ 

១)គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 រចួទញប��ក់ន ូវសមីក 

     អសុីមតូឈរ។ 

២)្រសយថាបន ( ) : 2 3y x∆ = − + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  

    េបីx → +∞។ ចូរសិក្សោទីតំងេធៀបរវងប ( )∆ ជាមួយែខ្សេ ( )C ។ 

៣)ចូរ្រសយថាចំេពះ 0x >  េគបាន
2

2
2(1 ) ln'( ) x xf x

x
− −

=  ។ 

៤)េគត 2( ) 2(1 ) lng x x x= − −   ចំេពះ្រគ 0x >  ។ 
   ក)ចូរ្រសយ '( ) 0g x < ជានិច�ចំេពះ្រ 0x >  ។ 
   ខ)គណនា (1)g  ។ 
        ចូរសិក្សោស �� ( )g x ចំេព ( )0,1x ∈ និង ( )1,x ∈ +∞ ។ 

៥)េដយេ្របីលទ�ផលសំណួរ ៣ចូរទញរកស� �ៃ '( )f x េលីចេនា�  

     (0, )+∞  រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអមន៍ f  ។ 

៦)ចូរសង់្រក( )C ក�ុងត្រម�យេអតូនរម ា៉ល  , ,O i j
→ → 

 
 

 ។  
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       ( េគឲ្យ 1ln2 0.7 , 0.4e−= =  )។ 

៧.េដយេ្របី្ ( )C  ចូរសង់្រក( )'C  តងអនុគមន៍g  កំណត់្រគប 0x >   

េដយ 1 ln( ) 2 3 xg x x
x

−
= − +  ។ 

លំហាត ទ៣៣ 

េគឲ្យអនុគមន f  កំណត់េលី ( )0,+∞ េដយ ( ) 1 2ln2 xy f x x
x

+
= = − +  

( )C ជាែខ្សេកងត f ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរគណន ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 រចួប�� ក់សមីករអសុីមតូត 

ៃន្រក( )C ។ 
២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាបន ( ) : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ 

( )C កលណx → +∞  ។ សិក្សោទីតំងេធៀប( )C និងអសុីមតូតេ្រទតរបស់ 

៣.ចូរ្រសយប ��ក ( ) 2
( )0 : ' g xx f x
x

∀ > =  ែដល ( ) 21 2lng x x x= − −   

៤.ក)គណន ( )'g x រចួប�� ក់ថgជាអនុគមន៍ចុះជានិច�េ( )0,+∞ ។   
ខ)គណនាតៃម ( )1g រចួទញប��ក់ស�  �ៃ ( )g x េលីចេនា� ( )0,1 និងេនេលី 
  ចេនា�ះ ( )1,+∞ ។ 
៥.គូសតរងអេថរភា f ។សង់ែខ្សេក( )C និងអសុីមតូតេ្រទតរបស 
៦.ចូរគណនាៃផ�្រកឡាៃនែផ�កប�ង់ខ័ណ� ( )C និងអសុីមតូតេ្រទតរបស់វន
នា�ត ់ឈរពី 1x =  និង x e=  ។ 
៧.េដយេ្របីែខ្ស( )C ចូរសិក្សោអត�ិភាពៃនឬសរបស់សមី 

    2 ( 2) 1 2ln 0x m x x+ − − − =   ែដល m  ជាបា៉រ៉ែម៉   
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លំហាត ទ៣៤ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី   េដយ 9( ) 3 3ln(2 )
1 2

x
xf x x e

e
−= + − + +

+
 

មាន្រ( )C  ។ 
១. )a  គណនា lim ( )

x
f x

→+∞
  ។ 

    )b ចូរ្រសយប ��ក់ថាបន ( )1 : 3 3ln2y x∆ = + − ជាអសុីមតូតេ្រទ 
        ្រក ( )C  ខង+∞  ។ 
២. )a  ្រគប់x ∈  ចូរ្រសយប ��ក់ថ 

        ( ) 64( 3) 3 ln(1 2 )
1 2

x
x

x
ef x x e

e
 

= + − + + + 
 ។ 

     )b  គណនា ( )lim
x

f x
→−∞

 ។ 

     )c  ចូរ្រសយប ��ក់ថាបន ( )2 : 4( 3)y x∆ = +  ជាអសុីមតូតេ្រទ 
         ្រក ( )C  ខង−∞  រចួទញប��ក់ថាបនា  ( )2∆  ស�ិតេនខងេលី្ 
         ( )C  ជានិច�្រគបx ∈  ។ 

៣. )a  ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប ��ក់
2

2
4( 1)'( )
(2 1)

x

x
ef x
e

−
=

+
  ។ 

    )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគ f  រចួគូសតរងអេថរភា f  ។  
        (េគឲ្យ ln3 1.1=   )។ 

៤. ចូរសង់បនា�ត ( ) ( )1 2,∆ ∆  និងែខ្សេក( )C  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ល់( , , )O i j
→ →

 ។ 
      េគឲ្យតៃម�្របែហ ( 2) 1.4 , ( 1) 2.5 , (1) 2.8f f f− = − = =  និង  ln2 0.7=    
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លំហាត់ ទ០១ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី ( )0,+ ∞  េដយ ( ) 2 lnf x x x x= − + +   

( )C  ជា្រកបតំ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១.គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 ។ 

២.ចំេពះ្រគប 0x >  ចូរ្រសយប ��ក់ '( ) lnf x x=   ។ 
៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រចួគូសតរងអេថរភាព f  ។ 
៤.ចូរសរេសរសមីករបន ា�( )T ប៉ះនងឹ( )C ្រតងចំណុចមានអប់សុx e=  ។ 

៥.ចូរគណនា 1( )
2

f  និង  (2)f  រចួសង់ែខ្សេក( )C  និងបនា�ត ( )T  ។ 

៦.គណនាៃផ�្រក ( )S a  ៃនែផ�កប�ង់ខ័ណ� េដយ( )C  និង ( )T  និងបនា�ត ់ឈរពី 

    x a=  និង x e=   ែដល 0 a e< <  ។ ទញររកលីមីត ( )
0

lim
a

S a
+→

 ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 និង ( )
0

lim
x

f x
+→

 ៖ 

េយងីមាន ( ) 2 lnf x x x x= − + +  

េយងីបាន ( ) ( ) 2lim lim 2 ln lim 1 ln
x x x

f x x x x x x
x→+∞ →+∞ →+∞

  = − + + = − + + = +∞  
  

  

េហយី  ( )
0 0

lim ( ) lim 2 ln 0 2 0 2
x x

f x x x x
+ +→ →

= − + + = + + =  េ្រព 
0

lim ln 0
x

x x
+→

=  ។ 

ដូចេនះ  ( )lim
x

f x
→+∞

= +∞  និង  ( )
0

lim 2
x

f x
+→

=   ។ 

២.ចំេពាះ្រគប 0x >  ្រសយប ��ក '( ) lnf x x=   ៖ 

េយងីមាន ( ) 2 lnf x x x x= − + +  

េយងីបាន ( )1'( ) 1 ln 1 ln 1 lnf x x x x x
x

= − + + = − + + =   

ដូចេនះ  '( ) lnf x x=  ។ 
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៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រួចគូសតរាងអេថរភ f  ៖ 

េយងីមាន '( ) lnf x x=   
.េបី '( ) 0f x =  េនាះ ln 0x =  សមមូល 1x =  ។ 
.េបី '( ) 0f x <  េនាះ ln 0x <  សមមូល ( )0,1x ∈  ។ 
.េបី '( ) 0f x >  េនាះ ln 0x >  សមមូល ( )1,x ∈ + ∞  ។  
 
 
 
 
 
 
ចំេពះ 1x =  េគបាន (1) 1 2 1ln1 1f = − + + =   ។ 

៤.សរេសរសមីករបន ា� ( )T ប៉ះនឹង( )C ្រតង់ចំណុ  ចមនអាប់សx e=  ៖ 

តមរូបមន�( ) : '( )( ) ( )T y f e x e f e= − +   
េយងីមាន '( ) ln 1 , ( ) 2 ln 2 2f e e f e e e e e e= = = − + + = − + + =  ។ 
េគបាន( ) : 2T y x e= − +   ។ 

៥.គណនា 1( )
2

f  និង (2)f  រួចសងែ់ខ្សេក( )C  និងបនា�ត ( )T  ៖ 

េយងីមាន ( ) 2 lnf x x x x= − + +   

.ចំេពះ 1
2

x =  េគបា ( )1 1 1 1 3 1( ) 2 ln 0.7 1.15
2 2 2 2 2 2

f = − + + = + − =  ។ 

.ចំេពះ 2x =  េគបាន (2) 2 2 2ln2 2(0.7) 1.4f = − + + = =   ។ 
ដូចេនះ  (0.5) 1.15 , (2) 1.4f f= =    ។ 

x

'( )f x

( )f x

0 1 +∞

0

2 +∞

1

− +
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៦.គណនាៃផ�្រក ( )S a  ៖  

េដយ ( )S a  ជាៃផ�្រកឡែផ�កប�ង់ខ័ណ� េដយ( )C  និង ( )T  និងបនា�ត ់ឈរពី 

x a=  និង x e=   េនាះេយីងបា

( ) ( ) ( )2 ln 2 2 ln
e e

a a

S a x x x x e dx x e x x dx= − + + − + − = − + +∫ ∫   

         ( )2 ln
e e

a a
x e dx x x dx= − + +∫ ∫   តង lnu x

dv xdx
=


=

  េនាះ 2

1

2

du dx
x

xv

 =

 =


  

2 3 4 5 6 7-1-2-3

2

3

4

5

6

-1

-2

0 1

1

x

y

( )T

( )C

e

M

( )S a
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េគបាន ( )
2

2 1ln
2 2

e
ee

a a
a

xS a x ex x xdx 
 = − + + −  

 
∫   

                  
2 2 2

2 2 2 1( ) ( ) ln
2 2 2 2

e

a

e a xe e a ea a   
 = − + − − + + − −    

   
  

                  
( )

2 2
2 2 2

2
2 2

1ln
2 2 4

5 1 ln
4 4 2

e aa ea a e a

aa ea e a

= − + − − −

= − + −

  

ដូចេនះ  ( ) ( )2 2 21 5 4 2 ln
4

S a a ea e a a= − + −    (ឯកតៃផ�្រកឡា 

ទាញររកលីមី ( )
0

lim
a

S a
+→

 ៖ 

េយងីបាន ( ) ( )
2

2 2 2

0 0

1lim lim 5 4 2 ln
4 4a a

eS a a ea e a a
+ +→ →

= − + − =    ។ 

ដូចេនះ  ( )
2

0
lim

4a

eS a
+→

=   េ្រព ( )2

0
lim ln 0
a

a a
+→

=  ។ 
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លំហាត់ ទ០២ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី ( )0,+ ∞  េដយ 3ln( ) 1 xf x
x

= +   

( )C  ជា្រកបតំ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

និង ( )
0

lim
x

f x
+→

រចួទញប��ក់ន ូវសមីករអសុីមតូតឈរ   

   និងសមីករអសុីមតូតេដកៃន្( )C  ។ 

២.ចំេពះ្រគប 0x >  ចូរ្រសយប ��ក់ 2
3(1 ln )'( ) xf x

x
−

=   ។ 

៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រចួគូសតរងអេថរភា f  ។ 
៤.ចូរសរេសរសមីករបន ា�( )T ប៉ះនងឹ( )C ្រតង់ចំណុចមានអប់ ស 1x =  ។ 

៥.ចូរគណនា 1( )
2

f  និង  (2)f  រចួសង់ែខ្សេក( )C  និងបនា�ត ( )T  ។ 

៦.គណនាៃផ�្រក ( )S b  ៃនែផ�កប�ង់ខ័ណ� េដយែខ្សេ ( )C  និង ( ) : 1d y =  
និងបនា�ត ់ឈរពីរ 1x =  និង x b=  ែដល 1b >  ។  
កំណត់តៃម� b េដីម្បីឲ្ ( ) 6S b =  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.គណន ( )lim
x

f x
→+∞

និង ( )
0

lim
x

f x
+→

រួចទាប�� ក់នូវសមីករអាសុីមតូតនិងសមីក 

អាសុីមតូតេកៃន្រក( )C  ៖ 

េយងីមាន 3ln( ) 1 xf x
x

= +  

េយងីបាន 3lnlim ( ) lim 1 1
x x

xf x
x→+∞ →+∞

 = + = 
 

  េ្រព lnlim 0
x

x
x→+∞

  = 
 

 ។ 

េដយ ( )lim 1
x

f x
→+∞

=  េនាះបន ា�ត 1y =  ជាអសុីមតូតេដកៃន្( )C ។ 

េយងីបាន
0 0

3lnlim ( ) lim 1
x x

xf x
x+ +→ →

 = + = −∞ 
 

  េ្រព
0

lnlim
x

x
x+→

  = −∞ 
 

 ។ 
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េដយ ( )
0

lim
x

f x
+→

= −∞  េនាះបន ា� 0x =  ជាអសុីមតូតឈរៃន្( )C ។ 

២.ចំេពាះ្រគប 0x >  ្រសយប ��ក 2
3(1 ln )'( ) xf x

x
−

=   ៖ 

េយងីមា 3ln( ) 1 xf x
x

= +  ជាអនុគមន៍មានេដរី េវេល( )0,+ ∞   

េយងីបាន 2 2 2
3(ln )' 3( )' ln 3 3ln 3(1 ln )'( ) x x x x x xf x

x x x
− − −

= = =   

ដូចេនះ  2
3(1 ln )'( ) xf x

x
−

=  ្រគប 0x >  ។ 

៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រចួគូសតរងអេថរភាព f  ៖ 

េយងីមាន 2
3(1 ln )'( ) xf x

x
−

=  ្រគប 0x >  មានស��ដូច 1 ln x−  ។ 

.េបី '( ) 0f x =  េនាះ1 ln 0x− =   សមមូល x e=  ។ 

.េបី '( ) 0f x <  េនាះ1 ln 0x− <  សមមូល ( ),x e∈ + ∞  ។ 

.េបី '( ) 0f x >  េនាះ1 ln 0x− >  សមមូល ( )0,x e∈  ។  
 
 
 
 
 
 

3( ) 1 1 3(0.4) 2.2f e
e

= + = + =  ។ 

៤.សរេសរសមីករបន ា�( )T ប៉ះនឹង( )C ្រតង់ចំណុ  ចមនអាប់ស 1x =  ៖ 

តមរូបមន�( ) ( ) ( ): '(1) 1 1T y f x f= − +   

េគមាន ( ) 2
3(1 ln1)' 1 3

1
f −

= =   និង 
3ln1(1) 1 1

1
f = + =  ។ 

x

'( )f x

( )f x

0
0

e +∞

+ −

−∞ 1

31
e

+
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ដូចេនះ( ) ( ): 3 1 1 3 2T y x x= − + = −  ។ 

៥.គណនា 1( )
2

f  និង (2)f  រួចសងែ់ខ្សេក( )C  និងបនា�ត ( )T  ៖ 

េយងីមាន ( ) 3ln1 xf x
x

= +   

ចំេពះ 1
2

x =  េគបាន ( )1 1( ) 1 6ln 1 6 0.7 3.2
2 2

f = + = + − = −  ។ 

ចំេពះ 2x =  េគបាន ( ) 3ln2 3(0.7)2 1 1 2.05
2 2

f = + = + =  ។ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

៦.គណនាៃផ�្រក ( )S b  ៃនែផ�ក��ងខ់័ណ� េដយ( )C  និង ( ) : 1d y =  និងបនា�ត់ឈរពី  

   1x =  និង x b=  ែដល 1b > ៖  

េយងីបាន ( )
1

( ) 1
b

S b f x dx= −  ∫   

2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12-1-2-3

2

3

4

5

6

-1

-2

-3

-4

-5

-6

0 1

1

x

y

b

( )S b

( )T

( ) 3ln: 1 xC y
x

= +
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                      ( ) ( )2 2

1 1

3ln 3 3ln ln
2 2

bb x dx x b
x

 = = = ∫   

ដូចេនះ  ( ) ( )23 ln
2

S b b=    (ឯកតៃផ�្រកឡា 

កំណត់តៃម� b េដម្បី ឲ ( ) 6S b =  ៖ 

េយងីបាន ( ) ( )23 ln 6
2

S b b= =     

សមមូល  ( )2ln 4b =   
សមមូល ( )( )ln 2 ln 2 0b b− + =   

េគទញ ln 2
ln 2

b
b
=

 = −
   សមមូល 

2

2

b e
b e−

 =


=
    េដយ 1b >  េនាះ 2 1b e−= < មិនយក 

ដូចេនះ  2b e=   ។ 
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លំហាត់ ទ០៣ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី ( )0,+ ∞  េដយ 2
4 ln( ) 2 1 xf x

x
 = − 
 

  

( )C  ជា្រកបតំ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

និង ( )
0

lim
x

f x
+→

រចួទញប��ក់ន ូវសមីករអសុីតឈរ      

   និងសមីករអសុីមតូតេដកៃន្( )C  ។ 

២.ចំេពះ្រគប 0x >  ចូរ្រសយប ��ក់ 3
8(2ln 1)'( ) xf x

x
−

=   ។ 

៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រចួគូសតរងអេថរភាព f  ។ 
៤.ចូរសរេសរសមីករបន ា�( )T ប៉ះនងឹ( )C ្រតង់ចំណុចមានអប់ ស 1x =  ។ 
៥.ចូរគណនា (2)f  និង  (4)f  រចួសង់ែខ្សេក( )C  និងបនា�ត ( )T  ។ 
៦.គណនាៃផ�្រៃនែផ�កប�ង់ខ័ណ� េដយ( )C  និង ( ) : 2d y =  និងបនា�ត ់ឈរពី 
    1x =  និង x e=  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

និង ( )
0

lim
x

f x
+→

រួចទាញប��ក់នូវសមី ករអាសុីមតូតឈរ   

   និងសមីករអាសុីមតូតេដកៃន្( )C  ៖ 

េយងីមាន 2
4 ln( ) 2 1 xf x

x
 = − 
 

 

េយងីបាន 20 0

4 lnlim ( ) lim 2 1
x x

xf x
x+ +→ →

  = − = +∞  
  

  េ្រព
0

lim ln
x

x
+→

= −∞  ។ 

េដយ ( )
0

lim
x

f x
+→

= +∞  េនាះនា�ត  0x =  ជាអសុីមតូតឈរៃន្( )C  ។ 

េយងីបាន 2
4 lnlim ( ) lim 2 1 2

x x

xf x
x→+∞ →+∞

  = − =  
  

  េ្រព 2
lnlim 0

x

x
x→+∞

=  ។ 

េដយ ( )lim 2
x

f x
→+∞

=  េនាះបន ា� 2y =  ជាអសុីមតូតកៃន្រក( )C  ។ 
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២.ចំេពាះ្រគប 0x >  ្រសយប ��ក់ 3
8(2ln 1)'( ) xf x

x
−

=   ៖ 

េយងីមាន ( ) 2
4 ln2 1 xf x

x
 = − 
 

 ជាអនុគមន៍មានេដរី េវេល( )0,+ ∞   

េយងីបាន ( )2 2

4 4 3

8 2ln 1(ln )' ( )' ln 2 ln'( ) 8 8
xx x x x x x xf x

x x x
−− −

= − = − =   

ដូចេនះ  ( ) ( )
3

8 2ln 1
'

x
f x

x
−

=   ។ 

៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រួចគូសតរាងអេថរភ f  ៖ 

េយងីមាន  ( ) ( )
3

8 2ln 1
'

x
f x

x
−

=  មានស��ដូច 2ln 1x −  ្រគប់ 0x >  ។ 

.េបី '( ) 0f x =  េនាះ2ln 1 0x − =  សមមូល x e=   ។ 

.េបី '( ) 0f x >  េនាះ2ln 1 0x − >  សមមូល ( ),x e∈ + ∞  ។ 

.េបី '( ) 0f x <  េនាះ2ln 1 0x − <  សមមូល ( )0,x e∈  ។ 

ចំេពះx e=  េនាះ ( ) ( )22 1 2 1 0.8 0.4f e
e

 = − = − = 
 

 ។ 

 
 
 
 
 
 

៤.សរេសរសមីករបន ា� ( )T ប៉ះនឹង( )C ្រតង់ចំណុ  ចមនអាប់ស 1x =   

តមរូបមន�( ) ( ): '(1) 1 (1)T y f x f= − +   

x

'( )f x

( )f x

0 e +∞

0
−∞ 2

0.4

− +
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េយងីមាន 3
8(2ln1 1)'(1) 8

1
f −

= = −   និង  2
4 ln1(1) 2 1 2

1
f  = − = 

 
  

េគបាន( ) ( ): 8 1 2 8 10T y x x= − − + = − +  ។ 

៥.គណនា (2)f និង (4)f   រួចសងែ់ខ្សេក( )C  និងបនា�ត ( )T  ៖ 

ចំេពះ 2x =  េគបាន ( ) ( )4 ln22 2 1 2 1 0.7 0.6
4

f  = − = − = 
 

 ។ 

ចំេពះ 4x =  េគបាន 4 ln4 0.7(4) 2 1 2 1 1.3
16 2

f    = − = − =   
   

 ។ 

ដូចេនះ  (2) 0.6f =  និង  (4) 1.3f =  ។  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2 3 4 5 6 7 8-1-2-3

2

3

4

5

6

7

-1

-2

-3

0 1

1

x

y

2y =

( ) 2
4 ln: 2 1 xC y

x
 = − 
 

( ) : 8 10T y x= − +

S
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៦.គណនាៃផ�្រកឡាៃនក��ងខ់័ណ� េដយ( )C  និង ( ) : 2d y =  និងបនា�ត់ឈរពី  

   1x =  និង x e=  ៖ 

េយងីបាន 2 21
1

4 ln ln2 2 1 8
e ex xS dx dx

x x
  = − − =  

  
∫ ∫   

តង
2

lnu x
dxdv
x

=



=

   េនាះ 

1

1

du dx
x

v
x

 =

 = −


  

េយងីបាន 21
1 1

ln 8 18 8 8
e e

ex dxS
x e xx

   = − + = − + −      ∫   

                  8 8 28 8 1
e e e

 = − − + = − 
 

  

ដូចេនះ  ( )28 1 8 1 0.8 1.6S
e

 = − = − = 
 

  (ឯកតៃផ�្រកឡា 
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លំហាត់ ទ០៤ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី ( )0,+ ∞  េដយ 3
10ln( ) 1 xf x

x
= +   

( )C  ជា្រកបតំ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

និង ( )
0

lim
x

f x
+→

រចួទញប��ក់ន ូវសមីករអសុីមតូតឈរ   

   និងសមីករអសុីមតូតេដកៃន្( )C  ។ 

២.ចំេពះ្រគប 0x >  ចូរ្រសយប ��ក់ 4
10(1 3ln )'( ) xf x

x
−

=   ។ 

៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រចួគូសតរងអេថរភាព f  ។ 
៤.ចូរគណនា (2)f  រចួសង់ែខ្សេក( )C  ។ 
៥.គណនាៃផ�្រក ( )S b  ៃនែផ�កប�ង់ខ័ណ� េដយ( )C  និង ( ) : 1d y =      

   និងបនា�ត ់ឈរពីរ 1x =  និង x b=  ែដល 1b >  ។ រក ( )lim
b

S b
→+∞

 ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

និង ( )
0

lim
x

f x
+→

រួចទាប�� ក់នូវសមីករអាសុីមតូតឈរនិង 

សមីករអាសុីមតូតេដកៃន្ ( )C  ៖ 

េយងីមាន 3
10ln( ) 1 xf x

x
= +  

េយងីបាន 3
10lnlim ( ) lim 1 1

x x

xf x
x→+∞ →+∞

 = + = 
 

 េ្រព 3
lnlim 0

x

x
x→+∞

=   

េដយ ( )lim 1
x

f x
→+∞

=  េនាះបន ា�ត 1y =  ជាអសមតូតេដកៃន្រក( )C  ។ 

េហយី  30 0

10lnlim ( ) lim 1
x x

xf x
x+ +→ →

 = + = −∞ 
 

 េ្រព
0

lim ln
x

x
+→

= −∞  ។ 

េដយ ( )
0

lim
x

f x
+→

= −∞  េនាះបន ា�ត 0x =  ជាសមីករអសុីមតូតឈរៃន( )C ។ 
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២.ចំេពាះ្រគប 0x >  ្រសយប ��ក 4
10(1 3ln )'( ) xf x

x
−

=    

េយងីមាន ( ) 3
10ln1 xf x

x
= +  ជាអនុគមន៍មានេដរី េវេលីចេនា ( )0,+ ∞   

េយងីបាន
3 3 2 2

6 6

10 (ln )' ( )' ln 10( 3 ln )'( )
x x x x x x xf x

x x
 − − = =   

                      
2

6 4
10 (1 3ln ) 10(1 3ln )x x x

x x
− −

= =  ។ 

ដូចេនះ  4
10(1 3ln )'( ) xf x

x
−

=  ។ 

៣.សិក្សោស ��ៃ '( )f x  រួចគូសតរាងអេថរភ f  ៖ 

េយងីមាន 4
10(1 3ln )'( ) xf x

x
−

=  មានស��ដូច 1 3ln x−  ្រគប 0x >  ។ 

.េបី '( ) 0f x =  េនាះ1 3ln 0x− =   សមមូល 3x e=  ។ 

.េបី '( ) 0f x >  េនាះ1 3ln 0x− >  សមមូល 3(0, )x e∈  ។ 

.េបី '( ) 0f x <  េនាះ1 3ln 0x− <   សមមូល ( )3 ,x e∈ + ∞  ។ 

 
 
 
 
 
 

ចំេពះ 3x e=  េនាះ 3 10( ) 1 2.23
3

f e
e

= + =  ។ 

៤.គណនា (2)f  រួចសងែ់ខ្សេក( )C  ៖ 

ចំេព 2x =  េនាះ ( ) 10ln22 1 1.87
8

f = + =  ។ 

x

'( )f x

( )f x

0
0

3 e +∞

+ −

−∞ 1

2.23
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សង់្ រក( ) 3
10ln: 1 xC y

x
= +    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

៥.គណនាៃផ�្រក ( )S b  ៃនែផ�ក��ងខ់័ណ� េដយ( )C  និង ( ) : 1d y =  និងបនា�ត់ឈរពីរ     

   1x =  និង x b=  ែដល  1b >  ៖ 

េយងីបាន 31

10lnb xS dx
x

= ∫    តង
3

10lnu x
dxdv
x

=



=

  េនាះ
2

10

1
2

dxdu
x

v
x

 =

 = −


  

េយងីបាន ( ) 2 3 2 21
1 1

5ln 5ln 5 15
2

b b
bx dx bS b

x x b x
   = − + = − −      ∫   

ដូចេនះ  ( ) 2 2 2 2
5ln 5 1 5 5 5ln1

2 2 2
b bS b

b b b b
 = − − − = − − 
 

   (ឯកតៃផ�្រកឡ 

េហយី  ( ) 2 2
5 5 5ln 5lim lim
2 22b b

bS b
b b→+∞ →+∞

 = − − = 
 

  ។ 

2 3 4 5 6-1-2

2

3

4

-1

-2

0 1

1

x

y

1y =

( ) 3
10ln: 1 xC y

x
= +

( )S b
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លំហាត់ ទ០៥ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី ( )0,+ ∞  េដយ 3 1 2ln( ) 2
2 2

xy f x x
x

−
= = − +   

មាន្រកបតំ( )C  េនក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ ( , , )O i j
→ →

 ។ 

១.ចូរគណនា ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 ។ 

   ទញប��ក់សមីករអសុីមតូតឈរៃន ( )C  ។ 

២. )a ចូរ្រសយប ��ក់ថាបនា ( ) 3: 2
2

d y x= −   ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  

    កលណx → +∞  ។ 

     )b ចូរសិក្សោទីតំងេធៀបរវងប ( )d  េធៀបេទនឹងែខ្សេ ( )C  ។ 

៣. )a ចំេពះ្រគ 0x >  ចូរ្រសយប ��ក់
2

2
3( 1) 2ln'( )

2
x xf x

x
− +

=  ។ 

     )b ចំេពះ្រគ 0x >  េគយក 2( ) 3( 1) 2lng x x x= − +  ។ គណនា '( )g x   

        រចួបង �ញថ g  ជាអនុគមន៍េកីនជានិច�េលីចេនា ( )0,+ ∞  ។ 

     )c គណនា (1)g  រចួទញប��ក់ស�  �ៃន ( )g x  េលីចេនា�ះ ( )0,1  និង ( )1,+ ∞   

     )d  គូសតរងអេថរភាព f  ។ 

៤.េគយក 1 0.4
e
≈ ។គណនាតៃម�ៃន '( )f e  រចួទញរកសមីករបនា  ( )T ប៉ះ 

    នឹងែខ្សេក ( )C ្រតង់x e=  ។ 

៥.គណនា 1( ) , (2)f f
e

 និង  ( )f e  រចួសង់ែខ្សេក ( )C  និងបនា�ត់ ( )d  និង ( )T   

    ក�ុងត្រម�យែតមួយ ។ (េគយក ln2 0.7 , 1.6e= =   និង  2.72e =   ) 
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ដំេណាះ្រ 

១.គណនា ( )lim
x

f x
→+∞

 និង ( )
0

lim
x

f x
+→

 ៖ 

េគមាន 3 1 2ln( ) 2
2 2

xy f x x
x

−
= = − +  

េយងីបា ( ) 3 1 2lnlim lim 2
2 2x x

xf x x
x→+∞ →+∞

− = − + = +∞  
េ្រព 1 2lnlim 0

2x

x
x→+∞

−
=  

េហយី  ( )
0 0

3 1 2lnlim lim 2
2 2x x

xf x x
x+ +→ →

− = − + = +∞  
 េ្រព

0

1 2lnlim
2x

x
x+→

−
= +∞។ 

ទាញប��ក់សមី ករអាសុីមតូតឈរៃន ( )C  ៖ 

េដយ
0

lim ( )
x

f x
+→

= +∞  េនាះបន ា�ត 0x =  ជាអសុីមតូតឈរៃន្( )C  ។ 

២. )a ្រសយប ��ក់ថបនា ( ) 3: 2
2

d y x= −   ជាសុីមតូតេ្រទ( )C េប x → +∞  ៖ 

េយងីមាន( ) 3 1 2ln: ( ) 2
2 2

xC f x x
x

−
= − +  និង ( ) 3: 2

2
d y x= −   

េយងីបាន 1 2ln( )
2d

xf x y
x

−
− =  េដយ 1 2lnlim ( ) lim 0

2dx x

xf x y
x→+∞ →+∞

−
− = =    

ដូចេនះបនា�ត ( ) 3: 2
2

d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C  កលx → +∞  ។ 

)b ចូរសិក្សោទីតំងេធៀបរវងប ( )d  េធៀបេទនឹងែខ្សេ( )C  ៖ 

េយងីមាន 1 2ln( )
2d

xf x y
x

−
− =  មានស��ដូច 1 2ln x−  ចំេព្រគប់ 0x >  ។ 

.េបី 1 2ln 0x− =  សមមូល x e=  េនាះបន ា� ( )d និងែខ្សេក( )C  
្របសព�គា�  
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្រតង់ចំណុច  3, 2
2

A e e − 
 

 ។ 

.េប1ី 2ln 0x− < សមមូល ( ),x e∈ + ∞ េនាះែខ្សេក( )C ស�ិតេនពីេ្រ( )d ។ 

.េប1ី 2ln 0x− > សមមូល ( ),x e∈ −∞ េនាះែខ្សេក( )C  ស�ិតេនពីេល( )d ។  

៣. )a ចំេពាះ្រគ 0x >  ្រសយប ��ក 
2

2
3( 1) 2ln'( )

2
x xf x

x
− +

=  ៖ 

េយងីមាន 3 1 2ln( ) 2
2 2

xf x x
x

−
= − +  ជាអនុគមន៍មានេដរី េវេល( )0,+ ∞   

េយងីបាន 2 2

12( ) (1 2ln )3 3 2 1 2ln'( )
2 22 2

x x xxf x
x x

− − − − − +
= + = +   

                      
2

2 2
3 3 2ln 3 3 2ln
2 2 2

x x x
x x

− + − +
= + =   

ដូចេនះ 
2

2
3( 1) 2ln'( )

2
x xf x

x
− +

=  ។ 

)b  គណនា '( )g x  រួចបង �ញថ g  ជាអនុគមន៍េកនជានិច�េលចេន  ( )0,+ ∞  

ចំេពះ្រគ 0x >  េយងីមាន 2( ) 3( 1) 2lng x x x= − +   

េយងីបាន
22 2(3 1)'( ) 6 xg x x

x x
+

= + =   ។ 

េដយ
22(3 1)'( ) 0xg x
x
+

= >  ចំេពះ្រគ ( )0,x ∈ + ∞  េនាះប��ក់ថាអនុគម  

g  េកីនជានិច�េលីចេនា� ( )0,+ ∞  ។ 

)c គណនា (1)g  រួចទាញប��ក់ស�  �ៃន ( )g x  េលចេនា�ះ ( )0,1  និង ( )1,+ ∞  ៖ 

េយងីមាន 2( ) 3( 1) 2lng x x x= − +  

ចំេពះ 1x =  េគបាន 2(1) 3(1 1) 2ln1 0g = − + =  ។ដូចេនះ  (1) 0g =    ។ 
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តរងអេថរភាព :g    
 
 
 
 
 
េដយ g  ជាអនុគមន៍េកីនេលី( )0,+ ∞  និង  (1) 0g =  េនាះេយីងអចប ��ក់ន 
ស��ៃន  ( )g x  ដូចតេទ  
ចំេពះ ( )0, 1x ∈ +  េនាះ ( ) 0g x <  និងចំេពះ ( )1,x ∈ + ∞  េនាះ ( ) 0g x >   ។ 

)d  គូសតរាងអេថរភ f  ៖ 

េដយ
2

2 2
3( 1) 2ln ( )'( )

2 2
x x g xf x

x x
− +

= =   េនាះ '( )f x  មានស��ដូ  ( )g x ្រគប 

( )0,x ∈ +∞  េនាះេយីងអចគូសតរងអេថរ f  ដូចខងេ្រក 
 
 
 
 
 
 
ចំេព 1x =   េគបាន (1) 0f =  ។ 

៤.គណនាតៃម�ៃន '( )f e  រួចទាញរកសមីករបនា ( )T ប៉ះនឹងែខ្សេក( )C ្រតង់ x e=   

េយងីមា
2

2
3( 1) 2ln'( )

2
x xf x

x
− +

=   

x

'( )g x

( )g x

0 +∞

0

1

+ +

0

x

'( )f x

( )f x

0 +∞

0

1

− +

0

+∞+∞
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ចំេពះx e=  េនាះ 3( 1) 2ln 3 3 1 3 1'( )
2 2 2

e e ef e
e e e

− + − +
= = = −   

េដយ 1 0.4
e
≈   ដូចេនះ  '( ) 1.5 0.4 1.1f e = − =  ។ 

សមីករបន ា�ត់ប( ) : '( )( ) ( )T y f e x e f e= − +  េដ 3( ) 2
2

ef e = −   

េគបាន( ) : 1.1( ) 1.5 2 1.1 0.4 2T y x e e x e= − + − = + −  ។ 

៥.គណនា 1( ) , (2)f f
e

 និង ( )f e  រួចសងែ់ខ្សេក( )C  និងបនា�ត់ ( )d  និង ( )T  ៖ 

េយងីបាន 1 3 1 2( ) (0.4) 2 2.35
2 2(0.4)

f
e

+
= − + =  ។ 

េហយី 1 ln2(2) 3 2 1.08
4

f −
= − + =  និង 

3 1 2ln( ) 2 1.88
2 2
e ef e

e
−

= − + =  ។ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 3 4 5 6-1-2

2

3

4

5

-1

-2

-3

0 1

1

x

y

M

( )T

( ) 3: 2
2

d y x= −

( ) 3 1 2ln: 2
2 2

xC y x
x

−
= − +
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លំហាត់ ទ០៦ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( ) 2 ln
1

xf x x
x

 = +  − 
 មាន្រកបត( )C   

ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រចួគណនាលីមីតេនចុងែដនកំណត់របស់ 

   ទញប�� ក់នូវសមីករៃនអសុីមតូតឈរពីររបស់ែខ្សេ( )C  ។ 

២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាបន ( )d មានសមីក y x= ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C ។ 

    សិក្សោទីតំងេធៀបរវ( )C និងបនា�ត ( )d េលីចេនា� ( ),0−∞ និង(1, )+ ∞   
៣.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx  ៃនចេនា� ( ),0−∞ និង(1, )+ ∞  ចូរ្រសយប ��ក់ 

     ( 1)( 2)'( )
( 1)

x xf x
x x
+ −

=
−

  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៤.រកអប់សុីសៃនចំណុចទំងឡាយស�ិតេនេលីែខ  ( )C េដយដឹងថាបនា  

  ប៉ះេទនឹងែខ្សេ ( )C ្រតង់ចំណុចទំងេនាះមា នេមគុណ្របាបទិសេ
2
3
។ 

៥.ចូរ្រសយប ��ក់ថាចំណ  1(1, )
2

I  ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ( )C  ។ 

៦.គណនា ( 2)f −  និង  (3)f  រចួសង់បនា�ត ( )d និង្រក( )C ក�ុងត្រម�យរួមគា  

ដំេណាះ្រ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រួចគណនាលីមីតេនចុងែដនកំណត់របស៖  

េគមាន ( ) 2ln
1

xf x x
x

 = +  − 
  អនុគមន៍េនះមានន័យលុះ្រត 0

1
x

x
>

−
  

 
 
 
  
 

x

0
1

x
x

>
−

0 1−∞ +∞

− ++ 0
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ដូចេនះែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍គឺ ( ) ( ), 0 1,fD = −∞ ∪ + ∞  ។ 

េហយី  lim ( ) lim 2ln
1x x

xf x x
x→±∞ →±∞

  = + = ±∞  −  
  េ្រព lim ln 0

1x

x
x→±∞

  = − 
។ 

( )
0 0

lim lim 2ln
1x x

xf x x
x− −→ →

  = + = −∞  −  
   េ្រព

0
lim ln

1x

x
x−→

  = −∞ − 
 ។ 

( )
1 1

lim lim 2ln
1x x

xf x x
x+ +→ →

  = + = +∞  −  
  េ្រព

1
limln

1x

x
x+→

  = +∞ − 
 ។ 

ទាញប��ក់នូវសមី ករៃនអាសុីមតូតឈរពីររែខ្សេក ( )C  ៖ 

េដយ
0

lim ( )
x

f x
−→

= −∞   និង  ( )
1

lim
x

f x
+→

= +∞   េនាះបន ា�ត 0x =  និង  1x =   

ជាសមីករអសុីមតូតឈរៃន( )C  ។ 

២.្រសយប ��ក់ថបន ( )d មនសមីក y x= ជាអាសុីមតូតេ្រទ ( )C ៖ 

េយងីមាន( ) ( ): 2ln
1

xC f x x
x

 = +  − 
 និង ( ) :d y x=   

េយងីបាន ( ) 2ln 2ln
1 1d

x xf x y x x
x x

    − = + − =    − −    
   

េដយ lim ( ) lim 2ln 2ln1 0
1dx x

xf x y
x→±∞ →±∞

  − = = =     −  
  េនាះប��ក ថ 

បនា�ត ( ) :d y x=  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន ( )C  ។ 

 សិក្សោទីតំងេធៀបរវ ( )C និងបនា�ត ( )d េលចេនា� ( ),0−∞ និង(1, )+ ∞ ៖  

េយងីមាន ( ) 2ln
1d

xf x y
x

 − =  − 
  

ចំេពះ ( ,0)x ∈ −∞  េគមាន 1x x> −  េនាះ0 1
1

x
x

< <
−

 (េ្រព 1 0x − < ) 

េគទញបា ( ) 2ln 0
1d

xf x y
x

 − = < − 
 េនាះប��ក់ថាែខ ្ស( )C ត f   
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ស�ិតេនពីខងេ្រកមប ( )d  េលីចេនា�  ( ,0)x ∈ −∞  ។ 

ចំេពះ (1, )x ∈ + ∞  េគមាន 1x x> −  េនាះ 1
1

x
x

>
−

 (េ្រព 1 0x − > ) 

េគទញន  ( ) 2ln 0
1d

xf x y
x

 − = > − 
 េនាះប��ក់ថាែខ ្ស( )C ត f   

ស�ិតេនពីខងេលីបនា ( )d  េលីចេនា�  (1, )x ∈ + ∞  ។ 

៣.្រសយប ��ក ( 1)( 2)'( )
( 1)

x xf x
x x
+ −

=
−

   

េយងីបាន
22

( )'( 1) ( 1)'
2 2( 1)'( ) 1 2 1

( 1) ( 1)
1

x x x x
x xxf x x x x x x

x

− − −
− −−= + = − =

− −
−

  

េដយ 2 22 2 2 ( 1) 2( 1) ( 1)( 2)x x x x x x x x x x− − = + − − = + − + = + −   

ដូចេនះ  ( 1)( 2)'( )
( 1)

x xf x
x x
+ −

=
−

 ។ 

សងត់រាងអេថរភ f  ៖ 

ចំេពះ្រគប ( ) ( ),0 1,fx D∈ = −∞ ∪ + ∞   េគមាន ( 1) 0x x − >  េនាះកេន្ 
( 1)( 2)'( )

( 1)
x xf x

x x
+ −

=
−

 ែ្រ្រប�លស��េទតមភាគ ( 1)( 2)x x+ − ។ 

េបី 
( 1)( 2)'( ) 0

( 1)
x xf x

x x
+ −

= =
−

 សមមូល ( 1)( 2) 0x x+ − =   

េគទញបានប� 1 21 , 2x x= − =   ។  
 
 
 
 
 
 
 

x

'( )f x

( )f x

−∞ 1− 0 1 2 +∞

0 0− − ++

−∞ −∞

+∞ +∞2.38−

3.38
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ចំេពះ 1x = −  េនាះ 1( 1) 1 2ln( ) 1 2(0.69) 2.38
2

f − = − + = − − = −  ។ 

ចំេពះ 2x =  េនាះ  (2) 2 2ln2 2 2(0.69) 3.38f = + = + =  ។ 

៤.រកអាប់សុីសៃនចំណុចទាំងឡ ាយស�ិតេនេលែខ ( )C ៖ 

តង 0x  ជាអប់សុីសៃនចំណុចស�ិត េនេលីែខ្( )C េហយីេដយដឹង 

បនា�ត់ប៉ះ្រតង់ចំណុចេនះមានេ  ណ្របាប់ទិសេស�ីនឹ
2
3
 េគបាន 0

2'( )
3

f x =   

សមមូល 0 0

0 0

( 1)( 2) 2
( 1) 3

x x
x x
+ −

=
−

  

សមមូល 2 2
0 0 0 03( 2) 2( )x x x x− − = −   

សមមូល 2
0 0 6 0x x− − =   

សមមូល 0 0( 2)( 3) 0x x+ − =   េនាះ 0 0' 2 , '' 3x x= − =   ។ 

៥.្រសយប ��ក់ថចំណ  1 1( , )
2 2

I  ជាផ�ិ តឆ�ុះៃន្រ ( )C  ៖ 

េយងីមាន ( ) 2ln
1

xf x x
x

 = +  − 
  

តមរូបមន� 0 0(2 ) ( ) 2f a x f x b− + =  េនាះេដីម្បី្រស 1 1( , )
2 2

I  ជាផ�ិតឆ�ុ 

ៃនែខ្សេក ( )C  េគ្រត�វ្រសយឲ្យេ 0 0 0: (1 ) ( ) 1fx D f x f x∀ ∈ − + =   

េគមាន 0 0
0 0 0

0 0

1(1 ) 1 2ln 1 2ln
1

x xf x x x
x x

   −
− = − + = − −   − −   

  

េហយី  0
0 0

0

( ) 2ln
1

xf x x
x

 
= +  − 

 េនាះេគបា 0 0(1 ) ( ) 1f x f x− + =  ពិត 
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ដូចេនះ  1 1( , )
2 2

I  ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ( )C  ។ 

៦.គណនា ( 2)f −  និង (3)f  រួចសងប់នា�ត ( )d និង្រក( )C ក�ុងត្រម�យរួមគ ៖ 

    (េគយក ln2 0.69=  និង  ln3 1.10=  )។ 

ចំេពះ 2x = −  េនាះេគបាន 

( 2) 2 2(ln2 ln3) 2 2(0.69 1.10) 2.82f − = − + − = − + − = −  ។ 

ចំេពះ 3x =  េនាះេគបាន 

( )(3) 3 2 ln3 ln2 3 2(1.10 0.69) 3.82f = + − = + − =   ។ 

ដូចេនះ  ( 2) 2.82 , (3) 3.82f f− = − =  ។   
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0 1

1

x

y ( ) : 2ln
1

xC y x
x

 = +  − 

( ) :d y x= 1x =

I

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លំហាត់ ទ០៧ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ 2 1( ) ln
3 1

xf x x
x
− = −  + 

 មាន្រកបត( )C   

ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រចួគណនាលីមីតេនចុងែដនកំណត់របស់ 

   ទញប��ក់ន ូវសមីករៃនអសុីមតូតឈរពីររបស់ែខ្ស( )C  ។ 

២.្រសយប ��ក់ថាបន ( )d មានសមីក
2
3
xy = ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀបរវ( )C និងបនា�ត ( )d េលីចេនា� ( ), 1−∞ − និង(1, )+ ∞ ។ 

៣.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx  ៃនចេនា� ( ), 1−∞ − និង(1, )+ ∞  ចូរ្រសយប ��ក់ 

     2( 2)( 2)'( )
3( 1)( 1)

x xf x
x x
+ −

=
+ −

  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៤.រកអប់សុីសៃនចំណុចទំងឡាយស�ិតេនេលីែខ  ( )C េដយដឹងថាបនា  

  ប៉ះេទនឹងែខ្សេ ( )C ្រតង់ចំណុចទំងេនាះមា នេមគុណ្របាបទិ
5

12
។ 

៥.ចូរ្រសយប ��ក់ថាOជផ�ិតឆ�ុះៃន្រក( )C  ។ 

៦.គណនា ( 3)f −  និង  (3)f  រចួសង់បនា�ត ( )d និង្រក( )C ក�ុងត្រម�យរួមគា  

ដំេណាះ្រ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រួចគណនាលីមីតេនចុងែដនកំណត់របស៖  

េគមាន 2 1( ) ln
3 1

xf x x
x
− = −  + 

  អនុគមន៍េនះមានន័យលុះ្រត 1 0
1

x
x
−

>
+

  

 
 
 
  
 

x

1 0
1

x
x
−

>
+

1− 1−∞ +∞

− ++ 0
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ដូចេនះែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍គឺ ( ) ( ), 1 1,fD = −∞ − ∪ + ∞  ។ 

េហយី  2 1lim ( ) lim ln
3 1x x

x xf x
x→±∞ →±∞

 − = − = ±∞  +  
េ្រព 1lim ln 0

1x

x
x→±∞

−  = + 
។ 

( )
1 1

2 1lim lim ln
3 1x x

x xf x
x− −→− →−

 − = − = −∞  +  
   េ្រព

1

1lim ln
1x

x
x−→−

−  = +∞ + 
 ។ 

( )
1 1

2 1lim lim ln
3 1x x

x xf x
x+ +→ →

 − = − = +∞  +  
  េ្រព

1

1limln
1x

x
x+→

−  = −∞ + 
 ។ 

ទាញប��ក់នូវសមី ករៃនអាសុីមតូតឈរពីររបស់ែខ្ ( )C  ៖ 

េដយ
1

lim ( )
x

f x
−→−

= −∞   និង  ( )
1

lim
x

f x
+→

= +∞   េនាះបន ា�ត 1x = −  និង  1x =   

ជាសមីករអសុីមតូតឈរៃន( )C  ។ 

២.្រសយប ��ក់ថបន ( )d មនសមីក 2
3
xy = ជាអាសុីមតូតេតៃន ( )C ៖ 

េយងីមាន( ) ( ) 2 1: ln
3 1

xC f x x
x
− = −  + 

 និង ( ) 2:
3
xd y =   

េយងីបាន 2 1 2 1( ) ln ln
3 1 3 1d

x xf x y x x
x x

 − −   − = − − = −    + +    
   

េដយ 1lim ( ) lim ln ln1 0
1dx x

xf x y
x→±∞ →±∞

 − − = − = − =     +  
  េនាះប��ក់  

បនា�ត ( ) 2:
3

d y x=  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន ( )C  ។ 

 សិក្សោទីតំងេធៀបរវ ( )C និងបនា�ត ( )d េលចេនា� ( ), 1−∞ − និង(1, )+ ∞ ៖  

េយងីមាន 1 1( ) ln ln
1 1d

x xf x y
x x
− +   − = − =   + −   

  

េបី ( , 1)x ∈ −∞ −  េគមាន 1 1x x+ > −  េនាះ 10 1
1

x
x
+

< <
−

 (េ្រព 1 0x − < ) 

េគទញបា 1( ) ln 0
1d

xf x y
x
+ − = < − 

 េនាះប��ក់ថាែខ ្ស( )C ត f   
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ស�ិតេនពីខងេ្រកមប ( )d  េលីចេនា�  ( , 1)x ∈ −∞ −  ។ 

ចំេពះ (1, )x ∈ + ∞  េគមាន 1 1x x+ > −  េនាះ 1
1

x
x

>
−

 (េ្រព 1 0x − > ) 

េគទញបា 1( ) ln 0
1d

xf x y
x
+ − = > − 

 េនាះប��ក់ថាែខ ្ស( )C ត f   

ស�ិតេនពីខងេលីបនា ( )d  េលីចេនា�  (1, )x ∈ + ∞  ។ 

៣.្រសយប ��ក 2( 2)( 2)'( )
3( 1)( 1)

x xf x
x x
+ −

=
+ −

   

េយងីមាន 2 1( ) ln
3 1

xf x x
x
− = −  + 

  

េយងីបាន
2

( 1)'( 1) ( 1)( 1)'
2 ( 1)'( ) 13

1

x x x x
xf x x
x

− + − − +
+= −
−
+

  

                     
22 2 2( 4)

3 ( 1)( 1) 3( 1)( 1)
x

x x x x
−

= − =
+ − + −

 

 

ដូចេនះ  2( 2)( 2)'( )
3( 1)( 1)

x xf x
x x
+ −

=
+ −

 ។ 

សងត់រាងអេថរភ f  ៖ 

ចំេពះ្រគប ( ) ( ), 1 1,fx D∈ = −∞ − ∪ + ∞   េគមាន( 1)( 1) 0x x+ − >  

េនា ( 1)( 2)'( )
( 1)

x xf x
x x
+ −

=
−

 យកស�� េទតមភាគក( 2)( 2)x x+ − ។ 

េបី 
( 2)( 2)'( ) 0
( 1)( 1)
x xf x
x x
+ −

= =
+ −

  

សមមូល ( 2)( 2) 0x x+ − =   
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េគទញបានប� 1 22 , 2x x= − =   ។  

 
 
 
 
 
 
 
 
ចំេពះ 2x = −  េនាះ 4( 2) ln(2) 1.33 0.69 2.02

3
f − = − − = − − = −  ។ 

ចំេពះ 2x =  េនាះ  4 1(2) ln 1.33 0.69 2.02
3 2

f = − = + =  ។ 

៤.រកអាប់សុីសៃនចំណុចទាំងឡ ាយស�ិតេនេលែខ ( )C ៖ 

តង 0x  ជាអប់សុីសៃនចំណុចស�ិត េនេលីែខ្( )C េហយីេដយដឹង 

បនា�ត់ប៉ះ្រតង់ចំណុចេនះមានេមគុណ្របាប់ទិសេស 
5

12
េគបាន 0

5'( )
12

f x =   

សមមូល 0 0

0 0

2( 2)( 2) 5
3( 1)( 1) 12

x x
x x
+ −

=
+ −

  

សមមូល 2 2
0 08( 4) 5( 1)x x− = −   

សមមូល 2
03 27 0x − =   

សមមូល 0 03( 3)( 3) 0x x+ − =   េនាះ 0 0' 3 , '' 3x x= − =   ។ 

៥.្រសយប ��គល O  ជាផ�ិ តឆ�ុះៃន្រ( )C  ៖ 

េយងីមាន 2 1( ) ln
3 1

xf x x
x
− = −  + 

  0 fx D∀ ∈  េនាះ 0 fx D− ∈   េគបាន 

x

'( )f x

( )f x

−∞ 2− 1− 1 2 +∞

0 0− − ++

−∞ −∞

+∞ +∞2.02−

2.02
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0 0
0 0 0

0 0

1 12 2( ) ln ln
3 1 3 1

x xf x x x
x x

   − − +
− = − − = − −   − + −   

 

0
0 0 0

0

12( ) ln ( )
3 1

xf x x f x
x

  −
− = − − = −  +   

 េនាះេគទញ f  ជានុគមន៍ 

េសសេលីែដនកំណត់ fD  ។ ដូចេនះគល់O   ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ( )C  ។ 

៦.គណនា ( 3)f −  និង (3)f  រួចសងប់នា�ត ( )d និង្រក( )C ក�ុងត្រម�យរួមគ ៖ 

ចំេពះ 3x = −  េនាះេគបា ( 3) 2 ln2 2 0.69 2.69f − = − − = − − = −  ។ 

ចំេពះ 3x =  េនាះេគប ( )(3) 2 ln2 2 0.69 2.69f = − − = + =   ។ 

ដូចេនះ  ( 2) 2.69 , (3) 2.69f f− = − =  ។    
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0 1

1

x

y

( ) 2:
3
xd y =

( ) 2 1: ln
3 1
x xC y

x
− = −  + 

1x = −

1x =
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លំហាត់ ទ០៨ 

េគឲ្អនុគមន៍ f កំណត់េដយ 3 1( ) 2 ln
2 3

xf x x
x
− = − +  − 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រចួគណនាលីមីតេនចុងែដនកំណត់របស់ 

   ទញប� ក់នូវសមីករៃនអសុីមតូតឈរពីររបស់ែខ្សេ( )C  ។ 

២.ចូរ្រសយថាបន  ( )d មានសមីក 2y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀបរវ( )C និងបនា�ត ( )d េលីចេនា� ( ),1−∞ និង(3, )+ ∞ ។ 

៣.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx  ៃនចេនា� ( ),1−∞ និង(3, )+ ∞  ចូរ្រសយប ��ក់ 

     ( 4)'( )
( 1)( 3)

x xf x
x x

−
=

− −
  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៤.រកអប់សុីសៃនចំណុចទំងឡាយស�ិតេនេលីែខ  ( )C េដយដឹងថាបនា  

  ប៉ះេទនឹងែខ្សេ ( )C ្រតង់ចំណុចទំងេនាះមា នេមគុណ្របាបទិ
5
8
។ 

៥.ចូរ្រសយប ��ក់ថាចំ  (2,0)I ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ( )C  ។ 

៦.គណនា ( 1)f −  និង  (5)f  រចួសង់បនា�ត ( )d និង្រក( )C ក�ុងត្រម�រមួគា�  

    (េគយក ln2 0.69=  និង  ln3 1.10=  )។ 

ដំេណាះ្រ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រួចគណនាលីមីតេនចុងែដនកំណត់របស៖  

េគមាន 3 1( ) 2 ln
2 3

xf x x
x
− = − +  − 

  អនុគមន៍មានន័យលុះ្រត 1 0
3

x
x
−

>
−

  

 
 
 
  

x

1 0
3

x
x
−

>
−

1 3−∞ +∞

− ++ 0
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ដូចេនះែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍គឺ ( ) ( ), 1 3,fD = −∞ ∪ + ∞  ។ 
3 1lim ( ) lim 2 ln
2 3x x

xf x x
x→±∞ →±∞

 − = − + = ±∞  −  
េ្រព 1lim ln 0

3x

x
x→±∞

−  = − 
។ 

( )
1 1

3 1lim lim 2 ln
2 3x x

xf x x
x− −→ →

 − = − + = −∞  −  
 េ្រព

1

1limln
3x

x
x−→

−  = −∞ − 
 ។ 

( )
3 3

3 1lim lim 2 ln
2 3x x

xf x x
x+ +→ →

 − = − + = +∞  −  
េ្រព

3

1lim ln
3x

x
x+→

−  = +∞ − 
 ។ 

ទាញប��ក់នូវសមី ករៃនអាសុីមតូតឈរពីររបស់ែខ្ ( )C  ៖ 

េដយ
1

lim ( )
x

f x
−→

= −∞   និង  ( )
3

lim
x

f x
+→

= +∞   េនាះបន ា�ត 1x =  និង  3x =   

ជាសមីករអសុីមតូតឈរៃន( )C  ។ 

២.្រសយប ��ក់ថបន ( )d មនសមីក 2y x= − ជាអាសុីមតូតេ្រទ ( )C ៖ 

េយងីមាន( ) ( ) 3 1: 2 ln
2 3

xC f x x
x
− = − +  − 

 និង ( ) : 2d y x= −   

េយងីបាន 3 1 3 1( ) 2 ln ( 2) ln
2 3 2 3d

x xf x y x x
x x

 − −   − = − + − − =    − −    
   

េដយ  3 1 3lim ( ) lim ln ln1 0
2 3 2dx x

xf x y
x→±∞ →±∞

 − − = = =     −  
  េនាះប��ក់  

បនា�ត ( ) : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន ( )C  ។ 

 សិក្សោទីតំងេធៀបរវ ( )C និងបនា�ត ( )d េលចេនា� ( ),1−∞ និង(3, )+ ∞ ៖  

េយងីមាន 3 1( ) ln
2 3d

xf x y
x
− − =  − 

  

េបី ( ,1)x ∈ −∞  េគមាន 1 3x x− > −  េនាះ 10 1
3

x
x
−

< <
−

 (េ្រព 3 0x − < ) 

េគទញបា 3 1( ) ln 0
2 3d

xf x y
x
− − = < − 

 េនាះប��ក់ថាែខ ្ង( )C ត f   
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ស�ិតេនពីខងេ្រកមប ( )d  េលីចេនា�  ( ,1)x ∈ −∞  ។ 

ចំេពះ (3, )x ∈ + ∞  េគមាន 1 3x x− > −  េនាះ 1 1
3

x
x
−

>
−

 (េ្រព 3 0x − > ) 

េគទញបា 3 1( ) ln 0
2 3d

xf x y
x
− − = > − 

 េនាះប��ក់ថាែខ ្ស( )C ត f   

ស�ិតេនពីខងេលីបនា ( )d  េលីចេនា�  (3, )x ∈ + ∞  ។ 

៣.្រសយប ��ក ( 4)'( )
( 1)( 3)

x xf x
x x

−
=

− −
   

េយងីមាន 3 1( ) 2 ln
2 3

xf x x
x
− = − +  − 

  

េយងីបាន
2

( 1)'( 3) ( 1)( 3)'
3 ( 3)'( ) 1 12

3

x x x x
xf x x
x

− − − − −
−= +
−
−

  

                     
23 2 4 3 31

2 ( 1)( 3) ( 1)( 3)
x x

x x x x
− + −

= − =
− − − −

 

ដូចេនះ  ( 4)'( )
( 1)( 3)

x xf x
x x

−
=

− −
 ។ 

សងត់រាងអេថរភ f  ៖ 

ចំេពះ្រគប ( ) ( ),1 3,fx D∈ = −∞ ∪ + ∞   េគមាន( 1)( 3) 0x x− − >  

េនា ( 4)'( )
( 1)( 3)

x xf x
x x

−
=

− −
 យកស�� េទតមភាគក ( 4)x x − ។ 

េបី 
( 4)'( ) 0

( 1)( 3)
x xf x

x x
−

= =
− −

 សមមូល ( 4) 0x x − =   

េគទញបានប� 1 20, 4x x= =   ។  
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ចំេពះ 0x =  េនាះ 3 1 3(0) 2 ln 2 (1.10) 3.65

2 3 2
f = − + = − − = −  ។ 

ចំេពះ 4x =  េនាះ  3 3(4) 2 ln3 2 (1.10) 3.65
2 2

f = + = + =  ។ 

៤.រកអាប់សុីសៃនចំណុចទាំងឡ ាយស�ិតេនេលែខ ( )C ៖ 

តង 0x  ជាអប់សុីសៃនចំណុចស�ិត េនែខ្សេក( )C េហយីេដយដឹង 

បនា�ត់ប៉ះ្រតង់ចំណុចេនះមានេមគុណ្របាប់ទិសេស 
5
8
េគបាន 0

5'( )
8

f x =   

សមមូល 0 0

0 0

( 4) 5
( 1)( 3) 8

x x
x x

−
=

− −
  

សមមូល 2 2
0 0 0 08( 4 ) 5( 4 3)x x x x− = − +   

សមមូល 2
0 03 12 15 0x x− − =   

សមមូល 0 03( 5)( 3) 0x x− + =   េនាះ 0 0' 3 , '' 5x x= − =   ។ 

៥.្រសយប ��គល O  ជាផ�ិ តឆ�ុះៃន្រ( )C  ៖ 

េយងីមាន 3 1( ) 2 ln
2 3

xf x x
x
− = − +  − 

  

តមរូបមន� 0 0(2 ) ( ) 2f a x f x b− + =  េនាះេដីម្បីយថា (2,0)I  ជាផ�ិតឆ�ុ 

x

'( )f x

( )f x

−∞ 0 1 3 4 +∞

0 0− − ++

−∞ −∞

+∞ +∞3.65−

3.65
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ៃនែខ្សេក ( )C  េគ្រត�វ្រសយឲ្យេ 0 0 0: (4 ) ( ) 0fx D f x f x∀ ∈ − + =   

េគមាន 0 0
0 0 0

0 0

3 13 3(4 ) 2 ln 2 ln
2 1 2 3

x xf x x x
x x

   − −
− = − + = − −   − −   

  

េហយី 0
0 0

0

13( ) 2 ln
2 3

xf x x
x

 −
= − +  − 

 េនាះេគប 0 0(4 ) ( ) 0f x f x− + = ពិត 

ដូចេនះ  ( )2,0I  ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ( )C  ។ 

៦.គណនា ( 1)f −  និង (5)f  រួចសងប់នា�ត ( )d និង្រក( )C ក�ុងត្រម�យរួមគ ៖ 

ចំេពះ 1x = −  េនាះេគបា 3 3( 1) 3 ln2 3 (0.69) 4.04
2 2

f − = − − = − − = −  ។ 

ចំេពះ 5x =  េនាះេគប 3 3(5) 3 3 (0.69) 4.04
2 2

f = + = + =   ។ 

ដូចេនះ  ( 1) 4.04 , (5) 4.04f f− = − =  ។     
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0 1

1

x

y

I

1x = 3x =

( ) : 2d y x= −

( ) 3 1: 2 ln
2 3

xC y x
x
− = − +  − 
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លំហាត់ ទ០៩ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ  3( ) 3 ln(2 1)
2

xf x x e= + − +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 3 3 1( ) 3 ln2 ln 1
2 2 2 2 x

xf x
e

 = − − − + 
 

  

    គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 3d y x= + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣. ្រសយថាបន  ( )2
3: 2 ln2
2 2

xd y = − − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្( )C   

    កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពxចូរ្រសយប ក់ថា 1'( )
2 1

x

x
ef x

e
−

=
+
    

    រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥. ចូរគណនា ( 1)f − និង  (1)f   រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.ចំេពាះ្រគx ∈ ្រស 3 3 1( ) 3 ln2 ln(1 )
2 2 2 2 x

xf x
e

= − − − +   

េយងីបាន 3( ) 3 ln(2 1)
2

xf x x e= + − +   

                    

3 13 ln 2 (1 )
2 2
3 3 3 13 ln2 ln(1 )
2 2 2 2

x
x

x

x e
e

x x
e

 = + − +  

= + − − − +

  

ដូចេនះចំេពះ្រគ 3 3 1: ( ) 3 ln2 ln(1 )
2 2 2 2 x

xx f x
e

∈ = − − − +  ។ 
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គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ៖ 

េយងីបាន ( ) 3lim lim 3 ln(2 1)
2

x

x x
f x x e

→ − ∞ → − ∞

 = + − + = −∞  
 េ្រព lim 0x

x
e

→ − ∞
=   

េហយី 3 3 1lim ( ) lim 3 ln2 ln(1 )
2 2 2 2 xx x

xf x
e→ + ∞ → + ∞

 = − − − + = −∞  
  

េ្រព 1lim 0xx e→ + ∞
= ។ 

២.្រសយថបនា ( )1 : 3d y x= + ជាអាសុីមតូតេ្ៃន( )C េបx → −∞  

 េយងីមាន( ) 3: ( ) 3 ln(2 1)
2

xC f x x e= + − +  និង ( )1 : 3d y x= +   

េយងីបាន ( )1

3( ) ln 2 1
2

x
df x y e− = − +   

េដយ ( )1

3lim ( ) lim ln 2 1 0
2

x
dx x

f x y e
→ − ∞ → − ∞

  − = − + =    
 េ្រព lim 0x

x
e

→ − ∞
=  

ដូចេនះ ( )1 : 3d y x= + ជាសីុមតូតេ្រទតៃ( )C េបីx → −∞  ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀប ( )1d និង( )C ៖ 

េដយ
1

3( ) ln(2 1) 0
2

x
df x y e− = − + <  ជានិច�្រគx ∈  េនាះែខ្សេ( )C  

ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )1d ជានិច� 

៣.្រសយថបនា ( )2
3: 3 ln2
2 2

xd y = − − ជាអាសុីមតូតេ្ៃន( )C េបx → +∞  

 េយងីមាន( ) 3 3 1: ( ) 3 ln2 ln 1
2 2 2 2 x

xC f x
e

 = − − − + 
 

  

និង ( )2
3: 3 ln2
2 2

xd y = − −  េនាះេយងបាន 2

3 1( ) ln(1 )
2 2d xf x y

e
− = − +   

េដយ
2

3 1lim ( ) lim ln(1 ) 0
2 2d xx x

f x y
e→ + ∞ → + ∞

  − = − + =    
 េ្រព 1lim 0xx e→ + ∞

=  
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ដូចេនះ ( )2
3: 3 ln2
2 2

xd y = − − ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C កលx → +∞   

សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C ៖ 

េដយ
1

3 1( ) ln(1 ) 0
2 2d xf x y

e
− = − + <  ជានិច�្រគx ∈  េនាះែខ្សេ( )C  

ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )2d ជានិច� 

៤.ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពx ្រសយប ក់ថ 1'( )
2 1

x

x
ef x

e
−

=
+
  

េយងីមាន ( )3( ) 3 ln 2 1
2

xf x x e= + − +   

េយងីបាន 3 2 2 1 3 1'( ) 1
2 2 1 2 1 2 1

x x x x

x x x
e e e ef x

e e e
+ − −

= − = =
+ + +

  

ដូចេនះ 1'( )
2 1

x

x
ef x

e
−

=
+
 ។ 

សងត់រាងអេថរភ f  ៖ 

េយងីមាន 1'( )
2 1

x

x
ef x

e
−

=
+
 មានស��ដូ 1 xe−  េ្រព2 1 0xe + >   

េបី 1 0 1x xe e− < ⇔ >  ឬ 0x >  េនាះ '( ) 0f x <   
េបី 1 0 1x xe e− = ⇔ =  ឬ 0x =  េនាះ '( ) 0f x =   
េបី 1 0 1x xe e− > ⇔ <  ឬ 0x <  េនាះ '( ) 0f x >    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

x

'( )f x

( )f x

−∞ +∞0

0 −+
1.35

−∞ −∞
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ចំេពះ 0x =  េនាះ 3(0) 3 ln3 1.35
2

f = − =  ។ 

៥.គណនា ( 1)f − និង (1)f   រួចសង ់្ រក ( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d   

ចំេព 1x = −  េនាះ 13( 1) 2 ln(2 1) 1.17
2

f e−− = − + =   

ចំេពះ 1x =  េនាះ ( )3() 4 ln 2 1 1.18
2

f e= − + =  ។  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

www.mathtoday.wordpress.com 

 

 

 

2 3 4-1-2-3-4

2

3

-1

0 1

1

x

y

( )1 : 3d y x= +

( )2
3 1: 3 ln2
2 2

d y x= − −

( ) ( )3: 3 ln 2 1
2

xC y x e= + − +

http://www.mathtoday.wordpress.com/
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លំហាត់ ទ១០ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ ( ) 2 2ln( 1)xf x x e= + − +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 1( ) 2 2ln(1 )xf x x
e

= − + − +   

    គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 2d y x= + ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ស( )C   
    កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣. ចូរ្រសយថាបន  ( )2 : 2d y x= − +   ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ស( )C   
    កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពxចូរ្រសយប ��ក់ 1 1'( )
1 1

x x

x x
e ef x
e e

− −
= − =

+ +
    

    រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.្រសយ ( ) ( )f x f x− =  ្រគបx ∈  រចួទញថា្( )C មានអ័ក្សឆ�ុះម 

    ែដលេគនិងប�� ក់។ 

៦.ចូរគណនា ( 1)f − និង  (1)f   រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.ចំេពាះ្រគx ∈ ្រស 1( ) 2 2ln(1 )xf x x
e

= − + − +   

េយងីបាន 1( ) 2 2ln (1 )x
xf x x e

e
 = + − +  

  

                    

1 12 2 ln( ) ln(1 ) 2 2 ln(1 )

1 12 2 2ln(1 ) 2 2ln(1 )

x
x x

x x

x e x x
e e

x x x
e e

   = + − + + = + − + +      

= + − − + = − + − +
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ដូចេនះចំេពះ្រគ 1: ( ) 2 2ln(1 )xx f x x
e

∈ = − + − +  ។ 

គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ៖ 

េយងីបាន ( )lim lim 2 2ln( 1)x

x x
f x x e

→ − ∞ → − ∞
 = + − + = −∞   េ្រព lim 0x

x
e

→ − ∞
=   

េហយី 1lim ( ) lim 2 2ln(1 )xx x
f x x

e→ + ∞ → + ∞

 = − + − + = −∞  
 េ្រព 1lim 0xx e→ + ∞

= ។ 

២.្រសយថបនា ( )1 : 2d y x= + ជាអាសុីមតូតេ្ៃន( )C កលx → −∞  

 េយងីមាន( ) : ( ) 2 2ln( 1)xC f x x e= + − +  និង ( )1 : 2d y x= +   

េយងីបាន
1

( ) 2 2ln( 1) ( 2) 2ln( 1)x x
df x y x e x e − = + − + − + = − +    

េដយ
1

lim ( ) lim 2ln( 1) 0x
dx x

f x y e
→ − ∞ → − ∞

   − = − + =    េ្រព lim 0x

x
e

→ − ∞
=  

ដូចេនះ ( )1 : 2d y x= + ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C កលx → −∞  ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C ៖ 

េដយ
1

( ) 2ln( 1) 0x
df x y e− = − + <  ជានិច�្រគx ∈  េនាះែខ្សេ( )C  

ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )1d ជានិច� 

៣.្រសយថបនា ( )2 : 2d y x= − + ជាអាសុីមតូតេ្ៃន( )C កលx → +∞  

 េយងីមាន( ) 1: ( ) 2 2ln(1 )xC f x x
e

= − + − +  និង ( )2 : 2d y x= − +   

េយងីបាន
2

1 1( ) 2 2ln(1 ) ( 2) 2ln(1 )d x xf x y x x
e e

 − = − + − + − − + = − +  
  

េដយ
2

1lim ( ) lim 2ln(1 ) 0d xx x
f x y

e→ + ∞ → + ∞

  − = − + =    
 េ្រព 1lim 0xx e→ + ∞

=  

ដូចេនះ ( )2 : 2d y x= − + ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C កលx → +∞  ។ 
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សិក្ទីតំងេធៀបរវ ( )2d និង( )C ៖ 

េដយ
1

1( ) 2ln(1 ) 0d xf x y
e

− = − + <  ជានិច�្រគx ∈  េនាះែខ្សេ( )C  

ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )2d ជានិច� 

៤.ចំេពាះ្រគប់ចំនពិតx ្រសយប ��ក 1 1'( )
1 1

x x

x x
e ef x
e e

− −
= − =

+ +
  

េយងីមាន ( ) 2 2ln( 1)xf x x e= + − +   

េយងីបាន 2 1 2 1'( ) 1
1 1 1

x x x x

x x x
e e e ef x

e e e
+ − −

= − = =
+ + +

  

ដូចេនះ 1 1'( )
1 1

x x

x x
e ef x
e e

− −
= − =

+ +
 ។ 

សងត់រាងអេថរភ f  ៖ 

េយងីមាន 1 1'( )
1 1

x x

x x
e ef x
e e

− −
= − =

+ +
 មានស��ដូ 1 xe−  េ្រព 1 0xe + >   

េបី 1 0 1x xe e− < ⇔ >  ឬ 0x >  េនាះ '( ) 0f x <   
េបី 1 0 1x xe e− = ⇔ =  ឬ 0x =  េនាះ '( ) 0f x =   
េបី 1 0 1x xe e− > ⇔ <  ឬ 0x <  េនាះ '( ) 0f x >    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ចំេពះ 0x =  េនាះ (0) 2 2ln2 0.61f = − =  ។ 

x

'( )f x

( )f x

−∞ +∞0

0 −+
0.61

−∞ −∞



សិក្សោអនុគមេលក រីតេននិងសង ់្ រកប ថ�ក១២ 
 

 អ�កេរៀបេរៀង   លមឹ ផល�នុ                                                                            Page 70 

 

៥.្រសយ ( ) ( )f x f x− =  ្រគបx ∈  រួចទាញថ្ ( )C មនអ័ក្សឆ�ុះម៖ 

េយងីមាន ( ) 2 2ln( 1)xf x x e= + − +   
ចំេពះ្រគx ∈  េនាះ x− ∈   

េគបាន 1( ) 2 2ln( 1) 2 2ln(1 )x
xf x x e x

e
−− = − + − + = − + − +   

េដយតមស្រមាយសំ ១.េគមាន
1( ) 2 2ln(1 )xf x x
e

= − + − +   

ដូចេនះ  ( ) ( )f x f x− =  ។ 

េដយ : ( ) ( )x f x f x∀ ∈ − =  េនាះ f  ជាអនុគមន៍គូេលី  ។ 

ដូចេនះអក្ស(oy)  ជាអ័ក្សបែម�ងឆ�ុះៃនែខ្ស( )C  ។ 

៦.គណនា ( 1)f − និង (1)f   រួចសង ់្ រក ( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d   

ចំេព 1x = −  េនាះ 1( 1) 1 2 2ln( 1) 1 2ln(2.36) 0.72f
e

− = − + − + = − = −   

ចំេពះ 1x =  េនាះ (1) 1 2 2ln( 1) 3 2ln(3.718) 0.72f e= + − + = − = −  ។ 

  

 

 
 

 

 

 

 

 

 

2 3 4-1-2-3-4

2

3

-1

-2

0 1

1

x

y

( ) : 2 2ln( 1)xC y x e= + − +

( )1 : 2d y x= +

( )2 : 2d y x= − +
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លំហាត់ ទ១១ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ ( ) 1 2ln( 3)xf x x e= − − + +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 3( ) 1 2ln(1 )xf x x
e

= − + +   

    គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 1 2ln3d y x= − − + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣. ចូរ្រសយថាបន  ( )2 : 1d y x= −   ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ស( )C   
    កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពxចូរ្រសយប ��ក់ 3'( )
3

x

x
ef x
e

−
=

+
    

    រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.្រសយ (2ln3 ) ( )f x f x− =  ្រគបx ∈  រចួទញថា្( )C មានបន ា� 
     ( ) : ln3x∆ =  ជាអ័ក្សឆ�ុះ 

៦.ចូរគណនា (0)f និង  (2)f   រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.ចំេពាះ្រគx ∈ ្រស 3( ) 1 2ln(1 )xf x x
e

= − + +   

េយងីបាន ( ) 1 2ln( 3)xf x x e= − − + +   

                    

31 2ln (1 )

31 2 2ln(1 )

x
x

x

x e
e

x x
e

 = − − + +  

= − − + + +
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ដូចេនះចំេពះ្រគ 3: ( ) 1 2ln(1 )xx f x x
e

∈ = − + +  ។ 

គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ៖ 

េយងីបាន ( )lim lim 1 2ln( 3)x

x x
f x x e

→ − ∞ → − ∞
 = − − + + = +∞   េ្រព lim 0x

x
e

→ − ∞
=   

េហយី 3lim ( ) lim 1 2ln(1 )xx x
f x x

e→ + ∞ → + ∞

 = − + + = +∞  
 េ្រព 1lim 0xx e→ + ∞

= ។ 

២.្រសយនា�ត់ ( )1 : 1 2ln3d y x= − − + ជាអាសុីមតូតេ្ៃន( )C េបx → −∞  

 េយងីមាន( ) : ( ) 1 2ln( 3)xC f x x e= − − + +  និង ( )1 : 1 2ln3d y x= − − +   

េយងីបាន
1

1( ) 2ln( 3) 2ln3 2ln( 1)
3

x x
df x y e e− = + − = +   

េដយ
1

1lim ( ) lim 2ln( 1) 0
3

x
dx x

f x y e
→ − ∞ → − ∞

  − = + =    
 េ្រព lim 0x

x
e

→ − ∞
=  

ដូចេនះ ( )1 : 1 2ln3d y x= − − + ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C េបីx → −∞  ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀប ( )1d និង( )C ៖ 

េដយ
1

1( ) 2ln( 1) 0
3

x
df x y e− = + >  ជានិច�្រគx ∈  េនាះែខ្សេ( )C  

ស�ិតេនខងេលីបនា  ( )1d ជានិច� 

៣.្រសយថបនា ( )2 : 1d y x= − ជាអាសុីមតូតេ្ៃន( )C កលx → +∞  

 េយងីមាន( ) 3: ( ) 1 2ln(1 )xC f x x
e

= − + +  និង ( )2 : 1d y x= −   

េយងីបាន
2

3( ) 2ln(1 )d xf x y
e

− = +   

េដយ
2

3lim ( ) lim 2ln(1 ) 0d xx x
f x y

e→ + ∞ → + ∞

  − = + =    
 េ្រព 1lim 0xx e→ + ∞

=  

ដូចេនះ ( )2 : 1d y x= − ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C កលx → +∞  ។ 
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សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C ៖ 

េដយ
1

3( ) 2ln(1 ) 0d xf x y
e

− = + >  ជានិច�្រគx ∈  េនាះែខ្សេ( )C  

ស�ិតេនខងេលីបនា  ( )2d ជានិច� 

៤.ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពx ្រសយប ��ក 3'( )
3

x

x
ef x
e

−
=

+
  

េយងីមាន ( ) 1 2ln( 3)xf x x e= − − + +   

េយងីបាន 2 3 2 3'( ) 1
3 3 3

x x x x

x x x
e e e ef x

e e e
− − + −

= − + = =
+ + +

  

ដូចេនះ 3'( )
3

x

x
ef x
e

−
=

+
 ។ 

សងត់រាងអេថរភ f  ៖ 

េយងីមាន 3'( )
3

x

x
ef x
e

−
=

+
 មានស��ដូ  3xe −  េ្រព 3 0xe + >   

េបី 3 0 3x xe e− < ⇔ <  ឬ ln3x <  េនាះ '( ) 0f x <   
េបី 3 0 3x xe e− = ⇔ =  ឬ ln3x =  េនាះ '( ) 0f x =   
េបី 3 0 3x xe e− > ⇔ >  ឬ ln3x >  េនាះ '( ) 0f x >    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
ចំេពះ ln3x =  េនាះ (ln3) ln3 1 2ln6 1.49f = − − + =  ។ 

x

'( )f x

( )f x

−∞ +∞ln3

0− +

1.49

+∞+∞



សិក្សោអនុគមេលក រីតេននិងសង ់្ រកប ថ�ក១២ 
 

 អ�កេរៀបេរៀង   លមឹ ផល�នុ                                                                            Page 74 

 

៥.្រសយ (2ln3 ) ( )f x f x− =  ្រគបx ∈  រួចទាញថ្ ( )C មនអ័ក្សឆ�ុះម៖ 

េយងីមាន ( ) 1 2ln( 3)xf x x e= − − + +   
ចំេពះ្រគx ∈  េនាះ(2ln3 )x− ∈   
េគបាន 3 2ln(2ln3 ) 2ln3 1 2ln( 3)xf x x e −− = − + − + +   

3ln3 3 3( ) 1 2ln 1 2ln(1 )
3

x

x
ef x x x

e

− +
= − + = − + + 

 
  

េដយតមស្រមាយសំ ១.េគមាន
3( ) 1 2ln(1 )xf x x
e

= − + +   

ដូចេនះ  (2ln3 ) ( )f x f x− =  ។ 

េដយ : (2ln3 ) ( )x f x f x∀ ∈ − =  េនាះបន ា�ត់មានសមី( ): ln3x∆ =   
ជាអ័ក្សបែម�ងឆ�ុះៃនែខ្ស( )C  ។ 

៦.គណនា (0)f និង (2)f   រួចសង ់្ រក ( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d   

ចំេព 0x =  េនាះ (0) 1 2ln4 1.77f = − + =   
ចំេពះ 2x =  េនាះ 2(2) 2 1 2ln( 3) 2.68f e= − − + + =  ។ 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 3 4 5-1-2-3

2

3

4

-1

-2

0 1

1

x

y
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លំហាត់ ទ១២ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+ ∞  េដយ 21( ) 4 5 3ln
2

f x x x x= − + +   

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរគណន lim ( )
x

f x
→ +∞

 និង
0

lim ( )
x

f x
+→

 រចួទញរកសមីករអសុីមតូតឈរ 

    ៃន្រក ( )C  ។ 

២.ចំេពះ្រគ 0x > ចូរ្រសយ ( 1)( 3)'( ) x xf x
x

− −
=   ។ 

    គូសតរងអេថភា f ។ 

៣.កំណត់សមីករបន ា�( )T ែកងនឹងបនា�ត់ ( ) : 4 2 1 0d x y+ − = េហយីប៉ះេទ 

    នឹងែខ្សេក( )C   
៤.ចូរសង់បនា�ត ( )T និង ( )d  និងែខ្សេក( )C  ក�ុងត្រម�យរួមគា    

៥.្រគប 0x >  ចូរ្រស 
3

2( ) 2 2 3 ln
6
xF x x x x x= − + +  ជា្រពីមីទីវមួយ 

( )f x  រចួទញរកៃផ�្រកឡាខ័ណ� ( )C និងអក្( )ox និងបនា�ត  1,x = 3x = ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.គណន lim ( )
x

f x
→ +∞

និង
0

lim ( )
x

f x
+→

រួចទាញរកសមីករអាសុីមតូតឈរៃន ( )C   

េយងីមា 21( ) 4 5 3ln
2

f x x x x= − + +   

េយងីបា 2

0 0

1lim ( ) lim 4 5 3ln
2x x

f x x x x
+ +→ →

 = − + + = −∞ 
 

េ្រព
0

lim ln
x

x
+→

= −∞   

េដ
0

lim ( )
x

f x
+→

= −∞  េនាះបន ា� 0x =  ជាអសុីមតូតឈរៃន្( )C  ។ 

េហយី 21lim ( ) lim 4 5 3ln
2x x

f x x x x
→ + ∞ → + ∞

 = − + + = +∞ 
 

  ។ 



សិក្សោអនុគមេលក រីតេននិងសង ់្ រកប ថ�ក១២ 
 

 អ�កេរៀបេរៀង   លមឹ ផល�នុ                                                                            Page 76 

 

េ្រព 21lim 4 5
2x

x x
→ + ∞

 − + = +∞ 
 

 និង  lim ln
x

x
→ + ∞

= +∞  ។ 

២.ចំេពាះ្រគ 0x > ្រសយ ( 1)( 3)'( ) x xf x
x

− −
=   ៖ 

េយងីមាន
2

( ) 4 5 3ln
2
xf x x x= − + +   

េយងីបាន
23 4 3 ( 1)( 3)'( ) 4 x x x xf x x

x x x
− + − −

= − + = =   

ដូចេនះ  ( 1)( 3)'( ) x xf x
x

− −
=   ។ 

គូសតរាងអេថភ f ៖ 

េយងីមា ( 1)( 3)'( ) x xf x
x

− −
=  មនស�� ដូច( 1)( 3)x x− −  េ្រព 0x > ។ 

េបី '( ) 0f x =  េនាះ( 1)( 3) 0x x− − =  េគទញ 1 21, 3x x= =  ។  
 
 
 
 
 
 
 
 
ចំេពះ 1x =  េនាះ 1 3(1) 4 5 3ln1

2 2
f = − + + =  ។ 

ចំេព 3x =  េនាះ 9(3) 12 5 3ln3 0.80
2

f = − + + =  ។ 

៣.កំណត់សមីករបន ា�( )T ែកងនឹងបនា�ត ( )d េហយប៉ះេទនឹងែខ្សេ ( )C   

បនា�ត ( ) : 4 2 1 0d x y− − =  ឬ 12
2

y x= −   មានេមគុណ្របាប់ 2a =   

េមគុណ្របាប់ទិសៃនបនា ( )T ប៉ះនឹង( )C ្រតង 0x  គឺ 0
1 1'( )

2
f x

a
= − = −   

x

'( )f x

( )f x

0 +∞1 3

0 0−+ +
3
2

0.80−∞

+∞
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េ្រព( ) ( ) 0'( ) 1T d af x⊥ ⇔ = −  ។ 

េគបាន 0 0

0

( 1)( 3) 1
2

x x
x

− −
= −   សមមូល 2

0 02 7 6 0x x− + =   

សមមូល 0 0( 2)(2 3) 0x x− − =  េនាះ 0 0
3' 2 , ''
2

x x= =  ។ 

.ចំេពះ 0 ' 2x =  េនាះ
2

0
2( ) 4(2) 5 3ln2 1 3ln2
2

f x = − + + = − +   

េគបា( )1
1: ( 2) 1 3ln2 3ln2
2 2

xT y x= − − − + = − +  ។ 

.ចំេពះ 0
3''
2

x =  េនាះ 3 9 3 1 36 5 3ln 3ln
2 8 2 8 2

f   = − + + = + 
 

  

េគបា( )2
1 3 1 3 7 3: ( ) 3ln 3ln
2 2 8 2 2 8 2

xT y x= − − + + = − + +  ។ 

៤.សងប់នា�ត ( )T និង ( )d  និងែខ្សេក ( )C  ក�ុងត្រម�យរួមគ�។  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 3 4 5 6-1-2

2

3

4

-1

-2

-3

-4

0 1

1

x

y

( ) :4 2 1 0d x y− − =

( ) : 3ln2
2
xT y = − +

( )
2

: 4 5 3ln
2
xC y x x= − + +

M
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៥.្រស ( )F x ជា្រពីទីវមួយៃន ( )f x  ៖ 

េគមាន
3

2( ) 2 2 3 ln
6
xF x x x x x= − + +  និង

2

( ) 4 5 3ln
2
xf x x x= − + +   

េយងីបាន
2 21'( ) 4 2 3ln 3 4 5 3ln

2 2
x xF x x x x x x

x
= − + + + = − + +   

េដយ្រគ 0 : '( ) ( )x F x f x> =  ដូចេនះ  ( )F x  ជា្រពីមីទីវមួយៃ ( )f x  ។ 

រកៃផ�្រកឡាខ័ណ�េ ( )C និងអ័ក្( )ox និងបនា�ត់  1,x = 3x =  

េយងីបាន
3 3

11
( ) ( ) (3) (1)S f x dx F x F F= = = −  ∫   

េដ
3

2( ) 2 2 3 ln
6
xF x x x x x= − + +   

េនាះេគបា 1 1(1) 2 2 3ln1
6 6

F = − + + =   

និង 
9 15(3) 18 6 9ln3 9ln3
2 2

F = − + + = − +   

ដូចេនះ  15 1 239ln3 9ln3 2.22
2 6 3

S = − + − = − + =  (ឯកតៃផ�) 
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លំហាត់ ទ១៣ 

ឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+ ∞  េដយ 21( ) 7 8 10ln
2

f x x x x= − + +   

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរគណន lim ( )
x

f x
→ +∞

 និង
0

lim ( )
x

f x
+→

 រចួទញរកសមីករអសុីមតូតឈរ 

    ៃន្រក ( )C  ។ 

២.ចំេពះ្រគ 0x > ចូរ្រសយ ( 2)( 5)'( ) x xf x
x

− −
=   ។ 

    គូសតរងអេថភា f ។ 

៣.កំណត់សមីករបន ា�( )T ប៉ះេទនឹងែខ្សេ( )C ្រតង 1x =  ។ 

៤.ចូរសង់បនា�ត ( )T និងែខ្សេក( )C  ក�ុងត្រម�យរួមគា    

៥.ចំេពះ្រគ 0x > ្រស
3 27( ) 2 10 ln

6 2
x xF x x x x= − − + ជា្រពីមីទីវមួយ  

  ៃន ( )f x រចួទញរកៃផ�្រកឡាខ័ណ� ( )C និងអក្( )ox និងបនា�ត ់ឈ 2,x =  

   និង  5x = ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.គណន lim ( )
x

f x
→ +∞

និង
0

lim ( )
x

f x
+→

រួចទាញរកសមីករអាសុីមតូតឈរៃន ( )C   

េយងីមា 21( ) 7 8 10ln
2

f x x x x= − + +   

េយងីបា 2

0 0

1lim ( ) lim 7 8 10ln
2x x

f x x x x
+ +→ →

 = − + + = −∞ 
 

 ។ 

េ្រព
0

lim ln
x

x
+→

= −∞  ។ 

េដ
0

lim ( )
x

f x
+→

= −∞  េនាះបន ា� 0x =  ជាអសុីមតូតឈរៃន្( )C  ។ 
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េហយី 21lim ( ) lim 7 8 10ln
2x x

f x x x x
→ + ∞ → + ∞

 = − + + = +∞ 
 

  ។ 

េ្រព 21lim 7 8
2x

x x
→ + ∞

 − + = +∞ 
 

 និង  lim ln
x

x
→ + ∞

= +∞  ។ 

២.ចំេពាះ្រគ 0x > ្រសយ ( 2)( 5)'( ) x xf x
x

− −
=   ៖ 

េយងីមាន 21( ) 7 8 10ln
2

f x x x x= − + +  

េយងីបាន
210 7 10 ( 2)( 5)'( ) 7 x x x xf x x

x x x
− + − −

= − + = =   

ដូចេនះ  ( 2)( 5)'( ) x xf x
x

− −
=   ។ 

គូសតរាងអេថភ f ៖ 

េយងីមា ( 2)( 5)'( ) x xf x
x

− −
=  មានស��ដូ ( 2)( 5)x x− −  េ្រព 0x > ។ 

េបី '( ) 0f x =  េនាះ( 2)( 5) 0x x− − =  េគទញ 1 22, 5x x= =  ។  
 
 
 
 
 
 
 
 
ចំេពះ 2x =  េនាះ (2) 2 14 8 10ln2 2.93f = − + + =  ។ 

ចំេពះ 5x =  េនាះ 25(5) 35 8 10ln5 1.59
2

f = − + + =  ។ 

៣.កំណត់សមីករបន ា�( )T ប៉ះេទនឹងែខ្សេ( )C ្រតង  1x =    

តមរូបមន�( ) : '(1)( 1) (1)T y f x f= − +  េដយ '(1) 4f =  និង 
3(1)
2

f =   

x

'( )f x

( )f x

0 +∞2 5

0 0−+ +
2.93

1.59−∞

+∞
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េគបាន( ) 3: 4( 1)
2

T y x= − +  ។ដូចេនះ ( ) 5: 4
2

T y x= −  ។ 

៤.សងប់នា�ត ( )T និង ( )d  និងែខ្សេក ( )C  ក�ុងត្រម�យរួមគ�។  
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

៥.្រស ( )F x ជា្រពីមីទីវមួយ ( )f x ៖ 

េគមា
3 27( ) 2 10 ln

6 2
x xF x x x x= − − +   

េគបាន ( )
2 2

'( ) 7 2 10ln 10 7 8 10ln
2 2
x xF x x x x x f x= − − + + = − + + =   

ដូចេនះ ( )F x  ជា្រពីមីទីវមួយៃ ( )f x  ។ 

រកៃផ�្រកឡាខ័ណ�េ  ( )C និងអក្( )ox នងិបនា�ត ់ឈ 2,x = និង 5x =  

េយងីបា
5 5

22
( ) ( ) (5) (2) 6.60895S f x dx F x F F= = = − =  ∫ (ឯកតៃផ) 

2 3 4 5 6 7 8-1-2-3

2

3

4

5

6

-1

-2

-3

-4

-5

0 1

1

x

y

( ) 5: 4
2

T y x= −

M

( )
2

: 7 8 10ln
2
xC y x x= − + +

S
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លំហាត់ ទ១៤ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )2( ) ln 2 2f x x x= − +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរ្រសយថាអនុគ f កំណត់ជានិច�េល រចួចូរគណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

  

   និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.គណនាេដរីេវ  '( )f x  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៣. ្រសយថាបន  ( ) : 1d x =  ជាអ័ក្សបែម�ងឆ�ុះៃនែខ្ង ( )C  ។ 

៤.កំណត់សមីករបន ា�ត់ពី( )1T  និង ( )2T  ែដលប៉ះេទនឹងែខ្សេ( )C ្រតង 

    ចំណុចមានអប់សុីសេរៀងគ  1 0x =  និង  2 2x =  ។ បង �ញ( ) ( )1 2T T⊥ ។  

៥. ចូរសង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1T  និង( )2T ក�ុងត្រម�យរួមគ  ។ 

៦.េដយេ្របីែខ្ស( )C ចូរសង់ែខ្សេក( )'C តងឲ្យអនុគមន gកំណត់េដ 

    ( )2( ) ln 2 2g x x x= + +   ែដល x ∈  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយថអនុគ f កំណត់ជានិច�េល  

េគមា ( )2( ) ln 2 2f x x x= − +  

េដយសម ា�ល់េឃី 2 22 2 ( 1) 1 0x x x− + = − + >  ចំេពះ្រគx ∈  ។ 

ដូចេនះ  f  ជាអនុគមន៍កំណត់បានជានិច�េ  ។ 
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គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ៖ 

េយងីបា ( ) ( ) ( )2 2lim lim ln 2 2 lim ln
x x x

f x x x x
→ − ∞ → − ∞ → − ∞

= − + = = +∞   

េហយី  ( ) ( ) ( )2 2lim lim ln 2 2 lim ln
x x x

f x x x x
→ + ∞ → + ∞ → + ∞

= − + = = +∞  

ដូចេនះ  ( )lim
x

f x
→ − ∞

= +∞  និង ( )lim
x

f x
→+∞

= +∞  ។ 

២.គណនាេដរីេវ  '( )f x  រួចសងត់រាងអេថរភ f  ៖ 

េយងីមាន ( )2( ) ln 2 2f x x x= − +   

េយងីបាន
2

2 2
( 2 2)' 2 2'( )

2 2 2 2
x x xf x
x x x x
− + −

= =
− + − +

  

ដូចេនះ  2
2( 1)'( )

2 2
xf x

x x
−

=
− +

  ។ 

េដយ 2 22 2 ( 1) 1 0x x x− + = − + >  ្រគបx ∈  េនា 2
2( 1)'( )

2 2
xf x

x x
−

=
− +

 

មានស��ដូចភាគយ 2( 1)x −  ។ 

េបី '( ) 0 2( 1) 0f x x= ⇔ − =  ឬ 1x =  ។ 

ចំេពះ 1x =  េគបាន (1) ln(1 2 2) ln1 0f = − + = =  ។  

 

 

 

 

 

− +

x

'( )f x

( )f x

−∞ +∞

0

1

0

+∞ +∞
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៣. ្រសយថបន  ( ) : 1d x =  ជាអ័ក្សបែម�ងឆ�ុះៃនែខ្ស ( )C  ៖ 

តមរូបមន� 0 0(2 ) ( )f a x f x− =  េដីម្បី្រសយថាប ( ) : 1d x = ជាអ័ក្សបែម 

ឆ�ុះៃនែខ្សេក( )C េយងី្រគាន់ែត្រសយឲ្យ ( ) ( )0 0 0: 2x f x f x∀ ∈ − =   

េយងីមាន ( ) ( )2ln 2 2f x x x= − +   

េយងីបាន 2
0 0 0(2 ) ln (2 ) 2(2 ) 2f x x x − = − − − +    

                           
( )
( ) ( )

2
0 0 0

2
0 0 0

ln 4 4 4 2 2

ln 2 2

x x x

x x f x

= − + − + +

= − + =
  

ដូចេនះបនា�ត ( ) : 1d x =  ជាអ័ក្សបែម�ងឆ�ុះៃនែខ្សេ( )C ។ 

៤.កំណត់សមីករបន ា�ត់ពី( )1T  និង ( )2T  ៖ 

េមគុណ្របាប់ទិសៃនបនា ( )1T  និង ( )2T  ែដលប៉ះេទនឹងែខ្សេ( )C ្រតង 

ចំណុចមានអប់សុីសេរៀងគ  1 0x =  និង  2 2x =  គឺ ៖ 

2
2(0) 2'(0) 1

0 2(0) 2
f −

= = −
− +

  និង  2
2(2) 2'(2) 1

(2) 2(2) 2
f −

= =
− +

  

េដយ (0) ln2f =  និង (2) ln(4 4 2) ln2f = − + =  េគបាន  

( )1 : '(0)( 0) '(0) ln2T y f x f x= − + = − +   

( )2 : '(2)( 2) (2) 2 ln2T y f x f x= − + = − +   

ដូចេនះ ( )1 : ln2T y x= − +  និង ( )2 : 2 ln2T y x= − +  ។ 

បង �ញ( ) ( )1 2T T⊥ ៖ 

េដយ '(0) '(2) ( 1)(1) 1f f = − = −  េនាះ( ) ( )1 2T T⊥ ។ 
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៥.សង ់្ រក( )C និងបនា�ត់ ( )1T  និង( )2T ក�ុងត្រម�យរួមគ ៖  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
៦.េដយេ្រ�ែខ្ស ( )C ចូរសងែ់ខ្សេក ( )'C តងឲ្យអនុគម gកំណត់េដ 

   ( )2( ) ln 2 2g x x x= + +   ែដល x ∈  ៖ 

េគមាន( ) 2: ( ) ln( 2 2)C f x x x= − +  និង ( ) ( )2' : ( ) ln 2 2C g x x x= + +   

េដយ 2( ) ( ) ln( 2 2)g x f x x x= − = + +  េនាះប��ក់ថា្  ( )'C ឆ�ុះេទនឹ 

្រក( )C  េធៀបេទនឹងអ័ក្សអរេដ ( )'y oy  ។ 

ដូចេនះេយងីអចសង់្រ( )'C េដយរំកិល ្រ( )C ចំនួន2ឯកតេល( ' )x ox  

មកខងេឆ�ង   

 

2 3 4 5-1-2-3-4

2

3

4

-1

-2

0 1

1

x

y

( )1 : ln2d y x= − + ( )2d

( ) ( )2: ln 2 2C y x x= − +
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2 3 4 5-1-2-3-4-5

2

3

4

-1

-2

0 1

1
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លំហាត់ ទ១៥ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )2( ) ln 4 5f x x x= + +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរ្រសយថាអនុគ f កំណត់ជានិច�េល រចួចូរគណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

  

   និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.គណនាេដរីេវ  '( )f x  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៣. ្រសយថាបន  ( ) : 2d x = −  ជាអ័ក្សបែម�ងឆ�ុះៃនែខ្សេ( )C  ។ 

៤.កំណត់សមីករបន ា�ត់ពី( )1T  និង ( )2T  ែដលប៉ះេទនឹងែខ្សេ( )C ្រតង 

    ចំណុចមានអប់សុីសេរៀងគ  1 0x =  និង  2 4x = −  ។  

៥. ចូរសង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1T  និង( )2T ក�ុងត្រម�យរួមគ  ។ 

៦.េដយេ្របីែខ្ស( )C ចូរសង់ែខ្សេក( )'C តងឲ្យអនុគម gកំណត់េដ 

    ( )2( ) ln 4 5g x x x= − +   ែដល x ∈  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយថអនុគ f កំណត់ជានិច�េល  

េគមា ( )2( ) ln 4 5f x x x= + +  

េដយសម ា�ល់េឃីញ 2 24 5 ( 2) 1 0x x x+ + = + + >  ចំេពះ្រគx ∈  ។ 

ដូចេនះ  f  ជាអនុគមន៍កំណត់បានជានិច�េ  ។ 
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គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ៖ 

េយងីបា ( ) ( ) ( )2 2lim lim ln 4 5 lim ln
x x x

f x x x x
→ − ∞ → − ∞ → − ∞

= + + = = +∞   

េហយី  ( ) ( ) ( )2 2lim lim ln 4 5 lim ln
x x x

f x x x x
→ + ∞ → + ∞ → + ∞

= + + = = +∞  

ដូចេនះ  ( )lim
x

f x
→ − ∞

= +∞  និង ( )lim
x

f x
→+∞

= +∞  ។ 

២.គណនាេដរីេវ  '( )f x  រួចសងត់រាងអេថរភ f  ៖ 

េយងីមន  ( )2( ) ln 4 5f x x x= + +   

េយងីបាន
2

2 2
( 4 5)' 2 4'( )

4 5 4 5
x x xf x
x x x x
+ + +

= =
+ + + +

  

ដូចេនះ  2
2( 2)'( )

4 5
xf x

x x
+

=
+ +

  ។ 

េដយ 2 24 5 ( 2) 1 0x x x+ + = + + >  ្រគបx ∈  េនា 2
2( 2)'( )

4 5
xf x

x x
+

=
+ +

 

មានស��ដូចភាគយ 2( 2)x +  ។ 

េបី '( ) 0 2( 2) 0f x x= ⇔ + =  ឬ 2x = −  ។ 

ចំេពះ 2x = −  េគបាន ( 2) ln(4 8 5) ln1 0f − = − + = =  ។  

 

 

 

 

 

− +

x

'( )f x

( )f x

−∞ +∞

0

2−

0

+∞ +∞
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៣. ្រសយថបន  ( ) : 2d x = −  ជាអ័ក្សបែម�ងឆ�ុះៃនែខ្ស ( )C  ៖ 

តមរូបមន� 0 0(2 ) ( )f a x f x− = េដីម្បី្រសយថាប ( ) : 2d x = − ជាអ័ក្សបែម 

ឆ�ុះៃនែខ្សេក( )C េយងី្រគាន់ែត្រសយឲ្យ ( ) ( )0 0 0: 4x f x f x∀ ∈ − − =   

េយងីមាន ( ) ( )2ln 4 5f x x x= + +   

េយងីបាន 2
0 0 0( 4 ) ln ( 4 ) 4( 4 ) 5f x x x − − = − − + − − +    

                           
( )
( ) ( )

2
0 0 0

2
0 0 0

ln 16 8 16 4 5

ln 4 5

x x x

x x f x

= + + − − +

= + + =
  

ដូចេនះបនា�ត ( ) : 2d x = −  ជាអ័ក្សបែម�ងឆ�ុះៃនែខ្សេ( )C ។ 

៤.កំណត់សមីករបន ា�ត់ពី( )1T  និង ( )2T  ៖ 

េមគុណ្របាប់ទិសៃនបនា ( )1T  និង ( )2T  ែដលប៉ះេទនឹងែខ្សេ( )C ្រតង 

ចំណុចមានអប់សុីសេរៀងគ  1 0x =  និង  2 4x = −  គឺ ៖ 

2
2(0) 4 4'(0)

50 4(0) 5
f +

= =
+ +

  និង  2
2( 4) 4 4'(2)

5( 4) 4( 4) 5
f − +

= = −
− + − +

  

េដយ (0) ln5f =  និង ( 4) ln5f − =  េគបាន  

( )1
4: '(0)( 0) '(0) ln5
5

T y f x f x= − + = +   

( )2
4 16: '( 4)( 4) ( 4) ln5
5 5

T y f x f x= − + + − = − − +   

ដូចេនះ ( )1
4: ln5
5
xT y = +  និង ( )2

4 16: ln5
5 5
xT y = − − +  ។ 

៥.សង ់្ រក ( )C និងបនា�ត់ ( )1T  និង( )2T ក�ុងត្រម�យរួមគ ៖  
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៦.េដយេ្រ�ែខ្ស ( )C ចូរសងែ់ខ្សេក ( )'C តងឲ្យអនុគម gកំណត់េដ 

   ( )2( ) ln 4 5g x x x= − +   ែដល x ∈  ៖ 

េគមាន( ) 2: ( ) ln( 4 5)C f x x x= + +  និង ( ) ( )2' : ( ) ln 4 5C g x x x= − +   

េដយ 2( ) ( ) ln( 4 5)g x f x x x= − = − +  េនាះប��ក់ថា្  ( )'C ឆ�ុះេទនឹ 

្រក( )C  េធៀបេទនឹងអ័ក្សអរេដ ( )'y oy  ។ 

ដូចេនះេយងីអចសង់្រ( )'C េដយរំកិល ្រ( )C ចំនួន4ឯកតេល( ' )x ox  

មកខងស�ំ    

 

2 3-1-2-3-4-5-6

2

3

4

-1

-2

-3

0 1

1

x

y
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លំហាត់ ទ១៦ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )2( ) ln 4 5x xf x e e= − +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរ្រសយថាអនុគ f កំណត់ជានិច�េល រចួចូរគណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយប ��ក់ថាបនា ( )1 : ln5d y =  ជាអសុីមតូតេដកៃនែខ្សេ( )C   

កលណx → −∞។ សិក្សោទីតំងេធៀបរវងែខ( )C ជាមួយបន ា�( )1d ។  

៣.ចូរបង �ញថាអនុគមន f  អចសរេសរ 2
4 5( ) 2 ln 1 x xf x x
e e

 = + − + 
 

  

រចួទញថាបនា  ( )2 : 2d y x= ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្( )C េបីx → +∞។ 

សិក្សោទីតំងេធៀបរវងែខ( )C ជាមួយបន ា�( )2d ។ 

៤.គណនាេដរីេវ  '( )f x  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.គណនា ( 1), (1)f f−  និង  (2)f រចួសង់្រក( )C និងបនា�ត ( )1d  និង( )2d  

    ក�ុងត្រម�យរួមគ  ។ 

៦.េដយេ្របីែខ្ស( )C ចូរកំណត់ចំនួនពិតkេដីម្បីឲ្យសមីក 

     ( )2ln 4 5x xe e k− + =  មានប�សពី 1x និង 2x  ែដល 1 2
5ln ln5
4

x x< < <  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.្រសយថអនុគ f កំណត់ជានិច�េល រួចគណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

 ៖ 

េយងីមា ( )2( ) ln 4 5x xf x e e= − +  
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េដយ 2 24 5 ( 2) 1 0x x xe e e− + = − + >  ្រគប់x ∈  ។ 

ដូចេនះ  f  ជាអនុគមន៍អចកំណត់បានជានិច�្x ∈  ។ 

េហយី  ( ) ( ) ( )2 2lim lim ln 4 5 lim lnx x x

x x x
f x e e e

→ + ∞ → + ∞ → + ∞
   = − + = = +∞      

ដូចេនះ  ( )lim
x

f x
→ + ∞

= +∞  ។ 

២.្រសយប ��ក( )1 : ln5d y =  ជាអាសុីមតូតេដក( )C េបx → −∞  

េយងីមា( ) ( )2: ( ) ln 4 5x xC f x e e= − +  និង ( )1 : ln5d y =   

េយងីបាន ( )1

2
2 4 5( ) ln 4 5 ln5 ln

5

x x
x x

d
e ef x y e e  − +

− = − + − =  
 

  

េដយ
1

2 4 5lim ( ) lim ln ln1 0
5

x x

dx x

e ef x y
→ − ∞ → − ∞

 − + − = = =    
 

ដូចេនះបនា� ( )1 : ln5d y =  ជាអសុីមតូតេដក( )C កលx → −∞។ 

សិក្សោទីតំងេធៀបរវងែខ ( )C ជាមួយបន ា�( )1d ៖ 

េគមា 
1

2 4 5( ) ln
5

x x

d
e ef x y  − +

− =  
 

 

.េបី 
2 4 5ln 0

5

x xe e − +
> 

 
 សមមូល 

2 4 5 1
5

x xe e− +
>   

                                     សមមូល 2 4 5 5x xe e− + >   

                                     សមមូល   ( 4) 0x xe e − >   

េគទញបា ln4 2ln2x > =   េ្រព 0xe >  ។ 

ដូចេនះចំេពះ ( 2ln2, )x ∈ + ∞  ែខ្សេក( )C  ស�ិតេនខងេលីបនា ( )1d ។ 
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.េបី 
2 4 5ln 0

5

x xe e − +
= 

 
 សមមូល 

2 4 5 1
5

x xe e− +
=   

                                     សមមូល 2 4 5 5x xe e− + =   

                                     សមមូល   ( 4) 0x xe e − =   

េគទញបា ln4 2ln2x = =   េ្រព 0xe >  ។ 

ដូចេនះែខ្សេក( )C ្របសព�បន ា�( )1d ្រតង់ចំណុច  ( )2ln2 , ln5A  ។ 

.េបី 
2 4 5ln 0

5

x xe e − +
< 

 
 សមមូល 

2 4 50 1
5

x xe e− +
< <   

                                     សមមូល 2 4 5 5x xe e− + <   

                                     សមមូល   ( 4) 0x xe e − <   

េគទញបា ln4 2ln2x < =   េ្រព 0xe >  ។ 

ដូចេនះចំេព ( , 2ln2 )x ∈ −∞ ែខ្សេក( )C ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )1d ។ 

៣.បង �ញថអនុគមន f  អាចសរេសរ 2
4 5( ) 2 ln 1 x xf x x
e e

 = + − + 
 

  

េយងីមាន ( )2( ) ln 4 5x xf x e e= − +   

                     ( )

2
2

2
2

2

4 5ln 1

4 5ln ln 1

4 52 ln 1

x
x x

x
x x

x x

e
e e

e
e e

x
e e

  = − +  
  

 = + − + 
 

 = + − + 
 

  

ដូចេនះ  2
4 5( ) 2 ln 1 x xf x x
e e

 = + − + 
 

 ។ 
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ទាញថបនា  ( )2 : 2d y x= ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C េបx → +∞  

េយងីមាន 2 2
4 5 4 5( ) 2 ln 1 2 ln 1d x x x xf x y x x
e e e e

   − = + − + − = − +   
   

  

េដយ 2
4 5lim ( ) lim ln 1 ln1 0d x xx x

f x y
e e→ + ∞ → + ∞

 − = − + = =    
 

  

ដូចេនះបនា�ត់ ( )2 : 2d y x= ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C េបីx → +∞។ 

សិក្សោទីតំងេធៀបរវងែខ ( )C ជាមួយបន ា�( )2d ៖ 

េគមា 2 2
4 5 5 4( ) ln 1 ln 1

x

d x x x
ef x y

e e e
 − − = − + = +  

   
 

.េបី 2
5 4ln 1 0

x

x
e

e
 −

+ > 
 

 សមមូល 2
5 41 1

x

x
e

e
−

+ >   

                                  សមមូល  5 4 0xe− >   ឬ 5ln
4

x <   

 

ដូចេនះចំេពះ 5( ,ln )
4

x ∈ −∞  ែខ្សេក( )C  ស�ិតេនខងេលីបនា ( )2d ។ 

.េបី 2
5 4ln 1 0

x

x
e

e
 −

+ = 
 

 សមមូល 2
5 41 1

x

x
e

e
−

+ =   

                                  សមមូល  5 4 0xe− =   ឬ 5ln
4

x =   

 

ដូចេនះែខ្សេក( )C ្របសព�បន ា�( )2d ្រតង់ចំណុច  5 5(ln , 2ln )
4 4

B  ។ 

.េបី 2
5 4ln 1 0

x

x
e

e
 −

+ < 
 

 សមមូល 2
5 41 1

x

x
e

e
−

+ <   
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                                  សមមូល  5 4 0xe− <   ឬ 5ln
4

x >   

ដូចេនះចំេពះ 5(ln , )
4

x ∈ +∞ ែខ្សេក ( )C  ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )2d ។ 

៤.គណនាេដរីេវ  '( )f x  រួចសងត់រាងអេថពៃន f  ៖ 

េយងីមាន ( )2( ) ln 4 5x xf x e e= − +   

េយងីបាន
2

2 2
2 4 2 ( 2)'( )

4 5 ( 2) 1

x x x x

x x x
e e e ef x

e e e
− −

= =
− + − +

  

េដយ 2
2: 0

( 2) 1

x

x
ex

e
∀ ∈ >

− +
  េនាះ '( )f x  មានស��ដូច  2xe −   ។ 

.េបី 2 0 ln2xe x− > ⇔ >  េនាះ '( ) 0f x >  ។ 

.េបី 2 0 ln2xe x− = ⇔ =  េនាះ '( ) 0f x =  ។ 

.េបី 2 0 ln2xe x− < ⇔ <  េនាះ '( ) 0f x <  ។ 

ចំេពះ ln2x =  េនាះេគបា 

( )2ln2 ln2(ln2) ln 4 5 ln(4 8 5) ln1 0f e e= − + = − + = =  ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
៥.គណនា ( 1), (1)f f−  និង (2)f រួចសង ់្ រក ( )C និងបនា�ត ( )1d  និង( )2d ៖ 

េយងីបាន 2 1( 1) ln( 4 5) 1.30f e e− −− = − + =    

x

'( )f x

( )f x

−∞ +∞

0

ln2

0

+∞ +∞

− +
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                 2(1) ln( 4 5) 0.42f e e= − + =  
                  4 2(2) ln( 4 5) 3.37f e e= − + =   
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
៦.កំណត់ចំនួនពិតk េដម្បី ឲ្យសមីមន�សពីរេផ��ងផា�ត់  1 2

5ln 2ln2
4

x x< < < ៖ 

េគមាន  ( )2ln 4 5x xe e k− + =    ជាសមីករអប់សុីសៃនចំណុច្របសព  

ែខ្សេក( ) ( )2: ( ) ln 4 5x xC f x e e= − +  និងបនា�ត់ ( ) : y k∆ =  ។ 

តម្រកហ�ិកេយីងសេង�តេឃីញថាេដីម្បីឲ្យសមីករេនះម 1x  និង  2x   

េផ��ងផា�ត់  1 2
5ln 2ln2
4

x x< < <  លុះ្រតែ 52ln ln5
4

k< <  ។ 

ដូចេនះ 52ln , ln5
4

k  ∈ 
 

 ។ 

ln5
••

2 3 4 5-1-2-3

2

3

4

5

-1

0 1

1

x

y

( ) : y k∆ =

( )1 : ln5d y =

( )2 : 2d y x=

( ) ( )2: ln 4 5x xC y e e= − +

5ln
4

2ln2

52ln
4

A

B•

•

•

• •

ln5
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លំហាត់ ទ១៧ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 2 3ln
4

x

x
ef x x
e

 +
= − −  + 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 2d y x= − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថាបន ( )2 : 2 3ln4d y x= − + ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពxចូរ្រសយប ��ក់
( )22

'( )
( 1)( 4)

x

x x

e
f x

e e
−

=
+ +

    

    សង់តរងអេថរភាព f  ។  

៥. សង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

ដំេណាះ្រ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

  

េយងីមាន 1( ) 2 3ln
4

x

x
ef x x
e

 +
= − −  + 

  

េយងីបា 1lim ( ) lim 2 3ln
4

x

xx x

ef x x
e→ − ∞ → − ∞

  +
= − − = −∞      +  

េ្រព lim 0x

x
e

→ − ∞
= ។ 

េហយី 1lim ( ) lim 2 3ln
4

x

xx x

ef x x
e→ + ∞ → − ∞

  +
= − − = +∞      +  

 ។ 

េ្រព 1lim ln ln1 0
1

x

xx

e
e→ + ∞

 +
= = + 

 ។ 
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ដូចេនះ  ( )lim
x

f x
→ − ∞

= −∞  និង  ( )lim
x

f x
→+∞

= +∞  ។ 

២.្រសយថបនា ( )1 : 2d y x= − ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C   

េយងីមាន( ) 1: ( ) 2 3ln
4

x

x
eC f x x
e

 +
= − −  + 

 និង ( )1 : 2d y x= −   

េយងីបាន ( ) 1 43ln 3ln
4 1

x x

d x x
e ef x y
e e

   + +
− = − =   + +   

  

េដយ ( ) 4lim lim 3ln 3ln1 0
1

x

d xx x

ef x y
e→ + ∞ → + ∞

  + − = = =    +  
  

ដូចេនះបនា�ត ( )1 : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទ ( )C ខ+∞  ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ៖ 

េយងីមាន ( ) 43ln
1

x

d x
ef x y
e

 +
− =  + 

  

េដយ : 0 1 4x xx e e∀ ∈ < + < +   

ឬ   4 1
1

x

x
e
e
+

>
+

 េនាះេគទញប 4: ln 0
1

x

x
ex
e

 +
∀ ∈ > + 

   

េដ ( ) 43ln 0
1

x

d x
ef x y
e

 +
− = > + 

 េនាះែខ្សេ( )C  ស�ិតេនខងេលី 

បនា�ត់ ( )1d  ជានិច។ 

៣.្រសយថបន ( )2 : 2 3ln4d y x= − + ជាអាសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ ( )C   

េគមា 1( ) 2 3ln
4

x

x
ef x x
e

 +
= − −  + 

 និង ( )2 : 2 3ln4d y x= − +  

េគបា
2

1 4 4( ) 3 ln ln4 3ln
4 4

x x

d x x
e ef x y
e e

    + +
− = − + = −    + +    

  

េដយ
2

4 4lim ( ) lim 3ln 3ln1 0
4

x

d xx x

ef x y
e→ − ∞ → − ∞

  + − = − = − =    +  
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ដូចេនះបនា�ត ( )2 : 2 3ln4d y x= − +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C  ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀប ( )2d និង( )C  ៖ 

េយងីមា
2

4 4( ) 3ln
4

x

d x
ef x y

e
 +

− = −  + 
  

េដយចំេពះ្រ : 4 4 4x xx e e∈ + > +  េនាះ 4 4 1
4

x

x
e

e
+

>
+

  

េគទញបា 4 4ln 0
4

x

x
e

e
 +

> + 
 េនាះ

2

4 4( ) 3ln 0
4

x

d x
ef x y

e
 +

− = − < + 
 

ដូចេនះែខ្សេក( )C  ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )2d  ជានិច� 

៤.ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពx ្រសយប ��ក់
( )22

'( )
( 1)( 4)

x

x x

e
f x

e e
−

=
+ +

    

េយងីមា 1( ) 2 3ln 2 3ln( 1) 3ln( 4)
4

x
x x

x
ef x x x e e
e

 +
= − − = − − + + + + 

  

េយងីបាន 3 3'( ) 1
1 4

x x

x x
e ef x

e e
= − +

+ +
  

                      ( 1)( 4) 3 ( 4) 3 ( 1)
( 1)( 4)

x x x x x x

x x
e e e e e e

e e
+ + − + + +

=
+ +

 

                     
( )

2 2 2

2
2

5 4 3 12 3 3
( 1)( 4)

24 4
( 1)( 4) ( 1)( 4)

x x x x x x

x x

xx x

x x x x

e e e e e e
e e

ee e
e e e e

+ + − − + +
=

+ +

−− +
= =

+ + + +

  

ដូចេនះ
( )22

'( )
( 1)( 4)

x

x x

e
f x

e e
−

=
+ +

   ។ 

សងត់រាងអេថរភព f ៖  

េគមាន
( )22

'( ) 0
( 1)( 4)

x

x x

e
f x x

e e
−

= ≥ ∀ ∈
+ +

    
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េបី ( )2'( ) 0 2 0xf x e= ⇔ − =   េគទញប�ស ln2x =  ។ 

ចំេពះ ln2x =  េគបាន 3(ln2) ln2 2 3ln 0.77
6

f  = − − = 
 

 ។ 

 
 
 

 

៦. សង ់្ រក ( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគ    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

x

'( )f x

−∞

( )f x

ln2

+ +0

+∞

0.77
−∞

+∞

2 3 4 5-1-2-3-4

2

3

-1

-2

0 1

1

x

y

( )1 : 2d y x= −

( )2 : 2 3ln4d y x= − +

( ) 1: 2 3ln
4

x

x
eC y x
e

 +
= − −  + 
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លំហាត់ ទ១៨ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 1 4 ln
3

x

x
ef x x
e

 +
= − −  + 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ល់ , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 1d y x= − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីងេធៀបរវ( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថាបន ( )2 : 1 4 ln3d y x= − + ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពxចូរ្រសយប ��ក់
2 4 3'( )

( 1)( 3)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
    

៥.សិក្សោស ��ៃ 2( ) 4 3x xg x e e= − +  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៦. សង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

ដំេណាះ្រ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

  

េយងីមាន 1( ) 1 4 ln
3

x

x
ef x x
e

 +
= − −  + 

  

េយងីបាន 1lim ( ) lim 1 4ln
3

x

xx x

ef x x
e→ − ∞ → − ∞

  +
= − − = −∞      +  

េ្រព lim 0x

x
e

→ − ∞
= ។ 

េហយី 1lim ( ) lim 1 4ln
3

x

xx x

ef x x
e→ + ∞ → + ∞

  +
= − − = +∞      +  

 ។ 

ដូចេនះ  ( )lim
x

f x
→ − ∞

= −∞  និង  ( )lim
x

f x
→+∞

= +∞  ។ 

២.្រសយថបនា ( )1 : 1d y x= − ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C   
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េយងីមាន( ) 1: ( ) 1 4 ln
3

x

x
eC f x x
e

 +
= − −  + 

 និង ( )1 : 1d y x= −   

េយងីបាន ( ) 14 ln
3

x

d x
ef x y
e

 +
− = −  + 

  

េដយ ( ) 1lim lim 4ln 4 ln1 0
3

x

d xx x

ef x y
e→ + ∞ → + ∞

  + − = − = − =    +  
  

ដូចេនះបនា�ត ( )1 : 1d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C ខ+∞  ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ៖ 

េយងីមាន ( ) 14 ln
3

x

d x
ef x y
e

 +
− = −  + 

 េដយ : 0 1 3x xx e e∀ ∈ < + < +   

ឬ   10 1
3

x

x
e
e

+
< <

+
 េនាះេគទញប 1: ln 0

3

x

x
ex
e

 +
∀ ∈ < + 

   

េដ ( ) 14 ln 0
3

x

d x
ef x y
e

 +
− = − > + 

 េនាះែខ្សេ( )C  ស�ិតេនខងេលី 

បនា�ត់ ( )1d  ជានិច� 

៣.្រសយថបន ( )2 : 1 4 ln3d y x= − + ជាអាសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ ( )C   

េគមា 1( ) 1 4 ln
3

x

x
ef x x
e

 +
= − −  + 

 និង ( )2 : 1 4 ln3d y x= − +  

េគបា
2

1 3 3( ) 4 ln ln3 4 ln
3 3

x x

d x x
e ef x y
e e

    + +
− = − + = −    + +    

  

េដយ
2

3 3lim ( ) lim 4ln 4 ln1 0
3

x

d xx x

ef x y
e→ − ∞ → − ∞

  + − = − = − =    +  
 

ដូចេនះបនា�ត ( )2 : 1 4 ln3d y x= − +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C  ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀប ( )2d និង( )C  ៖ 
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េយងីមា
2

3 3( ) 4 ln
3

x

d x
ef x y
e

 +
− = −  + 

  

េដយចំេព្រគប : 3 3 3x xx e e∈ + > +  េនាះ3 3 1
3

x

x
e
e

+
>

+
  

េគទញបា 3 3ln 0
3

x

x
e
e

 +
> + 
 េនាះ

2

3 3( ) 4 ln 0
3

x

d x
ef x y
e

 +
− = − < + 

 

ដូចេនះែខ្សេក( )C  ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )2d  ជានិច� 

៤.ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពx ្រសយប ��ក់
2 4 3'( )

( 1)( 3)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
    

េយងីមា 1( ) 1 4 ln 1 4 ln( 1) 4 ln( 3)
3

x
x x

x
ef x x x e e
e

 +
= − − = − − + + + + 

  

េយងីបាន 4 4'( ) 1
1 3

x x

x x
e ef x

e e
= − +

+ +
  

                      ( 1)( 3) 4 ( 3) 4 ( 1)
( 1)( 3)

x x x x x x

x x
e e e e e e

e e
+ + − + + +

=
+ +

 

                     

2 2 2

2

4 3 4 12 4 4
( 1)( 3)

4 3
( 1)( 3)

x x x x x x

x x

x x

x x

e e e e e e
e e

e e
e e

+ + − − + +
=

+ +

− +
=

+ +

  

ដូចេនះ
2 4 3'( )

( 1)( 3)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
   ។ 

៥.សិក្សស� �ៃន 2( ) 4 3x xg x e e= − +    

េគមាន 2( ) 4 3 ( 1)( 3)x x x xg x e e e e= − + = − −  

េបី 1 0xe − =  េនាះ 1xe =  ឬ 0x =   
េបី 1 0xe − >  េនាះ 1xe >  ឬ 0x >   
េបី 1 0xe − <  េនាះ 1xe <  ឬ 0x <   
េបី 3 0xe − =  េនាះ 3xe =  ឬ ln3x =   
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េបី 3 0xe − >  េនា 3xe >  ឬ ln3x >   
េបី 3 0xe − <  េនាះ 3xe <  ឬ ln3x <    
 
 
 
 
សងត់រាងអេថរភព f ៖  

 

 

 
 
 

2(0) 1 4 ln 1.77
4

f = − − =  និង  4(ln2) ln3 1 4 ln 1.72
6

f = − − =  ។ 

៦. សង ់្ រក ( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគ ៖   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

x

( )g x

−∞ +∞0 ln3

0 0−+ +

x

'( )f x

−∞ +∞0 ln3

0 0−+ +

( )f x
−∞

+∞1.77

1.72

2 3 4 5-1-2-3-4

2

3

4

-1

0 1

1

x

y

( )1 : 1d y x= −

( )1 : 1 4 ln3d y x= − +

( ) 1: 1 4 ln
3

x

x
eC y x
e

 +
= − −  + 
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លំហាត់ ទ១៩ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 3 6ln
2 1

x

x
ef x x
e

 +
= + +  + 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 3 6ln2d y x= + − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនេកង 
   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថាបន ( )2 : 3d y x= + ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពxចូរ្រសយប ��ក់ ( 1)(2 1)'( )
( 1)(2 1)

x x

x x
e ef x
e e

− −
=

+ +
    

៥.សិក្សោស ��ៃ ( ) ( 1)(2 1)x xg x e e= − −  រចួសង់តរងអេថរភាពៃ f  ។ 

៦. សង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 3 6ln
2 1

x

x
ef x x
e

 +
= + +  + 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថាបនា ( )1 : 3 6ln2d y x= + − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខង  
   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថាបន ( )2 : 3d y x= + ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 
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៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពxចូរ្រសយប ��ក់ ( 1)(2 1)'( )
( 1)(2 1)

x x

x x
e ef x
e e

− −
=

+ +
    

៥.សិក្សោស ��ៃ ( ) ( 1)(2 1)x xg x e e= − −  រចួសង់តរងអេថរភាពៃ f  ។ 

៦. សង់្រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

ដំេណាះ្រ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

  

េយងីមាន 1( ) 3 6ln
2 1

x

x
ef x x
e

 +
= + +  + 

  

េយងីបាន 1lim ( ) lim 3 6ln
2 1

x

xx x

ef x x
e→ − ∞ → − ∞

  +
= + + = −∞      +  

េ្រព lim 0x

x
e

→ − ∞
= ។ 

េហយី 1lim ( ) lim 3 6ln
2 1

x

xx x

ef x x
e→ + ∞ → − ∞

  +
= + + = +∞      +  

 ។ 

េ្រព 1 1lim ln ln
22 1

x

xx

e
e→ + ∞

 +
= + 

 ។ 

ដូចេនះ  ( )lim
x

f x
→ − ∞

= −∞  និង  ( )lim
x

f x
→+∞

= +∞  ។ 

២.្រសយថបនា ( )1 : 3 6ln2d y x= + − ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C   

េយងីមាន( ) 1: ( ) 3 6ln
2 1

x

x
eC f x x
e

 +
= + +  + 

 និង ( )1 : 3 6ln2d y x= + −   

េយងីបាន ( ) 2 26ln
2 1

x

d x
ef x y
e

 +
− =  + 

  

េដយ ( ) 2 2lim lim 6ln 6ln1 0
2 1

x

d xx x

ef x y
e→ + ∞ → + ∞

  + − = = =    +  
  

ដូចេនះ( )1 : 3 6ln2d y x= + −  ជាសីុមតូតេ្រទតៃនែខ្សេ( )C ខ+∞  ។ 
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សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ៖ 

េយងីមាន ( ) 2 26ln
2 1

x

d x
ef x y
e

 +
− =  + 

  

េដយ : 0 2 1 2 2x xx e e∀ ∈ < + < +    ឬ  2 2 1
2

x

x
e
e

+
>

+
  

េនាះេគទញប 2 2: ln 0
2 1

x

x
ex
e

 +
∀ ∈ > + 

   

េដ ( ) 2 26ln 0
2 1

x

d x
ef x y
e

 +
− = > + 

 េនាះែខ្សេ( )C  ស�ិតេនខងេលី 

បនា�ត់ ( )1d  ជានិច� 

៣.្រសយថបន ( )2 : 2 6ln2d y x= − + ជាអាសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ ( )C   

េគមា 1( ) 3 6ln
2 1

x

x
ef x x
e

 +
= + +  + 

 និង ( )2 : 3d y x= +  

េគបា
2

1( ) 6 ln
2 1

x

d x
ef x y
e

 +
− =  + 

  

េដយ
2

1lim ( ) lim 6ln 6ln1 0
2 1

x

d xx x

ef x y
e→ − ∞ → − ∞

  + − = = =    +  
 

ដូចេនះបនា�ត ( )2 : 3d y x= +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C  ។ 

សិក្សោទីងេធៀបរវ ( )2d និង( )C  ៖ 

េយងីមា
2

1( ) 6 ln
2 1

x

d x
ef x y
e

 +
− =  + 

  

េដយចំេពះ្រ : 2 1 1x xx e e∈ + > +  េនាះ 10 1
2 1

x

x
e
e
+

< <
+
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េគទញបា 1ln 0
2 1

x

x
e
e

 +
< + 
 េនាះ

2

1( ) 6 ln 0
2 1

x

d x
ef x y
e

 +
− = < + 

 

ដូចេនះែខ្េក( )C  ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )2d  ជានិច� 

៤.ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពx ្រសយប ��ក ( 1)(2 1)'( )
( 1)(2 1)

x x

x x
e ef x
e e

− −
=

+ +
        

េយងីមា 1( ) 3 6ln 3 6ln( 1) 6ln(2 1)
2 1

x
x x

x
ef x x x e e
e

 +
= + + = + + + − + + 

  

េយងីបាន 6 12'( ) 1
1 2 1

x x

x x
e ef x

e e
= + −

+ +
  

                      ( 1)(2 1) 6 (2 1) 12 ( 1)
( 1)(2 1)

x x x x x x

x x
e e e e e e

e e
+ + + + − +

=
+ +

 

                     

2 2 2

2

2 3 1 12 6 12 12
( 1)(2 1)

2 3 1 ( 1)(2 1)
( 1)(2 1) ( 1)(2 1)

x x x x x

x x

x x x x

x x x x

e e e e e e
e e

e e e e
e e e e

+ + + + − −
=

+ +

− + − −
= =

+ + + +

  

ដូចេនះ ( 1)(2 1)'( )
( 1)(2 1)

x x

x x
e ef x
e e

− −
=

+ +
 ។ 

៥.សិក្សស� �ៃន ( ) ( 1)(2 1)x xg x e e= − −    

េបី 1 0xe − =  េនាះ 1xe =  ឬ 0x =   
េបី 1 0xe − >  េនាះ 1xe >  ឬ 0x >  ។  េបី 1 0xe − <  េនាះ 1xe <  ឬ 0x <   

េបី 2 1 0xe − =  េនាះ 1
2

xe =  ឬ ln2x = −   

េបី 2 1 0xe − >  េនាះ 1
2

xe >  ឬ ln2x > −   

េបី 2 1 0xe − <  េនាះ 1
2

xe <  ឬ ln2x < −    

 
 
 

x

( )g x

−∞ +∞ln2− 0

0 0−+ +
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សងត់រាងអរភពៃន f ៖  

 

 

 

   2(0) 3 6ln 0.57
3

f = + =  និង 
3( ln2) ln2 3 6ln 0.58
4

f − = − + + =   

៦. សង ់្ រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគ ៖  
 

 

 

 

 

 

 

 
 
 
 
 

www.mathtoday.wordpress.com 
 

 

x

'( )f x

−∞ +∞ln2− 0

0 0−+ +

( )f x
−∞

+∞0.58

0.57

2 3 4-1-2-3-4-5

2

3

-1

-2

0 1

1

x

y
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លំហាត់ ទ២០ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 2 6ln( )
2

x

x
ef x x
e

+
= − −

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។  

២.ចូរ្រសយថា បនា( )1 : 2d y x= − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 

   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទតីំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថា ត់( )2 : 2 6ln2d y x= − + ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទតីំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពxចូរ្រយប�� ក់ថា
2 3 2'( )

( 1)( 2)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
    

៥.ចូរសក្សស� �ៃន 2( ) 3 2x xg x e e= − +  រួចសងតរងអេថរភាព f  ។ 

៦. សង្រក( )C និងបនា �ត់( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រមយរួមគា�  

ដំេណាះ្រ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

  

េយងីមាន 1( ) 2 6ln( )
2

x

x
ef x x
e

+
= − −

+
  

េយងីបាន 1lim ( ) lim 2 6ln( )
2

x

xx x

ef x x
e→ − ∞ → − ∞

 +
= − − = −∞     + 

េ្រព lim 0x

x
e

→ − ∞
= ។ 

េហយី 1lim ( ) lim 2 6ln( )
2

x

xx x

ef x x
e→ + ∞ → − ∞

 +
= − − = +∞     + 

 ។ 
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េ្រព 1lim ln ln1 0
2

x

xx

e
e→ + ∞

 +
= = + 

 ។  

ដូចេនះ  ( )lim
x

f x
→ − ∞

= −∞  និង  ( )lim
x

f x
→+∞

= +∞  ។ 

២.្រសយថ បនា( )1 : 2d y x= − ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C   

េយងីមាន( ) 1: ( ) 2 6ln
2

x

x
eC f x x
e

 +
= − −  + 

 និង ( )1 : 2d y x= −   

េយងីបាន ( ) 16ln
2

x

d x
ef x y
e

 +
− = −  + 

  

េដយ ( ) 1lim lim 6ln 6ln1 0
2

x

d xx x

ef x y
e→ + ∞ → + ∞

  + − = − = − =    +  
  

ដូចេនះបនា �ត( )1 : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C ខ+∞  ។ 

សិក្សោទតីំងេធៀប( )1d និង( )C  ៖ 

េយងីមាន ( ) 16ln
2

x

d x
ef x y
e

 +
− = −  + 

 េដយ : 0 1 2x xx e e∀ ∈ < + < +   

ឬ   10 1
2

x

x
e
e

+
< <

+
 េនាះេគទញប 1: ln 0

2

x

x
ex
e

 +
∀ ∈ < + 

   

េដ ( ) 16ln 0
2

x

d x
ef x y
e

 +
− = − > + 

 េនាះែខ្សេ( )C  ស�ិតេនខងេលី 

បនា �ត់( )1d  ជានិច� 

៣.្រសយថ បន( )2 : 2 6ln2d y x= − + ជាអាសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ ( )C   

េគមា 1( ) 2 6ln
2

x

x
ef x x
e

 +
= − −  + 

 និង ( )2 : 2 6ln2d y x= − +  
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េគបា
2

1 2 2( ) 6 ln ln2 6ln
2 2

x x

d x x
e ef x y
e e

    + +
− = − + = −    + +    

  

េដយ
2

2 2lim ( ) lim 6ln 6ln1 0
2

x

d xx x

ef x y
e→ − ∞ → − ∞

  + − = − = − =    +  
 

ដូចេនះបនា �ត( )2 : 2 6ln2d y x= − +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C  ។ 

សិក្សោទតីំងេធៀប ( )2d និង( )C  ៖ 

េយងីមា
2

2 2( ) 6ln
2

x

d x
ef x y
e

 +
− = −  + 

  

េដយចំេពះ្រ : 2 2 2x xx e e∈ + > +  េនាះ 2 2 1
2

x

x
e
e

+
>

+
  

េគទញបា 2 2ln 0
2

x

x
e
e

 +
> + 

 េនាះ
2

2 2( ) 6ln 0
2

x

d x
ef x y
e

 +
− = − < + 

 

ដូចេនះែខ្សេក( )C  ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )2d  ជានិច� 

៤.ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពx ្រសយប ��ក់
2 3 2'( )

( 1)( 2)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
    

េយងីមា 1( ) 2 6ln 2 6ln( 1) 6ln( 2)
2

x
x x

x
ef x x x e e
e

 +
= − − = − − + + + + 

  

េយងីបាន 6 6'( ) 1
1 2

x x

x x
e ef x

e e
= − +

+ +
  

                     ( 1)( 2) 6 ( 2) 6 ( 1)
( 1)( 2)

x x x x x x

x x
e e e e e e

e e
+ + − + + +

=
+ +

 

                     

2 2 2

2

3 2 6 12 6 6
( 1)( 2)

3 2
( 1)( 2)

x x x x x x

x x

x x

x x

e e e e e e
e e

e e
e e

+ + − − + +
=

+ +

− +
=

+ +
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ដូចេនះ
2 3 2'( )

( 1)( 2)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
   ។ 

៥.សិក្សស� �ៃន 2( ) 3 2x xg x e e= − +    

េគមាន 2( ) 3 2 ( 1)( 2)x x x xg x e e e e= − + = − −  

េបី 1 0xe − =  េនាះ 1xe =  ឬ 0x =   

េបី 1 0xe − >  េនាះ 1xe >  ឬ 0x >   

េបី 1 0xe − <  េនាះ 1xe <  ឬ 0x <   

េបី 2 0xe − =  េនាះ 2xe =  ឬ ln2x =   

េបី 2 0xe − >  េនាះ 2xe >  ឬ ln2x >   

េបី 2 0xe − <  េនាះ 2xe <  ឬ 2x <    

 
 
 

សងត់រាងអេថរភព f ៖  

 

 

 

 
2(0) 2 6ln 0.43
3

f = − − =  និង 
3(ln2) ln2 2 6ln 0.41
4

f = − − =  ។ 

x

( )g x

−∞ +∞0 ln2

0 0−+ +

x

'( )f x

−∞ +∞0 ln2

0 0−+ +

( )f x
0.43

0.41−∞

+∞
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៦. សង ់្ រក( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគ ៖  
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2 3 4 5-1-2-3-4-5

2

3

-1

-2

-3

0 1

1

x

y

( )1 : 2d y x= −

( ) 1: 2 6ln
2

x

x
eC y x
e

 +
= − −  + 

( )2 : 2 6ln2d y x= − +
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លំហាត់ ទ២១ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 2 1( ) 1 3ln
2

x

x
ef x x

e
 +

= + −  + 
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង  ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថា បនា( )1 : 1 3ln2d y x= + − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទតីំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថា បន( )2 : 1 3ln2d y x= + + ជាអសុីមតូតេ្រទតរែខ្សេក 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទតីំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពxចូរ្រសយប��ក់
22( 1)'( )

( 2)(2 1)

x

x x
ef x

e e
−

=
+ +

    

     រួចសងតរងអេថរភាព f  ។ 

៥. សង្រក( )C និងបនា �ត់( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

ដំេណាះ្រ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

  

េយងីមាន 2 1( ) 1 3ln
2

x

x
ef x x

e
 +

= + −  + 
  

េយងីបា 2 1lim ( ) lim 1 3ln
2

x

xx x

ef x x
e→ − ∞ → − ∞

  +
= + − = −∞      +  

េ្រព lim 0x

x
e

→ − ∞
= ។ 

េហយី 2 1lim ( ) lim 1 3ln
2

x

xx x

ef x x
e→ + ∞ → − ∞

  +
= + − = +∞      +  

 ។ 

េ្រព 2 1lim ln ln2
1

x

xx

e
e→ + ∞

 +
= + 

 ។ 
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ដូចេនះ  ( )lim
x

f x
→ − ∞

= −∞  និង  ( )lim
x

f x
→+∞

= +∞  ។ 

២.្រសយថ ត់ ( )1 : 1 3ln2d y x= + − ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C   

េយងីមាន( ) 2 1: ( ) 1 3ln
2

x

x
eC f x x

e
 +

= + −  + 
 និង ( )1 : 1 3ln2d y x= + −   

េយងីបាន ( ) 2 1 2 23ln2 3ln 3ln
1 2 1

x x

d x x
e ef x y
e e

   + +
− = − =   + +   

  

េដយ ( ) 2 2lim lim 3ln 3ln1 0
2 1

x

d xx x

ef x y
e→ + ∞ → + ∞

  + − = = =    +  
  

ដូចេនះបនា �ត( )1 : 1 3ln2d y x= + −  ជាអសុីមតូតេ្រទ ( )C ខ+∞  ។ 

សិក្សោទតីំងេធៀប ( )1d និង( )C  ៖ 

េយងីមាន ( ) 2 23ln
2 1

x

d x
ef x y
e

 +
− =  + 

  

េដយ : 0 2 1 2 2x xx e e∀ ∈ < + < +   

ឬ   2 2 1
2 1

x

x
e
e
+

>
+

 េនាះេគទញប 2 2: ln 0
2 1

x

x
ex
e

 +
∀ ∈ > + 

   

េដ ( ) 2 23ln 0
2 1

x

d x
ef x y
e

 +
− = > + 

 េនាះែខ្សេ( )C  ស�ិតេនខងេលី 

បនា �ត់( )1d  ជានិច� 

៣.្រសយថ បន( )2 : 1 3ln2d y x= + + ជាអាសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ ( )C   

េគមា 2 1( ) 1 3ln
2

x

x
ef x x

e
 +

= + −  + 
 និង ( )2 : 1 3ln2d y x= + +  

េគបា
2

2 1 4 2( ) 3 ln ln2 3ln
2 2

x x

d x x
e ef x y

e e
    + +

− = − + = −    + +    
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េដយ
2

4 2lim ( ) lim 3ln 3ln1 0
2

x

d xx x

ef x y
e→ − ∞ → − ∞

  + − = − = − =    +  
 

ដូចេនះបនា �ត( )2 : 1 3ln2d y x= + +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C  ។ 

សិក្ទីតំងេធៀបរវ ( )2d និង( )C  ៖ 

េយងីមា
2

4 2( ) 3ln
2

x

d x
ef x y

e
 +

− = −  + 
  

េដយចំេពះ្រ : 4 2 2x xx e e∈ + > +  េនាះ 4 2 1
2

x

x
e

e
+

>
+

  

េគទញបា 4 2ln 0
2

x

x
e

e
 +

> + 
 េនាះ

2

4 2( ) 3ln 0
2

x

d x
ef x y

e
 +

− = − < + 
 

ដូចេនះែខ្សេក( )C  ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )2d  ជានិច� 

៤.ចំេពាះ្រគប់ចំនួនពx ្រសយប ��ក់
( )22 1

'( )
(2 1)( 2)

x

x x

e
f x

e e
−

=
+ +

    

េយងីមា 2 1( ) 1 3ln 1 3ln(2 1) 3ln( 2)
2

x
x x

x
ef x x x e e

e
 +

= + − = + − + + + + 
  

េយងីបាន 6 3'( ) 1
2 1 2

x x

x x
e ef x

e e
= − +

+ +
  

                     (2 1)( 2) 6 ( 2) 3 (2 1)
(2 1)( 2)

x x x x x x

x x
e e e e e e

e e
+ + − + + +

=
+ +

 

                     
( )

2 2 2

2
2

2 5 2 6 12 6 3
(2 1)( 2)

2 12 4 2
(2 1)( 2) (2 1)( 2)

x x x x x x

x x

xx x

x x x x

e e e e e e
e e

ee e
e e e e

+ + − − + +
=

+ +

−− +
= =

+ + + +

  

ដូចេនះ
( )22 1

'( )
(2 1)( 2)

x

x x

e
f x

e e
−

=
+ +

   ។ 
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សងត់រាងអេថរភព f ៖  

េគមាន
( )22 1

'( ) 0
(2 1)( 2)

x

x x

e
f x x

e e
−

= ≥ ∀ ∈
+ +

    

េបី ( )2'( ) 0 1 0xf x e= ⇔ − =   េគទញប�ស 0x =  ។ 

ចំេពះ 0x =  េគបាន 1(0) 0 1 3ln 1 3(0.69) 3.07
2

f  = + − = + = 
 

 ។ 

 
 
 

 

៦. សង ់្ រក ( )C និងបនា�ត់ ( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគ   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

x

'( )f x

−∞

( )f x

0

+ +0

+∞

3.07
−∞

+∞

2 3 4 5-1-2-3-4-5

2

3

-1

-2

0 1

1

x

y

( )2 : 1 3ln3d y x= + +

( )1 : 1 3ln3d y x= + −

( ) 2 1: 1 3ln
2

x

x
eC y x

e
 +

= + −  + 
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លំហាត់ ទ២២ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 6( ) 2 ln( 3)
3

x
xf x x e

e
= + − + +

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 1 2( ) 4 ln3 ln( 1)
3 3

x
x

x
ef x x e

e
= + − − + −

+
  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រួចបង �ញថាបនា ( )1 : 4 ln3d y x= + −  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 3 6( ) 2 ln(1 )
3x xf x

e e
= − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រួចបង �ញថាបនា ( )2 : 2d y =  ជាអសុីមតូតេដកៃនែ 

េកង( )C  កលណx → +∞  ។  

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប��ក់  2
3(3 )'( )
( 3)

x

x
ef x

e
−

=
+

 ។ 

    សងតរងអេថរភាព f  ។ 

៤.សរេសរសមីករបនា�  ( )T ប៉ះនឹងែខ្សេក( )C ្រតង 0x =  ។ 

៥.គណន ( 1)f −  និង (1)f រួចសង្រក( )C និងបនា �ត( ) ( )1,T d និង( )2d ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.ចំេពាះ្រគx ∈  ្រស 1 2( ) 4 ln3 ln( 1)
3 3

x
x

x
ef x x e

e
= + − − + −

+
  

េយងីមា 6( ) 2 ln( 3)
3

x
xf x x e

e
= + − + +

+
   

េយងីបាន 1 6( ) 2 ln 3( 1) ( 2) 2
3 3

x
xf x x e

e
 = + − + + − +  + 
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1 6 2( 3)4 ln3 ln( 1)
3 3
1 24 ln3 ln( 1)
3 3

x
x

x

x
x

x

ex e
e

ex e
e

− +
= + − − + +

+

= + − − + −
+

  

ដូចេនះ 1 2( ) 4 ln3 ln( 1)
3 3

x
x

x
ef x x e

e
= + − − + −

+
 ។ 

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

៖ 

េយងីបា 1 2lim ( ) lim ( ) 4 ln3 ln( 1)
3 3

x
x

xx x

ef x f x x e
e→ − ∞ → − ∞

 
= = + − − + − = −∞ + 

  

េ្រព 1 2lim ln( 1) 0
3 3

x
x

xx

ee
e→ − ∞

 
− + − = + 

 ។ 

បង �ញថបនា  ( )1 : 4 ln3d y x= + −  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃន ( )C ៖ 

េយងីមាន
1

1 2( ) ln( 1)
3 3

x
x

d x
ef x y e

e
− = − + −

+
  

េដយ
1

1 2lim ( ) lim ln( 1) 0
3 3

x
x

d xx x

ef x y e
e→ − ∞ → − ∞

  − = − + − =   + 
 

ដូចេនះបនា �ត( )1 : 4 ln3d y x= + −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ។ 

ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ៖ 

េយងីមាន
1

1 2 1 2( ) ln( 1) ln( 1) 0
3 33 3

x x
x x

d x x
e ef x y e e

e e
 

− = − + − = − + < + + 
 

ដូចេនះែខ្សេក( )C  ស�ិតេនេ្រកមបន  ( )1d  ជានិច� 

២.ចំេពាះ្រគបx ∈ ្រស 3 6( ) 2 ln(1 )
3x xf x

e e
= − + +

+
  

េយងីមា 6( ) 2 ln( 3)
3

x
xf x x e

e
= + − + +

+
  

េយងីបាន 3 6( ) 2 ln (1 )
3

x
x xf x x e

e e
 = + − + +  + 
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( ) 1 62 ln ln(3 )

3
1 6 1 62 ln(3 ) 2 ln(3 )

3 3

x
x x

x x x x

x e
e e

x x
e e e e

= + − − + +
+

= + − − + + = − + +
+ +

  

ដូចេនះ 3 6( ) 2 ln(1 )
3x xf x

e e
= − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 ៖ 

េយងីបាន 3 6lim ( ) lim 2 ln(1 ) 2
3x xx x

f x
e e→ + ∞ → + ∞

 = − + + = + 
 ។ 

េ្រព 3 6lim ln(1 ) 0
3x xx e e→ +∞

 − + + = + 
 ។ 

បង �ញថបនា  ( )2 : 2d y =  ជាអាសុីមតូតេដកៃនែខ្ស ( )C ៖ 

េដ lim ( ) 2
x

f x
→ + ∞

=  ដូចេនះបនា �ត( )2 : 2d y =  ជាអសុីមតូតេដក( )C ។ 

 ៣.ចំេពាះ្រគx ∈  ្រសយប ��ក់ 2
3(3 )'( )
( 3)

x

x
ef x

e
−

=
+

 ៖ 

េយងីមា 6( ) 2 ln( 3)
3

x
xf x x e

e
= + − + +

+
 

េយងីបាន
( )2

6'( ) 1
3 3

x x

x x

e ef x
e e

= − −
+ +

  

                      
( )

( ) ( ) ( )

2

2

2 2

2 2 2

( 3) ( 3) 6
3

6 9 3 6 9 3 3(3 )
3 3 3

x x x x

x

x x x x x x x

x x x

e e e e
e

e e e e e e e
e e e

+ − + −
=

+

+ + − − − − −
= = =

+ + +

  

ដូចេនះ 
( )

2

3 3
'( )

( 3)

x

x

e
f x

e
−

=
+

 ។ 
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 សងត់រាងអេថរភ f  ៖ 

េយងីមាន
( )

2

3 3
'( )

( 3)

x

x

e
f x

e
−

=
+

   េដ្រគប 2: ( 3) 0xx e∈ + >   

េនាះ '( )f x   មានស� �ដូចភាគយ3 xe−   ។ 
.េបី  3 0 3x xe e− < ⇔ >  ឬ ln3x >  េនាះ '( ) 0f x <  ។ 

.េបី 3 0 3x xe e− = ⇔ =  ឬ ln3x =  េនាះ '( ) 0f x =  ។ 

.េបី  3 0 3x xe e− > ⇔ <  ឬ ln3x <  េនាះ '( ) 0f x >  ។ 

ចំេពះ ln3x =  េនាះ (ln3) ln3 2 ln6 1 3 0.69 2.31f = + − + = − =  ។  

 

 

 

 
 
 

៤.សរេសរសមីករបនា�  ( )T ប៉ះនឹងែខ្សេក( )C ្រតង  0x =  ៖ 

តមរូបមន�( ) 0 0 0: '( )( ) ( )T y f x x x f x= − +   

េដ 0 0x =  េនាះ 3 7(0) 2 ln4 2ln2
2 2

f = − + = −  និង
6 3'(0)

16 8
f = =    

េគបាន( ) 3 7: 2ln2
8 2

T y x= + −  ។ 

៥.គណន ( 1)f −  និង (1)f រួចសង ់្ រក ( )C និងបនា�ត ( ) ( )1,T d និង( )2d  

x

'( )f x

( )f x

−∞

+∞−∞

0

ln3

2.31
+ −

2
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េយងីមាន 6( ) 2 ln( 3)
3

x
xf x x e

e
= + − + +

+
 

េយងីបាន 1
1
6( 1) 1 ln( 3) 1.57

3
f e

e
−

−− = − + + =
+

 ។ 

េហយី       6(1) 3 ln( 3) 2.31
3

f e
e

= − + + =
+

 ។ 
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( )1 : 4 ln3d y x= + −

( ) 3 7: 2ln2
8 3
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( ) 6: 2 ln( 3)
3

x
xC y x e

e
= + − + +
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លំហាត់ ទ២៣ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 4( ) 3 4 5ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= − − + + +

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 4( ) 3 5ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= − + + −

+
  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រួចបង �ញថាបនា ( )1 : 3d y x= −  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 1 4( ) 2 4 5ln(1 )
1x xf x x

e e
= − + + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រួចបង �ញថាបនា ( )2 : 2 4d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។ ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )2d   
៣.គណនារង �ស់មុំងបនា �ត( )1d និង ( )2d  ។ 

៤.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប��ក់  2
( 3)(2 1)'( )

( 1)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ។ 

    សងតរងអេថរភាព f  ។ 

៥.សរេសរសមីករបនា�  ( )T ប៉ះនឹងែខ្សេក( )C ្រតង 0x =  ។ 

៦.ចូរសង្រក( )C និងបនា �ត( ) ( )1,T d និង( )2d ក�ុងត្រម�យរួមគា  

ដំេណាះ្រ 

១.ចំេពាះ្រគx ∈  ្រយថ 4( ) 3 5ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= − + + −

+
  

េយងីមាន 4( ) 3 4 5ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= − − + + +

+
  

េយងីបាន 4( ) 3 5ln( 1) 4
1

x
xf x x e

e
 = − + + + − + 
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                    4 4 4 43 5ln( 1) 3 5ln( 1)
1 1

x x
x x

x x
e ex e x e

e e
− −

= − + + + = − + + −
+ +

  

ដូចេនះ 4( ) 3 5ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= − + + −

+
 ។ 

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

៖ 

េយងីបា 4lim ( ) lim 3 5ln( 1)
1

x
x

xx x

ef x x e
e→ − ∞ → − ∞

 
= − + + − = +∞ + 

 ។ 

េ្រពះ 4lim 5ln( 1) 0
1

x
x

xx

ee
e→ − ∞

 
+ − = + 

 ។ 

បង �ញថាបនា ( )1 : 3d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  ៖ 

េយងីមាន ( )
1

45ln( 1)
1

x
x

d x
ef x y e

e
− = + −

+
  

េដយ ( )
1

4lim lim 5ln( 1) 0
1

x
x

d xx x

ef x y e
e→ − ∞ → − ∞

  − = + − =   + 
 ។ 

២.ចំេពាះ្រគបx ∈  ្រស 1 4( ) 2 4 5ln(1 )
1x xf x x

e e
= − + + +

+
 ៖ 

េយងីមាន 4( ) 3 4 5ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= − − + + +

+
  

េយងីបាន ( ) 1 43 4 5ln (1 )
1

x
x xf x x e

e e
 = − − + + +  + 

  

                     

1 43 4 5 5ln(1 )
1

1 42 4 5ln(1 )
1

x x

x x

x x
e e

x
e e

= − − + + + +
+

= − + + +
+

  

ដូចេនះ 1 4( ) 2 4 5ln(1 )
1x xf x x

e e
= − + + +

+
។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 ៖ 

េយងីបាន 1 4lim ( ) lim 2 4 5ln(1 )
1x xx x

f x x
e e→ + ∞ → + ∞

 = − + + + = +∞ + 
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េ្រព 1 4lim 5ln(1 ) 0
1x xx e e→ + ∞

 + + = + 
 ។ 

បង �ញថបនា  ( )2 : 2 4d y x= −  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស( )C  ៖ 

េគមា
2

1 4( ) 5ln(1 )
1d x xf x y

e e
− = + +

+
  

េដយ
2

1 4lim ( ) lim 5ln(1 ) 0
1d x xx x

f x y
e e→ + ∞ → + ∞

  − = + + =   + 
  

ដូចេនះ បនា �ត( )2 : 2 4d y x= −  ជាអសុីមតូតេតៃនែខ្សេក( )C ។ 

 ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ ( )C និង( )2d  ៖ 

េយងីមាន
2

1 4( ) 5ln(1 ) 0
1d x xf x y

e e
− = + + >

+
 ្រគប់x ∈   

ដូចេនះែខ្សេក( )C  ស�ិតេនខងេលីបនា ( )2d  ជានិច� 

៣.គណនារង �ស់មុំរវងបន  ( )1d និង( )2d  ៖ 

បនា �ត់( )1 : 3d y x= −   និង ( )2 : 2 4d y x= −  មានេមគុណ្របាប់ទិសេរៀ  

1 23 , 2a a= − =   ។ េបី θ  ជាមុំ្រស�ចផ�ុំេដយបនា�  ត់ទំងពីរេនាះ 

2 1

1 2

2 3tan 1
1 1 6
a a

a a
θ

− +
= = =

+ −
  េនាះ 45oθ =   ។ 

៤.ចំេពាះ្រគx ∈  ្រសយប ��ក់ 2
( 3)(2 1)'( )

( 1)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ៖ 

េគមា 4( ) 3 4 5ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= − − + + +

+
 

េយងីបាន 2
5 4'( ) 3

1 ( 1)

x x

x x
e ef x

e e
= − + −

+ +
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( )
2

2

2 2

2

2

2 2

3( 1) 5 ( 1) 4
1

3 6 3 5 5 4
( 1)

2 5 3 ( 3)(2 1)
( 1) ( 1)

x x x x

x

x x x x x

x

x x x x

x x

e e e e
e

e e e e e
e

e e e e
e e

− + + + −
=

+

− − − + + −
=

+

− − − +
= =

+ +

  

ដូចេនះ 2
( 3)(2 1)'( )

( 1)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ។ 

 សងត់រាងអេថរភ f  ៖ 

េយងីមាន 2
( 3)(2 1)'( )

( 1)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 េដ 2
2 1: 0

( 1)

x

x
ex

e
+

∀ ∈ >
+

   

េនាះ '( )f x  មានស� �ដូ( )3xe − ។ 

.េបី 3 0 3x xe e− > ⇔ >  ឬ ln3x >  េនាះ '( ) 0f x >   

.េបី 3 0 3x xe e− = ⇔ =  ឬ ln3x =  េនាះ '( ) 0f x =   

.េបី 3 0 3x xe e− < ⇔ <  ឬ ln3x <  េនាះ '( ) 0f x <   
ចំេពះ ln3x =  េនាះ (ln3) 3ln3 4 5ln4 1 0.63f = − − + + =  ។ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
៥.សរេសរសមីករបនា�  ( )T ប៉ះនឹងែខ្សេក( )C ្រតង  0x =  ៖ 

x

'( )f x

( )f x

+∞−∞

0

ln3

0.63

+−
+∞ +∞
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តមរូបមន�( ) 0 0 0: '( )( ) ( )T y f x x x f x= − +   
េដយ 0 0x =  េនាះ( ) : '(0)( 0) (0)T y f x f= − +  

េគមាន (0) 4 5ln2 2 2 5ln2f = − + + = − +  ។ 

េហយី  2
( 2)(3) 3'(0)

2(2)
f −

= = −  ។ 

ដូចេនះ ( ) 3: 2 5ln2
2

T y x= − − +   ។ 

៦.សង ់្ រក ( )C និងបនា�ត ( ) ( )1,T d និង( )2d ក�ុងត្រម�យរួមគ ៖ 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 3 4 5-1-2-3

2

3

4

5

-1

-2

-3

-4

0 1

1

x

y

( )1 : 3d y x= −

( ) 3: 2 5ln2
2

T y x= − − +

( )2 : 2 4d y x= −

( )C



សិក្សោអនុគមេលក រីតេននិងសង ់្ រកប ថ�ក១២ 
 

 អ�កេរៀបេរៀង លមឹ ផល�នុ                                                                            Page 130 

 

លំហាត់ ទ២៤ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 12( ) 3 6 ln( 2)
2

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 12( ) 3 6 ln2 ln 1
2 2

x x

x
e ef x x

e
 

= + − − + −  + 
  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រួចបង �ញថាបនា ( )1 : 3 6 ln2d y x= + −  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d  

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 2 24( ) 2 6 ln(1 )
2x xf x x

e e
= − − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រួចបង �ញថនា �ត( )2 : 2 6d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។  

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប��ក់
2

2
2( 7 6)'( )

( 2)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ។ 

៤.សិក្សោស��  2( ) 7 6x xg x e e= − +  សងតរងអេថរភាព f  ។ 

៥.ចូរសង្រក( )C និងបនា �ត( )1d និង( )2d ក�ុងត្រម�យរួមគា  

ដំេណាះ្រ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 12( ) 3 6 ln2 ln 1
2 2

x x

x
e ef x x

e
 

= + − − + −  + 
  

េយងីមាន 12( ) 3 6 ln( 2)
2

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
 

                     

123 6 ln 2( 1)
2 2

123 6 ln2 ln( 1)
2 2

x x

x

x x

x

e ex
e

e ex
e

 
= + − + −  + 

= + − − + −
+
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ដូចេនះ  12( ) 3 6 ln2 ln 1
2 2

x x

x
e ef x x

e
 

= + − − + −  + 
  ។ 

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

៖ 

េយងីមាន 12lim ( ) lim 3 6 ln2 ln 1
2 2

x x

xx x

e ef x x
e→ − ∞ → − ∞

  
= + − − + − = −∞   +  

 

េ្រព 12lim ln 1 0
2 2

x x

xx

e e
e→ − ∞

  
− + − =   +  

  ។ 

បង �ញថបនា ( )1 : 3 6 ln2d y x= + −  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃន ( )C ៖ 

េយងីមា
1

12( ) y ln 1
2 2

x x

d x
e ef x

e
  

− = − + +   +  
  ្រគបx ∈  ។ 

េដយ
1

12lim ( ) y lim ln 1
2 2

x x

d xx x

e ef x
e→ − ∞ → − ∞

   − = − + +    +  
   

 ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ ( )C និង( )1d ៖ 

េយងីមា
1

12( ) y ln 1 0
2 2

x x

d x
e ef x

e
  

− = − + + <   +  
  ្រគបx ∈  ។ 

ដូចេនះបនា �ត( )1d ស�ិតេនពីេលីែខ្សេ( )C ជានិច� 

២.ចំេពាះ្រគបx ∈  ្រស 2 24( ) 2 6 ln(1 )
2x xf x x

e e
= − − + +

+
 ៖ 

េយងីមាន 12( ) 3 6 ln( 2)
2

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
 

                     

2 123 6 ln (1 ) (12 ) 12
2

2 12( 2) 123 6 ln(1 )
2

2 242 6 ln(1 )
2

x
x

x x

x x

x x

x x

ex e
e e

e ex x
e e

x
e e

 = + − + + − −  + 
+ −

= − − − + +
+

= − − + +
+
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ដូចេនះ 2 24( ) 2 6 ln(1 )
2x xf x x

e e
= − − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 ៖ 

េយងីមាន 2 24( ) 2 6 ln(1 )
2x xf x x

e e
= − − + +

+
  

េយងីបាន 2 24lim ( ) lim 2 6 ln(1 )
2x xx x

f x x
e e→ + ∞ → + ∞

 = − − + + = +∞ + 
 

េ្រព 2 24lim ln(1 ) 0
2x xx e e→ + ∞

 − + + = + 
 ។ 

បង ញថបនា�  ( )2 : 2 6d y x= −  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C ៖ 

េយងីមាន( ) 2 24: ( ) 2 6 ln(1 )
2x xC f x x

e e
= − − + +

+
និង( )2 : 2 6d y x= −  

េយងីបាន
2

2 24( ) ln(1 )
2d x xf x y

e e
− = − + +

+
  

េដយ
2

2 24lim ( ) lim ln(1 ) 0
2d x xx x

f x y
e e→ + ∞ → + ∞

  − = − + + =   + 
 

ដូចេនះ( )2 : 2 6d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស( )C ។ 

៣.ចំេពាះ្រគx ∈  ្រសយប ��ក 
2

2
2( 7 6)'( )

( 2)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ៖ 

េយងីមាន 12( ) 3 6 ln( 2)
2

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
 

េយងីបាន
2

2
12 ( 2) 12'( ) 3

2 ( 2)

x x x x

x x
e e e ef x

e e
+ −

= − −
+ +

  

                      

2

2

2 2

2

2 2

2 2

3( 2) ( 2) 24
( 2)

3 12 12 2 24
( 2)

2 14 12 2( 7 6)
( 2) ( 2)

x x x x

x

x x x x x

x

x x x x

x x

e e e e
e

e e e e e
e

e e e e
e e

+ − + −
=

+

+ + − − −
=

+

− + − +
= =

+ +
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ដូចេនះ 
2

2
2( 7 6)'( )

( 2)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ។ 

៤.សិក្សោស��  2( ) 7 6x xg x e e= − +  សងត់រាងអេថរភព f  ៖ 

េយងីមាន 2( ) 7 6 ( 1)( 6)x x x xg x e e e e= − + = − −  

េបី 1 0xe − =  េនាះ 1xe =  ឬ 0x =   

េបី 1 0xe − >  េនាះ 1xe >  ឬ 0x >   

េបី 1 0xe − <  េនាះ 1xe <  ឬ 0x <   

េបី 6 0xe − =  េនាះ 6xe =  ឬ ln6x =   

េបី 6 0xe − >  េនាះ 6xe >  ឬ ln6x >   

េបី 6 0xe − <  េនាះ 6xe <  ឬ ln6x <    

 
 
 
 

សងត់រាងអេថរភព f ៖  

 

 

 

 

ចំេពះ 0x =  េនាះ ( )0 6 ln3 4 2 ln3 0.90f = − − = − =  ។ 

x

( )g x

−∞ +∞0 ln6

0 0−+ +

x

'( )f x

−∞ +∞0 ln6

0 0−+ +

( )f x
−∞

+∞0.90

0.30
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ចំេពះ ln6x =  េនាះ (ln6) 3ln6 6 ln8 9 0.30f = + − − =   

៥.សង ់្ រក( )C និងបនា�ត ( )1d និង( )2d ក�ុងត្រម�យរួមគ ៖  
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2 3 4 5-1-2-3

2

3

4

5

-1

-2

-3

-4

-5

-6

0 1

1

x

y

( )2 : 2 6d y x= −( )1 : 3 6 ln2d y x= + −

( ) 12: 3 6 ln( 2)
2

x
x

x
eC y x e

e
= + − + −

+
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លហំត ទ់២៥ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 2( ) 2 6ln
1

x

x
ef x x
e

 +
= − +  + 

  

មា្រកបតំ( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 2( ) 2 6ln2 6ln
2 2

x

x
ef x x
e

 +
= − + +  + 

  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រួចបង �ញថាបនា ( )1 : 2 6ln2d y x= − +  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 1( ) 2 6ln 1
1xf x x

e
 = − + + + 

 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រួចបង �ញថាបនា ( )2 : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )2d ។ 

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប��ក់
2 3 2'( )

( 1)( 2)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
 ។ 

៤.សិក្សោស��  2( ) 3 2x xg x e e= − +  សងតរងអេថរភាព f  ។ 

៥.ចូរសង្រក( )C និងបនា �ត( )1d និង( )2d ក�ុងត្រម�យរួមគា  

ដំេណាះ្រ 

១.ចំេពាះ្រគx ∈  ្រស 2( ) 2 6ln2 6ln
2 2

x

x
ef x x
e

 +
= − + +  + 

 

េយងីមាន 2( ) 2 6ln
1

x

x
ef x x
e

 +
= − +  + 
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េយងីបាន 2( ) 2 6ln2 6 ln ln2
1

x

x
ef x x
e

  +
= − + + −  +  

   

ដូចេនះ      2( ) 2 6ln2 6ln
2 2

x

x
ef x x
e

 +
= − + +  + 

  ។ 

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

៖ 

េយងីមាន 2( ) 2 6ln2 6ln
2 2

x

x
ef x x
e

 +
= − + +  + 

  

េយងីបាន 2lim ( ) lim 2 6ln2 6ln
2 2

x

xx x

ef x x
e→ − ∞ → − ∞

  +
= − + + = −∞  +  

 ។ 

េ្រព 2lim ln ln1 0
2 2

x

xx

e
e→ − ∞

 +
= = + 

 ។ 

បង �ញថបនា  ( )1 : 2 6ln2d y x= − +  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃន ( )C  

េយងីមាន
1

2( ) 6 ln
2 2

x

d x
ef x y
e

 +
− =  + 

  

េដយ 
1

2lim ( ) lim 6ln 6ln1 0
2 2

x

d xx x

ef x y
e→ − ∞ → − ∞

  + − = = =    +  
 ។ 

ដូចេនះបនា �ត( )1 : 2 6ln2d y x= − +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ។ 

ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ៖ 

េដយ
1

2( ) 6 ln 0 ,
2 2

x

d x
ef x y x
e

 +
− = < ∀ ∈ + 

y  េ្រព 20 1
2 2

x

x
e
e
+

< <
+

  

ដូចេនះែខ្សេក( )C ស�ិតេនពីេ្រកមបន ( )1d ជានិច� 
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២.ចំេពាះ្រគបx ∈  ្រស 1( ) 2 6ln 1
1xf x x

e
 = − + + + 

 ៖ 

មាន 2( ) 2 6ln
1

x

x
ef x x
e

 +
= − +  + 

េដ 2 ( 1) 1 11
1 1 1

x x

x x x
e e
e e e
+ + +

= = +
+ + +

  

ដូចេនះ  1( ) 2 ln 1
1xf x x

e
 = − + + + 

  ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 ៖ 

េយងីបាន 1lim ( ) lim 2 ln 1
1xx x

f x x
e→ +∞ → +∞

  = − + + = +∞  +  
 ។ 

បង �ញថាបនា ( )2 : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្សេ 

េយងីមាន
2

1( ) ln 1
1d xf x y

e
 − = + + 

   

េដ
2

1lim ( ) lim ln 1 ln1 0
1d xx x

f x y
e→ + ∞ → + ∞

  − = + = =   + 
 

ដូចេនះបង �ញថាបនា ( )2 : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្( )C ។ 

ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )2d ៖ 

េដ
2

1( ) ln 1 0 ,
1d xf x y x

e
 − = + > ∀ ∈ + 

y   េនាះែខ្សេ ( )C ស�ិតេន 

ពីខងេលីបនា� ( )2d  ជានិច� 

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ្រសយប��ក់
2 3 2'( )

( 1)( 2)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
 ៖ 

េយងីមា 2( ) 2 6ln 2 6ln( 2) 6ln( 1)
1

x
x x

x
ef x x x e e
e

 +
= − + = − + + − + + 
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េយងីបាន 6 6'( ) 1
2 1

x x

x x
e ef x

e e
= + −

+ +
  

                      
2 2 2

2

( 1)( 2) 6 ( 1) 6 ( 2)
( 1)( 2)

3 2 6 6 6 12
( 1)( 2)

3 2
( 1)( 2)

x x x x x x

x x

x x x x x x

x x

x x

x x

e e e e e e
e e

e e e e e e
e e

e e
e e

+ + + + − +
=

+ +

+ + + + − −
=

+ +

− +
=

+ +

  

ដូចេនះ
2 3 2'( )

( 1)( 2)

x x

x x
e ef x
e e

− +
=

+ +
 ។ 

៤.សិក្សោស��  2( ) 3 2x xg x e e= − +  សងត់រាងអេថរភព f   

េយងីមាន 2( ) 3 2 ( 1)( 2)x x x xg x e e e e= − + = − −  

េបី ( ) 0g x =  េនាះេគទញប� 1 20 , ln2x x= =  ។ 
 
 
 
 

សងត់រាងអេថរភព f ៖  

 

 

 

 
 
ចំេពះ 0x =  េនាះ ( ) 30 0 2 6ln( ) 0.43

2
f = − + =  ។ 

x

( )g x

−∞ +∞0 ln2

0 0−+ +

x

'( )f x

−∞ +∞0 ln2

0 0−+ +

( )f x
−∞

+∞0.43

0.42
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ចំេពះ ln2x =  េនាះ ( ) 4ln2 ln2 2 6ln 0.42
3

f  = − + = 
 

 

៥.សង ់្ រក( )C និងបនា�ត ( )1d និង( )2d ក�ុងត្រម�យរួមគ ៖  
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0 1

1

x

y

( )1 : 2 6ln2d y x= − +

( )2 : 2d y x= −

( ) 2: 2 6ln
1

x

x
eC y x
e

 +
= − +  + 
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លំហាត់ ទ២៦ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី(0, )+∞  េដយ 2
2ln( ) 3 2ln xf x x

x
= − +  

មាន្រ( )C  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១)គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 រួចទញប� �ក់សមីករ 

 អសុីមតូតឈរៃន្រ( )C  ។ 

២)ចូរ្រសយថាចំេពះ 0x >  េគបាន
2

3
2(1 2ln )'( ) x xf x

x
− −

=  ។ 

៣)េគត 2( ) 1 2lng x x x= − −   ចំេពះ្រគ 0x >  ។ 

   ក.ចូរ្រសយ '( ) 0g x < ជានិច�ចំេពះ្រ 0x >  ។ 

 ខ.គណនា (1)g  ។ចូរសក្ស�� ៃន ( )g x ចំេព ( )0,1x ∈ និង ( )1,x ∈ +∞ ។ 

៤)េ្របីលទ�ផលខងេលីចូរទញប��ក់ស�   '( )f x េលីចេនា �ះ(0, )+∞  ។ 

     គូសតរងអេថរភាពៃនអនុគ f  ។ 

៥)គណនាតៃម� 1( ) , (2)
2

f f  និង  (4)f  ។ េគឲ្យ ln2 0.7=  ។ 

    ចូរសង្រក ( )C ក�ុងត្រម�យេអតូនរម ា៉( , , )o i j
→ →

 ។ 

៦)្រគប 0x >  ចូរ្រស 2 1( ) 5 2( ) lnF x x x x
x x

= − − +   ជា្រពីមីទីវមួយ 

    ( )f x  រួចទញរកៃផ�្រកឡាែផ�កប�ង់កំណត់េដយែខ( )C និងអក្( )ox   

    និងបនា �ត់ឈរពីរ 1x =   និង x e=   ។ 
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ដំេណាះ្រ 

១)រក ( )lim
x

f x
→+∞

 និង ( )
0

lim
x

f x
+→

 រួចទាញប��ក់អាស ុីមតូតឈរ ( )C   

េយងីបា ( ) 2
2lnlim lim 3 2ln

x x

xf x x
x→+∞ →+∞

 = − + = −∞ 
 

 េ្រព
2

lim ln

lnlim 0

x

x

x

x
x

→+∞

→+∞

= +∞



=


   

និង ( ) 2 20 0 0

2ln 1lim lim 3 2ln lim 3 2 1 ln
x x x

xf x x x
x x+ + +→ → →

    = − + = + − + = −∞     
    

 

េ្រព ( ) 20 0

1lim ln , lim
x x

x
x+ +→ →

= −∞ = +∞  ។ 

េដយ ( )
0

lim
x

f x
+→

= −∞  េនាះបនា�ត  0x =  ជាអសុីមតូតឈរ( )C ។ 

២)្រសយថចំេពាះ 0x >  េគបា 
2

3
2(1 ) 2ln'( ) x xf x

x
− −

=   

 េយងីមា 2
2ln( ) 3 2ln xf x x

x
= − +  

 េយងីបាន ( )
2

4 3
2 2 4 ln 2(1 2ln )' x x x x xf x
x x x

− − −
= − + =  ពិត 

 ដូចេនះ
2

3
2(1 2ln )'( ) x xf x

x
− −

= ។ 

៣)ក.្រសយ '( ) 0g x < ជានិច�ចំេពាះ្រ 0x >   

 េយងីបាន
22 2( 1)'( ) 2 0xg x x

x x
+

= − − = − <   េ្រព
2 10 : 0xx
x
+

∀ > >   

 ដូចេនះ '( ) 0g x < ជានិច�ចំេពះ្រ 0x > ។ 

 ខ)គណនា (1)g   

 េយងីបាន ( )1 1 1 2ln1 0g = − + − =  ។ 
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 សិក្សោស��  ( )g x ចំេព ( )0,1x ∈ និង ( )1,x ∈ +∞ ៖ 

 េដ '( ) 0g x < ជានិច�ចំេពះ្រ 0x > េនា g  ជាអនុគមន៍ចុះជានិ 

 េលី( )1,+∞  េយងីបាន ( ) 0g x >  ចំេព ( )0,1x ∈ និង  ( ) 0g x <   

 ចំេព ( )1,x ∈ +∞ ។ 

៤)េដយេ្រ�លទ�ផលសណួរ៣ប�� ក់ស�� ៃន '( )f x េលចេនា �(0, )+∞  

េគមាន ( )2

3 3

22(1 2ln )'( )
g xx xf x

x x
− −

= =   (ស្រមាយខងេ 

េដ 0x >  េនា '( )f x  មានស� �ដូច  2( ) 1 2lng x x x= − + −  

េលីចេនា �(0, )+∞ តមស្រមាយខងេលីេយីង 

( ) 0f x >  ចំេព ( )0,1x ∈ និង ( ) 0f x <  ចំេព ( )1,x ∈ +∞ ។  

គូសតរងអេថរភាពៃនអនុគ f  ៖ 

 

 

 

 

៥)គណនាតៃម� 1( ) , (2)
2

f f  និង (4)f   

េដ 2
2ln( ) 3 2ln xf x x

x
= − +   

េយងីបាន 1 1 13 2ln 8ln 3 6ln2 3 6(0.7) 1.2
2 2 2

f   = − + = − = − = − 
 

  

x

'( )f x

( )f x

0 1

3

+∞

0+ −

−∞ −∞
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              ( ) 2ln2 32 3 2ln2 3 ln2 1.96
4 2

f = − + = − =   

   ( ) 2ln4 ln24 3 2ln4 3 4 ln2 0.4
16 4

f = − + = − + =   

 សង់្ រក( )C ក�ុងត្រម�យេអតូនរម៉ ( , , )o i j
→ →

 ៖  

 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

៦) ្រសយ 2 1( ) 5 2( ) lnF x x x x
x x

= − − +   ជា្រពីមីទីវមួយ ( )f x  

េយងីមា 2 2
2 1 2 1'( ) 5 2(1 )ln ( )F x x x

x xx x
= + − − − +   

                      
2 2 2

2

2 2ln 25 2ln 2

2ln3 2ln

xx
x x x

xx
x

= + − + − −

= − +
  

េដយ '( ) ( )F x f x=  េនាះ ( )F x  ជា្រពីមីទីវមួយ f  ចំេពះ 0x >  ។ 

2 3 4 5 6 7 8-1-2-3-4

2

3

4

5

-1

-2

-3

-4

-5

0 1

1

x

y

( ) 2
2ln: 3 2ln xC y x

x
= − +

S
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រកៃផ�្រកឡាែផ�ក��ង់កំណត់េ ( )C និងអ័ក្( )ox បនា�ត់  1x =   និង x e=    

េយងីបាន
11

( ) ( ) ( ) (1)
e eS f x dx F x F e F= = = −  ∫   

េដយ 2 1( ) 5 2( ) lnF x x x x
x x

= − − +  េនាះេយីងបាន 

(1) 5 2 3F = − =   និង 
2 2 4( ) 5 2 3F e e e e
e e e

= − − − = −  ។ 

ដូចេនះ  4 43 3 3( 1) 3.68333S e e
e e

= − − = − − =   (ឯកតៃផ�្រកឡា 
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លំហាត់ ទ២៧ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+∞  េដយ 1 ln( ) 2( 2) xf x x
x

−
= − +   

មាន្រ( )C ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )o i j
→ →

។ 

១)គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 រួចប�� ក់អសុីមតូតឈរ 

២)្រសយថា បន( ) : 2 4y x∆ = − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  

 េបីx → +∞។សិក្សោទតីំងេធៀបរវងប ( )∆ ជាមួយែខ្សេ( )C ។ 

៣)ចូរ្រសយថាចំេពះ 0x >  េគបាន
2

2
2( 1) ln'( ) x xf x

x
− +

=  ។ 

៤)េគត 2( ) 2( 1) lng x x x= − +   ចំេពះ្រគ 0x >  ។ 

   ក)ចូរ្រសយ '( ) 0g x > ជានិច�ចំេពះ្រ 0x >  ។ 

   ខ)គណនា (1)g  ចូរសក្សោស��  ( )g x ចេំព ( )0,1x ∈ និង ( )1,x ∈ +∞ ។ 

៥)េដយេ្របីលទ�ផលសណួរ៣ចូរទញប� �ក់ស� �ៃ '( )f x េលីចេនា � 

     (0, )+∞  រួចគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគ f  ។ 

៦)គណនាតៃម 1( )f
e
និង (2)f  រួចទញប� �ក់សមីក ( ) 0f x = មានប� 

    ពីរα និងβ  ែដល 1 1 2
e

α β< < < <  ។ េគឲ្យ 1ln2 0.7 , 0.4e−= =  ។ 

    ចូរសង្រក ( )C ក�ុងត្រម�យេអតូនរម ា៉ល , ,O i j
→ → 

 
 

  ។  

ដំេណាះ្រ 

១)គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→+∞

 និង ( )
0

lim
x

f x
+→

 រួចប�� ក់អាសុីមតូតឈ 
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េយងីបា ( ) ( ) 1 lnlim 2 2
x

xf x x
x→+∞

− = − + = +∞  
 េ្រព 1 lnlim 0

x

x
x→+∞

−
=   

និង ( ) ( )
0 0

1 lnlim lim 2 2
x x

xf x x
x+ +→ →

− = − + = +∞  
េ្រព

0

1 lnlim
x

x
x+→

−
= +∞   

ដូចេនះបនា �ត 0x =  ជាអសុីមតូតឈរ្រក 

២)្រស( ) : 2 4y x∆ = − ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃន( )C េបx → +∞  

េយងីបាន ( ) 1 ln xf x y
x

−
− = េដយ ( ) 1 lnlim lim 0

x x

xf x y
x→+∞ →+∞

− − = =    

េនាះបនា�  ( ) : 2 4y x∆ = − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C េបីx → +∞។ 

សិក្សោទតីំងេធៀបរវ ងប( )∆ ជាមួយែខ្សេ ( )C ៖ 

េយងីមាន ( ) 1 ln xf x y
x

−
− =  មានស� �ដូចភាគ( )1 ln x− ្រគប 0x >   

ចំេព1 ln 0x x e− = ⇔ =  េនា ( ) 0f x y− =  នាំឲ្យបនា  ( )∆  និង្រក( )C  
្របសព�គា�្រតង់ចំណ   ( ),2 4A e e −  ។ 

ចំេព1 ln 0x x e− < ⇔ >  េនា ( ) 0f x y− <  នាំឲ្យបនា  ( )∆ ស�ិតេន 

ខងេល( )C  ។ 

ចំេព1 ln 0 0x x e− > ⇔ < <  េនា ( ) 0f x y− >  នាំឲ្យបនា  ( )∆ ស�ិត 

េនពីេលីែខ្សេក( )C ។ 

៣)្រសយថចំេពប់ 0x >  េគបាន
2

2
2( 1) ln'( ) x xf x

x
− +

=   

េយងីមា ( ) ( ) 1 ln2 2 xf x x
x

−
= − +   
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េយងីបាន
( )22

2 2 2

2 1 ln1 (1 ln ) 2 2 ln'( ) 2
x xx x xf x

x x x
− +− − − − +

= + = =   

ដូចេនះចំេពះ្រគ 0x >  េគបាន
2

2
2( 1) ln'( ) x xf x

x
− +

=  ។ 

៤)េគត 2( ) 2( 1) lng x x x= − +   ចំេពា្រគប 0x >   

  ក)្រសយ '( ) 0g x > ជានិច�ចំេពាះ្រ 0x >   

  េយងីមា ( )
21 4 1' 4 0xg x x

x x
+

= + = >  ចំេពះ្រគ 0x >  

  ដូចេនះ្រសយ '( ) 0g x > ជានិច�ចំេពះ្រ 0x > ។ 

  ខ)គណនា (1)g   

      េយងីបាន ( ) 21 2(1 1) ln1 2(1 1) 0 0g = − + = − + =   

  ដូចេនះ  ( )1 0g =  ។ 

     សិក្សោស��  ( )g x ចំេព ( )0,1x ∈ និង ( )1,x ∈ +∞  

  េដ '( ) 0g x > ជានិច�ចំេពះ្រ 0x >  េនា g  ជាអនុគមន៍េកីនេល 

     (0, )+∞ េហយីេដយេយីងម ( )1 0g =  េនាះេយីងអចសន�ិដ �ន  

  ៃន g  ដូចតេទ៖ 

  .ចំេពះ ( )0,1x ∈ េនា ( ) 0g x <   

       .ចំេពះ ( )1,x ∈ +∞ េនា ( ) 0g x >   

៥)េដយេ្រ�លទ�ផលសណួរ៣ប�� ក់ស�� ៃន '( )f x េល(0, )+∞  

េយងីមាន ( ) ( )
2'

g x
f x

x
=  េនា ( )f x  មានស� �ដូ ( )g x ។ 
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េយាងតមស្រមាយខងេលីេយ '( ) 0f x <  ចំេព ( )0,1x ∈   

េហយី  '( ) 0f x =  ចំេព 1x =  និង  '( ) 0f x >  ចំេព (1, )x ∈ + ∞  ។ 

តរងអេថរភា :f    

 

 

 

 

៦)គណនាតៃម 1( )f
e

និង (2)f   

េយងីបាន ( ) ( ) ( )
1

1 1
1

1 1 ln 22 2 2 0.4 2 1.8
0.4

ef f e e
e e

−
− −

−

−  = = − + = − + = 
 

  

េហយី ( ) 1 ln2 1 0.72 0 0.15
2 2

f − −
= + = =  ។ 

ដូចេនះ  1( ) 1.8f
e

= និង (2) 0.15f =  ។ 

ទញប� �ក់សមីក ( ) 0f x = មានឬសពីα និងβ  ែដល 1 1 2
e

α β< < < <   

េយងីមា ( ) 1 ln11 2(1 2) 1
1

f −
= − + = −  ។ 

េដយ ( )1 1 1.8 0f f
e

  = − < 
 

 និង  ( ) ( )1 2 0.15 0f f = − <   

តម្រទឹស�ីបទតៃម�កណា�លមានពីរចំនួ α និងβ ែដល
1 1 2
e

α β< < < <  

x

( )'f x

( )f x

10 +∞

0− +

1−

+∞ +∞
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េធ�ីឲ្យកេន្ស ( ) 0f x =  មានន័យថាសមី ( ) 0f x = មានឬសពីα និងβ  

ែដលេផ��ងផា �ត1 1 2
e

α β< < < <  ។ 

សង់្ រក ( )C ក�ុងត្រម�យេអតូនរម៉ល ( , , )o i j
→ →
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y

2( 2)y x= −

( ) 1 ln: 2( 2) xC y x
x

−
= − +
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លំហាត់ ទ២៨ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+ ∞ េដយ 2
1 2ln( )

4
xf x x

x
−

= +   ។ 

េគតង( )C  ជា្រកបត f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រក ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 រួចប�� ក់សមីករអសុីមតូតឈរ( )C ។ 

២.ចូរ្រសយថា បន( ) :d y x=  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ខ+∞។ 
    សិក្សោទតីំងេធៀបរវងប ( )d និងែខ្សេក( )C េលីចេនា �( )0,+∞ ។ 

៣.្រគប 0x >  ចូរ្រសយ
3

3
1 ln'( ) x xf x
x

− +
=   ។ 

៤.េគត ( ) 3 1 lng x x x= − +  ្រគប់ 0x >  ។ 
 ក)គណន '( )g x  រួចទញថ g  ជាអនុគមន៍េកីនជានិច�េល( )0,+∞ ។ 
 ខ)កំណត់ស�� ៃន ( )g x េលីចេនា �( )0,1 និង( )1,+∞ ។ 

៥.គូសតរងអេថរភាព f  ។ គណនា (0.5)f  និង  (2)f  រួចសង ( )C  ។ 

    េគឲ្យ ln2 0.69=   និង  ln(0.5) 0.69= −  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.រក ( )lim
x

f x
→+∞

 និង ( )
0

lim
x

f x
+→

 រួចប�� ក់សមីករអាសុីមតូតឈរ( )C  

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+ ∞ េដយ 2
1 2ln( )

4
xf x x

x
−

= +   ។ 

េយងីបា ( ) 2
1 2lnlim lim

4x x

xf x x
x→+∞ →+∞

− = + = +∞ 
 

 េ្រព 2
1 2lnlim 0

4x

x
x→+∞

−
=  ។ 

និង  ( ) 2 2 20 0 0

1 2ln 1 lnlim lim lim
4 4 2x x x

x xf x x x
x x x+ + +→ → →

−   = + = + − = +∞   
   

 ។ 

េ្រព ( )
0

lim ln
x

x
+→

= −∞  និង  20

1lim
x x+→

= +∞  ។  
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២.្រសយថ បន( ) :d y x=  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃន ( )C ខ+∞  

 េយងីមាន( ) :d y x=  និង ( ) ( ) 2
1 2ln:

4
xC f x x

x
−

= +   

 េយងីបាន 2
1 2ln( )

4d
xf x y

x
−

− =    

 េនាះ 2
1 2lnlim[ ( ) ] lim 0

4dx x

xf x y
x→+∞ →+∞

−
− = =  ។ 

 ដូចេនះបនា �ត( ) :d y x=  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ខ+∞។ 

   សិក្សោទតីំងេធៀបរវ ងប( )d និងែខ្សេក ( )C េលចេនា �( )0,+∞ ៖ 

 េគមា 2
1 2ln( )

4d
xf x y

x
−

− =   មានស� �ដូច1 2ln x−  េលី( )0,+∞ ។ 

 េបី 1 2ln 0x− <  ឬ x e>   េនាះែខ្សេ ( )C ស�ិតេនពីេ្រក( )d  ។ 

 េប1ី 2ln 0x− =  ឬ x e=  េនាះែខ្សេ( )C កត( )d ្រតង ( , )A e e  ។ 

 េប1ី 2ln 0x− >  ឬ 0 x e< < េនាះែខ្សេ ( )C ស�ិតេនខងេលី( )d  ។ 

៣.្រសយ
3

3
1 ln'( ) x xf x
x

− +
=    

 េយងីមាន 2
1 2ln( )

4
xf x x

x
−

= +   

 េយងីបា
2

4
(1 2ln )' 2 (1 2ln )'( ) 1

4
x x x xf x

x
− − −

= +   

                        4 3
2 2 4 ln 1 ln1 1

4
x x x x x

x x
− − + − +

= + = +   

 ដូចេនះ 
3

3
1 ln( ) x xf x
x

− +
=   ពិត្រគប 0x >  ។ 
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៤.េគត ( ) 3 1 lng x x x= − +  ្រគប់ 0x >   

 ក)គណន '( )g x  រួចទាញថ g  ជាអនុគមន៍េកនជានិច�េល( )0,+∞  

 េយងីមា ( ) 3 1 lng x x x= − +  ្រគប់ 0x >  

 េយងីបាន
4

2 1 3 1'( ) 3 xg x x
x x

+
= + =  ។ 

 េដយ្រគប 0x >  េគមាន
43 1 0x
x
+

>  េនាះ '( ) 0g x > ជានិច�េលី( )0,+∞  

 ដូចេនះ g  ជាអនុគមន៍េកីនជានិច�េល( )0,+∞ ។ 

 ខ)កំណត់ស�� ៃន ( )g x េលចេនា �( )0,1 និង( )1,+∞  

 េគមានg  ជាអនុគមន៍េកីនជានិច�េល( )0,+∞  និង  (1) 1 1 ln1 0g = − + =   
 េនាះេគអចគូសតរងអេថរ g  ដូចខងេ្រក  
 
 
 
 
 
តមតរងអេថរភាពខងេេយងីអចសន�ិដ�នស��   ( )g x  ដូចតេទ 
ចំេពះ (0,1): g( ) 0x x∈ <  ។ 
ចំេពះ 1 : ( ) (1) 0x g x g= = =  ។ 
ចំេពះ (1, ): ( ) 0x g x∈ + ∞ >  ។ 
ដូចេនះអនុគមន៍ g  មានស� �អវ  ជ�មានេលីចេនា ( )0,1  និងមានស� �វ  ជ�ម 
េលីចេនា �ះ(1, )+ ∞  ។  

x

'( )g x

( )g x

0

0

1 +∞

+ +
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៥.គូសតរាងអេថរភព f   

 

  
 
 
 
គណនា (0.5)f  និង  (2)f  រួចសង( )C   

េគមា 2
1 2ln( )

4
xf x x

x
−

= +   

ចំេពះ 0.5x =  េនា 1 2( 0.69)(0.5) 0.5 0.5 1 1.38 2.88
4(0.25)

f − −
= + = + + =  ។ 

ចំេពះ 2x =  េនាះ 2
1 2(0.69) 1 1.38(2) 2 2 1.98

164(2)
f − −

= + = + =  ។  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

x

'( )f x

( )f x

0

+∞

1 +∞

− +0
+∞

5
4

2 3 4 5 6 7 8 9-1-2-3-4

2

3

4

5

6

7

-1

-2

0 1

1

x

y

( ) :d y x=

( ) 2
1 2ln:

4
xC y x

x
−

= +

e

e
•

•
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លំហាត់ ទ២៩ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 8( ) 3 4 2ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= − − + +

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 8( ) 3 4 2ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ − ∞

 រួចបង �ញថាបនា ( )1 : 3 4d y x= +  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 1 8( ) 4 2ln(1 )
1x xf x x

e e
= − − + +

+
 ។ 

គណន ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រួចបង �ញថាបនា ( )2 : 4d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។ 

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយ
2

2
4 3'( )

( 1)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ។ 

៤.សិក្ស�� ៃន  2( ) 4 3x xg x e e= − +   រួចសងតរងអេថរភាព f  ។ 

៥.គណនា ( 2), ( 1), (1)f f f− −  និង (2)f រួចសង្រក( )C និងបនា �ត( )1d   

    និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគ  ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.ចំេពាះ្រគx ∈ ្រស 8( ) 3 4 2ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
  

េយងីមាន 8( ) 3 4 2ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= − − + +

+
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េយងីបាន 8( ) 3 4 2ln( 1) ( 8) 8
1

x
xf x x e

e
= − − + + − +

+
 

                    
8 8( 1)3 4 2ln( 1)

1
83 4 2ln( 1)

1

x
x

x

x
x

x

ex e
e

ex e
e

− +
= + − + +

+

= + − + −
+

  

ដូចេនះ   8( ) 3 4 2ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ − ∞

 ៖ 

េយងីបាន 8lim ( ) lim 3 4 2ln( 1)
1

x
x

xx x

ef x x e
e→ − ∞ → − ∞

 
= + − + − = −∞ + 

 

េ្រព 8lim ln( 1) 0 & lim 0
1

x
x

xx x

ee
e→ − ∞ → − ∞

+ = =
+

 ។ 

បង �ញថបនា  ( )1 : 3 4d y x= +  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្( )C  ៖ 

េយងីមាន 8( ) (3 4) 2ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
− + = − + −

+
   

េយងីបាន 8lim ( ) (3 4) lim 2ln( 1) 0
1

x
x

xx x

ef x x e
e→ − ∞ → − ∞

 
− + = − + − =     + 

   

ដូចេនះបនា �ត( )1 : 3 4d y x= +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C ខ−∞។ 

ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ៖ 

េយងីមាន
1

8 4( ) 2ln( 1) 2 ln( 1)
1 1

x x
x x

d x x
e ef x y e e

e e
 

− = − + − = − + + + + 
   

េដយ្រគ : ln( 1) 0xx e∈ + >  និង 
4 0

1

x

x
e

e
>

+
 

េនាះេគទញប
1

4( ) 2 ln( 1) 0
1

x
x

d x
ef x y e

e
 

− = − + + < + 
  ។ 

ដូចេនះែខ្សេក( )C ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )1d ជានិច� 
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២.ចំេពាះ្រគបx ∈  ្រស 1 8( ) 4 2ln(1 )
1x xf x x

e e
= − − + +

+
 ៖ 

េយងីមាន 8( ) 3 4 2ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= − − + +

+
 

េយងីបាន 1 8( ) 3 4 2ln (1 )
1

x
x xf x x e

e e
 = − − + +  + 

  

                    1 83 4 2ln( ) 2ln(1 )
1

x
x xx e

e e
= − − − + +

+
  

ដូចេនះ 1 8( ) 4 2ln(1 )
1x xf x x

e e
= − − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 ៖ 

េយងីបា 1 8lim ( ) lim 4 2ln(1 )
1x xx x

f x x
e e→ + ∞ → + ∞

 = − − + + = +∞ + 
 ។ 

េ្រព 1 8ln(1 ) ln1 0 & lim 0
1x xxe e→ + ∞

+ = = =
+

 ។ 

បង �ញថបនា  ( )2 : 4d y x= −  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C  ៖ 

េយងីមាន 1 8( ) 4 2ln(1 )
1x xf x x

e e
= − − + +

+
  

េយងីបាន 1 8lim ( ) ( 4) lim 2ln(1 ) 0
1x xx x

f x x
e e→ + ∞ → + ∞

 − − = − + + =    + 
 

ដូចេនះបនា �ត( )2 : 4d y x= − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស( )C ខx → +∞   

៣.ចំេពាះ្រគx ∈  ្រស 
2

2
4 3'( )

( 1)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

  

េយងីមាន 8( ) 3 4 2ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= − − + +

+
  

េយងីបាន 2
2 8'( ) 3

1 ( 1)

x x

x x
e ef x

e e
= − −

+ +
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2

2

2 2 2

2 2

3( 1) 2 ( 1) 8
( 1)

3 6 3 2 2 8 4 3
( 1) ( 1)

x x x x

x

x x x x x x x

x x

e e e e
e

e e e e e e e
e e

+ − + −
=

+

+ + − − − − +
= =

+ +

  

ដូចេនះ 
2

2
4 3'( )

( 1)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

  ។ 

៤.សិក្សោស��ៃ  2( ) 4 3x xg x e e= − +   រួចសងត់រាងអេថរភព f  ៖ 

េយងីមាន 2( ) 4 3 ( 1)( 3)x x x xg x e e e e= − + = − −    
េគមាន 2( ) 4 3 ( 1)( 3)x x x xg x e e e e= − + = − −  

េបី 1 0xe − =  េនាះ 1xe =  ឬ 0x =   
េបី 1 0xe − >  េនាះ 1xe >  ឬ 0x >   
េបី 1 0xe − <  េនាះ 1xe <  ឬ 0x <   
េបី 3 0xe − =  េនាះ 3xe =  ឬ ln3x =   
េបី 3 0xe − >  េនាះ 3xe >  ឬ ln3x >   
េបី 3 0xe − <  េនាះ 3xe <  ឬ ln3x <    
 
 
 
 
 
សងត់រាងអេថរភព f ៖  

 

 

 

 

x

( )g x

−∞ +∞0 ln3

0 0−+ +

x

'( )f x

−∞ +∞0 ln3

0 0−+ +

( )f x
−∞

+∞1.39−

1.46−
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ចំេពះ 0x =  េនាះ (0) 0 4 2ln2 4 1.39f = − − + = −  ។ 

ចំេពះ ln3x =  េនាះ (ln3) 3ln3 4 2ln4 2f = − − +   
                                       3(1.10) 2 4(0.69) 1.46= − − = − ។ 

៥.គណនា ( 2), ( 1), (1)f f f− −  និង (2)f រួចសង ់្ រក ( )C និងបនា�ត ( )1d  និង( )2d   

េយងីមាន 8( ) 3 4 2ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= − − + +

+
  

េយងីបា 2
2
8( 2) 10 2ln( 1) 3.47

1
f e

e
−

−− = − − + + = −
+

1
1

2
2

8 8( 1) 7 2ln( 1) 1.73 , (1) 1 2ln( 1) 1.48
11

8(2) 2 2ln( 1) 1.17
1

f e f e
ee

f e
e

−
−− = − − + + = − = − − + + = −

++

= − + + = −
+

  

  
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 3 4 5-1-2-3-4-5

2

3

4

5

6

-1

-2

-3

-4

-5

-6

-7

-8

0 1

1

x

y

( )1 : 3 4d y x= +

( )2 : 4d y x= −

( ) 8: 3 4 2ln( 1)
1

x
xC y x e

e
= − − + +

+
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លំហាត់ ទ៣០ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 12( ) 2 1 ln( 2)
2

x
xf x x e

e
= − − + +

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនមា៉ល់  , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 1 6( ) 2 5 ln2 ln( 1)
2 1

x
x

x
ef x x e

e
= + − − + −

+
  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រួចបង �ញថាបនា ( )1 : 2 5 ln2d y x= + −  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 2 12( ) 1 ln(1 )
2x xf x x

e e
= − − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រួចបង �ញថាបនា ( )2 : 1d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។ 

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយ
2

2
6 8'( )

( 2)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ។ 

៤.សិក្សោស��ៃ  2( ) 6 8x xg x e e= − +   រួចសងតរងអេថរភាព f  ។ 

៥.គណន ( 1)f −  និង (2)f រួចសង្រក( )C និងបនា �ត( )1d និង( )2d ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.ចំេពាះ្រគx ∈ ្រស 1 6( ) 2 5 ln2 ln( 1)
2 1

x
x

x
ef x x e

e
= + − − + −

+
   

េយងីមាន 12( ) 2 1 ln( 2)
2

x
xf x x e

e
= − − + +

+
   

េយងីបាន 1 12( ) 2 1 ln 2( 1) ( 6) 6
2 2

x
xf x x e

e
 = − − + + − +  + 

 

                     

1 12 6( 2)2 5 ln2 ln( 1)
2 2
1 62 5 ln2 ln( 1)
2 2

x
x

x

x
x

x

ex e
e

ex e
e

− +
= + − − + +

+

= + − − + −
+
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ដូចេនះ   1 6( ) 2 5 ln2 ln( 1)
2 1

x
x

x
ef x x e

e
= + − − + −

+
   ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ − ∞

 ៖ 

េយងីបាន 1 6lim ( ) lim 2 5 ln2 ln( 1)
2 2

x
x

xx x

ef x x e
e→ − ∞ → − ∞

 
= + − − + − = −∞ + 

   

េ្រព 1 6lim ln( 1) 0 & lim 0
2 2

x
x

xx x

ee
e→ − ∞ → − ∞

+ = =
+

 ។ 

បង �ញថបនា  ( )1 : 2 5 ln2d y x= + −  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្( )C  ៖ 

េយងីមា  1 6( ) (2 5 ln2) ln( 1)
2 2

x
x

x
ef x x e

e
− + − = − + −

+
   ។ 

េយងីបាន 1 6lim ( ) (2 5 ln2) lim ln( 1) 0
2 2

x
x

xx x

ef x x e
e→ − ∞ → − ∞

 
− + − = − + − =     + 

    

ដូចេនះ( )1 : 2 5 ln2d y x= + − ជាអសុីមតូតេតៃនែខ្សេក( )C ខ−∞។ 

ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ៖ 

េយងីមា
1

1 6( ) ln( 1)
2 2

x
x

d x
ef x y e

e
 

− = − + + + 
      

េដយ្រគ 1: ln( 1) 0
2

xx e∈ + >  និង 
6 0

2

x

x
e

e
>

+
 

េនាះេគទញប
1

1 6( ) ln( 1) 0
2 1

x
x

d x
ef x y e

e
 

− = + + > + 
  ។ 

ដូចេនះែខ្សេក( )C ស�ិតេនខងេ្រកមប ( )1d ជានិច� 

២.ចំេពាះ្រគបx ∈  ្រស 2 12( ) 1 ln(1 )
2x xf x x

e e
= − − + +

+
  ៖ 

េយងីមាន 12( ) 2 1 ln( 2)
2

x
xf x x e

e
= − − + +

+
 

េយងីបាន 2 12( ) 2 1 ln (1 )
2

x
x xf x x e

e e
 = − − + +  + 
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                    2 122 1 ln( ) ln(1 )
2

x
x xx e

e e
= − − − + +

+
  

ដូចេនះ 2 12( ) 1 ln(1 )
2x xf x x

e e
= − − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 ៖ 

េយងីបា 2 12lim ( ) lim 1 ln(1 )
2x xx x

f x x
e e→ + ∞ → + ∞

 = − − + + = +∞ + 
  ។ 

េ្រព 2 12lim ln(1 ) ln1 0 & lim 0
2x xx xe e→ + ∞ → + ∞

+ = = =
+

 ។ 

បង �ញថបនា  ( )2 : 1d y x= −  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C  ៖ 

េយងីមាន 2 12( ) 1 ln(1 )
2x xf x x

e e
= − − + +

+
  

េយងីបាន 2 12lim ( ) ( 1) lim ln(1 ) 0
2x xx x

f x x
e e→ + ∞ → + ∞

 − − = − + + =    + 
 

ដូចេនះបនា �ត( )2 : 1d y x= − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស( )C ខx → +∞   

៣.ចំេពាះ្រគx ∈  ្រស 
2

2
6 8'( )

( 2)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

  

េយងីមាន 12( ) 2 1 ln( 2)
2

x
xf x x e

e
= − − + +

+
  

េយងីបាន 2
12'( ) 2

2 ( 2)

x x

x x
e ef x

e e
= − −

+ +
  

                      

2

2

2 2 2

2 2

2( 2) ( 2) 12
( 2)

2 8 8 2 12 6 8
( 2) ( 2)

x x x x

x

x x x x x x x

x x

e e e e
e

e e e e e e e
e e

+ − + −
=

+

+ + − − − − +
= =

+ +

  

ដូចេនះ 
2

2
6 8'( )

( 2)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

  ។ 
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៤.សិក្ស�� ៃន 2( ) 6 8x xg x e e= − +   រួចសងត់រាងអេថរភព f  ៖ 

េយងីមាន 2( ) 6 8 ( 2)( 4)x x x xg x e e e e= − + = − −    

េបី 2 0xe − =  េនាះ 2xe =  ឬ ln2x =   

េបី 2 0xe − >  េនាះ 2xe >  ឬ ln2x >   

េបី 2 0xe − <  េនាះ 2xe <  ឬ ln2x <   

េបី 4 0xe − =  េនាះ 4xe =  ឬ 2ln2x =   

េបី 4 0xe − >  េនាះ 4xe >  ឬ 2ln2x >   

េបី 4 0xe − <  េនាះ 4xe <  ឬ 2ln2x <    

 
 
 
 

សងត់រាងអេថរភព f ៖  

 

 

 

 

ចំេពះ ln2x =  េនាះ (ln2) 2ln2 1 2ln2 3 2f = − − + =  ។ 

ចំេពះ 2ln2x =  េនាះ (2ln2) 4 ln2 1 ln6 2 1.98f = − − + =   

x

( )g x

−∞ +∞ln2 2ln2

0 0−+ +

x

'( )f x

−∞ +∞ln2 2ln2

0 0−+ +

( )f x
−∞

+∞2

1.98
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៥.គណនា ( 1)f −  និង (2)f រួចសង ់្ រក ( )C និងបនា�ត ( )1d  និង( )2d   

េយងីមាន 12( ) 2 1 ln( 2)
2

x
xf x x e

e
= − − + +

+
  

េយងីបាន 1
1
12( 1) 3 ln( 2) 1.23

2
f e

e
−

−− = − − + + =
+

  

              2
2
12(2) 3 ln( 2) 2.04

2
f e

e
= − + + =

+
  ។  
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2 3 4 5 6-1-2-3-4-5-6

2

3

4

-1

-2

-3

-4

-5

-6

-7

0 1

1

x

y

( )1 : 2 5 ln2d y x= + −

( )2 : 1d y x= −

( ) 12: 2 1 ln( 2)
2

x
xC y x e

e
= − − + +

+
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លំហាត់ ទ៣១ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 4( ) 3 2 3ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= + − + +

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 4( ) 3 6 3ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រួចបង �ញថាបនា ( )1 : 3 6d y x= +  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 1 4( ) 2 3ln(1 )
1x xf x

e e
= − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រួចបង �ញថាបនា ( )2 : 2d y =  ជាអសុីមតូតេដកៃនែ 

េកង( )C  កលណx → +∞  ។  

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប��ក់  2
3'( )

( 1)

x

x
ef x

e
−

=
+

 ។ 

    សងតរងអេថរភាព f  ។ 

៤.សរេសរសមីករបនា�  ( )T ប៉ះនឹងែខ្សេក( )C ្រតង 0x =  ។ 

៥.គណន ( 1)f −  និង (1)f រួចសង្រក( )C និងបនា �ត( ) ( )1,T d និង( )2d ។ 

ដំេណាះ្រ 

១.ចំេពាះ្រគx ∈  ្រស 4( ) 3 6 3ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
  

េយងីមា 4( ) 3 2 3ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= + − + +

+
  

េយងីបាន 4( ) 3 2 3ln( 1) ( 4) 4
1

x
xf x x e

e
= + − + + − +

+
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4 4( 1)3 6 3ln( 1)

1
43 6 3ln( 1)

1

x
x

x

x
x

x

ex e
e

ex e
e

− +
= + − + +

+

= + − + −
+

  

ដូចេនះ 4( ) 3 6 3ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
 ។ 

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

៖ 

េយងីបា 4lim ( ) lim 3 6 3ln( 1)
1

x
x

xx x

ef x x e
e→ − ∞ → − ∞

 
= + − + − = −∞ + 

 ។ 

េ្រព 4lim 3ln( 1) 0
1

x
x

xx

ee
e→ − ∞

 
− + − = + 

 ។ 

បង �ញថបនា  ( )1 : 3 6d y x= +  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃន ( )C ៖ 

េយងីមាន
1

4( ) 3ln( 1)
1

x
x

d x
ef x y e

e
− = − + −

+
  

េដយ
1

4lim ( ) lim 3ln( 1) 0
1

x
x

d xx x

ef x y e
e→ − ∞ → − ∞

  − = − + − =   + 
 

ដូចេនះបនា �ត( )1 : 3 6d y x= +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ។ 

ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ៖ 

េយងីមាន
1

4 4( ) 3ln( 1) 3ln( 1) 0
1 1

x x
x x

d x x
e ef x y e e

e e
 

− = − + − = − + + < + + 
 

ដូចេនះែខ្សេក( )C  ស�ិតេនេ្រកមបន  ( )1d  ជានិច� 

២.ចំេពាះ្រគបx ∈ ្រស 1 4( ) 2 3ln(1 )
1x xf x

e e
= − + +

+
 ៖ 

េយងីមា 4( ) 3 2 3ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= + − + +

+
  

េយងីបាន 1 4( ) 3 2 3ln (1 )
1

x
x xf x x e

e e
 = + − + +  + 
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1 43 2 3ln( ) 3ln(1 )

1
1 4 1 43 2 3 3ln(1 ) 2 3ln(1 )

1 1

x
x x

x x x x

x e
e e

x x
e e e e

= + − − + +
+

= + − − + + = − + +
+ +

  

ដូចេនះ 1 4( ) 2 3ln(1 )
1x xf x

e e
= − + +

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 ៖ 

េយងីបាន 1 4lim ( ) lim 2 3ln(1 ) 2
1x xx x

f x
e e→ + ∞ → + ∞

 = − + + = + 
 ។ 

េ្រព 1 4lim 3ln(1 ) 0
1x xx e e→ +∞

 − + + = + 
 ។ 

បង �ញថបនា  ( )2 : 2d y =  ជាអាសុីមតូតេដកៃនែខ្ស ( )C ៖ 

េដ lim ( ) 2
x

f x
→ + ∞

=  ដូចេនះបនា �ត( )2 : 2d y =  ជាអសុីមតូតេដក( )C ។ 

 ៣.ចំេពាះ្រគx ∈  ្រសយប ��ក់ 2
3'( )

( 1)

x

x
ef x

e
−

=
+

 ៖ 

េយងីមា 4( ) 3 2 3ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= + − + +

+
 

េយងីបាន 2
3 4'( ) 3

1 ( 1)

x x

x x
e ef x

e e
= − −

+ +
  

                      

( )

2

2

2 2

2

2

3( 1) 3 ( 1) 4
( 1)

3 6 3 3 3 4
( 1)

3
1

x x x x

x

x x x x x

x

x

x

e e e e
e

e e e e e
e

e
e

+ − + −
=

+

+ + − − −
=

+

− +
=

+

  

ដូចេនះ  2
3'( )

( 1)

x

x
ef x

e
−

=
+

 ។ 

 សងត់រាងអេថរភ f  ៖ 
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េយងីមាន 2
3'( )

( 1)

x

x
ef x

e
−

=
+

  េដ្រគប 2: ( 1) 0xx e∈ + >   

េនាះ '( )f x   មានស� �ដូចភាគយ3 xe−   ។ 
.េបី  3 0 3x xe e− < ⇔ >  ឬ ln3x >  េនាះ '( ) 0f x <  ។ 

.េបី 3 0 3x xe e− = ⇔ =  ឬ ln3x =  េនាះ '( ) 0f x =  ។ 

.េបី  3 0 3x xe e− > ⇔ <  ឬ ln3x <  េនាះ '( ) 0f x >  ។ 

ចំេពះ ln3x =  េនាះ (ln3) 3ln3 2 3ln4 1 2.14f = + − + =  ។  

 

 

 

 
 
 

៤.សរេសរសមីករបនា�  ( )T ប៉ះនឹងែខ្សេក( )C ្រតង  0x =  ៖ 

តមរូបមន�( ) 0 0 0: '( )( ) ( )T y f x x x f x= − +   

េដ 0 0x =  េនាះ (0) 4 3ln2f = −  និង
2 1'(0)
4 2

f = =    

េគបាន( ) 1: 4 3ln2
2

T y x= + −  ។ 

៥.គណន ( 1)f −  និង (1)f រួចសង ់្ រក ( )C និងបនា�ត ( ) ( )1,T d និង( )2d  

េយងីមាន 4( ) 3 2 3ln( 1)
1

x
xf x x e

e
= + − + +

+
 

x

'( )f x

( )f x

−∞

+∞−∞

0

ln3

2.14
+ −

2
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េយងីបាន 1
1
4( 1) 1 3ln( 1) 1.02

1
f e

e
−

−− = − − + + =
+

 ។ 

េហយី       4(1) 5 3ln( 1) 1.17
1

f e
e

= − + + =
+

  

សំណង់្រក( ) 4: ( ) 3 2 3ln( 1)
1

x
xC y f x x e

e
= = + − + +

+
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-5

0 1

1

x

y

( ) 4: 3 2 3ln( 1)
1

x
xC y x e

e
= + − + +

+

( ) : 4 3ln2T y x= + −

( )1 : 3 6d y x= +

( )1 : 2d y =
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លំហាត់ ទ៣២ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+∞  េដយ 1 ln( ) 2 3 xf x x
x

−
= − + −   

 មាន្រ( )C  ។ 

១)គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 រួចទញប� �ក់នូវសមីក 

     អសុីមតូតឈរ 

២)្រសយថា បន( ) : 2 3y x∆ = − + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  

    េបីx → +∞។ ចូរសក្សោទតីំងេធៀបរវងប ( )∆ ជាមួយែខ្សេ ( )C ។ 

៣)ចូរ្រសយថាចំេពះ 0x >  េគបាន
2

2
2(1 ) ln'( ) x xf x

x
− −

=  ។ 

៤)េគត 2( ) 2(1 ) lng x x x= − −   ចំេពះ្រគ 0x >  ។ 
   ក)ចូរ្រសយ '( ) 0g x < ជានិច�ចំេពះ្រ 0x >  ។ 
   ខ)គណនា (1)g  ។ 
        ចូរសក្សោស��  ( )g x ចំេព ( )0,1x ∈ និង ( )1,x ∈ +∞ ។ 

៥)េដយេ្របីលទ�ផលសណួរ៣ចូរទញរកស� �ៃ '( )f x េលីចេនា � 

     (0, )+∞  រួចគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគ f  ។ 

៦)ចូរសង្រក( )C ក�ុងត្រម�យេអតូនរម ា៉ល  , ,O i j
→ → 

 
 

 ។  

       ( េគឲ្យ 1ln2 0.7 , 0.4e−= =  )។ 

៧.េដយេ្របី្ ( )C  ចូរសង្រក( )'C  តងអនុគមន៍g  កំណត់្រគប 0x >   

េដយ 1 ln( ) 2 3 xg x x
x

−
= − +  ។ 



សិក្សោអនុគមេលក រីតេននិងសង ់្ រកប ថ�ក១២ 
 

 អ�កេរៀបេរៀង លមឹ ផល�នុ                                                                            Page 170 

 

ដំេណាះ្រ 

១)គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 និង ( )
0

lim
x

f x
+→

 រួចប�� ក់អាសុីមតូតឈ 

េយងីបា ( ) 1 lnlim 2 3
x

xf x x
x→+∞

− = − + − = −∞  
 េ្រព 1 lnlim 0

x

x
x→+∞

−
=   

និង ( )
0 0

1 lnlim lim 2 3
x x

xf x x
x+ +→ →

− = − + − = −∞  
េ្រព

0

1 lnlim
x

x
x+→

−
= +∞  ។ 

ដូចេនះបនា �ត 0x =  ជាអសុីមតូតឈរៃន្រ 

២)្រសយថ បន( ) : 2 3y x∆ = − + ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  

 េយងីបាន ( ) 1 ln xf x y
x

−
− = −  

េដយ ( ) 1 lnlim lim 0
x x

xf x y
x→+∞ →+∞

− − = − =    

េនាះបន ត់( ) : 2 3y x∆ = − + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C េបីx → +∞។ 

សិក្សោទតីំងេធៀបរវ ងប( )∆ ជាមួយែខ្សេ ( )C ៖ 

េយងីមាន ( ) 1 ln xf x y
x

−
− = −  មានស� �ដូចភាក( )ln 1x − ្រគប 0x >   

ចំេព ln 1 0x x e− = ⇔ =  េនា ( ) 0f x y− =  នាំឲ្យបនា  ( )∆  និង្រក( )C  
្របសព�គា�្រតង់ចំណ   ( ), 2 3A e e− +  ។ 
ចំេព ln 1 0 0x x e− < ⇔ < <  េនា ( ) 0f x y− <   
នាំឲ្យបនា  ( )∆ ស�ិតេនខងេ( )C  ។ 
ចំេព ln 1 0x x e− > ⇔ >  េនា ( ) 0f x y− >  
នាំឲ្យបនា  ( )∆ ស�ិតេនពីេលីែខ្សេក( )C ។ 

៣)្រសយថចំេពាះ 0x >  េគបាន
2

2
2(1 ) ln'( ) x xf x

x
− −

=   

េយងីមាន ( ) 1 ln2 3 xf x x
x

−
= − + −   
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េយងីបាន ( )
2

2 2
1 (1 ln ) 2 2 ln' 2 x x xf x

x x
− − − − + −

= − − =   

ដូចេនះ
2

2
2(1 ) ln'( ) x xf x

x
− −

= ។ 

៤)េគត 2( ) 2(1 ) lng x x x= − −   ចំេពាះ្រគ 0x >   

ក)្រសយ '( ) 0g x < ជានិច�ចំេពាះ្រ 0x >   

េយងីមា ( )
21 2 1' 2 0xg x x

x x
+

= − − = − <  ចំេពះ្រគ 0x >  

ដូចេនះ្រសយ '( ) 0g x < ជានិច�ចំេព្រគប 0x > ។ 

ខ)គណនា (1)g   

េយងីបាន ( )1 2(1 1) ln1 2(1 1) 0 0g = − − = − + =   
ដូចេនះ  ( )1 0g =  ។ 

សិក្សោស��  ( )g x ចំេពា ( )0,1x ∈ និង ( )1,x ∈ +∞  

េដ '( ) 0g x < ជានិច�ចំេពះ្រ 0x >  េនា g  ជាអនុគមន៍ចុះេល(0, )+∞  

េហយីេដយេយីងម ( )1 0g =  េនាះេយីងអចសន�ិដ �នស�  g  ដូចតេទ 

ចំេពះ ( )0,1x ∈ េនា ( ) 0g x >  និងចំេពះ ( )1,x ∈ +∞ េនា ( ) 0g x <  ។ 

៥)េដយេ្រ�លទ�ផលសណួរ៣ប�� ក់ស�� ៃន '( )f x េលចេនា �(0, )+∞  

េយងីមាន ( ) ( )
2'

g x
f x

x
=  េនា ( )f x  មានស� �ដូ ( )g x ។ 

េយាងតមស្រមាយខងេលីេយ '( ) 0f x >  ចំេព ( )0,1x ∈   

េហយី  '( ) 0f x =  ចំេព 1x =  និង  '( ) 0f x <  ចំេព (1, )x ∈ + ∞  ។ 

តរងអេថរភា :f    
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៦)សង ់្ រក( )C ក�ុងត្រម�យេអតូនរម៉ល ( , , )o i j
→ →

  

 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

៧.េដយេ្រ�្ ( )C  សង់្ រក ( )'C  ៖ 

អនុគមន៍ g  កំណត់្រគប់ 0x >  េដយ 1 ln( ) 2 3 xg x x
x

−
= − +   

x

( )'f x

( )f x

10 +∞

0+ −

−∞ −∞

0

2 3 4 5 6 7 8 9-1-2-3-4-5

2
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4
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-6

0 1

1

x

y

( ) 1 ln: ( ) 2 3 xC f x x
x

−
= − + −

( ) : 2 3d y x= − +
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េគមាន 1 ln 1 ln( ) 2 3 2 3x xf x x x
x x

− − = − + − = − − + 
 

  

េនាះេគទញប ( ) ( )g x f x= −  ្រគប 0x >  នាំឲ្យ្( )'C តងអនុគមន g   

ឆ�ុះគា�ជាមួយ្ ( )C  េធៀបនឹងអក្សអប់សុីស។ ដូចេនះេគអចសង់( )'C   

េដយេ្របី្ ( )C  ដូចក�ុងរូបខងេ្រកមេន  
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លំហាត់ ទ៣៣ 

េគឲ្យអនុគមន f  កំណត់េលី ( )0,+∞ េដយ ( ) 1 2ln2 xy f x x
x

+
= = − +  

( )C ជាែខ្សេកងត f ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរគណន ( )lim
x

f x
→+∞

 និង  ( )
0

lim
x

f x
+→

 រួចប�� ក់សមីករអសុីមតូត 

ៃន្រក( )C ។ 
២.ចូរ្រសយប��ក់ថ ា បន( ) : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនេក 

( )C កលណx → +∞  ។ សក្សោទតីំងេធៀប( )C និងអសុីមតូតេ្រទតរបស់ 

៣.ចូរ្រសយប��ក  ( ) 2
( )0 : ' g xx f x
x

∀ > =  ែដល ( ) 21 2lng x x x= − −   

៤.ក)គណន ( )'g x រួចប�� ក់ថgជាអនុគមន៍ចុះជានិច�េ( )0,+∞ ។   
ខ)គណនាតៃម ( )1g រួចទញប� �ក់ស� �ៃ ( )g x េលីចេនា �( )0,1 និងេនេលី 
  ចេនា �ះ( )1,+∞ ។ 
៥.គូសតរងអេថរភា f ។សងែខ្សេក( )C និងអសុីមតូតេ្រទតរបស 
៦.ចូរគណនាៃផ�្រកឡាៃនែផ�កប�ង់ខ ័ណ�( )C និងអសុីមតូតេ្រទតរបស់វន
នា �ត់ឈរពីរ 1x =  និង x e=  ។ 
៧.េដយេ្របីែខ្ស( )C ចូរសក្សោអត�ិភាពៃនឬសរបស់សមី 

    2 ( 2) 1 2ln 0x m x x+ − − − =   ែដល m  ជាបា៉រ៉ែម៉   

ដំេណាះ្រ 

១.គណន ( )lim
x

f x
→+∞

 និង ( )
0

lim
x

f x
+→

 រួចប�� ក់សមីករអាសុីមតូតឈរ( )C  

េយងីមា ( ) 1 2ln2 xf x x
x

+
= − +  ែដល 0x >  ។ 



សិក្សោអនុគមេលក រីតេននិងសង ់្ រកប ថ�ក១២ 
 

 អ�កេរៀបេរៀង លមឹ ផល�នុ                                                                            Page 175 

 

េយងីបា ( ) 1 2lnlim lim 2
x x

xf x x
x→+∞ →+∞

+ = − + = −∞  
 េ្រព 1 2lnlim 0

x

x
x→+∞

+
= ។ 

េហយី ( )
0 0

1 2lnlim lim 2
x x

xf x x
x+ +→ →

+ = − + = −∞ 
 

 េ្រព
0

1 2lnlim
x

x
x+→

+
= −∞។ 

េដយ ( )
0

lim
x

f x
+→

= −∞  េនាះបនា�  0x = ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្( )C ។ 

២.្រសយប ��ក( )d ជាអាសុីមតូតេ្រទ( )C កលណx → +∞   

េយងីមាន ( ) 1 2ln2 xf x x
x

+
= − +  និង ( ) : 2d y x= −  

េយងីបាន ( ) 1 2ln
d

xf x y
x

+
− =    

េដ ( ) 1 2lnlim lim 0dx x

xf x y
x→+∞ →+∞

+  − = =    
 

ដូចេនះបនា �ត( )d ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្( )C កលណx → +∞  ។ 

សិក្ទីតំងេធៀបរវ ( )C និងអាសុីមតូតេ្រទត 

េគមា ( ) 1 2ln
d

xf x y
x

+
− =   មានស� �ដូ1 2ln x+  ្រគប 0x > ។ 

.េបី 
1
21 2ln 0x x e

−
+ = ⇔ =  េនាះែខ្សេ( )C និង ( )d ្របសព�គា�្រតង់ចំណ 
1 1
2 2,2A e e

− − 
− 

 
 ។ 

.េបី 
1
21 2ln 0 0x x e

−
+ < ⇔ < <  េនាះែខ្សេ( )C ស�ិតេនពីខងេ្រក( )d ។ 

.េបី 
1
21 2ln 0x x e

−
+ > ⇔ >  េនាះែខ្សេ( )C ស�ិតេនពីខងេលីៃ( )d ។ 

៣.្រសយប ��ក ( ) 2
( )0 : ' g xx f x
x

∀ > =  ែដល ( ) 21 2lng x x x= − −   

េយងីមា ( ) 1 2ln2 xf x x
x

+
= − +   

េយងីបាន ( ) 2
(1 2ln )'( ) ( )'(1 2ln )' 1 x x x xf x

x
+ − +

= − +  
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2

2 2
2 1 2ln 1 2ln1 x x x

x x
− − − −

= − + =  

ដូចេនះ  ( ) 2
( )0 : ' g xx f x
x

∀ > =  ពិត។ 

៤.ក)គណន ( )'g x រួចប�� ក់ថ g ជាអនុគមន៍ចុះជានិច�េ( )0,+∞  

េយងីមា ( ) 21 2lng x x x= − −  

េយងីបាន ( )
22 2( 1)' 2 0xg x x

x x
+

= − − = − <  ្រគប 0x >  

ដូចេនះ gជាអនុគមន៍ចុះជានិច�េ( )0,+∞  ។ 

ខ)គណនាតៃម ( )1g រួចទាញប��ក់ស � �ៃ ( )g x េល( )0,1 និង( )1,+∞  

ចំេព 1x = េគបាន ( ) 21 1 1 2ln1 0g = − − =  ។ 

ដូចេនះ  ( )1 0g =  ។ 

ម្យោ៉ងេទៀតេ gជាអនុគមន៍ចុះជានិច�េ( )0,+∞ និង ( )1 0g =  
េនាះេយីងអចសន�ិដ�នអំពីស�   ( )g x េលីចេនា �( )0,1 និងេលីចេនា �( )1,+∞  

ដូចខងេ្រក 

.ចំេព ( ) ( )0,1 : 0x g x∈ > ។ 

.ចំេពះ (1, ) : ( ) 0x g x∈ +∞ <  ។ 

.ចំេព ( ) ( )1 : 1 0x g x g= = =  

៥.គូសតរាងអេថរភ f   

េយងីមា ( ) 2
( )' g xf x
x

=  េនាះ ( )'f x យកស�� ដូច ( )g x េលីចេនា �( )0,+∞ ។ 

តមលទ�ផលខងេលីេយីងទញ 
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.ចំេព ( ) ( )0,1 : 0x g x∈ > េនាះ '( ) 0f x >  

.ចំេពះ (1, ) : ( ) 0x g x∈ +∞ <  េនា '( ) 0f x <  

.ចំេព ( ) ( )1 : 1 0x g x g= = =  េនាះ ( ) ( )' ' 1 0f x f= =  ។ 
 
 
 
 
 

សងែ់ខ្សេក ( )C និងអាសុីមតូតេ្រទតរបស់ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

៦.ៃផ�្រកខ័ណ� េដ( )C និងអាសុីមតូតេ្រទតរបស់វបនា�ត  1x =  និង x e=  ៖ 

   តងS  ជាៃផ�្រកឡាែដល្រត� 

x 0 +∞1

−∞

0

−∞

'( )f x

( )f x

+ −

2

2 3 4 5 6 7 8-1-2-3

2

3

4

5

-1

-2

-3

-4

-5

0 1

1

x

y

( ) : 2d y x= −

( ) 1 2ln: 2 xC y x
x

+
= − +

( ) : y m∆ =

( ) : y m∆ =

( ) : y m∆ =
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   េយងីបាន ( )2
1 1 1

1 2ln( ) ln ln 2
ee e

d
xS f x y dx dx x x

x
+  = − = = + =    ∫ ∫  

   ដូចេនះ  2S =  (ឯកតៃផ�្រកឡា 

៧.េដយេ្រ�ែខ្ស ( )C ចូរសិក្សោអត�ពៃនឬសរបស់សមីករ 

    2 ( 2) 1 2ln 0x m x x+ − − − =   ែដល m  ជាបា៉រ៉ែម   

 សមីករេនះអចសរេសរេទ 

 

2

2

2 1 2ln 0
2 1 2ln

1 2ln2

x mx x x
mx x x x

xm x
x

+ − − − =

= − + +
+

= − +

 

 ជាសមីករអប់សុីសៃនចំណុច្របសព�រវងែ ( )C ជាមួ( )∆  

 មនសមីករ( ) : y m∆ =  ។ 

 តម្រកហ�ិកេយីងអចសន�ិដ �នលទ�ផលដូ 
 .ចំេព ( ,2) :m∈ −∞ សមីករមប�សពីេផ្សងគា  

 .ចំេពះ 2m =  សមីករមប�សឌុបមួយគឺ 1 2 1x x= =  ។ 

 .ចំេពះ (2, )m∈ +∞  សមីករគ ាប�ស។ 

 
www.mathtoday.wordpress.com 
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លំហាត់ ទ៣៤ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី   េដយ 9( ) 3 3ln(2 )
1 2

x
xf x x e

e
−= + − + +

+
 

មាន្រ( )C  ។ 

១. )a  គណនា lim ( )
x

f x
→+∞

  ។ 

    )b ចូរ្រសយប��ក់ថ ា បន( )1 : 3 3ln2y x∆ = + − ជាអសុីមតូតេ្រទ 

        ្រក ( )C  ខង+∞  ។ 

២. )a  ្រគប់x ∈  ចូរ្រសយប��ក់ថ  

        ( ) 64( 3) 3 ln(1 2 )
1 2

x
x

x
ef x x e

e
 

= + − + + + 
 ។ 

     )b  គណនា ( )lim
x

f x
→−∞

 ។ 

     )c  ចូរ្រសយប��ក់ថ ា បន( )2 : 4( 3)y x∆ = +  ជាអសុីមតូតេ្រទ 

         ្រក( )C  ខង−∞  រួចទញប� �ក់ថាបនា ( )2∆  ស�ិតេនខងេលី្ 

         ( )C  ជានិច�្រគបx ∈  ។ 

៣. )a  ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប��ក់
2

2
4( 1)'( )
(2 1)

x

x
ef x
e

−
=

+
  ។ 

    )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគ f  រួចគូសតរងអេថរភា f  ។  

        (េគឲ្យ ln3 1.1=   )។ 

៤. ចូរសងបនា �ត( ) ( )1 2,∆ ∆  និងែខ្សេក( )C  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

      េគឲ្យតៃម�្របែហ ( 2) 1.4 , ( 1) 2.5 , (1) 2.8f f f− = − = =  និង  ln2 0.7=    
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ដំេណាះ្រ 

១. )a  គណនា lim ( )
x

f x
→+∞

  ៖ 

េគមាន 9( ) 3 3ln(2 )
1 2

x
xf x x e

e
−= + − + +

+
  

េយងីបាន 9lim ( ) lim 3 3ln(2 )
1 2

x
xx x

f x x e
e

−

→+∞ →+∞

 = + − + + = +∞ + 
  

េ្រព lim , lim 0x x

x x
e e−

→+∞ →+∞
= +∞ = ។ 

ដូចេនះ  ( )lim
x

f x
→+∞

= +∞  ។ 

)b ្រយថបនា�  ( )1 : 3 3ln2y x∆ = + −  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃន ( )C  ខង+∞   

េយងីមាន ( )1

9( ) 3ln2 3ln 2
1 2

x
xf x y e

e
−

∆− = − + +
+

  

េដយ ( )1

9lim ( ) lim 3ln2 3ln 2 0
1 2

x
xx x

f x y e
e

−
∆→+∞ →+∞

  − = − + + =   + 
 

ដូចេនះបនា �ត( )1 : 3 3ln2y x∆ = + −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  ខង+∞  ។ 

២. )a  ្រគប់x ∈  ្រសយប ��ក់ ( ) 64( 3) 3 ln(1 2 )
1 2

x
x

x
ef x x e

e
 

= + − + + + 
 ៖ 

េយងីមាន 9( ) 3 3ln(2 )
1 2

x
xf x x e

e
−= + − + +

+
 

                     2 1 9(1 2 ) 183 3ln
1 2

x x x

x x
e e ex
e e

 + + −
= + − +  + 

 

                     ( ) 183 3 ln 2 1 ln 9
1 2

x
x x

x
ex e e
e

 = + − + − + −  +
  

                      ( ) 183 3ln 1 2 3 9
1 2

x
x

x
ex e x
e

= + − + + + −
+
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                    ( ) 184 12 3ln 1 2
1 2

x
x

x
ex e
e

= + − + −
+

 

ដូចេនះ    ( ) 64( 3) 3 ln(1 2 )
1 2

x
x

x
ef x x e

e
 

= + − + + + 
 ។ 

)b  គណន ( )lim
x

f x
→−∞

 ៖ 

េយងីបា ( ) 6lim lim 4( 3) 3 ln(1 2 )
1 2

x
x

xx x

ef x x e
e→−∞ →−∞

   = + − + + = −∞  +   
  

េ្រព 6lim ln(1 2 ) 0
1 2

x
x

xx

ee
e→−∞

 
+ + = + 

 ។ 

ដូចេនះ  ( )lim
x

f x
→−∞

= −∞  ។ 

)c  ្រសយប ��ក់ថ បន( )2 : 4( 3)y x∆ = +  ជាអាសុីមតូតេ្រទតៃន ( )C  ខង−∞  

េយងីមាន ( )
2

63 ln(1 2 )
1 2

x
x

x
ef x y e

e∆

 
− = − + + + 

  

េយងីបាន ( )
2

6lim 3 lim ln(1 2 ) 0
1 2

x
x

xx x

ef x y e
e∆→−∞ →−∞

 
− = − + + = + 

 ។ 

ដូចេនះ បនា �ត( )2 : 4( 3)y x∆ = +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  ខង−∞។ 

ប�� ក់ថបនា� ( )2∆  ស�ិតេនងេល្រក( )C  ជានិច�្រគ x ∈  ៖ 

េយងីមាន ( )
2

63 ln(1 2 ) 0
1 2

x
x

x
ef x y e

e∆

 
− = − + + < + 

 ្រគបx ∈  ។ 

ដូចេនះបនា �ត( )2∆  ស�ិតេនខងេលី្( )C  ជានិច�្រគបx ∈  ។ 

៣. )a  ចំេពាះ្រគx ∈  ្រសយប ��ក 
2

2
4( 1)'( )
(2 1)

x

x
ef x
e

−
=

+
  ៖ 
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េយងីមាន 9( ) 3 3ln(2 )
1 2

x
xf x x e

e
−= + − + +

+
 ជាអនុគមន៍មានេដរី េវេល   

េយងីបាន 2 2
3 18 3 18'( ) 1 1

2 (1 2 ) 2 1 (1 2 )

x x x

x x x x
e e ef x
e e e e

−

−

−
= − − = + −

+ + + +
  

                     
( )

( )
( )

2

2

2

2

1 4 4 3 6 18
2 1

4 2 1

2 1

x x x x

x

x x

x

e e e e
e

e e

e

+ + + + −
=

+

− +
=

+

  

ដូចេនះ
2

2
4( 1)'( )
(2 1)

x

x
ef x
e

−
=

+
  ។ 

)b  សិក្សោអេថរភពៃនអនុគ f  រួចគូសតរាងអេថរភ f  ៖ 

េយងីមា
2

2
4( 1)'( ) 0
(2 1)

x

x
ef x
e

−
= ≥

+
   ្រប់x ∈  េនា f  ជាអនុគមន៍េកីនេលី  ។ 

េបី '( ) 0f x =   សមមូល ( )21 0xe − =   សមមូល 01xe e= =   េនាះ 0x =  ។ 

ចំេពះ 0x =  េគបាន (0) 3 3ln3 3 6 3(1.1) 2.7f = − + = − =   ។ 

តរាងអេថរ ៖ 

 
 
 
 
 
 

x

'( )f x

( )f x

−∞ +∞0

0

2.7

−∞

+∞

+ +
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៤. សងប់នា�ត ( ) ( )1 2,∆ ∆  និងែខ្សេក ( )C  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម៉ ( , , )O i j
→ →

 ៖  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

www.mathtoday.wordpress.com 

 

 

 
 

2 3 4-1-2-3-4-5

2

3

4

-1

-2

-3

-4

0 1

1

x

y

( )2 : 4 12y x∆ = +

( )1 : 3 3ln2y x∆ = + −

( )C






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ជំពកូទ�០៣ 

ក្រមងលំហេ្រជសេរសបែ ន�មស្រមប់សិស្សេដះ្រឯង 

 

លំហតទី០១ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+ ∞ េដយ 1 ln( ) 3
2

xf x x
x

−
= − +  ។ េគតង( )C  

ជា្រកបតំណាងឲ្យអនុ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 
១.សិក្សោលីមីតៃនអនុគម fកលណ 0x +→  និង x → +∞រចួទញប� �ក់នូ 
សមីករៃនអសុីមតូតឈរៃន្( )C ។ 
២. )a  ចូរ្រសយប�� ក់ថា បន( ) : 3d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  
កលណx  ខិតជិត +∞  ។ 
 )b  ចូរសិក្សោទីតំងេធៀបរវងែខ( )C េធៀបនឹងអសុីមតូតេ្រ( )d របស់វ 

៣.ចំេពះ្រគ 0x >  ចូរ្រសយប�� ក់
2

2
2( 1) ln'( )

2
x xf x

x
− +

=   ។ 

៤.ចំេពះ្រគប 0x >  េគតង ( ) ( )22 1 lng x x x= − +   ។ 

 )a  គណនា '( )g x  រចួទញថ g  ជាអនុគមន៍េកីនេលីចេន ា�( )0,+ ∞  ។ 
 )b  គណនា (1)g  រចួទញប� �ក់ស� �ៃ ( )g x  េលីចេនា� ( )0,1  និង( )1,+∞ ។ 
៥. )a  បង �ញថ '( )f x  និង ( )g x  មានស� �ដូចគា�រួចសង ់តរងអេថរ f  ។ 

 )b  គណនា 1( )f
e
 និង (2)f  រចួសង់ែខ្សេក( )C  និងបនា �ត( )d  ។ 

)c  គណនាៃផ�្រកឡាៃនែផ�កប�ង ខ់ ័ណ�េដយែខ ( )C និងបនា �ត( )d និងបនា �ត់ឈរ 

      1x
e

=   និង x e=  ។   េគយក 1 0.36
e
=  និង ln2 0.69=  ។ 
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លំហ់ទ ០២ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី   េដយ 2( ) 1 ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= − − + + +

+
 ។ 

តង( )C  ជា្រកបតំណាងអនុគ f  ។ 

១. )a  រក ( )lim
x

f x
→−∞

 ។ 

 )b  ចូរ្រសយប�� ក់ថា បនា( )1 : 1d y x= − −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  

         កលណx → −∞  ។ 

 )c  ចូរប�� ក់ទីតំងេធៀបរវងបនា ( )1d ជាមួយែខ្សេ( )C ។ 

២. )a  ចំេពះ្រគx ∈  បង �ញថ 1 2( ) 1 ln(1 )
1x xf x

e e
= + + −

+
 ។ 

 )b គណនា lim ( )
x

f x
→+∞

 រចួទញប� �ក់ថាបនា� ( )2 : 1d y =  ជាអសុីមតូតេ 

        ៃន្រក ( )C  កលណx → +∞  ។ 

៣. )a  ចូរ្រសយថា្រx ∈  េគបាន 2
1'( )

( 1)

x

x
ef x
e

−
=

+
  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភា f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 

៤.្រសយប ក់ថាមានចំនួនពα  ែតមួយគត់ៃនចេនា�  2, 1− −  ែដល ( ) 1f α = ។ 

 េគឲ្ 2 1 20.14, 0.36 , ln( 1) 0.13e e e− − −= = + =   និង 1ln( 1) 0.31e− + =  ។ 

៥.ចូរសង់្រក( )C  និងបនា �ត( )1d  និង ( )2d  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

។ 

លំហ់ទ ០៣ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី   េដយ ( ) 1 2ln( 1)xf x x e= − − + +  ។ េគតង

( )C  ជា្រតំណាងអនុគមន៍ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 
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១. )a  រក ( )lim
x

f x
→−∞

 ។ 

 )b  ្រសយថា បន( )1 : 1d y x= − −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ខ−∞។ 
 )c  សិក្សោទីតំងេធៀបរវងប ( )1d  េធៀបនឹងែខ្សេក( )C  ។ 

២. )a  ្រគប់x ∈  ចូរ្រសយ 1( ) 1 2ln(1 )xf x x
e

= − + +  ។ 

 )b  គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

 )c  ្រសយថា បន( )2 : 1d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ខ+∞។ 
 )d  សិក្សោទីតំងេធៀបរវងប ( )2d  េធៀបនឹងែខ្សេក( )C  ។ 

៣. )a  ចូរ្រសយថា្រx ∈  េគបាន 1'( )
1

x

x
ef x
e

−
=

+
  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគ f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 
៤.ចូរ្រសយថា( )C  មានអ័ក្សអរេដេនជាអ័ក្ស 
៥.គណនា (1)f  រចួសង់្រក ( )C  និងបនា �ត់( )1d  និង ( )2d  ។  
   េគឲ្យ ln( 1) 1.31e + =  ។ 

លំហ់ទ ០៤ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ ( ) 3 2ln( 3)xf x x e= + − +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ល់ , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 3( ) 3 2ln(1 )xf x x
e

= − + − +   

    គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថា បនា( )1 : 3d y x= − + ជាអសុីមតូតេ្រទតរែខ្សេក( )C   

    កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 
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៣. ចូរ្រសយថា បន ( )2 : 3 2ln3d y x= + − ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ស 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប�� ក់ 1'( )
3

x

x
ef x

e
−

=
+
   ។ 

    រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥. ចូរសង់្រក( )C និងបនា �ត់( )1d  និង( )2d  ។ 

លំហត់ទ០៥ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ ( ) 4 2ln( 2)xf x x e= + − +  

មាន្រកបង( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 2( ) 4 2ln(1 )xf x x
e

= − + − +   

    គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថា បនា( )1 : 4d y x= − + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 

   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣. ចូរ្រសយថា បន( )2 : 4 2ln2d y x= + −   ជាអសុីមតេ្រទតរបស 

     ែខ្សេក( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប�� ក់ 2'( )
2

x

x
ef x
e

−
= −

+
    

    រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.ចូរគណន ( 1)f − និង (0), (1)f f រចួសង់្រក( )C និងបនា �ត( )1d  និង( )2d  ។ 
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លំហ់ទ ០៦ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+ ∞  េដយ 21( ) 6 7 8ln
2

f x x x x= − + +   

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរគណន lim ( )
x

f x
→ +∞

 និង
0

lim ( )
x

f x
+→

 រចួទញរកសមីករអសុីមតូតឈរ 

    ៃន្រក ( )C  ។ 

២.ចំេពះ្រគ 0x > ចូរ្រសយ ( 2)( 4)'( ) x xf x
x

− −
=   ។ 

    គូសតរងអេថភា f ។ 

៣.កំណត់សមីករបនា� ( )T ែកងនឹងបនា ត់ ( ) 3: 3
2

d y x= − េហយីប៉ះេទ 

    នឹងែខ្សេក( )C   
៤.ចូរសង់បនា �ត( )T និង ( )d  និងែខ្សេក( )C  ក�ុងត្រម�យរួមគា    

៥.្រគប 0x > ្រយថ 
3

2( ) 3 8 ln
6
xF x x x x x= − − + ជា្រពីមីទីវមួយ ( )f x   

   រចួទញរកៃផ�្រកឡាខ ័ណ�( )C និងអ័ក្( )ox និងបនា �ត 2,x = 4x = ។ 

លំហត់ទ០៧ 

េគឲ្អនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 3 1( ) 2 ln
2 3

xf x x
x
− = − +  − 

 ។  

េគត( )C ជា្រកបតំណាងអនុគ f ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ , ,o i j
→ → 

 
 

។ 

១.រកែដនកំណត់ fD  ៃនអនុគមន៍ f  រចួគណនាចុងែដនកំណត់េនា       

   ទញប� �ក់សមីករអសុីមតូតឈរៃន( )C  ។ 
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២.ចូរ្រសយប�� ក់ថា បន( ) : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C   

    រចួសិក្សោទីតំងេធៀប( )C និង ( )d  ។ 

៣.ចំេពះ្រគ fx D∈  េគបាន
2

2
4'( )

4 3
x xf x

x x
−

=
− +

 ។ 

    គូសតរងអេថរភាពៃនអនុគម f   ។ 

៤.កំណត់អប់សុីសៃនចំណុចទំងអស់ែដ លស�ិតេនេលីែខ្( )C េដយេ 

    ដឹងថាបនា�ត់ប៉ះេទនឹងែខ្ ( )C ្រតង់ចំណុចទំងេនាះ េទនឹង( )d ។ 

៥.ចូរ្រសយប�� ក់ថាចំណ  (2,0)I  ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ ( )C  ។ 

៦.ចូរសង់្រក( )C និងបនា �ត( )d  ក�ុងត្រម� , ,o i j
→ → 

 
 

 ែតមួយ។ 

លំហតទី០៨ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1 6( ) ln(2 1)
2 2 1

x
xf x x e

e
= + + +

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 1 12( ) 6 ln(2 1)
2 2 1

x
x

x
ef x x e

e
= + + + −

+
  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រចួបង �ញថាបនា ( )1 : 6d y x= +  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 3 1 1 1 6( ) ln2 ln(1 )
2 2 2 2 2 1x xf x x

e e
= + + + +

+
  

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រចួបង �ញថាបនា ( )2
3 ln2:
2 2
xd y = +  ជាអសុីមត 
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េ្រទតៃនែខ្សេក( )C  កណាx → +∞។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )2d ។ 

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយ
2

2
6 7 1'( )

(2 1)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

 ។ 

៤.សិក្សោស��ៃ  2( ) 6 7 1x xg x e e= − +   រចួសង់តរងអេថរភា f  ។ 

៥.គណន ( 1)f −  និង (2)f រចួសង់្រក( )C និងបនា �ត( )1d និង( )2d ។ 

លំហត់ទ០៩ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( )2( ) ln 6 10f x x x= − +  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចូរ្រសយថាអនុគ f កំណត់ជានិច�េល រចួចូរគណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

  

   និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.គណនាេដរីេវ  '( )f x  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៣. ្រសយថា បន( ) : 3d x =  ជាអ័ក្សបែម�ងឆ�ុះៃនែខ្សេ( )C  ។ 

៤.កំណត់សមីករបនា�ត់ពី ( )1T  និង ( )2T  ែដលប៉ះេទនឹងែខ្សេ( )C ្រតង 
    ចំណុចមានអប់សុីសេរៀងគ  1 0x =  និង 2 6x =  ។  
៥. ចូរសង់្រក( )C និងបនា �ត់( )1T  និង( )2T ក�ុងត្រម�យរួមគ  ។ 

៦.េដយេ្របីែខ្ស( )C ចូរសង់ែខ្សេក( )'C តងឲ្យអនុគម gកំណត់េដ 

    ( )2( ) ln 6 10g x x x= + +   ែដល x ∈  ។ 

លំហ់ទ ១០ 

ែផ�ក :A  េគមានអនុគមន g  កំណត់េលី(0, )+∞  េដយ 2( ) 2 2 lng x x x x= − +  ។ 
១.ចូរ្រសយថា្ 0 : '( ) 0x g x> >  ។ 
២.គណនា (1)g  រចួសិក្សោស��  g  េលីចេនា�ះ (0,1)  និង (1, )+∞  ។ 
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ែផ�ក :B   

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី (0, )+∞  េដយ 1 ln( ) 2( ln 2) xf x x x
x

+
= − − −   

( )c  ជា្រកបតងអនុ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនា ( )lim
x

f x
→+∞

 និង ( )
0

lim
x

f x
+→

 រចួប�� ក់សមីករអសុីមតូត 

   ៃន្រក ( )c  ។ 

២.ចូរ្រសយប�� ក់ 2
( )'( ) g xf x
x

=  រចួសិក្សោស��  '( )f x  េលី(0, )+∞  ។ 

    ចូរគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគម f  ខងេលី  

៣.គណនាតៃម 1( ), ( )
4

f f e និង (4)f  រចួទញប� �ក់ថាសមី ( ) 0f x =       

    មាប�សពីរេផ្សងគា �គα  និង β  ែដល 
1 1
4

α< <  និង 4e β< <  ។ 

     ( 12.7 , ln4 2ln2 1.4 , 0.4e
e

= = = = )  

៤.គណនា (2)f  រចួសង់្រក ( )c  ។ 

៥.្រសយថាអនុគF កំណត់េដ ( )
2

2 (1 ln )2 2 ln
2

xF x x x x x +
= − − −    

   ្រគប 0x >  ជា្រពីមីទីវមួយ ( )f x  ។ 
៦.គណនាៃផ�្រកឡាៃនកប�ង់ខ័ណ� េដយែខ្សេ ( )c ជាមួយអ័ក( )ox និង 
   បនា �ត 1 ,x x e= = ។ 

លំហត់ទ១១ 

េគឲ្អនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 3 2( ) 2 ln
2

xf x x
x
− = − −  

 
 

េគត( )C ជា្បតំណាងអនុគមន f ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ , ,o i j
→ → 

 
 

។ 
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១.រកែដនកំណត់ fD  ៃនអនុគមន៍ f  រចួគណនា
0 2

lim ( ), lim ( )
x x

f x f x
− +→ →

 និង  

     ( )lim
x

f x
→∞

 ។ ទញប� �ក់សមករៃនអសុីមតូតឈរៃន្( )C  ។ 

២.ចូរ្រសយប�� ក់ថា បន( ) : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C   

   រចួសិក្សោទីតំងេធៀប( )C និង ( )d  ។ 

៣.ចំេពះ្ប់ fx D∈  េគបាន
2 2 3'( )

( 2)
x xf x

x x
− −

=
−

 ។ 

    គូសតរងអេថរភាពៃនអនុគម f   ។ 

៤.កំណត់អប់សុីសៃនចំណុចទំងអស់ែដ លស�ិតេនេលីែខ្( )C េដ 

េគដឹងថាបនា�ត់ប៉ះែខ ្ស( )C ្រតង់ចំណុ ទំងេនាះែកងនឹងបនា ( )d ។ 

៥.ចូរ្រសយប�� ក់ថាចំណ  (1, 1)I −  ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ ( )C  ។ 

៦.ចូរសង់្រក( )C និងបនា �ត( )d  ក�ុងត្រម� , ,o i j
→ → 

 
 

 ែតមួយ។ 

លំហ់ទ ១២ 

េគឲ្អនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 3 1( ) 2 ln
2 1

xf x x
x
− = + −  + 

 ។  េគតង( )C  

ជា្រកបតំណាងអនុគ f ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ , ,o i j
→ → 

 
 

។ 

១.រកែដនកំណត់ fD ៃនអនុគមន៍ f រចួគណន
1 1

lim ( ),lim ( )
x x

f x f x
− +→ →

និង ( )lim
x

f x
→∞

  

   ទញប� �ក់សមីករៃនអសុីមតូតឈរៃន( )C  ។ 

២.្រសយប�� ក់ថា បន( ) : 2d y x= +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C   

    រចួសិក្សោទីតំងេធៀប( )C និង( )d  ។ 
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៣.ចំេពះ្រគ fx D∈  េគបាន
2

2
4'( )
1

xf x
x

−
=

−
 ។ 

   គូសតរងអេថរភាព ៃនអនុគម f   ។ 

៤.កំណត់អប់សុីសៃនចំណុចទំងអស់ែដ លស�ិតេនេលីែខ្( )C េដ 

   េគដឹងថាបនា�ត់ប៉ះែខ ្ស( )C ្រតង់ចំណុចទំងេនាះែក ងនឹងបន ( )d ។ 

៥.ចូរ្រសយប�� ក់ថាចំណ  (0,2)I  ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ ( )C  ។ 

៦.ចូរសង់្រក( )C និងបនា �ត( )d  ក�ុងត្រម� , ,o i j
→ → 

 
 

 ែតមួយ។ 

លំហត់ទ១៣ 

េគមានអនុគមន f កំណត់េលី( )1,+∞ េដ ( ) 14 ln
1

− = − +  + 

xf x x
x

។ 

( )C ្រកបរបស់វេនក�ុងប�ង់្របដប់េដយត្រម�យអរ  ( , , )O i j
→ →

 ។ 

1)គណនាលីមីតៃ f  ្រតង 1 និង្រង់+∞  ។ 

2) ្រសយបំភ�ឺថាេន( )1,+∞ េគបានេដរីេវៃន អនុគមន៍គឺ ( ) ( )( )
2 1'

1 1
+

=
+ −
xf x

x x
 ។ 

    សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគ f  និងសង់ តរងអេថរភា f  េលី ( )1,+∞  ។ 

3) .a បង �ញថាបនា  1d  ែដលមានសមីក 4= −y x អសុីមតូតេទនឹង្( )C   

      កលណx  ខិតជិត+∞  ។ 

   .b  បង �ញថា្រ x េលី( ) 11, : 0 1
1

−
+∞ < <

+
x
x

និងទញយកករេ្របៀបេ 

      ទីតំងៃ( )C េធៀបេទនឹ 1d  ។ 
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4)  ចូរកំណត់កូអរេដេៃនចំណុចេនេល( )C ែដលបនា �ត់ប៉ 2d េទនឹង្រ( )C  

្រតង់ចំណុចេនះមានេមគុណ្របាប់ទ សេ
5
3
 និងសរេសរសមីករបនា�  2d ។ 

5)  សង់្រក( )C  អសុីមតូ 1d  និងបនា �ត់ប៉ 2d  ។  

លំហ់ទ ១៤ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 2 1( ) 1 3ln
2

x

x
ef x x

e
 +

= − − +  + 
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថា បនា( )1 : 1 3ln2d y x= − − + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 

   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថា បន( )2 : 1 3ln2d y x= − − − ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងបរវ( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប�� ក់
22( 1)'( )

( 2)(2 1)

x

x x
ef x

e e
−

= −
+ +

    

     រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥. សង់្រក( )C និងបនា �ត់( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហត់ទ១៥ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 12( ) 1 2 ln( 2)
2

x
xf x x e

e
= − + + −

+
 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�អតូនរមា៉ល់  , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 
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១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 1 6( ) 2 5 ln2 ln( 1)
2 1

x
x

x
ef x x e

e
= − − + + + +

+
  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រចួបង �ញថាបនា ( )1 : 2 5 ln2d y x= − − +  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 2 12( ) 1 ln(1 )
2x xf x x

e e
= − + + −

+
 ។ 

គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រចួបង �ញថាបនា ( )2 : 1d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។ 

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយ
2

2
6 8'( )

( 2)

x x

x
e ef x

e
− + −

=
+

 ។ 

៤.សិក្សោស��ៃ  2( ) 6 8x xg x e e= − + −   រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.គណន ( 1)f −  និង (2)f រចួសង់្រក( )C និងបនា �ត( )1d និង( )2d ។ 

លំហ់ទ ១៨ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 2 6ln
2

x

x
ef x x
e

 +
= − +  + 

  

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រស 2( ) 2 6ln2 6ln
2 2

x

x
ef x x
e

 +
= − − −  + 

  

គណន ( )lim
x

f x
→ − ∞

រចួបង �ញថាបនា ( )1 : 2 6ln2d y x= − −  ជាអសុីមត 

េ្រទតៃន្រ( )C  កលណx → −∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )1d ។ 

២.ចំេពះ្រគបx ∈  ចូរ្រស 1( ) 2 6ln 1
1xf x x

e
 = − − + + 

 ។ 
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គណនា ( )lim
x

f x
→ + ∞

 រចួបង �ញថាបនា ( )2 : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្ 

ៃនែខ្សេក( )C  កលណx → +∞  ។ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវ( )C និង( )2d ។ 

៣.ចំេពះ្រគx ∈  ចូរ្រសយប�� ក់
2 3 2'( )

( 1)( 2)

x x

x x
e ef x

e e
− + −

=
+ +

 ។ 

៤.សិក្សោស��  2( ) 3 2x xg x e e= − + −  សង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥.ចូរសង់្រក( )C និងបនា ត់( )1d និង( )2d ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហត់ទ១៩ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 2 3ln
4

x

x
ef x x
e

 +
= − + +  + 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថា បនា( )1 : 2d y x= − + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងបរវ( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថា បន( )2 : 2 3ln4d y x= − + − ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប�� ក់
( )22

'( )
( 1)( 4)

x

x x

e
f x

e e
−

= −
+ +

    

    សង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៥. សង់្រក( )C និងបនា �ត់( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហ់ទ ២០   

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ 2 1( ) ln
3 1

xf x x
x
+ = − −  − 
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មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រចួគណនាលីមីតេនចុងែដនកំណត់របស់ 

   ទញប� �ក់នូវសមីករៃនអសុីមតូតឈរពីររបស់ែខ្ស( )C  ។ 

២.្រសយថា បន( )d មានសមីក
2
3
xy = − ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀបរវ( )C និងបនា �ត( )d េលីចេនា� ( ), 1−∞ − និង(1, )+ ∞ ។ 

៣.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx  ៃនចេនា� ( ), 1−∞ − និង(1, )+ ∞  ចូរ្រសយប�� ក់ 

     2( 2)( 2)'( )
3( 1)( 1)
x xf x
x x
+ − +

=
+ −

  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៤.រកអប់សុីសៃនចំណុចទំងឡាយស�ិតេនេលីែខ  ( )C េដយដឹងថាបនា  

  ប៉ះេទនឹងែខ្សេ ( )C ្រតង់ចណុចទំងេនាះមានេមគុណ្របាប់ទិស
5

12
− ។ 

៥.ចូរ្រសយប�� ក់ថាOជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ( )C  ។ 

៦.គណនា ( 3)f −  និង (3)f  រចួសង់បនា �ត( )d និង្រក( )C ក�ុងត្រម�យរួមគា  

    (េគយក ln2 0.69=  និង ln3 1.10=  )។ 

លំហត់ទ២១ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ ( ) 2 ln
1

xf x x
x

 = − +  + 
 មាន្រកបត( )C   

ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រចួគណនាលីមីតេនចុងែដនកំណត់របស់ 

   ទញប� �ក់នូវសមីករៃនអសុីមតូតឈរពីររបស់ែខ្ស( )C  ។ 

២.ចូរ្រសយប�� ក់ថា បន( )d មានសមីក y x= − ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C  
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    សិក្សោទីតំងេធៀបរវ( )C និងបនា �ត( )d េលីចេនា� ( ),0−∞ និង(1, )+ ∞   

៣.គណនាេដរីេ  '( )f x   រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៤.រកអប់សុីសៃនចំណុចទំងឡាយស�ិតេនេលីែខ  ( )C េដយដឹងថាបនា  

  ប៉ះេទនឹងែខ្សេ ( )C ្រតង់ចំណុចទំងេនាះមា នេមគប់ទិសេស�ីនឹង
2
3
។ 

៥.ចូរ្រសយប�� ក់ថាចំណ  1( 1, )
2

I −  ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ( )C  ។ 

៦.គណនា ( 3)f −  និង (2)f  រចួសង់បនា �ត( )d និង្រប( )C ក�ុងត្រម�យរួមគា  

    (េគយក ln2 0.69=  និង ln3 1.10=  )។ 

លំហ់ទ ២២ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េដយ 3 1( ) 2 ln
2 3

xf x x
x
+ = − − +  + 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រកែដនកំណត់ៃនអនុគមន៍  f  រចួគណនាលីមីតេនចុងែដនកំណត់របស់ 

   ទញប� �ក់នូវសមីករៃនអសុីមតូតឈរពីររបស់ែខ្ស( )C  ។ 

២.ចូរ្រសយថា បន( )d មនសមីក 2y x= − −  ជាអសុីមតូតេ្រទ( )C ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀបរវ( )C និងបនា �ត( )d េលីចេនា� ( ),1−∞ និង(3, )+ ∞ ។ 

៣.គណនាេដរីេវ  '( )f x  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៤.រកអប់សុីសៃនចំណុចទំងឡាយស�ិតេនេលីែខ  ( )C េដយដឹងថាបនា  

  ប៉ះេទនឹងែខ្សេ ( )C ្រតង់ចំណុចទំងេនាះមា នេមគុណ្របាប់ទិ
5
8
 ។ 

៥.ចូរ្រសយប�� ក់ថាចំ  ( 2,0)I − ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រ( )C  ។ 

៦.គណនា ( 5)f −  និង (1)f  រចួសង់បនា �ត( )d និង្រក( )C ក�ុងត្រម�យរួមគា  
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លំហត់ទ២៣ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 3 1( ) 1 4 ln
1

x

x
ef x x
e

 +
= − − +  + 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថា បនា( )1 : 1d y x= − − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស 
   ( )C  កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថា បន( )2 : 1d y x= − − ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ 

    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប�� ក់
23 4 1'( )

( 1)(3 1)

x x

x x
e ef x

e e
− +

= −
+ +

    

៥.សិក្សោស��ៃ  2( ) 3 4 1x xg x e e= − + −  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៦. សង់្រក( )C និងបនា �ត់( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហ់ទ ២៤ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 1( ) 3 6ln
2

x

x
ef x x
e

 +
= − + +  + 

 

មាន្រកបត( )C ក�ុងត្រម�យអតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.គណនាលីមី ( )lim
x

f x
→ − ∞

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

២.ចូរ្រសយថា បនា( )1 : 3d y x= − + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ ( )C   
កលx → +∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )1d និង( )C  ។ 

៣.្រសយថា បន( )2 : 3 6ln2d y x= − + − ជាអសុីមតូតេ្រទតរបស់ែខ្ 
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    ( )C  កលx → −∞  ។សិក្សោទីតំងេធៀប( )2d និង( )C  ។ 

៤.ចំេពះ្រគប់ចំនួនពx ចូរ្រសយប�� ក់
2 3 2'( )

( 1)( 2)

x x

x x
e ef x

e e
− + −

=
+ +

    

៥.សិក្សោស��ៃ  2( ) 3 2x xg x e e= − + −  រចួសង់តរងអេថរភាព f  ។ 

៦. សង់្រក( )C និងបនា �ត់( )1d  និង( )2d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហត់ទ២៥ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី(0, )+ ∞ េដយ 2
2ln 1( )

4
xf x x
x
−

= − +   ។ 

េគតង( )C  ជា្រកបត f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 

១.រក ( )lim
x

f x
→+∞

 និង ( )
0

lim
x

f x
+→

 រចួប�� ក់សមីករអសុីមតូតឈរ( )C ។ 

២.ចូរ្រសយថា បន( ) :d y x=  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ខ+∞។ 
    សិក្សោទីតំងេធៀបរវងប ( )d និងែខ្សេក( )C េលីចេនា� ( )0,+∞ ។ 

៣.្រគប 0x >  ចូរ្រសយ
3

3
1 ln'( ) x xf x

x
− −

=   ។ 

៤.េគត ( ) 31 lng x x x= − −  ្រគប់ 0x >  ។ 
 ក)គណន '( )g x  រចួទញថ g  ជាអនុគមន៍ចុះជានិច�េល( )0,+∞ ។ 
 ខ)កំណត់ស�� ៃន ( )g x េលីចេនា� ( )0,1 និង( )1,+∞ ។ 

៥.គូសតរងអេថរភាព f  ។ គណនា (0.5)f  និង (2)f  រចួសង់ ( )C  ។ 

លំហត់ទ២៦ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី(0, )+∞  េដយ 2
2ln( ) 2ln 3 xf x x

x
= − −   

មាន្រ( )C  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉ល , ,o i j
→ → 

 
 

 ។ 
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១)គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 និង ( )
0

lim
x

f x
+→

 រចួទញប� �ក់សមីករ 

 អសុីមតូតឈរៃន្រ( )C  ។ 

២)ចូរ្រសយថាចំេពះ 0x >  េគបាន
2

3
2( 1 2ln )'( ) x xf x

x
− +

=  ។ 

៣)េគត 2( ) 1 2lng x x x= − +   ចំេពះ្រគ 0x >  ។ 

   ក.ចូរ្រសយ '( ) 0g x > ជានិច�ចំេពះ្រ 0x >  ។ 

 ខ.គណនា (1)g  ។ចូរសិក្សោស��  ( )g x ចំេព ( )0,1x ∈ និង ( )1,x ∈ +∞ ។ 

៤)េ្របីលទ�ផលខងេលីចូរទញប��ក់ស�   '( )f x េលីចេនា�ះ (0, )+∞  ។ 

     គូសតរងអេថរភាពៃនអនុគ f  ។ 

៥)គណនាតៃម� 1( ) , (2)
2

f f  និង (4)f  ។ េគឲ្យ ln2 0.7=  ។ 

    ចូរសង់្រក ( )C ក�ុងត្រម�យេអតូនរម ា៉( , , )o i j
→ →

 ។ 

៦)្រគប 0x > ្រស 2 1( ) 5 2( ) lnF x x x x
x x

= − + + +   ជា្រពីមីទីវមួយ 

     ( )f x  រចួទញរកៃផ�្រកឡាែផ�កប�ង់កំណត់េដយែខ( )C និងអ័ក្( )ox   

    និងបនា �ត់ឈរពីរ 1x =   និង x e=   ។ 

លំហត់ទ២៦ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 1( ) 1 2ln
2 1
x xf x

x
− = + +  + 

 ។ តង( )C  

ជា្រកបតំណាងអនុគ f ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 

១. )a  រកលីមីត ( ) ( ) ( )
1 1

lim , lim , lim
x x x

f x f x f x
− +→−∞ →− →

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ( )C ។ 
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 )b  ទញប� �ក់នូវសមីករអសុីមតូតឈរៃន្( )C  ។ 

២. )a ចូរ្រសយប�� ក់ថា បន( ) : 1
2
xd y = +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ។ 

 )b ចូរសិក្សោទីតំងេធៀបរវងែខ( )C េធៀបនឹងបនា �ត( )d  ។ 

៣. )a ចូរ្រសយថា្រ ( ) ( ), 1 1,x ∈ −∞ − ∪ + ∞  េគបាន
2

2
1 9'( )
2 1

xf x
x

 −
=  − 

  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភា f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 
៤.ចូរ្រសយប�� ក់ថាចំ  (0,1)I ជផចិតឆ�ុះៃនែខ្សេក( )C ។ 
៥.គណន (2)f និង (4)f រចួសង់្រក( )C និងបនា �ត( )d  ។  
   េគយក ln2 0.7=  និង ln3 1.1=  ។ 

លំហត់ទ២៧ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី   េដយ 2( ) 2 2 3ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= − − + + +

+
 ។ 

 តង( )C  ជា្រកបតំណាងអនុគ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១. )a  រក ( )lim
x

f x
→−∞

 ។ 

 )b ្រសយថា បន( )1 : 2 2d y x= − − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ខ−∞។ 
 )c  សិក្សោទីងេធៀបរវងបនា� ( )1d េធៀបនឹងែខ្សេក( )C  ។ 

២. )a  ្រគប់x ∈  ចូរ្រសយ 2 1( ) 3ln 1
1x xf x x

e e
 = − + + +  

 ។ 

 )b  គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

 )c  ្រសយថា បន( )2 :d y x=  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ខ+∞។ 

៣. )a  ចូរ្រសយថា្រx ∈  េគបាន 2
( 1)( 2)'( )

( 1)

x x

x
e ef x

e
− +

=
+

  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគ f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 
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៤.គណនា ( 1)f −  និង (1)f  រចួសង់្រក( )C  និងបនា �ត់( )1d  និង ( )2d  ។ 
    េគឲ្យ 1ln( 1) 1.31 , 2.72 , 0.40e e e−+ = = =  ។ 

លំហត់ទ២៨ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី   េដយ 4( ) 3 8 4 ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= + − − +

+
 ។ 

 តង( )C  ជា្រកបតំណាងអនុគ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១. )a  រក ( )lim
x

f x
→−∞

 ។ 

 )b ្រសយថា បន( )1 : 3 8d y x= + ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ខ−∞។ 
 )c  សិក្សោទីតំងេធៀបរវងប ( )1d េធៀបនឹងែខ្សេក( )C  ។ 

២. )a  ្រគប់x ∈  ចូរ្រសយ 4 1( ) 4 4 ln(1 )
1x xf x x

e e
= − + + − +

+
 ។ 

 )b  គណនាលីមីត ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

 )c  ្រសយថា បន( )2 : 4d y x= − +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C ខ+∞។ 

៣. )a  ចូរ្រសយថា្រx ∈  េគបាន 2
(1 )( 3)'( )

( 1)

x x

x
e ef x
e

− +
=

+
  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគ f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 
៤.គណនា ( 1)f −  និង (1)f  រចួសង់្រក( )C  និងបនា �ត់( )1d  និង ( )2d  ។ 
 េគឲ្យ 1ln( 1) 1.31 , 2.72 , 0.40e e e−+ = = =  ។ 

លំហត់ទ២៩ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េដយ 3 1( ) ln
2 1

xy f x x
x
+ = = −  − 

 ។  េគតង( )C  

ជា្រកបតំណាងអនុគ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 
១. )a  រកែដនកំណត់ fD  ៃនអនុគមន៍  f  ។ 
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 )b  រក ( ) ( ) ( )
1 1

lim ,lim , lim
xx x

f x f x f x
− + →−∞→− →

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 ។ 

 )c  ទញប� �ក់សមីករអសុីមតូតឈរៃន( )C  ។ 
២. )a  ចូរ្រសយប�� ក់ថា បនា( ) :d y x=  ជាអសុីមតេ្រទតៃន្រ( )C  
កលណx → −∞  និង x → +∞  ។ 
 )b  សិក្សោទីតំងេធៀបរវងប ( )d  ជាមួយែខ្សេ( )C  ។ 

៣. )a  ចូរ្រសយថា្រ fx D∈  េគបាន
2

2
2'( )
1

xf x
x

+
=

−
  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគម f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 
៤.គណនាកូអរេដេនៃនចំណុចទំងអស់ស�ិតេនេល ( )C េដយដឹងថាបនា�ត់  
   ្រតង់ចំណុចទំងេនាះមា នេមគុណ្របាប់ទ2  ។ េគយក ln3 1.1=  ។ 
៥.ចូរសង់ែខ្សេក( )C  បនា �ត( )d  និងបនា �ត់ប៉ះេទនឹង្( )C ែដលមានេមគុ 
    ្របាប់ទិសេស�ីនឹ2  ។ 

លំហត់ទ៣០ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី   េដយ 4 1( ) 2 3 2ln(1 )
1x xf x x

e e
= − + + +

+
 ។  

តង( )C  ជា្រកបតំណាងអនុគ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១. )a  គណនា ( )lim
x

f x
→+∞

 ( )C ។ 

 )b  ្រសយប�� ក់ថា បន( )1 : 2 3d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទ្រក( )C   
         កលណx → +∞  ។ 
 )c  ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវង្( )C  ជាមួយនឹងបនា� ( )1d  ។ 

២. )a  ចូរ្រសយប�� ក់ថប់ 4: ( ) 1 2ln( 1)
1

x
x

x
ex f x e

e
∈ = − + +

+
   

 )b  រក ( )lim
x

f x
→−∞

 រចួទញប� �ក់ថាបនា ( )2 : 1d y =  ជាអសុីមតូតេ 
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     ៃន្រក( )C  កលណx → − ∞  ។ 

៣. )a  ចូរ្រសយថា្រx ∈  េគបាន 2
( 1)'( )

( 1)

x x

x
e ef x

e
−

=
+

  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគម f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 
៤. ចូរសង់ែខ្សេក ( )C  បនា �ត( ) ( )1 2&d d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហត់ទ៣១ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី ( )1,− + ∞  េដយ  
4( ) 4 3ln( 1)

2 1
xf x x

x
= + − + −

+
 ។ តង( )C  ជា្រកបតំណាងអនុគ f  ។ 

១.រក ( )
1

lim
x

f x
+→−

 និង ( )lim
x

f x
→+∞

 រចួទញប� �ក់សមីករអសុីមតូតឈ( )C ។ 

២.ចូរ្រសយថា្រ 1x > −  េគបាន
2

2
4 3'( )

2( 1)
x xf x

x
− +

=
+

  ។ 

៣.សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគ f រចួគូសតងអេថរភាពរបស់វ។ln2 0.7= ។ 

៤.កំណត់សមីករបនា� ( )T  ែដលប៉ះនឹងែខ្សេក( )C  ្រតង 0x =   ។ 

៥.គណនា (2)f  និង (4)f  ។េគយក ln3 1.10=  និង ln5 1.61=   ។ 

    សង់្រក ( )C និងបនា �ត( )T ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

   

៦.េគឲ្យអនុគមន៍F  កំណត់េលី( )1,− + ∞  េដយ៖ 

    
2

( ) 7 (3 7)ln( 1)
4
xF x x x x= + − + +   ។ 

 ក)ចូរ្រសយប�� ក់ ( )F x  ជា្រពីមីទីវមួយ ( )f x  េលីចេនា� ( )1,− + ∞ ។ 

 ខ)គណនាៃផ�្រកឡាៃនែផ�កប�ង ខ់ ័ណ�េដប ( )T ែខ្សេក ( )C និងបនា �ត់ឈរ 

        0x =   និង 2x =    ។ 
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លំហត់ទ៣២ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី   េដយ
4( ) 4 5ln( 1) 6ln(2 1)
3

x xf x x e e= + + + − +  ។ 

 េគតង( )C  ជា្រកបតំណាងឲ្យអនុ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១. )a  គណនា ( )lim
x

f x
→−∞

 ។ 

 )b  ្រសយប�� ក់ថា បន( )1
4: 4
3

d y x= +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  

កលណx → −∞  ។ 
២. )a  ចូរ្រសយប�� ក់ថាចំេពះ្រគប់ចំនួx  អនុគមន៍ f  អចសរេសរ 

     ( ) 1 14 6ln2 5ln(1 ) 6ln(1 )
3 2x x
xf x

e e
= + − + + − +  ។ 

 )b  រក ( )lim
x

f x
→+ ∞

 ។ 

 )c  ្រសថាបនា� ( )2 : 4 6ln2
2
xd y = + − ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  

         កលណx → + ∞  ។ 

៣. )a  ចូរ្រសយថា្រx ∈  េគបាន (2 1)( 4)'( )
3( 1)(2e 1)

x x

x x
e ef x
e

− −
=

+ +
  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគម f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 
៤. ចូរសង់ែខ្សេក ( )C  បនា �ត( ) ( )1 2&d d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហត់ទ៣៣ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី   េដយ ( ) 2 3ln( 1)
1

x
x

x
ef x x e

e
= − − + +

+
 ។ 

េគតង( )C  ជា្រកបតំណាងឲ្យអនុ f  ក�ុងត្រម�យអតូនរមា៉ល ( , , )O i j
→ →

 ។ 

១. )a  គណនា ( )lim
x

f x
→−∞

 ។ 
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 )b  ្រសយប�� ក់ថា បន( )1 : 2d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C      
        កលណx → −∞  ។ 
២. )a  ចូរ្រសយប�� ក់ថាចំេពះ្រគប់ចំនួx  អនុគមន៍ f  អចសរេសរ    

        ( ) 1 14 3 3ln(1 )
1x xf x x

e e
= − + + +

+
 ។ 

 )b  រក ( )lim
x

f x
→+ ∞

 ។ 

 )c  ចូរ្រសយប�� ក់ថា បន( )2 : 4 3d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  
         កលណx → + ∞  ។ 
 )d  ទញប� �ក់ទីតំងេធៀបរវងែខ្( )C ជាមួយបនា� ( )2d  ។ 

៣. )a  ចូរ្រសយថា្រx ∈  េគបាន
2

2 1'( )
1

x

x
ef x
e

 +
=  + 

  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគម f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 
៤. ចូរសង់ែខ្សេក ( )C  បនា �ត( ) ( )1 2&d d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហត់ទ៣៤ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី   េដយ 3( ) 1 ln( 1)
3 1

x
x

x
x ef x e

e
= + + + −

+
 ។ 

េគតង( )C  ជា្រកបតំណាងឲ្យអនុ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១. )a  គណនា ( )lim
x

f x
→−∞

 ។ 

 )b  ្រសយប�� ក់ថា បន( )1 : 1
3
xd y = +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C    

         កលណx → −∞  ។ 
២. )a  ចូរ្រសយប�� ក់ថាចំេពះ្រគប់ចំនួx  អនុគមន៍ f  អចសរេស 

     ( ) 4 3 12 ln(1 )
3 1x xf x x

e e
= − + + +

+
 ។ 
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 )b  រក ( )lim
x

f x
→+ ∞

 ។ 

 )c  ចូរ្រសយប�� ក់ថា បន( )2
4: 2
3

d y x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  

         កលណx → + ∞  ។ 
 )d  ទញប� �ក់ទីតំងេធៀបរវងែខ្( )C ជាមួយបនា� ( )2d  ។ 

៣. )a  ចូរ្រសយថា្រx ∈  េគបាន
2

1 2 1'( )
3 1

x

x
ef x
e

 −
=  + 

  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគម f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 
៤. ចូរសង់ែខ្សេក ( )C  បនា �ត( ) ( )1 2&d d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហត់ទ៣៥ 

េគឲ្យអនុគមន f កំណត់េលី េដយ 18( ) 4 12 3ln(2 1)
2 1

x
x

x
ef x x e

e
= + − + −

+
 ។  

េគតង( )C  ជា្រកបតំណាងឲ្យអនុ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១. )a  គណនា ( )lim
x

f x
→−∞

 ។ 

 )b  ្រសយប�� ក់ថា បន( )1 : 4 12d y x= +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C   
         កលណx → −∞  ។ 
 )c  ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវងែខ្ស( )C ជាមួយបនា� ( )1d  ។ 
២. )a  ចូរ្រសយប�� ក់ថាចំេពះ្រគប់ចំនួx  អនុគមន៍ f  អចសរេស 

     ( ) 1 93 3ln2 3ln(1 )
2 2 1x xf x x
e e

= + − − + +
+
 ។ 

 )b  រក ( )lim
x

f x
→+ ∞

 ។ 

 )c  ចូរ្រសថាបនា�  ( )2 : 3 3ln2d y x= + −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C  
        កលណx → + ∞  ។ 
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៣. )a  ចូរ្រសយថា្រx ∈  េគបាន
2

2
4( 1)'( )
(2 1)

x

x
ef x
e

−
=

+
  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគម f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 
៤. ចូរសង់ែខ្សេក ( )C  បនា �ត( ) ( )1 2&d d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  

លំហត៣៦ 

េគឲ្យអនុគមន៍ f  កំណត់េលី   េដយ 5 3( ) 2 5 ln( 1)
21

x
x

x
ef x x e

e
= + − − +

+
 ។  

តង( )C  ជា្រកបតំណាងអនុគ f  ក�ុងត្រម�យអរតូនរម ា៉( , , )O i j
→ →

 ។ 

១. )a  គណនា ( )lim
x

f x
→−∞

 ។ 

 )b  ្រសយប�� ក់ថា បន( )1 : 2 5d y x= +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C   
         កលណx → −∞  ។ 
 )c  ប�� ក់ទីតំងេធៀបរវង្( )C  ជាមួយនឹងបនា� ( )1d  ។ 

២. )a  ចូរ្រសយប�� ក់ថា្ ( ) 5 3 1: ln(1 )
2 21x x
xx f x

e e
∈ = + − +

+
   

 )b  រក ( )lim
x

f x
→+ ∞

 ។ 

 )c  ចូរ្រសយប�� ក់ថា បន( )2 :
2
xd y =  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន( )C    

         កលណx → + ∞  ។ 

៣. )a  ចូរ្រសយថា្រx ∈  េគបាន 2
( 1)( 4)'( )

2( 1)

x x

x
e ef x

e
− −

=
+

  ។ 

 )b  សិក្សោអេថរភាពៃនអនុគម f  រចួសង់តរងអេថរភាពរបស 
៤. ចូរសង់ែខ្សេក ( )C  បនា �ត( ) ( )1 2&d d  ក�ុងត្រម�យរួមគា  
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